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uom wnanimi fere omnium, qui res mathe- 
inathicas callent, iudicio Euclidis scripta soli. 
èissimaum cognitionis geometricae fundamentum 
posuisse credantur, atque in his elementa po- 
tissimum rigorosis, quas exhibent, demonstra.. 
tionibus maxime insignia sint et tironibus ac- 
curatioris in his. rebus doctrinae cupidis nun. 
quam satis commendari possint, factum tamen 
e-t, nescia quo fato, ut Euclidis operum atjue - 
im his etiam Elementorum textus graecus pau- 
Cissanàs adhuc editionibus publici iuris factus 
magno discipulorum numero vix parabilis esset. 
Itague, quum amici nonnulli me hortarentur, 
ut librorum certe sex priorum, qui ad geome- 
triazm planam pertinent et maxime necessarii 
se .videbantur, novam editionem pararem, et 
quae ad eos illustrandos pertinent, ex praeci- 
puis, qui in Euclidem commentati sunt, scri. 
pioribus colligerem, timide quidem, at ob rei 
utilitatem hand invitus id negotium suscepi, et 
cuomodo in eo versatus sim, paucis exponam. 
i ‘Ante omnia, ut textus graecus, quantum 
‘fieri posset, emendatissime prodiret, curandum 
vutavi Hoc consilio tres, quae, si recte novi, 
“lae exstant, Antegrorum Euclidis elementorum 
eliiones  graeca€ > Basileensem nempe apud 
I Hervagium 1535, opera Simonis Gry» 


VI 


maei publici iuris factam, deinde Oxoniens 
opera Davidis Gregorii 1703. cum versione 
tina in_ vulgus emissam, denique Parisiense 
quam cum versione latina ac gallica curavit 
Peyrardus 1814—1818., diligenter contuli, 
ctiones variantes, quarum magnam copiam P. 
rardus potissimum editioni suae subiecit, « 
pendi, atque eam, quae maxime apta videret 
selegi, nonnunquam etiam, at haud ita sae 
ubi nullà occurreret, quae rei conveniret, cc 
‘iectando veriorem lectionem restitnere conai 
sum, Nulli tamen coniecturae in textu loci 
dedi, quam non ad marginem adnotarem, q 
liberum maneret Iectori de ea re iudiciu 
Caeterum; quamvis Peyrardus potissimum 
codice nota 190. vel a ab ipso designato, que 
e Vaticana bibliotheca Parisios delatum ip 
etiam postquam redire ille ad dominum suu 
iussus erat, terere permissum fuit, et cui sui 
mum ille pretium tribuit, magnam lectioni 
variantium copiam collegerit, et subinde ali 
,quoque codices manuscriptos excusserit, qui 
bibliotheca gallica tum Imperiali tres et vigiu 
numero ipsi commissi fuerant, quos autem pl 
rumque fere amnes inter se consentire depr 
hendit, et Îlonge minoris pretii esse iudica 
quam praecipuum illum codicem a, haud tame 
operae pretium esse putavi,. omnem istam fa 
raginem in hanc editionem transferre. Quai 
quam enim habet ille codex @ lectiones no 
contemnendas, tamen longe maxima pars isti 
rum variantium nihil fere, quod ullius momen 
sit ad fdoctrinam Euclideam, continet, se 
, meras vocum traîectiones v. c. ian sor pi 
sotev Lon, Exareo TGV iGav Yavuv E0tev pi 
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su Smazioa Tv id yvuvusv; evbela e YEALR 
(res pro YeGH4 p47) nata. evdela; Moe pro 
i, reGvy pro Gea, etalia huius generis leviora, 
fina librum onerare et lectoris patientiam 
fatigere nolm. ae enim huius generis lectio. 
num discrimina Soi alia materia © c. oratoria 
ant poética notari forte poterant, ea in mathe- 
mata curiosius expiscari otiosum fere videba- 
tur. Quae autem levissimi etiam momenti ad 
rem melius intelligendam pertinere visa fuere, 
ea pe n op e somper, ad marginem' notavi. In 
ectionibus, quae textuì insere- 
centr, circa illa, quae diximus, levioris ge- 
mactts, Peyrardi plerumque lectionem retinuimus, - 
nonnunquam tamen antiquiorena Oxoniensis et 
Basileensis lectionem revocaviumua; in lis, quae 
paullo graviora videbantur, nostrum quidem judi- 
cam secuti sumus, ita tamen, ut eiusmodi in -locis 
variam lectibnem ad marginem semper indicare. 
amm. Et habet sane in mathematicis ars critica 
propras, nec in‘aliud scribendi genus transferen- 
das regulas, aut potius liberius hic quam in 
reliquis fere materiis versari potest ac debet, 
quod nenpe apud mathematicos res ipsa non- 
sunquam imperiose ‘hanc illamve lectionem po- 
stulat aut repudiat, nec codicum misere saepe 
depravatorum auctoritatem magnopere desiderat. 
Quod ad versionem latinam attinet, Pey- 
rardus sibi eam legem scripserat, ut cum textu 
Graeco exactissime, et quantum fieri posset, 
etiam circa singularum vocum ordinem consen- 
tire Hanc autem regulam ita presse sequen- 
dim putavit, ut vel ubi diversa utriusque lin- 
rue natura id not permittere videretur, ipsum , 


quoque linguae genium isti legi postponendum 
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putaret. Ita v. c. pro articula Graecorum , quei 
Latini non habent, plerumque v. ipse, ipsa et 
usus est. Et negari quidem nequit, usum istitu 
pronominis permittere nonnunquam: breviorel 
paululum enunciationem, quam si quadratun 
rectangulum, angulum, rectam etc. ad quae i 
lud refertur, expresse nominare velimus; att: 
men etiam illud certum est, non solum -minv 
latine ista dici, verum etiam saepius minus di 
stincte, quum ad plures sensu diversas voce 
4gem pronomen referri aut'pro iis poni queai 
Quamvis igitar brevitati etiam nos id dederi 


‘mas, ut nonnunquam, ubi nihil interesse vi 


debatur, eadem ratione pronomine ipse etc 
uteremur, plerumque tamen, quo distinctius in 
telligeretur, de’ quo sermo sit, rem ipsam suc 
nomine appellare, -vel etiam in commentaric 
articulum graecum retinere maluimus. Ex ea 
dem ratione textum quidem graecum fidelite: 
semper exprimere, at non ita anxie ordinem 
smgularam vocum retinere voluimus, bt a la 
tino sermone prorsus alienum esset, ‘quod effer- 
‘retur. Ita v. c. in prop. I. 41., cuius initium 
Peyrardus ita habet : si parallelogrammum quam 
triangulum basim habeat eandem etc. nos mu- 
tato ordine dicere maluimus: si parallelogram- 
mum eandem basin habéat, quam triangulum. 
At |ue -ita saepius ‘a Peyrardo discessimus, et 
rem aliis verbis, saepe iisdem, quae sunt in 
versione Gregorii, e%pressimus. Notavimus 
etiam, quanam propositione praecedente nitatur 
quodvis enunciatum, secuti in eo Gregorli, Rob. 
Simsoni et plerorumque geometrarum usum, 
quo tironum rebus maxime consulitur. 


- ._ RR 


In commentario propositum nobis fuit, ut 
zilil, quod illustratione egere videretur, pror- 
sus intactam relinqueremus, et potissimas ob- 
servationes doctissimorum hominum colligere 
mus, ita tamen, ut ea tantum, quae proxime 
ad rem pertinerent, aut ex quavis propositione 
sequerentur, et maximum usum promitterent, 
exhiberemus, seiunctis, ne in nimiam molem 
liber excresceret, iis omnibus, quae minus ne- 
cessaria viderentur v. c. diversis. eiusdem pro- 
positionis demonstrationibus, nisi concinnitate 
aut alia virtute admodum se commendarent, 
alisque quae longius a scopo abducerent. Qua 
in re fatemur difficile esse certum aliquem li- 
nitem ponere, mec dubitamus fore, quibus 
nimii, alios contra, quibus non satis cupiosi 
fui se videamor. Fontes auteni, e quibus ob- 
servationes adiectas hausimus, fuere praeter 
Procli in libr. I. Elementorum Commentariim 
Graece satis vitiose editum simul cum Euclide 
Pasil. 1535., correctius autem Latine Patavii 
1560. a Francisco Barocio; .Isaaci Monachi 
Scholia in Euclid. Elem. Geom. sex priores li- 
tros Argentor. 1579.; Pappi Collect. Mathem. 
Bonon. 1660.; ex antiquioribus potissimum Sa- 
vilii Praelectiones tresdecim in Principium Ele- 
mentorum Euclidis Oxon. 1621.; Isaaci Barrov. 
Lectiones mathematicae habitae Contrabrigiae 
1664 1665. 1666. Lond. 1684. 1685.; Wallisii 
Opp. Mathem- ‘maxime Vol. , II. Oxon. 1695.; 
Saccherit Euclides ab omni naevo vindicatus 
Mediolani 1723. US! sumus praeterea editoni- 
lus Euclidis probatissimis, et ex egregiis, quas' 
innullae earum continent, observationibià eas 


«lerimus, quae ad rera nostram facere vide. 
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1059. 8.; Euclides restitutus, sive prisca Geo- 
metriae Elementa Dbrevius et facilius contexta 
ab Io. Alphonso Borellio Pisis 1658. 4.; Les 
quinze Livres des Elem. Geometr. d’Euclide tra. ' 
duits et comment. par D. Henrion. Paris. 1677, 
8.; Euclidis Elementor. sex librî priores de- 
monstrati ab Henr. Coéètsio. Lugd. Batavor. 1692. 
12.; The English Euclide being the first six 
Elements of Geometry translated out of the 
Greek with Annotations and usefull Supple- 
ments by Edmund Scarburgh. Oxford. 1705. 
fol.; Andreae Tacquet. Elementa Euclidea Geo. 
inetriae etc. plurimis Corollariis, Notis etc. il- 
lustrata a Guilietmo ‘Whiston. Romae 1745. 8.; 
Euclidis Elementor. Libri priores sex item un 
dectimus et duodecimus ex Versione Latina Fe 
derici Commandini, Ssublatis iis, quibus olim 
Libri hi a Theone allisve vitiati sunt, et qui 
busdam Euclidis Demonstrationibus restitotis a 
Robert. Simson. Glasguae 1756. 4.; Elementi 
piani e solidi d’Euclide da Iacopo Maria Car- 
liecri in Firenze 1769. 8.; Elementor. Euclidis 
Libri XV. ad- Graeci contextus fidem recensiti 
etc. (a Georg. Frid. Boermann.) Lips. 1769. 8.; 
An Exarninationm ©f the first six Books of Eu- 
clids Elements by William Austin Oxford. 1781. 
8.; Elements of Geometry containing the first 
six Books ofEuclid by Ioh. Playfaîr Edinburgh 
1795. S.; The Elements of Euclid. eto. by Ro- 
bert Simson IT.ondon 1804, 8. Praetereo alias 
nonnuullas editiones ab Ambrosio Rhodio, Georg. 
Fournier. aliisquee factas, pariter ac vernaculas, 
quae in omniumo mmanibus versantur, a Larenzio, 
Hauffioque curatas. Addi dehet Matthîas Aus- 


zug aus Rob- Simasons Latin. und Engl. Ueber- 





AN 1) 


‘ libers. von Gaab, Iena 1 


setzung der ‘ersten 6 Biicher und des 11. uni 
12. der Elemente des Euklides, Magdeb. 1799. 8 
et, qui saepe Euclidem respiciunt, Thom 
Simpson; in Élements of Geometry Lond. 1300 
8.; van Swinden Anfangsgriinde der Mefskund. 

67. 8.; Gilhert die Geo 
metrie nach le Gendre, Simpson, van Swinden 
Grégorius a St. Vincentio und den Alten I. Th 


Alios praeterea infra nominabimus, maxime, 
qui circa singularem al'quam ad Elementa per. 
tinentem doctrinam laborarunt; vid. v. gr. Ex. 


— cursum de Theoremate Pythagoraeo, de Paral. 


“ 


lelarum Theoria etc. 

. Maximam autem commendationem editioriem 
hanc habituram esse confido. ab iis quae opera 
‘et benevolentia viri de Mathesi dudum meri- 
tissimi atque meì olim praeceptoris maxime 
colendi Christoph. Frider. de Pfieiderer., Pro- 
fessoris Tubingensis, ei accessere ornamenta. Is 
nempe non solum consilio suo me adiuvare, su- 
pellectilem litterariam, quam potissimum in hoc 
studiorum genere possidet amplissimam et ex- 
quisitissimam , liberalissime mihi impertire eius- 
que usum concedere, verum etiam doctissimas 
dissertationes, quas in varios Euclidis libros con» 
scripsit, nominatim Scholia in Libr. II. Ele 
mentor. Euclid. P. I. II. III Tubing. 1797. 
1798. 1799.; Expositio et Dilucidatio Libri V. 
Element. Euclid. P. I. Tubing. 1782., cui ac- 
cedit Dissertatto inserta Promtuario Mathema- 
tico Hindenburgi Fascicul. 7. et 8, p. 257. sqq. 
«t 440. sqq.; Scholia in Lihr. VI. Element. 
Fuclidis P. I, II. III, IV. Tub. 1800. 1801. 
1802. 1805.; Dissertatio I. II. de Dimensione 


xni 


Circa Tubing. 1787. 1790., excerpendas et 
hic denuo cum hominibus doctis communican- 
das permisit; quin etiam continvationem Scho- 
lioram in libr. VI. Elementorum, quan peni- 
tus elaboratam noundum typis exprimere potuit, 
mecum communicare, et eius quoque liberum 
usum cobcedere dignatus est, praeterea obser- 
vatiohes etiam et varia passim in reliquos 
Euclìdis libros notamina inspicienda nostris- 
que usibus adhibenda dedit, et omnem hunc 
laborem tanto studio adiuvit, ut, quidquid ex 
ea ad solidioris geometriae studiosos redunda- 
tuorum esse speramus utilitàtis, illi nobiscum 
hwic potissimum viro acceptum reférre debeant *). 
Gratus etiam fateor, multum me debere ami- 
citiae virì in rebus mathematicis versatissimi; 
Carol. Frider. Hauber, Professoris Schéntha- 
lrensis, qui collectam a se historiam tentami- 
num circa theoriam parallelarum mecum com- 
xmumcare , eiusque usun concedere, et permit- 
tere tuam voluit, ut, quae ipse docuerat in 
Dissertatione publica Tubingae 1793. habita, 
s»Propositionum dé rationibus inter se diversis de- 
mioristrationes* hic denuo lectori offerrentur. His 
opibus instruéto pauca erant, ubi meas quales- 
cunque observationes addere possem,' et id po- 
tius curandum videbatur, ne nimia copia lectori 
taedium crearetur. Ut vero omni, qua par est, 
diligentia opus typis Jexprimeretur, humanissime 
ac benevolentissime curandum suscepit vir doctis- 
simus mihique amicissimus, G, A. Diesterweg, de 


*) Ex quo haec scripserm, placide obiit v. Kal. Octobr. 
1921. vir morun probtutate pariter atque eximia erudittoye 
nsionis, cuius snemoriam, qui eum norunt, omnes religiose 


ni desistent. 


Coiere unBquirim 
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Mathesi, quam Bonnae publice profitetur, du: 
dum ‘meritissimus. Illud praetérea rogamus le- 
ctores, ut sì qua forte utilis adhuc visa obser- 
vatio nos effugerit, aut aliud quid minus pere 
‘ fectum esse -videatur, atque huic operi et Eu- 
clidis manibus conveniat, id homini scholastica 
plurimis laboribus distento, qui nen nisì subse- 
- civas horas in hunc librum impendere poterat, 
aequi iudices ignoscere velint. In animo qui- 
dem fuit, reliquos etiam Elementorum libros, 
aut certe XI ac XII. subiungere, at per mu- 
tatas imuneris mei rationes, novis subinde ac- 
cedentibus negotiis, facere id non licuit. Scripsi 
Stuttgardiae d. 5. Aug. 1820. 

Ì I. G. CamerER Gymnasii Professor. 


| » 





Quum iam conscriptae essent hae quales- 
cunque in sex primos elementorum libros ob- 
servattiones, in lucem prodiit Chrestomathia 
Geometrica edita a viro doctissimo, quem modo, 
nominavimus, Haubero. In qua quum praeter 
alia propositiones 1—-26. libri I. e Proclo, Sa- 
vilio, Pfleidereri schedis mscptis iisdem, quibus 
et nos usi sumus, et ipsius Hauberi observa- 
tionibus copiosissime et longe uberius, quam 
mostrae rationes patiebantur,' illustratae sint, 
multa tamen etiam ex hoc libro doctissimo ex> 
cerpere, et in nostrum usum convertere adhuc 
licuit. a 
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De Euclide Geometra notitia historica 
collecta potissimum e Proclo, Savilio, Fabricio , 


; Scheibelio. 
Euclidlem Geometram haud raro, quod etiam 
primae operum eius editiones, quas supra iam 
motavimus, probant, eundem esse crediderunt, 
atque Fuclidem illum Socraticum, Megaris 
natum , cuius vitam - descripsit Laertius li- 
bro secmndo, et iisdem fere verbis Suidas v. 
EvxAsidn:. De Megarensi isto Euclide ita 
habet Diogenes Laertius L. II. Segm. 106, 
Evais50n5 diu06 Meyuoov tav n005 ‘IoFud, 
” Iso; xar éviovs. — Iloòs tovrov gno 
db Eruodagoz dpirecda. IMarova xa. toùs 
hood; giocogovs usta tiv toù Zwxoerovg 
rtàeurzyv x.t.À. Ad eundem etiam pertinent illa 
Tàaori philosophi apud Gellium Noct. Att. L. 
VI. c 10. ,,Decreto, inquit, suo Athenienses 
caverai, ut, qui Megaris civis esset, si intu- 
fisse Athenas pedem prehensus esset, ut ea res 

ei hoznini capitalis esset. Tanto Athenienses, 
inquit, odio flagrabant finitimorum hominum 
Megarensitum. ‘Tum Euclides, quì indidem 
Megaris erat, cum advesperasceret, Athenas 
ad Socratem commeabat‘ etc. Atque huius 
ipsins decreti meminisse videtur Thicydides 
Histor. L. 4. c. 139. sqq. ubi inter potissimas 
 causas belli FPeloponnesiaci hanc quoque fuisse 
| refer Itaque praeter reliqua v. c. morum di- 
versitatem ipsa temporum ratio vetat Euclidem . 
Geometram pro eodem sumere cum Socraticò 
lo -aut Megarensi Euclide. Proclus enim libr. 
Il Commentar: in libr. I. Elementor. refert: 


- 


XVI 
x . \ , ‘ . , \ . 
Fixdeidyé O td orogsîa cvvavayov veaTtECO: 
pv sori rov nsoè IMarova, e quibus nominai 
inaxime Eudoxum et Theaetetum,: a0800vrs0o: 
dì * Eoaroodsvovi xal "Aogiundovg; quin, ut 
rem exactiis definiret, addit: yévove dè oùro: 
ò dvno e7ì roù nowroi Ilrodsuaiov; et notam 
illam historiam affert de Ptolomaeo tompendio- 
siorem ad geomettiam viam desiderante; quam 
haud dari regiam (7) siva. Bavchixiv aroanòv 
énì yswuttpeav — ut Savilius habet nain in 
editione Procli graeca p. 20. verba truintata ha: 
bent tantum /Zrodsuaîos iostòo nove dtùtòr, 
sl +16 éurL neQl ysQuerdiar, in editione latina 
plenius p. 39. verba conservata sunt) Euclides 
*responderit. Unde, quum ab initio belli Pelo- 
ponnesiaci ad initium regni Ptolematorum in 
Aegypto plus quam centum anni. effluxerint, 
nequit profecto noster Euclides iderm esse cum 
Megarensi illo, qui nottu dd Sotratem ventitare 
solebat. Hinc etiam patet; errorem àaliquem 
inesse illi Valerii Maximi loco libr. Vili. c. 
12. 1., ubi hatrat; Platonem conduttores satrae 
arae (quam nempe quuîn cubitae figurae esset, 
Philopono referente, Delii duplicare iussi erant) 
de modo et fotma eius secun sermonein con- 
ferre conatos ad Euclidem Geometram ire ius- 
‘sisse. Quae relatio eo etiam nominé erroris 
‘convincitur, quod ipsum quidem Platonem de 
cubo duplicando ‘laborasse constat, de Euclide - 
\ autem nihil tale .nariatur. Atque ita quidem 
. novimus, quis Euclides non fuerit, quis autem 
ille fuerit, qua patria ortus, haud liquet. Savi; 
lius ait, ex media cette: Graecia natum existimo, 
qui tam presse, tam accutato Verborum delectu 
scripserit, ut ab eius formulis phrasihusque 
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zemo posterorum et in mathematicis. excellene. 
è» virorum unquam vel latum unguem di-- 
\ cessìisse videatur. = De aliorum. opinionibus, qua . 
rel Alexandrinum, vel Tyrium, . vel. Siculum: € 

f Givitaté Gela oriundum eum esse, at nullis. pro- 
babilibus argumentis volunt, videatur Fabric. Ri- 

( blioth. Graeca curante Harless. Vol. II. p. 44. 
et in Not. a. p. 46. Id autem ex Proclo L. HI. 
p--19. Edit. Graec. et p. 38. Edit. Latin. scimus, 
-floruisse eum tempore Ptolemaei* Lagi, quo. 

° regnante Alexandriae €primus omnium cele» 
ì brem illam scholam mathematicam aperuisse di- 
[ Citwar, e qua postea tot tantique nominis geo» 
metrae prodierunt. Moribus eum, Pappus in 
prooemio in libr. VII. Collect, Mathem. p. 291. 

| a, fuisse mitissimis, benignum erga omnes, 
praesertim eos, qui mathematicas disciplinas ali» 

| qua ex parte augere et amplificare possent, ut 
per es, non contentiosum (3005xQ0VOTIZOr) 

Î accuratum, non arrogantem. Inter scripta, 
quae Faclidi tribuuntur, maximam famiam oh- 
tinuerunt libri tredecim Elementorum, quibus 
pleramgne subiuncti sunt duo, qui Hypsicli 
Alexandrino vulgo tribuuntur de quinque cor- 
poribus regularibus libri. Antequam de iis dis- 
serat, Proclus p. 19. Edit. Graec. eut apud Ba- 
roctum L II. c. 4. nominat eos, qui ante Eu- 
clidem vel generatim de Geometria bene meriti 
sunt, vel etiam scriptis elementis inclaruerunty 
quos hic qunoque referre liceat, nempe Tliale 
tem, Ameristum Stesichori pottae fratrem, Py- 
ram, Anaxagoram Clazomenium, Oeno- 
piden Chiuna, .Hippotràtem Chium, qui lunulae 
i quadratura ‘inavenerii, et primus. elementa con- 
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scripserit, ‘Theodorum Cyrenaeum, Platonem 
et qui eodem fere tempore vixerit, Leodaman 
tem -Thasium, Architanìi Tarentinum, et Theae 
tetum - Atheniensem. Leodamante porro iunio. 
rem fuisse ait Neoclidem, huiusque discipulum 
Leonem, qui etiam elementa composuerit, e 
diligentior sit copia et usu ‘eorum, quae do: 
cuerit, atque ad problemata determinationen 
quoque adiecerit. Leone paullo iuniorem fuisse 
Eudoxum CGnidium, Amiclam .Heracleensem, 
Platonis amicum, qui, theorematum generalio: 
rum numerum auxerit, et praeter alia sectionum 
quoque (conicarum, ut videtur) dactrinam 4 
‘Platone inchoatam, adhibita in ea quoque ana: 
lysi, uberiorem reddiderit, Menaechmim, Ew 
doxi discipulum, pariter cum Platone versatun, 
ciusque fratrem Dinostratum, qui ommem geo: 
. metriam ad maiorem perfectionis gradum eve. 
xermt. ‘Theudium porro Magnesium elementa 
| eonscripsisse, et multas propositiohes ‘particu- 
lares magis universales rèddidisse, Cyzicinum 
etiam Atheniensem eodem tempore viguisse, et 
_hos quidem familiaritate coniunctos in Academia 
vixisse, et varia alterum alterì problemata pro- 
poswisse. Hermotimuni deinde Colophonium, 
quae ab Eudoxo et Theaeteto prius edita -Fue- 
rint, auxisse, ‘et nuilta eorum, -quae in ele- 
mentis sint, (7@v otosgetov modàa). invenisse, 
Philippum denique Metaeum (aut, ut est in Ed. 
Latin. Mendaeum) Platonis discipulum ab ‘eo agl 
Mathesin adductum fuisse. Addit deinde, lis 
nou multo iuniorem esse Euclidem, qui ele- 
menta collegerit, et multa eorum in ordinem 
redegerit, quae ab Eudoxo, . multa perfecerit, 
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que a ‘Theaeteto reperta fuerint. . Hinc vulgo 
Eaclides Proclo alilsque. dò Groigetorns audit: 

i Hssad pauca etiam eorum, quae ab. antiquioribua 
| reometris leviori calamo perstricta vel pinguius 
,° demonstrata fuexint, ab eo firmissimis et omni 
>biectione maioribus demonstrationibus fulcita 

, fuisse. Atque banc ipsum summum in demane 
; sizazado vigorem, lucidumque per omnia ordì: 
| mezì, 2 prudentem eorum, quae ad rem facere 
) videbantar, selectum semper in Enclide admi- 
Î rati sunt virì rerum mathematicarum peritissimi. 
i Notuma est, Newtonum, visura divinum, do- 
Irusse, quod Cartesti aliorumque, qui calculo 
| tantum algehraico uti sueverunt, sesiptis se 
tottun dederit; antequam Euclidis doctrina satis 

| imnmutritns fuisse. Et La Grangius, Peyrardo: 
referente, dictitare solebat, geometriae- studio» 
sum, qui non ex Euclidis Elementis geometriam 
hauna, perinde facere, ac. qui graeca et iatina 

| ex recentiorum seriptis addiscere velit. ne 
Dispatatum autem est, an omnia, quae. hoe 

die Elementorum nomine habemus, sint ad Eu 
clidem autorem referenda. Nec vero. illud 
quaeritur, sa omnia, quae .in Elementis_repe 
riantor, ab Euclide primum inventa sint. Hoo 
enim aliter se habere, et multa a geometris 
Euclidis aevo superioribas, a Thalete, Pythae 
cora, Eudoxa , 'Theaeteto,. aliàsgue,. quos ex 

| Procle nominevimus, profecta esse, non est 
- dnbiom. Ea, quae th antiquoribus illis: in 
' venta eraut, im perfecium ordinem redeginee; 
) scunas expleviase: solidas ubique denionstre. 
| icnes adiecisse putandas rest Euclides,. atque.ita 
sais magna ipsà& resat gloria. -Verun enim 


| 
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vero’ fuere, qui nec hanc lamlem eî integra 
relinquere vellent; ‘alii: contra, Euclidis fama 
timentea, si qua in Elementis manca videantu 
quidquid minus forte perfectum deprehendun 
ab alio, nescio quo, adiecta aut mutilata ess 
pronuntiant. Atque eos quidem iure ridet S: 
vilius, ‘qui propositiones Elementorum tribuur 
Euclidi, demonstrationes Theoni, qui duobi 
fere seculis post Proclum wixit. Quasi v&rc 
ait, ullus unquam artifex suas edi woluerit cor 
clnsiones, nullis adiectis probationibus, quo 
net philosophorum quisquam, nec medicorum 
nedum mathematicorum fecit ‘unquam. —Nequ 
autem, ‘eodem-iudice, verior est Petri Ran 
sententia, qui (Scholia Mathematicorum Libi 
7. p. 37.) tam propositiones quam demon 
strationes Euclidi ‘abiudicat, universa, quae Eu 
clidi vulgo tribuuntùr, -.elementa geometric: 
'Theoni attribuens, contra commune omnis an 
tiquitatie testimonium.? Agnoscit tamen Ramu: 
aliqua sive Hippocratibae, sive Euclideae geo 
mietriae vestigia in Theone. Detepti fuisse, qu 
ita iudicant;, videntur titulo, quem nonnullac 
Elementorum editiones v. c. Basileensis prae s‘ 
ferunt: dx r@v Osavos ovvovocv, ex Theoni: 
Colloquiis, sive Congressibus. Observat, auter 
Savilius, huius tituli in neutro eorum codiciun 
qui penes îpsum erant, ullum reperiri vesti 
gium, nec a Gregorii aut Peyrardo quidqnar 
de eo memoratur. Antiquissima autem Zam 
berti versio in'fronte semper habet: ex Theone 
graeco commentatore, interprete Bartholomaec 
Zamberto. Et ipse etiam Savilius -refert, in 


“ vurio, suorum ‘codicum ad oram mparginis adecripte 
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esse ad decimnm’ tertium librerm heoec verba; 
Erzizidjz; 6 rd Grogiia svradyotcas, nr erì 
zroross ‘Aletardoov roù Maxsdovos. Otar dè 
ò currazas «Ùùre sx) Osodociov roî Badcdices, 
u: itaue collectio elementorum Euclidi, ordi-- 
natio et dispositio Theonì tribui videatur. Ad- 
dit saatem: ,,magna certe Theonis laus, si iu 
crlinata et incomposita in ordinem redegit! 
Sed, ne hiic incerto scholiastae fidem adiun- 
zamus, obstat, ut dixi, Procli et antiquiorum 
« ranium aucteritas, Oohstat anirabilis et concinna 
j “‘opositionum series, ex quibus unam loco suo 
Si €Mlillas, tota corruat compages et structura 
necesse est“ Rectius itaque Ioann. Buteo (de 
«quadratura circuli libri duo, quibus adiectus est 
a:uuotationom liber in errores Campani, Zam 
berti etc. Lugd. 1559. p. 209.) eas, quae in 
vxemuplaribus graecis sunt, demonstrationes Eu- 
chàis esse censet, non Theonis, ita tamen, ut 
2:€G ipse neget, aliquid subinde in demonstra- 
tionibus de suo additum fuisse a Theone. Nec 
muiltum ab eo. discedunt Commandinaus et Sa- 
rilius. Commandinus quilem in prolegowenis 
in Elementa Euclidis verba illa: sx ro» Otovor. 
fuvovcei» ita intelligi posse putat, ut, dicamus, 
Theonem conscripsisse quidem commentarios in 
Elementa, sed illos temporum iniuria perlisse, 
quemadlmodun et quae in cadem Pappus Ale 
xandrinus scripserat, conservato tamen titulo, 
si Euclidi negligenter adiectus sit, 
Postea autend in eam sententiam concedit, Eu- 
didem quidem demonstrationibus suas proposi. 
ivnes stabilivisse , quod vel ex Procli testimo. 
io ad I 10. patent, at Theonem excellentis 
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ingenii virum Euclidis demoristrationes fus 
pleniusqué explicatas in licem protulisse, qu 
apud’ Proclum observari possit. Esse -igitur « 
monstratiohes quidem Eucliìdis, at eo modb cc 
scriptas, quo. olim Theon, Euclidem secui 
eas suis discipulis explicaverit. Savilius aute 
ron se moverì ait illo. 6vvovo:@r titulo in vi 
gatis, neque scholio illo manuscripto ince; 
auctoris in suo codice, magis vero auctorita 
ipsiùs Theonis in Commentar. in Almagest. , 
50. (vide infra ad VI. 33.) Ex eo nempe loc 
apparere, novam Elementorum editionem (&. 
doge) adornasse Theonem, in qua nonnulla a! 
ipso adiecta sint. Quae itaque ibi de sectoribi. 
dicantur, una cum demonstratione a verbis inde. 
Asyw Orc xè usque ad finem, Theonis ess! 
videri. Idemque iudicinm ferendum se existi. 
mare de multis in decimo libro lemmatiis e. 
fortasse propositionibus nonnullis. Alexandrur 
certe Aphrodiseiun aliquot ante Theonem secu 
lis eam, quae quinta est decimi in nostris li- 
| bris, éitare pro quarta p. 87. commentariorum 
in priora Aristotelis, ut necesse sit aliquam ex 
praecedentibus, quartam sine dubio, qua sine 
magno incommodo sane ‘carere potuissemus, 
elus tempore ab Elementorum libro abfuisse, 

vel saltim cum tertia coaluisse, : Et quidem ul- 

timam decimi ‘non dubitare se assumentum esse 

vel Theonis, vel alterius potius antiquioris ali- 

cuius (apud Alexandrum enim exstare iisdem 

propé verbis), sed non ita perspicaci ingenio, 

utpote ‘alieno loco positam, nullam cum: prae- 

cedentibus. continuationem habentem, tt sit a 


doctissimo Petro Montaureo rectissime antmad- 
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rersuma. Ex his cinnibus se concludere, rihi 
rxleri, Theonis fuisse partes in Euclide paucis- 
simis quidem in locis interpolando) explicando, 

| ragendo, ultra has mullas. Atque in eandem 
sentertiam plurimi deinde, non quidem illi Eu- 

. clidîs obtrectatores, sed amici potius ac patroni 
inbentes abierunt, e quibus potissimum nomi. 
nandus est Rob. Simson. ita tamen, ut ad Theo- 
nem non tam gloria inde, quam potius vitupé- 
riuam redundet, quod nempe, ut Rob. Simnson. ‘ 
sm praefatione suae Elemeniorum editionis ait, 
ille, aut quicumque editor fuerit graeci textus, 
quem nunc habemus, multo plura, ac Savilius 
aliique viri docti existiment, et quidem in pe- 
1:-s mutaverit, addendo scilicet, demendo, aut 
sua miscendo, praesertim in libro quinto et 

€ undecimo, quos iste editor non leviter vitiave- 

ta, e. g. substituendo breviorem at paralogi- 

] vice legitimae demonstrationis prop. V. 
15., et ex hoc libro auferendo inter alia bo- 
nam Faclidis aut Eudoxi rationis compositae 
definitionem, cuius loco posuerit quintam sc. 
libri VL, qua neque Evclides, neque Archime- 

, @es, Apollonius aut ullus' ante Theonem geo- 

metra usus fuerit, cuiusque apud illos nullum 
vestiziun inveniatur. Plura praeterea alia in L. 

) XI. depravata esse monet. Ab his igitnr nae- 

' vis praecipuos Elementorum libros vindicare se 
tentasse, tollendo falsa minimeque atcurata, 

. quae veris et genuimis accuratibsimi geome-. 
trae scriptis supposuerìnt .imperiti editores, et 

) ruclidi restituendo, a Théone ‘aliisve sub eo . 
sarrepta s quae per multa secula hactenus se- 
pulta jacuerint. = Quidquid sit, ne forte iniusti. 
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 simus erga Theonem, ad queni forte non so. 
lum ista culpa pertinet, sufficiet dicere, textuu 
gràecum' variis locis non ita dd nos pervenisse 
ut ex manu accuratissimi geometrae eum pro 
fectum. esse credendum sit, plurima quidem ir 
eo perfectissimae demonstrationis exempla esse 
at haud pauca.:tamèn temporis iniuria, aut edi 
torum male sedulorum vitio ‘Îmutilata aut luxat: 
videri, quibus quamvis caute et circumspecte 
medelam afferre  aporteat. Quod ultinum sco. 
| pum.Elementorum attinet, Proclus L. II. c. 4 
sub finem asserit, Euclidem utpote Platonicae 
scholae amicum figurarum, quas vocant, Plato. 
nicarum, vel quinque corporum regularium con. 
stitùtionem  potissimum in animo habuisse: 
Caeterum Euclidi alia adhuc scripta tribu: 
untur, quibus geometrici. argumenti sunt ea, 
quorum. Pappus meminit Collect. Mathem. 1. 
VII. Data (A4sdogéva) nempe ac Porismata 
(Iocivuara). Et Data quidem ad nostram ae- 
tatem pervenerunt. Porisinata autem, quae 
temporis iniuria periere, post varia altorum 
minus prospgra conamina Rob. Simson. denique 
felicissime restituere ‘inchoavit, atque edita illa 
sunt ‘in ‘Robert. Simson. Oper. reliqu, Glasguae 
1776. 4. p.-315—594. Proclus ei tribuit L. II 
c. 9. adhué librum de Divisionibus (Ilegì dae 
eÉécs0v), quem eundem esse nonnulli putant, 
quem - Mahometi Bagdedino adscriptum I. Dee. 
ex -arabico latinum fecit, et .Feder. Comman- 
dinus Pisauris 1570. edidit, posteaque Gregorii 
quoque operibus Euclidis adiunxit. —Savilius 
tamen an -is liber Euclidis sit, dubitat. Prae- 
terea: illi adhuc a quibusdam Introductio har- 
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monica (Elcayeyn ‘Aouovixy) et Sectio Cano- 
mis (Kerarour Kavovos), et Phacnomena. (Daw 
rozzzve) vid. Papp. in Procem. ad Libr. 6. 
Collect. Mathem. et Philopon. ad secundum 
Physicorum, porro Optica et Catroptica (’0- 
arzea xaì Karoaroaa) vid. Procl. Lib. II. c. 
5. et a nonnullis adhuc fragmentum De Lepi et 
Ponderoso tribuuntur, quae ‘onmia adbuc ha. 
bentu, at haud ita magni pretii sunt. Denique 
Pappus adhuc memorat L. VII. Locorum ud 
superficiem (Tonov noòs ésupuvswcer) libros 
duoas, qui Jere pariter ao Falluciarum liber 
(To Ivyyroauua Pevdapior), quem, Proclo re- 
ferente, scripsisse, et in ‘quo falsarum argumen- 
tationum fontes ac genera descripsisse videtur. 
Sed redeamus ad Elementa.. Horum plures 
exstant codices mscpti. Simon Grynaeus duo- 
tras se in iis edendia uswin esse codicihus dicit, 
quoram alterum Lazarus Bayfius Venetiis, al- 
teram Ioannes Ruellins amicis suis suppediìta- 
rit. Savilius pariter de duobus, qui penes 
ipsum sint, codicibus loquitur p. 11. At neu- 
ter suos codices accuratius descripsit. Gregorii 
nihil prorsus de codicibus anscptis, quorum 
lectionem tamen passim in margine citat, in 
praefatione habet. Peyrardum supra iam dixi- 
mus, usuz fuisse codicibus mscptis quam plu- 
rimis, e quibus summam laudem tribuit codici 
190 vel a designato, qui tum e bibliotheca 
Vaticana Paristos. delatus » postea rerum conv 
nutatione isa. Gallia facta, redire quidem Ro- 
mam iussus est» ea' tamen conditione, ut Pey- 
rardo eama, duro suam leditionem ad finem per- 
Inxisset + retinzere liberum ‘relinquevetur. Ad 
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huius tibri manuscripti, (quem exeunte seculc 
nono exavatum putat) fidem plerumque teXturx 
‘Peyrardus conformavit, aut certe in quo di- 
screpet ille liber a sua editione sub finem cu- 
iusque tomi indicavit, ita, ut quidem ipse ait, 
ut harum lectionum variantium ope possit quis; 
si velit, habere mscpti 190, exemplar huic 
plane congruum: Reliquos codices mscptos, 
quos viginti tres e bibliotheéa tw Imperiali 
conferre ipsi licuit, e quibus autem 10. Daze 
tantum ‘continent, quum ad secula multo re- 
receritiora referri debere, et quam plurimum 
inter se convenire videret, initio quidem ope- 
ris saepius, postea autem hand ita multum com- 
parasse . videtur, duos, codices ‘nempe 2375. 

2162. non inter eos refert, quos comparave- 
rit, ‘*Praeter hos libros mscptos tommemoran- 
tur' ‘plures alii in variis bibliothecis obvii apud 
Fabricium Biblioth. Graec. curante Harless. Vol. 

IV. P #8. 894. 


' - Renatis litteris prima operum Ewclidis no- 
titia ab Arabibus ad nos transivit. Illi enim, 
rerum mathematicarum “mprimis' studiosì eius 
Elémenta in arabicum sermonem plus semel, ut 
. videtur, transtulerunt, et ‘ex una harum arabi. 
carum. interpretationum denuo latine ea ver: 
tisse Campanus vulgo' dicitur. Fuisse autem 
plures a se diversas arabicas editiones, ‘quae 
 saepius ab exemplaribus graecis magis minus 
| discederent, ° inde maxime patet;, quod hodie 
que' piures ‘una a se-invicem diversae passim 
cltentat. Ita v. gr. in Bibliotheca -Bodleiana 
Eudlidis Elementorumn exstant libri XIII prio». 
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res arabicae per Isaac. Ibn Hotitin ex tecen- 
sione Thebit Ibn Korae v. Fabric. Biblioth. 
Graec. Tom. IV. p. 51. Tbiders p. fl. in Bibl. 
Bodieiana citantur Euclidis Datà arabice per 
Zin Eddin Abhari, et Elementtor. libri XV. ex 
versione Adelardì de arabico, t&na cun com- 
mento magistrà Campani, Novatiensis. Et p. 


52. în bibliotheca Collegi Untiversitat. Oxon.: 
Fuclides de arte geometrica èx s#tfabica liugua ’ 
in latinam translatus per Adelardum Bathonien- 
semn. Eadem pagina occurrit Euclides arabice 
per Shemseddin Mahommed Aktuzi, ibidem: 
que ali in Bibliotheca Leidenéi et Escurialensi 
cf. ibid. p. 76. Notissima apud nos est ca, 
quae Arabì Nassireddino tribttittr, er Romae 
îmspressa fuit 1594. De hac editione videstur 
Kaestners Gesch. der Mathem. I. B. p, 367. 
*qq- et de Schnurrer. Biblioth. Arab. p. 458. 
sq Savilius p. 145. a Baptista Raimondo hanc 
editionem factam esse refert. Ex praéfatione 
ifhus, quam habet de Schnurrer., patere vide- 
tur; non Zersionem arabicam, sed commenta. 
rizare versioni intextum esse Nassireddini opus. 
Caeterum plenius nomen huius Awàbis aiunt 
Hassan, aut Ben Mohammed Al Tusi, i. e. 
ortim ex urbe Tus pravinciae Chorastan, et 
fornisse seculo nostrae aerae decimo tertio. 
Cf adhuc Clexnent. Biblioth. curieuse Tom. 
VIO p. 158. Hierbelot Biblioth. Orietit. p. 46. 
et p. 665. Abulfed. Annal. Tom. V. p. Sé. 
5 Cssiri. Bibl Fiisp. Arab. Escut. T. L p., 
197 ce Kaestarer- 1 ©. p. 373. Haec ipsa au 
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tem: arabica ‘versio cum ‘ea, quam Caripénum 
exTarabico fecisse vulgo dicunt, non consentit, 
saltim in .pluribus locis, ut observat Peyrardus 
in. Praefat- Tom. II ubi versionem Campani 
prop. I. 7. et eiusdem propositionis versionem 
gallicam ex: arabico - Nassireddini factam exhi- 
bet. Pariter in prop. I. 2. Nassireddinus va- 
rios, qui obtinere possunt, casus separatim ha- 
bet, Campanus. cum graeco consentit. , Eodem' 
modo circa. parallelas Nassireddinus, ‘ut infra 
videbimus,. in commetitario propositioni ad» 
‘iuncte propriam sibi demonstrationem habet, 
Campanus eam tantum, quae in graecis exem- 
plaribus habetur.: In theorematis etiam Pytha- 
goraei demonstratione additae sunt in Nassired- 
dini editione aliae a situ quadratorum ex ca- 
thetis variato petitae, ut vel e figuris adiectis 
patet. Pariter etian differunt inter se in do- 
ctrina de rationibus compositis Campanus, qui 
definitionem, quae vulgo «est VI. 5. non habet, 
et Nassireddinus, qui habet aliquam a vulgari 
illa haud multum discedentem (vid. Pfleiderer. 
Schol. in VI. Elem. Euclid. P. 1V. p. 15.) Cae- 
terum, quae. primum typis expressa fuit Ele- 
mentorum Euclidis editio latina, opera Eber- 
hardi Radtolti Venet. 1482. fol. cuius descri. 
ptionem .dedit Kaestner. Lips. 1750. 4. conti. 
net .eam, quam vulgo a Campano ex arabico 
factam esse dicunt, versionem latinam. Scheio 
‘belius tamen (Zwey mathem. Abbandk Breslau 
1507. p. 19.) refert, in suo exemplari editio» 
mis huius rarissimAe, manu editioni, ut pateat, 
cooeva, in margine notatum esse liber Ele. 
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mentoram translatus ab Adhelardo Rothhate- 
mensì ex vydiomate arabico .in latinum sub 
Commento Campani Novarensi, ut itaque Cam- 
panus commientarium tantum in persionem Adhe- 
lardi scripsisse videatnr. Consentire cum hac 
©piuicne videntur ea, quae supra e Fabricii 
Bibliothec. Graec. de versionihus arabitis, yel 
ex. arabico factis attulimus; ubi pariter de Abe- 
lardo illo sermo est-7 E graeco textu antem 
primum latine versa prpdiere Euclidis opera, 
edita a Barth. Zamberto Venet. 1505. fol. (Li- 
bri XIV. Elementorum latinam interpretationem 
a Gecrig. Valla factam ad 1498. habet Scheibel., 
EFinlieit. zur mathem. Biicherkenntn. 1. St. p. 2.) 
Ab loc inde tempore saepius, ut et supra di- 
xirmmus, et quidem junctim primum 1516., non- . 
mmugtam etiam separatim, prodiit utraque Ele- 
menterum versio, Campani (ita eam vocare li 
Ce) et Zamberti, quae saepins haud leviter in- 
ter se differunt. Quam plurimas operum Eu- 
elrdis e Elementorwn ‘potissimum editiones me- 
morat Scheibel. 1. c. I. St. p. 1. squ. 5. St. p. 
475. sqgq. et p. 521. sqq. 9. St. p. 264. In- 
signem inter antiquiores locum habent editiones | 
Feder. Commandinì et Christoph. Clavii, qua- 
ram utraque etiani scholiis et commentariis il- 
lustrata ac saepius prelo repetita fuit, inter re- — 
centiores potissimum Rob. Simsonis editiones 
latina et anglica memorandae sunt. Reliquas 
omnes, quae nobis innotuerunt, aut apud alios 


‘ remorantur, lic percensere longum et ab how 
! loco alienuzo 


videtur. Praecipuas earum ian 


supra nominavimus.- De reliquis praeter Schei- 
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belium 1. c. vide i Bossi Dissertat., qua cc 
tenta Elementorum enunciat et simul de vai 
«editionibus post Fabricium nonnulla disse 
.Lips:‘1757. 4. et potissimam ipsum, Fabrici: 
Biblioth. Graec. ed. Harles. Vol. IV. p. 53. sc 
In bibliothécis, ut ibidem memoratur,y ex 
hebraica adeo Elementorum versio. 
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d. S' muetov toy, où pueoos ovdÉv. | 
. DEFIN. I. " ° 


Omnis, quae a ratione suscipitur de aliqua re institutio 
debet a ichdittone proficisci, ut intelligacur , uid sit id, d 
quo disputetur. e Office. I. 2. 

Primam L. I. definitionem dudum fuere, qui 1eprehendereni 
quod quid punctum non sit, dicat potius, quam quid sit. Vid 
Rami Schol Mathem. L. VI. Francof. 1599. p. 141. et Savili 
Praelectiones in Principium Elem. Euclidis Oxon. 1620. p. 51 
Nec negaverim, esse in hac obaervatione aliquid veri. Atqu 
‘ ipse etiam Proclus fatetur Enclidem dia arogacswe i. e. negati: 
explicare punctum, addens: sal yag o‘ asrogparizo) À6yo: pos 
gpxover taîc dogaîs. Vid. Procli Commentar. in Libr. I. Euclidi 
Basil. 1533. p. 26., in qua excusatione Savilius quoque acqui 
escit. Cf. etiam Edm. Scarburgh. the English Euclide Oxfor 
1705., qui p. 1. ita habet: Thé definition of a Point is plaini 
negative, and no otherwise informs us, what a Point is s tha 
by telling us, what ’tis not. Yet in many things, that are i 
nature most simple, these kinds of negative Definitions ar 
sufficiently instructive; though not to the Essence of the Thin 
defined, yet very well to the Use, that is to be made thereo] 
So here a Point is defined by a Negation of parts. \Vhic. 
Definition in respect of Magnitude, that was next to be con 


n + > 





E UCLIDIS 
ELEMENTORUM 


LI]1BERPRIMUS. 





DEFINITIONES. 


f 


1. P unctum est, cuius pars nulla. 


sidered as divisibile into parts, is instructive or preparatory to 
the right understanting of theDoctrine of Magnitudes, and lays 
dovru, what conception of a Point is hereafter used, or usefull 
ie. Geometry, mnamely to hare no parts. \VVhich is sufficient 
fur he present to an Geometrician. In multis, ait, rebus sim- 
plicistimis cinsmodi definitiones negativas sufficere non quidem 
ad rem izsam declarandam, attamen quo facilins usui, in quem 
adhibeazix, inservire possint. Ita hanc definitionem nega- 
tivam pui referri ad comparationem .quantitatum, quae ex 
parlibus compositae sint, praeparare itaque animum ad melius 
wiellicendam doctrinam de quantitatibus, et docere, quo sensu, 
vel quem in usum Geometrae voce punctum utantor, nempe 
pro eo, quod non habeat partes. Quod quidem in pràesentia 
suffciat Geometrae.—Praeterea id quoque iu Euclidis definitione 
vituperarane nonnullî , quod non sit convertibilis, vel, ut aliis 
verbis rem enunciem, quod eadem definitio in alia pura, praeter 
practam, quadret ; unitatem nempe in numeris vel tempore 
coesideratam pariter nullas partes habere. Quod etiam Proclus 
concedit, ac non solum punctum rit esse duspis, sed tamen 
slam 6 700c 17/9 7eugeteexm tl, unde Geometrae haec de- 
fetio sufficere poss@t- Vid. Proc]. 1. c. p. 26. et Savil. l. c. p. 
5% Arque haec; quiae 3nier Unitatem ac punctum intercedìt 


P 
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B. Toaupa dè, usguoc «datis. 


analogia, caussa fuisse videtur, cur Proclo teste l. c. Pythagoraei 
punctum dicerent uovada rpoclafoveay deg, vnitatem situm 
adsumentem. Cf. Savil. p. 60. sq. Playfair. Elements of Geo- 
metry containing the first six Books of Euclid. Edinburgh 1795. 
p. 347. pariter manet, haud convertibilem esse hanc definitionem, 
quod tamen ad nasuram deflinitionis gite formatae pertineat; uon 
enim ca omnia, in quibus nullae sint partes, vel quae non 
habeant magnitudinem, illico puncta esse. ‘Ipse igitur defini» 
tienem hanc affert, punctam esse, quidquid positionem habeat, 
at non magnitudine, ‘ Optime hac de re iudicare videtur Ro- 


‘ bertnis Simsonus, qui in Anglica Elementorum versione London. 


1801. p. 289. sqq. observat, definitiones 1. 2. 3. 5, 6. magis 
perspicuas fore, si a consideratione vel definitione corporis 
initio facto, ad superficiem, in qua nulla sit crassities, adeoque 
longitudo saltem ac latitudo considerandae veniant; a supet- 
ficie ad lineam, omnis etiam latitudinis expertem, et a linea 
denique ad punctum descendas, quod quum nec longitudinem 
habeat, saltem ut terminus sive extremum lineae cogitari possit. 
Cf. etiam Clavii Elementa Euclidis Libr. XV. Colon. 1591. 
p. 1. et Bovellii Euclides restitutus, Pisis 1658. p. 3. sq. Arque 
hac ratione evitari poterunt, quas ex Ramo, aliisque notavimus, 
obiectiones, Punctum nempe erit, ut in defin. 3. dicitur, srépas 
ty yeaupuie. Itaque definitio tertia supplet defectum primae. 
At hanc ipsam tertiam definitionem Savilius 1. c, p 60. repre- 
hendit, quod sit a posteriori; pariterque p. 64. similem lineae 
definitionem ex eadem ratione absurdam esse dicit. Recte illo 
quidem, si quis, haud ante explicata linea, punctum, aut, 
superficie haud explicata, lineam ita explicare velit. At, si 
Roberti Simsoni more a definitione corporis fiat initium, atquo 
inde ad superficiem, a superficie ad lineam, a linea denique ad 
punctum doscendas, i. e. ab co, quod magis compositum est, 
ad simplicius, pariter id licebjt, atque a simplicioribus ad 
magis composita ascendere. Hinc etiam plures Geometrae acu- 
tissimi, vw. c. e nostratibus Kaestnerus, Karstenins, Lorenzius, 


& gle 
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2. Linea autem. longitudo non lata. 


Matthias, alnigne eundem, quem Rob. Simsonus, in his explica- 
tcnibus ordinem secnti sunt. Caeterum notat Savilius, quod- 
zzad Piatonem, Aristotelem, aliosque veteres er:y1) vocetur, 
17 apad Euclidem ac Mathematicos esse enusion. Denique patet, 
arramento ant alio quocuague mado perfeotam puncti imaginem 
tchiberi aunquam posse. 

DEFIN. II. 

Hanc quoque definitionem reprelendit Aristoteles Topic. 
VI., quod per negationem dividat genus. Recte camen Savilius 
L c. p. 6. monet, id saspius fieri, nec reprebendi posse, qui 
v. c- bratum definire velit Zowoy adoyov. Neque etiam, monente 
paniter Savilio, sola negatione constat haec definitio, ut superior 
puucti, quum genns habeat positivum, fongitudo, Vel, ut 
Proclas ait p. 29. To piv onpelor, uc mavrwy dpyriv vir payefuv 
ta ndvne ene axoqgdosoe ididats 11,v di yoapuprp ri) uiv nara- 
gersast, ti di amoparizios fot) uiv yag pixoc, sal tourg tye 
105 erperov ricovate auepslas® ardarno dì dc cuy addwyr nada- 

esinuse diaordazar. rar yao dn 19 andaris mal afadile ‘prev. 
Er valso etiam, ut Apolloniys apud Proclum monet, lincae 
notionem habemus, quum itinerum longitudines metiri volumus. 
Tum enimneque de lititudine neque de altitudine vel profunditaje 
viae quaeritar, sed de locorum tantum distantia, ‘Notiones nempe 
puacti, lineae, superficiei non nisi abstractione, ut aiunt, forman- 
ter. Caeterum alii, coder Proclo referente, lineam dixere ess0 
(rar eggeioo, Buxum puncti, alii uéysdos tp tv diaoraror, quan- 
tiucem unicam habentem dimensionem, Savilio iudice, vere uti- 
que, sed ad naturam lincae explicandam non tam accommodate et 
Faclidea definitione minus perspicue. Fn definitione sexta, quae 
pariter pro complemento secuudae laberi potest, ut defin. tertia 
gocomplemento primae, yeanpaì ripaca tye énepavslac esse di- 
mstur, et Rob. Simson. addit, dici etiam posse, lincam esso 
«mrinnm communem duavum superficierum continue posi- 
imn, vel lineam dividere unam eandemquo superficiem in 


14 partes CORtINUZS Caeterum, ut Scarburgh. mondi (tho 
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y. Ioaupig dè néoava, onpeta. 

d. Evdeia yoauum tovv, ius ti loov toîs tp 
daurre onusios nelvai. |‘ 
Engl. Faclide p. 3. sqq.) linea, quamvis fluxus puncti dicatur, 
haud tamen oonsistit e punctis iuxta se positis. Quum enim 
singula punucta omui careant magnitudine, decem etiam millia 
punctorum iuxta sé positoram nullam efficere possunt longi- 
tudinem; puncta itaque punctis additanunquam lineam efficiunt, 
nec ulla pars lineao est punctum, sed punctorum fluxns ima- 
ginem saltem lineao continuae exhîber. Cf. Peletar..in Euclid. 
Elem, Geom. Daerhonstr. Libr. VI. 1610. p. 3. i 


. 
DI 


‘{;':{ DEFIN. IIL 


Ji 


:° De hac defihitione supra ad defin; 1. dictum est, esse cam 
quasi comflemèntum primae. Caeterum Proclus p. 28. et ex 
eo Savilius Pp- 66. monent, esse lineas, quarum terminos ex- 
hibere non possis, v. c. limeam ox una parte finitam, ex altera 
infinitam, i. e. cui ex hac parte nulli fines assignentur, vel 
etiam lineas in se ipsas redeuntes. ,,$ic nimirim solet Euclides, 
(verba sunt Savili?) quam recte docti viderint, posita semel de- 
finitione alicuins generis, sine ulla divisione transire ad defì- 
nitionem alicuius ex praecipuis speciebus, quod reliquae fortasse 
proposito suo minus inservirent, aut elementari institationi non 
essent accommodatae. Sic hoc loco, cum posita definitione 
lincae consequens esset, ut lineam divideret in finitam et in- 
finitam, omissa infinita, finitam solummodo in hac tertia 
definitione attingit,° Mihi quidem videtur Euclides, omissìs, 
quae ad rem proxime non pertinerent,, dicere voluisse : si qua 
linca finita est, termini eius puncta appellantur. Cf. Clavius 
ad h. LL ” n | 


DEFIN. IV. a 


Primum de sensu verborum: 7755 €È t60v ro 69’ tav. 
Do, ma a . « 
TYE omusioss xeitar, disputatar. Proclus putat, Euclidem his 
verbis innuere, s0vzv .cnv svdeiav icov xatézeev didotmuo ro 


LIBER PRIMUS. Ll 
re 
3. Lineae vero extrema, sunt puncta. 
4. Recta linea est, quae ex aequo punctis in ea 
sts ponitur. . | 


(legendam ry) meratv rwv è1' avrijs onpelov i. e, rectam tum 
«x aequo punctis in ipsa sumtisiacere, quando spatium, seu 
distantia inte? duo eius puncta extrema aequale sit ipsi lineae. 
Ax recte monet Borellius, Euclid. restitut, p. 4., ignorari, 
quascinam ipsa distantia sit, neque id ab Euclide expositumesse. 
Clavius p. 2. lineam aequaliter inter sua puncta extendi dicit, 
im qua mollem punctum.intermedium ab extremis sursum aut 
deocrsum, vel huc atque illuc deflectendo subaultet, in qua 
Zensgue nihil fuxuosum repgriatur. Verum etiam haec expo- 
sîcio obscura videtur Borellio l. c. quod omnia illa vocabula 
suppomnant, lineam rectam iam esse cognitam, illud enim esso 
flexuosum, quod non sit rectum. Kliigelius (Mathem. Wéor- 
cterbuch Th. SII. p. 437.) Euclidis verha id sibi velle putat, 
rectam lineam cam esse, cuius singulae partes similem formam, 
cundem erga se situm, habeant, in qua explicatione notio 
cinsdena situs nonnullis fortisse obscura videbitur. Alii aliter 
Eneidis verba explicavere. Atque haec ipsa interpretationum 
diversua satis indicat, non sine causa Savilium p. 77. dicere 
y>lrane defnitionem mihi liceat bona cum venia omnium inter- 
pretium tara vererum quam recentiorum non intelligere.* Artque 
in, eszdem seasum Pficidererus Thes. inaugur. Tub. 1782. ait: 
Definito lineze rectae Elem, Eucl. L. I. Def. 4. nullius est 
usus, ac re explicanda obscutior.4 Adeo, ut Sayilius ait, rem 
maxime perspicuam perspicué definire aliquando difficile est. 
Quum nempe definitionis negotium in eo versetyr, ut rem 
micus aut imperfecte cognitam per characteres eius distinctivos 
cxplicemus, notasque y quibus illa ab omnibus reliquis discèrni 
pussit, alferamus , pate: res omnium! simplicissimas, quamvis 
omuina oculis obversantes satisque notas, vix per characteres 
adhuc simpliciore» ex primi atque explicari posse, Omnes no- 
vimus, gnid sat atrumm, quid album; at quis alteri id se cx 
vicare POssE > sibi persuadcdit An linea recta huc referonda 
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é. "Esupavsia dé toviv, 0 uijxos xal ndhatog uovo 

Ègeto  * . 
‘s.'EFrupaveias dì nioara , yooppai. 

0. "Eninedos ènipavera torev, Hus te Toov TAT 

tp Havre evdeiats ueltat. ° 
, - 

sit, equidem non dixerim.. Illud tamen certum est, id ipsurn 
quod' rectum sit, adco simplex esse, ut difficile certe sit, nu 
Uonibus simplicioribus id efferre. Unde etiam tam variag linea. 
rectae definitiones ortac esse videntur. Alii enim (atque it 
fere etiam definitio nostra quarta est apud Campanum) dixere 
lineam rectan eam esse, quae minima sit inter eosdem terminos 
quod ipsum etiam Archimedes non quidem ut definitionem linea, 
rectae, at'ut Zaufavozevov ponit in Praefat. ad Libros de Sphaer: 
et Cylindro; alii v, c., Proclo referente, Plato: cuius puncti 
extrema obumbrent media; alii: cuius omnes partes omnibus 
congruant; alii: quae wna ratione inter duo puncta duci possit 
alii aliter cius naturam explicare studuerunt.. Maxime nobi: 
arridet ea, quam Kraftius Geom. Sublim. p. 2. a F. C. Maiera 
sibi traditam exhibet, lineae rectae definitio, qua ca esse dicitur, 
quae circa utrumique extremum (vel etiam circa duo puncta 
quaecunque in ipsa sumta) fanquam polos circumvoluta situm 
suum non mutet, quo sensu ctiam iuterpretari possis eam, 
quam Proclo referente veterum nonnulli dedere, definitionem: 
gjr1s tov mepdttwy pevortuy sal avri) pivet. Atque eodem fere 
sensu Austinus (An Examination of the first Books of Euclids 
Elements Oxford 1781. p. 2.) Euclidis definitionem intelligi de- 
bere contendit. Cf. etiam Playfair. Elem. of Geometry p. 1., 
351.', sq. cuius definitio codem fere redit. Et Saccherius (Eu- 
clides ab omni naevo vindicatus Mediol. 1753, p. 71.) rectam 
lincam, quae ex aequo sua interiaccat puncta, alt necessario 
talem esse, ut circa duo illa immota extrema sua puncta non 
possit ipsa in alteram partem converti, v. c. a laeva parte in 
dextram. Ex hac definitione consequitur, per duo puncta non 
nisi unam rectam transire, adeoqne duas rectas spatium non 
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5. Superficies autem est, quod longitudinem et 
stitudinem tantum habet. 

6. Superficiei vero extrema, sunt lineae. 

7. Plana superficies est, quae ex aequo rectis in ea 
ì dis ponitur. 


«mprekendere, nec segmentum commune habere. Ex hac 
ia definitione etiam facile normae aut regulae, ad quam duci 
ndert lineae rectae, examen institui poteri. Norma nempo 
circa se ipsam crcumvoluta eidem lineae congruere debebit. 


DEFIN. V. 

Snper6cies, ut Proclus monet, dici etiam potest, terminus 
Girpotis, vel, nt Rob. Simsou. addit, terminus communis duorunte 
corpurum continue positorum. Neque igitur pars corporis erit 
} ruperficies, vel, ut aliter dicamns, superficies superficiei impo- 
| 1r> nangquam corpus efficier. Cf. dicta ad del. 2. 

DEFIN. VI. 

Hane quoque definitionem ita efferre possumus: si.qua su- 
protires Emita est, fines eius suntlincae. Itaque liueae nun- 
Qquicme pertem superficiei constituent, nec plures iuxta se positae 
linese *mperficiem efficient. 

DETFIN. VII. 

Fn hac defitione verba éÉ f00v parem atque in definitione 
quarta obscurtatem habent. Proclus quidem simili cavione haec 
verba eaplicar aque in definitione lincae rectae; superficiem 
2*mpe pianam aequalera esse dicit intervallo suarum rectarum, 
quod Savilio iudice est non quidem obscurum per obscurius, 
«i planum et perspicuum per meras tenebras explicare. Cla- 
rius aliquanto clarius ; ita ut mediae partes ab extremis sursum 
t«ssumve subsultando non recedant, vel ita, ut superficies 
«uil habeat incisum angalis, nihil anfractibus, nibil eminens, 
“xl lacugosum. Eadem tamen, quae Borellius circa similem 
ze rectae explicationem monuit, hic quoque valent. Nequa 
‘cuorum explicationes difficultatibus carent. Undo etiam 


« alias superficie planae definitiones dederuut, similes fere - 
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N- Enistedos dè yovia toviv 1 tv -èrinido dv 
yoaupey astrontvav aiigiav, ai pa) és evdsiau 
meueviv , m100g cAigdag vv poappuiv xAi0ts. | 
d'. “Otav. dè ai megrijovowi crjv ciogpevyv 1) yuvias 
vvaupai evdeia: wo, eVdvyoappos xadsitas 9] pwvia 
1) s«enpivnv» habet Ed. Paris. ex Cod. 190. Reliq 


editiones et Mss, omittunt hanc vocem, quam certe nem 
desideraverit. 





I } . i 
iis, quibus ad def. 4. rettam quoque lineam explicatam ess 
dixîmus. E quibus reliquis praeferenda videtuy ea, quamProclé 
teste iam ec veteribus quidam exhibuerunt, superficiem planani 


© em esse, cuius omnibus partibus recta applicari possit (16 7001 


toîs piososi evdsta Epaguote), vel, ut paullo distinctius habet 
Rob. Simson., in qua, sumtis utcunqne duobus punctis, recti 
linea inter illa tota sita est in ista superficie,/ Id ipsum etiam 
Euclidis definitionem digere, contendit Anstinus Ì, c. p. 5. e 
Hero Nomin. Geometr. edit. a Conr. Dasypodio, in Editione 
Euclidis ab ipso curata, qui éÉ icov neîras interpretatur: sar- 
tolws épappuote. Atque hanc determinationem in Elementis Eu- 
clidis, ac nominatim L, XI. Prop. 1. 2,5. supponi, monent Simson. 
et Pheidererus 1, c. p. 2. Campanus habet : Superficies plana est 
ab una linea ad aliam brevissima extensio, in extremitates suas 


| cas recipiens. Caeterum notandum adhuc et, quod etiam 


Proclus monet, apud Platonem et Aristotelem ér/redor sacpius 
pro érrepaveca in genere sumi, Euclidi contra superficiem planam 
saltem voce érimedov notari, Addimus’‘denique, omnia, quac 
in Element. libr. I—IV. et deinde L. VI. dicuntur,' ad delinea- 


tiones saltem in superficie plana factas'referri debere, etiam ub; 


hade restrictio non expresse adiiciatur. 


DEFIN, VIII. 


Rob. Simson, monet, auctori huius defimtionis id consilium 
fuisse videri, ut angulum sensu generaliore sumium explicaret 
non eum saltem, qui a duabus rectis, verum etiam cum, qui 
ut nonnulli volunt, a recta et curva, vel a duabus curvis efh. 


e 
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$. Planus autem argulus est in plano duarnm li- 
xearusn sese tangèntium, et non in directum positarum; 
stertas ad alteram inclinatio. 

9. Quando vero liucae dictum angulum continentes 
rictae sunt, rectilineus appellatur angulus. 


c:ur, (Hinc etiam in defin 9. separatim de angulo rectilineo 
xrmo est). At verba 2° evuffeias, quae satia perspicna sint, si 
ie duabus rectis sermo sit, vix habere sensum, quum de recta 
et curva ant de duabus curvis adhibeantur, Videri igitur hanc 
definizionem periter ac definitionem anguli segmenti, ut et ca, 
quae de angulo semicirculi et segmentoram angulis habeansur 
lb. IIL Prop. 16, ct 31. additamenta esse editoris miuus periti. 
E: sam Vivimius vocem irérsdos expungendam, et omnia ad 
zugulos recsiliacos restringenda esse putaverat. —Vid. infra 
Fxcurs. ad L.'HI. 16. Proclus autem ad h.!. multa de va- 
cis angulorum seneribus disserit, qui vel a variis curvis, vel 
ncaxime a diversis circulis, vel etiam a recta et circulo conti- 
ucantur. Sed ad elementa certe angulos non rectilineos hand 
perzaere sive pronanciat Playfair. 

Carterum ad hanc definitionem monemdli fuerint tirones, 
magenadnen anguli, quod et ipsa definitio invuit, nou a 
mnaznitadize rectarum angulum comprehendentium (crura vo- 
cant), sed i surua earum positione pendere. Punctum, in 
quo chura ansuli concurrunt, verticen vocant. 


DETFIN. I Xx. 

De hic definitione ac praètedente iure sentit Plleidererus 
(Thes. inaogur. Tub. 1784. p. 1. 2.) ,,Definitiones hae proprio 
uatam, ad “quid notio anguli spectet, innuere, non notionem 
issam declarare censendae sunt: alias idem per idem, obscurum 
rx segue ob: carum explicare iure reprebenderentur. Hinc etiam 
vallus earnum deprebenditur usus'ad propositiones de acqualitate, 
egnalisato , et generatim ratione mutua ac magnitudine ane 
slcrum siabiliendas.‘° Atque hoc sufficere videtur ad defen- 


‘ dedim in hac ro Eucliden contra accusatiunes recentiorum 
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i. "Ovav dì evdsia èn evdsiav ovadsica di 
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iP. Otsia dè, n èie00wy ogdijs. | 

if. "Ogog tativ, 0 vos tovi méoag. i 

dd. Zyjua tou, ZO VITO TIPOG 7) UVWYV 00MV Te- 
cisgomevov.. . | 

sé. KuxAos tovi oyrua tristedov, vsto pudg poap tie 
neoueyouevov, Î} uadeitar Tteorpepera* 006 Iv, ap Év06 
oguelov tv tvtos toù afr;varoc sciuevov, ndcur ai 
mposmintovoai evIziar 2) loci diirders elciv. I 

2) Ed. Paris. Cod. 190. vel a, etalii plures Codd. ad- 
dunt: meos t7v tov xuxdov rrspeptostav, quae verba tamen, 
consentientibus etiam de Lambre et Prony in relatione ad In- 
stitut. Franc. facta, pro mero coque inutili glossemate ha- 


benda videntur, et recte in reliquis Edd. variisque Co- 
dicibus desunt, 


quorundam v. c. Olmii (Kxitische Belenchtung der Mathem. 
tiberhaupt, und der Euklid. Geom. insbesondere). 


DEFIN. X. XI. XII. 

Angulos deinceps positos tas épetys yuvias Erclidesappellat 
illos duos angulos, qui ab una linea in alteram incidente fiunt 
ex utraque parte lincae incidentis, Cactorum vox sdioce in 
Defin, 8, monente Savilio ad angulum rectum et obtusum ap- 
plicata sensu generaliore sumenda est. 


DEFIN. XILI 
Distinguendum esse docet Savilius inter 0govy terminum, 
et perimetrum sive ambitum figurae. In triangulo v. g. quad. 
liber latus per se sumtum dos est, sed omnia latera simul sumta 
perimetor. Caetorum Savilius verba hace: Ggoc forìv etc. 
nullam ait habere definitionis faciem, sed vocahbuli potius per 
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1 


10. Quando autem recta super rectam irsistens an. 
aios deinceps aequales inter se facit, rectus est uter- 
| que aequalnun angulorum: et insistens recta, perpen» 
| ricolaris vocatur ad cam, super quam insistit. 

11. Obtusus angulus est, qui maior recto. 

12. Acutus autem, qui minor recto. 

13: Terminus est, quod alicuius est extremum. 
14. Fiora est, quod ab aliquo vel aliquibus ter. 
minis continetur. 

15. Circulus est figura plana ab una linea contenta, 
quae voc tur circumferentia; ad quam ab uno puncto 
eorum, quae intra figuram posita sunt, cadentes omnes 

‘ rectae aequales inter se sunt. 


sumse synonymum explicationem esse, consentiente Scarburghio, 
qui haec verba glossema esse putat margini primum adscriptum. 
X1 sane, si desint, uemo ea desideraverit. Rob. Simson. hauc 
èefrzionem asterisco notavit. 
DEFIN. XIV. 

Nowsdam vocem oziua figura ab Euclide non de figuris 
rantuso pia, aut in superficie aliqua positis, sed, ut defi- 
nitio haec irauit, de corporibus quoque adhibori. Patet id @ 
definiticzibus quoque prismatum, pyramidum, conorum, alio- 
Tumgue corporum, quae ad initium libri XI. habevtur. 

DEFIN. XV. 

Facile paret, e mera rei alicuius definitione, quae tantum 
#01, si quid in rerum natora sit ita comparatum, ut in de- 
innove dictam erat, id hoc illove nomine designandum esse, 
(quas definiriones veteres logici nominules vocarunt) haud 
‘nsequi, dari aut possibilem certe esse eiusmodi rem. Fieri 
aim potese, ur, re haud satis pensitata, doverara quoque in 

| sfaitione coniungantur, v. c. si quis circuli, quadrati, aut 
rarenli circulo son iascriptibilis definitionem dare velit. Reapso 
gu esse tales figuras etc., quales in aliqua eius'generis defi- 
> une describuntur, misi res per se pateat, tum demum scire 
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i. “Ovav dì evdsia in evdslav ovadsica a. 
èpsbije pavias icag «Aly}a:s n00}, 0097 éEuattga curi 
îomy yuvwsv doti nai 1) èpeotpuvia evdeia ‘nadero: 
nadeivae èp iv tpeorgusv. 

et. ‘Aufàisia povia tortv, 1 ueibav 6097s. 

val . Ofelia dì, 7 “gocwr dodo. si 

ty. "Ogog toriv, 0 tivos ove nEÉgas. 

id. Zyijpa Zott, 10 Varo TIvOS 7 ttvWY Dow sEE- 
queyonevov.. i 

w. Kuxhos tori oysjua tristedov, vsto pucs yoapyvije 
Teoueyopevov, Î) uadeitai meorpeosta* st006 Îjv3 dp évos 
oruetov cuv tvros toù ogzturos setuevov, nou ai 
nposnintovoa: Vela?) loci dl indarg eloiv. 

2) Ed. Paris. Cod, 190. vel a, et alii plures Codd. ad- 
dunt: 7006 rnv tov xvxhov mspepéostav, quae verba tamen, 
consentientibus etiam de Lambre et Prony in relatione ad In- 
stitut. franc. facta, pro mero coque inutili glossemate ha- 


benda videntur, et recte iu reliquis Edd. variisque Co- 
dicibus desunt. | 


quorundam v. c, Ohmii (Kritische Beleuchtung der Mathem. 
iiberhaupt, und der Euklid. Geom. insbesondere). 


DETFIN., X. XI. XII. 

Angulos deinceps positos tas #pe$75 ywrias Euclides appellat. 
illos duos angulos, qui ab una linea in alteram incidente fiunt 
ex utraque parte lincac incidentis, Caeterum vox sdicec in 
Defin, 8. monente Savilio ad angulum rectum et obtusum ap- 


plicata sensu generaliore sumenda est. 


DEFIN. XILLI 
Distinguendum esse docet Savilius inter 000v terminum, 
et perimetrum sive ambitum figurae. In triangulo v. g. quod- 
libet latus per se sumtum dos est, sed omnia latera simul sumta 
perimeter. Caetorum Savilius verba haoc: pos éorìx etc. 
nullam ait habero definitionis faciem, sed vocabuli potius per 
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10. Quando autem recta super rectam irsistene an- 
zlcs deinceps aequales inter se facit, rectus est uter- 
que aequalmm angulorum: et insistens recta, perpen» 
} «icularis vocatur ad cam, super quam insistit, 

11. Obtusus angulus est, qui maior recto. 

12. Acutas autem, qui minor recto. 

13: Terminus est, quod alicuius est extremum. 

14. Figa est, quod ab aliquo vel aliquibus ter. 

15. Circulas est figura plana ab una lines contenta, 
quae voc tur circumferentia; ad quam ab uno puncto 
eorum, quae intra figuram posità sunt, cadentes omnes 

< rectae aequales inter se sunt. 


Tamsa synonymum explicationem esse, consentiente Scarburghio, 
gui haec verba glossema esse putat margini primum adscriptum. 
Fi sane, si desint, uemo ea desideraverit. Rob. Simson. hanc 
defniticaem asterisco notavit. 
| DEFIN. XIV. 
| Nuzadam vocem ozjua figura ab Euclide non de figuris 
rantewem plezi:, ant in superficie aliqua positis, sed, ut defi- 
nato baec imuit, .de corporibus quoque adhibori. Patet id e 
definiticmibus quoque prismatum, pyramidum, conorum, alio- 
Tenge corporuma, quae ad initium libri XI, habeotur. 
DEFIN. XV. 

Facile pater, e mera réei alicuius definitione, quae tantum 
#serit, sì quid in rerum natura sit ita comparatum, ‘ut in de- 
initione dictum erat, id hocillove nomine desisnandum esse, 
{quas definitiones veteres logici nominales vocarunt) haud 
onsequi, darî aut possibilem certe esse eiusmodi rem. Fieri 
im potest, ur, re haud satis pensitata, doverara quoque in 
tintione coniurnigantur, v. c. si quis circuli, quadrati, aut 
tiasuli circulo mon iascriptibilis definitionem dare velit, Reapso 
ii esse tales figuras etc., quales in aliqua eius'generis defi- 
tiene describuntur, xuisi res per se pateat, tum demum scire 
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rs. Kiveooy dì zoù sUsd0v, tò onusiov nadettu 

iL. Atcsueroog dì tod xixdov lotly svdeia vg dea To 
niyrgov ey pévy, xal TEEQUTOVLEVI ép snc:teg0 Te neo 
Uno ci] s0Ù uuxdov stepipepsias* iris xaÌ dia tive TO 
usiov. 

" ‘“Hpuxiuhtov dé tor to TTEQLEXO[cevoy oygtc 
uso ce vie diauéroov, mal ti anolaufavopivr 
us «Ure roi xUxdov meorpeoeias. 


poterimus, quum ostensum fuerit, qua ratione eius generi 
figurae. fieri possint. Quod etiam ab Euclide plexumque factur 
esse videmus. Quodsi possibilitas rei per.se pateat, tum etiar 
definitio ita strui poterit, ut girionem, qua res fieri possi! 
indicet. Eius generis deliuitiones logici geneticas, vetere 
etiam reales, recentiores syntheticas vocant. Euclidis circul 
definitio: quum nominalis tantum sit, possibilitas rei non ind; 
derivari poterat, verum in postulatis sumebatur. Neque ver 
eapropter Euclides reprehendendus est, ut pluribus ostendi 


‘ Scarburgh, ad h. ]. Poterat vero etìàam definitio exhiberi ge 


netica vel synthetica ita fere: Quodsi recta quaecunque circi 
alterum punctum extremum in eodem plano gyretur, dum in 
pristinum situm redeat, spatium, quod.illa recta percarrit, 


‘circulus et linea ab altero extremo rectae revolutae descripta 


circumferentia vocabitur, ubi facile patet, nihil in definitione 
sumi, quod non facile effici queat. Unde etiam consequitnr, 
quodvis  circumferentiae punctum a puncto illo, circa quod 
recta circumferebatur, aeque distare, atque illud punctum, 
quod centrum vocant,* intra circulum situm esse. Ac fateor, 
me non videre, quo iure Scarburghius tam acerbe perstringat 
Borellinm aliosque, qui genetica hac definitione uti malue- 
riut. Caeterum rectae, quae ex centro ad punctum aliquod 
circumferentiae ducuntur, hodie' plexumque apud geometras 
radii, apud Euclidem simpliciter rectae ex centro, ai x roù 
xlvtgovs libr. JII., Def. 1. et Prop: 26. vocantur. Ubi de cir- 
culis describendis ‘agitur, vox diaorzua adhibetur, quae minus 
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16. Hoc autem punctum centram circuli vocatur. 
17. Diameter vero circuli est recta quaedam per 


tentrum ducta, et terminata ex utraque parte a circali 
“scumferentia ; quae et. bifariam secat cirgulum. 


il 
i 
\ 


| 
| 


? 
| 


tl 
/ 
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18. Semicirculas vero est figura contenta a dia. 
NEtro , et ea circuli circumferentia, quae a diametro 
. ‘nitur. | 

accurata tideri potest, quum rectam lineam brevissimam osso 

inzett do pancta supponat, cuius rei in Elementis nulla 00- 

CRITIT mentio, et casus tantum singularis L. I. 20. demonstratur. 

Nosnznungsam circuli nomine circumferentiam quoque vel pe- 

tipheriam denotant. Rectius tamen illae nomine otiam distin- 
gauator. Paviter partes circumferentiae, quas vulgo, verosimi- 
liter secandum Arabes (cf. Campanilll. Def. 1.) Arcus VOCamUus, 
Eaclides semper peripherias vocat. Vid. Pleiderer. in Haubeti 
Chrestom. Geometr. p. 284. 
DEF IN. XVII. XVIII 
Vera: z116 na) diga tépves tov xundov, quae praevie tantum 
definiticmis 18. gratia adiuncta esse censeri debent  haud esse 
partem defsitionis, sed ex definitione consequi monet Rob. 
Simsog. Et Scarburghius quidem glossema Elementis assutuni, 
tue putat. Quidquid sit, hanc definitions consequentiam, 
um qnoad circumferentiam, quam quoad superficiem circuli 
demonstrari oportebat , quod'Thaletem fecisse Proclus refert, 
tuperiore circuli parte anferiori superposita. Cf. infra Obs, ad 
III. Def. f. Idem etiam ptrobari posse e libri tertii propo- 
siionibas 31. 25-24. moment Simson. et Pfieiderer. (Thes. 
szzar. Th. 41254- P- 4.), qui addit, ita demum a subre- 
sionis viio Hiberari sequenten definitionem 18. Pariter ostendi 
poteri, valere osiarn CONVETUM, nempe rectam, quae circulum 
siziam dividat, POT centrum transire, adeoque reliquas, quae 


nn na dividere), et vice versa. In Procli commen- 


mec per ceotrum transeant, rectas eum inin- - 
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19. Thejpo xuxdov') tori, vo mequefopevov CY 


uno te evdslas nal xuxdov steopepsiag [1] peitova 


i &Acocovos yunvxdiov]. 

x. Zyifuora evdvyoguua tou, ta Uno svdei 
stepuefopusva. | 

ud. Tolrdsvoa uèiv; va vsto towiv. 

uf. Terodstievoa di, td Und tecsdowr. 

xy. IloMirievoa di, va vino nAetovav 7 teccage 
evdeov neoueyopeva. 

ud. Tev dèi tomdevonv oynuarav, icostievoo 


‘ pièv sgiyuvov èoti, to tac tosic loas Èyov mievoa: 


xé. ‘Igcoomedège dèi, to tes duo povas Îvag Èyo 
TÀEVOUS. 


4 


1) Definitionem hanc segmenti circuli habent quider 
libri mss._et editiones Graecae omnes, unde nec nos car 
delere voluimus. - At, quum eadem ut L, 11. Def. 6. recurta! 
ex Buteonis, Savilii et Scarburghii sententia eam pro spuri 
habendam putamus. Semicirculi mentio in definitione ante 
cedente facta huic additamento ortum dedisse videtur. Procl 
Commentarius cam non habet, nisi quod in Commentario ai 
definitionem praecedentem eiusmodi aliquid ab initio adiicii 
Verba sub finem addita, quae uncis inclusimus, eo magi 
suspecta sunt, quod non tantum in editionibus Basil. c 
Oxon. et Codice Peyrardi £, sed etiam L. llI. Def. 6. desunt 
Et L. lll. Prop. 23. 24. 25. 353. 34. rey ua semicirculun 


1 quoque comprehendit. Baermannus hanc definitionem omisit 


hinc eae, quae sequuntur, apud eum numero minore desig, 
nantur. Rob. Simsoi, quoque asterisco eam notavit, 


tario definitioni 18. additur; sévrgov dì ov ypssvxdiov to avrò, 
0 mad tov uvxdov fotiv, semicirculi centrum idem est, quod ei 
circuli. Ad quae verba iure monet Scarburghius, magis proprie 
dici posse, sernicircumferentiae idem certrum esse, quod cix- 
culi. Semicirculo enim centrum proprie tribui nequit. Caeterum 
haec verba, quum in libris mss. Elementorum, ut et Savilius 
observat, haud legantur, spuria sine dubio esse, aut forte ob- 
servattonem saltem ' a Proclo factam .continere Scarburghius 
putat, , | 


, 
, 
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3° Segmentam circuli est fignra contenta recta 
- srculì circumferentia fvel maiore vel minore semi. 
-Uilo]. 

2. Figurae rectilineae sunt, quae a rectis conti. 
<=tur. . " 

21. Trilaterae quidem, quae a tribus. 

22. Quadlrilaterae antem, quae a. quatuor. 

23. Maltilaterae vero, quae a pluribus quam qua- 
mor rectis continentur. 

2. Trilaterarum autem figuramm aequilaterum 
quidem triangulum est, quod tria aequalia habet latera.. 

25. Isosceles (aequicrurum) vero; quod duo.solum 
sequalia habet latera. 


ue lee” eee ro go -—- __ 


DEFIN. XX. XXI. XXII. XXIII. 


4ddi potest, rectas, quae figuras istas continent, latera 
7. zaTae vocari, et omnes simul ambitum vel perimetrum, figurao 
comstiumere, spatinm autem ab iis comprehensum aream ap- 
pellari. Quae in figuris plurium quam trium Jaterum vertices 
dae ru agaloram eidem lateri non adiacentium coniungunt, 
\ diagonale: vel Diametri figurae andiunt. Figurae, quae omnia 
istera segnali, et omnes etiam angulos acquales habent, re- 
«tlares, religuae irregulares vocantur. Sin autem latera tan- 
‘# sint ant considerentur ut acqualia, figura aequÈlatera ; si 
ineuli tantum, figura aequiangula audiet. Vid. Pleiderer. in 
Hanberi Chrest. Geometr. p. 254. sq. 


} DEFIN. XXV. 


, Addi potest, im triangulo isosceli aequalia latera crura, 
Jam basin vocari. In aliis etiam triangulis tertium latus, 
) ssd a reliquis distinguitur, basis vocatur. Generatim tri- 
sali ac cuiusvis figurae rectilineae basis vocatur illud latus, 
«: quo figura constituta concipitur, Vide Pfleiderer. in 


lus:i Chrest- Geometr. p. 285. 5 


, 
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pev toviv, è ioormdevoov vé tot ual cgdoyuvior. I 
+ da. “Eveoounuss dt, è dodoyuviov pèv, cda îod- 


. sthevpov dé. 


if. “.Poufos dè, :d icorrAsvgov uèv, 0v% 00d0- 


 puviov dé. 


Ap. “Popfoedìs dì, "0 vic dmevavzior nAsvocde 
te xal pavias loas dAlàa:s è10v, d oùte isordevoda 
totiv, ovte ogdoyuvior. 


° 


DEFIN. XXVI. 
Ixalnvòov, quod Hesychius interpretatur: 0x04:0v, tortuo- 
sum, melius a oxafw, claudico, derivatur, quod, ut Proclus 
aît p. 4°. triangulum scalenum sravragodev quwdevsi. Caeteruni 


‘addi potesg, in triangulo rectangulo latus recto angulo oppo- 


situm, Hypotenusam, reliqua autem latera, quae angulum 
rectum comprehendunt, Cathetos appellari. 
DEFIN. XXX. XXXI. XXXII XXXIII 
Has definitiones Pfleidererus observat ]. c. Th. 2. quam- 
vis superabundantes, vitiosas non esse. Saperabundantes nempe 


sunt. Continent quippe pluves notas, quam quar ad rem dis- 


cernendam sufficiant. Ita vw. c. satis erat dicere, quadratum 
esse figuram quadrilateram aequilateram, iu qua unum saltem 
angulum rectum esse constet. Ommnes enim rectos esse, facile 
inde probari poterat. Pariter de rhomboide monet Simson., 
satis fuisse dicere, esse fisuram quadrilateram, quac habeat 
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®. Scalenam autem, quod tria inaequalia habet 


*. Insuper trilaterarum figurarum rectangulum qui. 
tm miangulum est, quod habet angulum rectum. 


23. Obtusangulum autem, quod habet angulum ob- 


ZCUOS 
30. Quadrilateraram autem figurarum quadratum 
quidem est, quod et aequilaterum est et rectangulum. 
312. Oblongam autem, quod rectangulum quidem, 
101 w@10 acquilaterum. 


| 
\ 
NUM. 
20. Acutangulum vero, quod habet tres angulos 
i 
) 


33. Rbhomboides autem, quod et opposita latera 
e* anggulos aequalia inter se habet, quod neque aequie 
latemam est, nec rectangulum. 


latera opposita aequalia, quod nempe angulorum oppositorum 
aequalitas inde sponie fluat, et vice versa. Nilul tamen falsi 
continent hae propositiones, quamvis plus ac necessarium 
erat, efferane. Denique liceat observare, in his et nonnullis 
praecedeutibus definitiomibus idem'valere, quod de definitione 
circala monuimus, possibilitatem rei ex sola definitione nequa- 
geam inferri posse. Omnes etiam has figuras in eodem plano 
positas intelligi, diximus ad defin. 7. Proclus monet, rerea 
‘vrer, quod proprie omnes ficuras quadrilateras comprehen- 
‘a, tamen de sola figura quadrilatera acquilatera et rectangula 
Cd. Vocem fogfos Proclus a verbo gdoufiw, in circulum 
«quer, derivat, quod sit quadratum quasi distortum, nisi 
‘ne verius dosfiéa a Goufoc derivandum est. Est nempe 
inhrt (rhombus  aolidus) proprie conus rectus duplex, ex 
Sque parte eiusdem basis, cadem utrimqué altitudine cone 
ila, quena rLanquam turbinen vel wochum in circulum 
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29. Td dè mapa todta terogtÀevoa Toanté beta i 
Astadw. 

dé. HooaXZndoi sio evdsiat, aî vives èv ci cai 
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agere possis. Tale deinde corpus si a piano per conì v 
tices transenunte secetur, existet in plano a turbine secto figi 
quem rhombum (rhombum planum) vocant mathemat 
Savilius contra a rhombo plano rhombum solidum denoi 
nationem accepisse putat. Oblongum, sive rectangulum, cu 
unum latus est recta A, alterum ei contiguum recta B, | 
nota: AXB designare solent, cuius rei ratio infra patebit. 


DETIN, XXXIV. 


Figurarum, quas Enclides trapezia vocat, tres spec 
facit Proclus.* Vel enim dno saltem latera habent paralle 
et rectas haec latera iungentes aequales — atque haec quid< 
Proclus traperia aequicrura vocat — vel duo .quideîm lau 
parallela habent, at rectas ea iungentes inaequales, quae ti 
pezia scalena vocat Proclus; vel nullum latus alteri paralleli 
habent, et tum Proclo trapezotdea audiunt.. 


DEFIN. XXXV. 
Circa hanc definitionem nonnulli recentiores Mathemat: 
(v. c. Hanff., Hoffmann., Liidicke., aliique) id potissimu 
desiderarunt, quod negative tantum expressa sit, vel conci 


x 


sum rectarum parallelarum neget. At recte contra moni 
Miiller. (ausfiihrlI. und evidento Theorie der Parallellinie 
Niirab. 1819. p- 22.) facile idem prorsus ita exprimi poss 
rectae parallelae dicuntitr, quae in eodem plano ita sitae sun 
| ut quousque continuentiir semper omnia unius puncta sint « 
cadem parte alterius. Proclus ad hanc definitionem refer 
Posidonium rectas parallelas dixisse eas esse, quae, quum i 
eodem sint plano, neque convergant, neque divergant, se 
ita positae sint, ut omnes ex una earum in alteram demiss: 
‘perpendiculares sint inter se aequales. Quae ipsa delinitio ali 
quoque placuit. Involvere tamen ea videtur, rectarum ea: 


i 
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3. Reliqua autem quadrilatera trapezia vocentur. 


33. Parallela rectae suùnt, quae in eodem plano 
alate, €t productae in infinitum ad utramque partem, 
‘ seutram sibì coincidunt. 


Aim esse, ut situm habere possint, in quo perpendiculares 
x ina in alteram demissae aequales sint, quod ipsum auto 
descuswrari debere videtur, vel, ut aliter dicamus, involvit, 
—2eàmh, e qua omnes in rectam aliquam demissae perpendi- 
calares reqgdes sint, etiam ipsam rectam esse. Alii ita: si 
rt: cduas in codem plano sitas rectas alia recta incidat, quae 
«cogli» cremum aequalem faciat interno ad easdeni parties 
e-S0, duae istae rectae parallelae erunt, ubi probandum erit, 
ecras, giuro ab una recta hac ratione secantur, etiam ab aliis, 
bl. suibes secantur, rectis eodem modo secari. Cenf. Kliigel.. 
: ‘2°hem. WVorterbuch ad vocem: Parallelen. 
Praeter 55., quas Euclides habet, definitiones, duas ad- 
Gczdas petit Clavius (quas etiam Henrion. et Barrov. in 
2 1a Flemeutorum editione subiunxerunt) unam nempe 00. 
€ surase iam Candalla habet) qua figuras quadrilateras, quarum 
tazza peer latera sunt inter se parallela, parallelogramma 
“<ocari doceaxr, alteram 37. qua iundicetur, quid sint paralle- 
| graomaa®nrum complementa circa diametrum, de quibus prop. 
$:. +2. sermo est. Et definitionem parallelogrammorum qui- 
<erns hard cum Scarburghio ad I. 33. et 34. pro superflua 
tbere possumus. Quamvis enim parallelogrammum non sit 
uva fgurae species, sed, ut infra videbimus, tantum figuras 
)} #£- 30-33. explicatas comprehendat, iuvat tamen expouere, 
i generali hoc nomine intellici velimus, nec definitio in- _ 
° «E semper, novum aliquid, de quo ante plane non sermo 
| nt, indicari. Parallelogrammorum complementa autem quid 
«, melius intelligetur, postquam de rectis parallelis actum 
‘ct Confer itaque dicta ad I. 435. Quin aliquot etiam Eu- 
saum definiuionum, ut Savilius monet, exiguum usuni 
rà Gieadum est, ast tir masna domo multa supellex, quae 
.2 situr, ut loquiutur ille cascus (Naevius), emitur tamen. 
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POSTULATA. 

Postulata et Axiomata illud, ut Proclus ]. IIT. p. 50. a 
commune habent, ut nulla egeant demonstratione, pero 
fidem faciant, et consequentium fiant principia. lu co ve 
ex Gemini sententia, quem postea fere omnes secuti su 
differunt, quòd postulata quidem aliquid efficere inbea: 
quod habeat facilem et cuivis obviam constractionem, axi 
mata contra aliquid verum esse asserant, de quo nemo, 4 
verborum' sensum probe intellexit, dubitare potest. Mat] 
matici autem postulata pariter atque axiomata volunt e: 
quam paucissima, ne quid forte ut effectu facile immiscsati 
quad quomodo fieri possit, non omnibus pateat, aut pro cei 
aliquid sumatur, quod dubium adhuc-esse possit. Aut, 
Barrov. ait (Lecr. Mathem. 1664.; Lect. IV. p. 66.) ,,Axi 
mata praemittunt Mathematici paucissima; parcissime quidv 
petunt, adsumunt aut praesupponunt. Est enim tenerrim 
frontis et stomachi robustissimi, pudentissimum genus hh 
minum et taedii patientissimum. Quemvis concoquere malu 
laborem in dictis suis demonstrandis, quam assensum gratuitt 
emendicare, vel nimiam auditorum liberalitatem experivi. Pr 
prii ratiocinii virtuti, non alienae facilitati, deberi vwlunt co 
clusionun suarum evidentiam et firmitatem. Per longas an 
bages morosius ac prolixius aliquas propositiones, alioqu. 
facillimas, deducero satagunt, eo quod a multiplicando post. 
latoram et axiomatum numero vehementer abhorréint.‘® A. 
dit deinde Barrov. sine ratione Ramum (cum quo etia 
recentiores nonnulli faciunt) Euclidem atriter reprehendiss 
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1. Postaletur, ab omni puncto ad omne punctam 


xetam lineam ducere. 
2 Et fmitam rectam in directum continuo produ- 


cre. 
ò. Et omni centro et intervallo cirenolum describere. 


quod is pluriumas propositiones susceperit demonstrandas, quas 
ex Rami segteatia satius fuisset, ceu sna luce claras arripere, 
imdermosstzas anticipare, in axiomatum censum referre: in 
go ormmes harum rerum intelligentes cousentientes habebit 
Barrov. 
fd postalitum primum monet Scarburgh., mente tan- 
turn ductam concipi rectam ab uno puncto ad alterum, et 
cereratim ez omnia, quae sive in postulatis, sive in proble- 
matibas fieri inbeant mathematici, imaginatione saltam ita 
etierta concipienda esse, neque manualem litterarum ductum, 
<ua semper imperfectus sit, ad veritatem mathematicam intel- 
ligerdan reqniri, ficuras tamen manu factas imagimationi suc- 
carrere, unde semper regolae et circini usum lactenus per- 
muissarm sti potarini geometrae. 

Quods postalata co sensu sumantur, quo, Pioclo teste, 
Geminus ea samenda putavit, manifestum est, quod ct Proclus 
asserit, id, quod pro quarto postulato quidam habuere (Cam- 
Fiu0 est postulatum tertium, quod nempe duo prima in unum 
contrabit), nempe omnes angulos rectos inter se aequales esse, 
paviter atque id, quod quintum esse voluerunt, nempe rectas, 

x quas incidens alia recti faciat angulos internos minores 
iaobus rectis, s3 Opus sit, productas concurrere, nentiquam ad 
pstulata referri debere (cf. Miller ausfiv], und evidente Theorie 
des Parallellinien Niirnb. 1819, p. d. sqq.), nec magis illud, 
ls rectas spatinm nou comprehendere, huc pertinere. Quum 
men Proclus restetur, sua iam aetato plures has propositiones 
axr postulata retulisse, et codices etiam mss., quos Pey- 


» 


» 


24 , ELEMENTORUM 


d. Kal naods 1) tas 00I05 yavias Tous CARTA 
elyat. | 

é. Kal tav sìg duo evdsias evdcia vis tunintow 
sig èvros lxaì inì va ave uion roviac dio 60% 
èiocovas noi, tufadlopétvas 2) tés dio evSst 
èn drepov ovprintev adhiius, tp È peo ei 
al cav dio 00dv tleocaves yuviat. | 

s. Ka) duo evdsias 3) yuoiov pur, mequéysv. | 


1. racar ai 00daì yuvia: loas alias sio. Ita in axion 
legunt edit. Basil. e Oxon. 

2. eufallopeva. ai duo avrai evdetui én° asresoov ovprte 
covvrou cdà:jZae:c. Ita in axiom. legunt ed. Basil. et Oxon 

3. duo svdeta: quelov cd rmepityovos. Ita in axiom. haben 
codd. Peyrardi d. f. h. k. l. m. n. et editiones Basil. e 
Oxon. Caeterum, tt ‘Peyrardus observat, in quibusdan 
codd. haec propositio tam in postulatis, quam in axioma. 
tibus habetur. i 


rardus contulit, omnes postulatum quartum ct quintum, non. 
nulli etiam sextum habeant (editiones tamen Basil. et Oxon. 
ea inter axiomata referunt); quum in primis ex Arabico aut 
Graeco factis versionibus Latinis Elementorum Campani (ut 
vulgo volunt), Zamberti, Commandini quinque postulata ha- 
béantur; quumi in aliis etiam antiquis scriptoribus, qui Eu- 
clidis postulata retulere, v. e Censorino , Martiano Capella, 
Botrhio pariter quinque illa postulata enumerentur (conf. 
Zwey mathematische Ablhandlangen von Scheibel, Breslau 1807. 
p. 17. sqq.), necesse est, postulata ab illis alio sensu sumta 
fuisse. Ac reapse Proclus air, hypotheses, postulata, axio- 
mata alios alio sensu dixisse, et nominatim nonnullos omnia, 
quae ad Geometriam speciatim pertinerent, iuter postulata, 
reliqua, quae omnibus disciplinis mathematicis communia 
essent (cf. Schwab. Commentat. in Enclid. Lib. I. $. 61.) 
inter axiomata retulisse, quo tamen axioma octavum non 
quadrat. Atque hi quidem decepti fuisse videntur titulo: 
nosval îvvoca:, quem ita interpretabantur, ut notiones pluribus. 
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N. (Aliis: Axioma 10.) Et omnes angulos rectos 


equales inter se esse. 

5. (Aliis: Axioma 11.) Et si in duas rectas recta 
qgiaedam incidens, interiores et ad easdem partes an- 
ru0s duobus rectis minores faciat, productas illas 
«uas rectas in infinitum sibi coincidere, ad quas partes 
sunt anguli duobus rectis minores. 

6. (Alis: Axioma 12.) Et duas rectas spatium non 
contmere. | 


masthematicis disciplinis communes intelligerent, quem sensum 
etiam Scheibel. I. c. tuetur. ‘\allisius etiam (Oper. Ma- 
them. T. II. p. 667. sq.) cum hac opinione facit. Nos lo- 
cumì quidem, quem in msstis habent, mutare noluimus, at, 
cosnsentientibus viris doctissimis, Barrov., Rob. Simson., 
alissque plurimis, regtius ea axiomatibus, et ne his quidem 
camuia accenseri putamus. Nempe postulatum quartum, aut, 
wt alii volunt, axioma decimum, omnes angulos rectos acquales 
esse, demonseratione egere, nec pro axiomate, multo minus pro 
postelzo sami posse, dudum monuere viri docti, nominatim 
Pileidew. Thes. inaugur. Tub. 1784. Thes. 4. Demonstra- 
momern propositionis satis facilem, uno nempe angulo vecto 
aiteri superpocito, exhibet Proclus p- 53. (Cf. Schwab. in Eu- 
cid. lib. L $. 55.). Unde consequitur, constantis esse ma- 
sritudinis ansulum rectum, adeoque pro mensura reliquorum 
simi posse. Vid- Pfeiderer. in Hiuberi Chrestom. Geom. 
p. 506. 
De postulato «quinto , aliis axiomate undecimo, ad El. I 
29. et in Excursu ad cam propositionem fusius dicetur. 
Taom monemus Peletariuro in Elem. Geom. satis perverse hoc 
micma adeo inter deffinitiones referre voluisse; esse enim ait 
delnitionem limcarum non parallelavun. Postulatum 6. vel, 
v. lis est, Axioma 12. quod mempe duao reciac spatium 
> comprehendant , ex notione Jineao rectac a Maiero ex- 
piicata consequi diximus ad definitiouem quartum. Et recte 
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momeva' fotiv ica. 


Playfair. observat, hoc axioma supplere apud Enclidem defc. 
ctum definitionis rectae, quae certe haud perspicua sit, nec us- 
quam adhibeatur, quum hoc potius axiomate demonstrationes, 
quae huc pertineant, nitantur, 


AXIOMATA. 


Axiomata, quae et xosva) ivyoca: & communes notiones, 
‘ vocantur, quod, ut Savilius ait, omnium mentibus quasi in- 
sita et innata sit corum potitia, nulla Cgere demonstratione 
diximus, vel ita perspicua esse debere, ut nemo, qui ver. 
borum sensum intellexerit, de veritate assertì dubitare possit. 
Neque tamen propterea, monente Barrowio Lect. Mathem. 
| Lect. VII. p. 115. putandum est, ea. simpliciter avaro — 
destra esse, omminoque demonstrari non posse. ,,Sic enim, 
. Barrov. addit, paucissima vel nulla cuiuslibet particularis 
scientiae pronunciata possent haberi vel. appellari principia. 
Eo enim propendeo, ut existimem, praeter unicum illud 
omnis, ratiocinii fundamentum: contradictoriae propositiones 
nequeunt esse simul verae vel simul faltae, nullum aliud dari 
simpliciter indemonstrabile axioma, Saltem particularium 
scientfarum principia nedum possunt, at etiam debent, si 
poseat discipnlus, a magistro demonstrari, Tenc-r enim, sua 
munia si probe exequi velit, et nomen suum implere, scien- 
tiae praemonstrator omnem a studioso rationabilem (ita cum 
barbaris loqui liceat) sciupulum eximere; ergo sua, quae ad- 
sumit) principia, si obscura sint, exemplis illustrare, si dubia, 
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NOTIONES COMMUNES, 
SEU AXIOMATA. — | 


1. Quae cidem aequalia, et inter se sunt aequalia, 

2. Et si aequalibus aequalia addantur, tota sunt 
aequalia. O 

3. Et si ab aequalibus aequalia auferantur, reliqna 
sunt aequalia. 


confrmare debet (nt res fare et subiecta materia patietur) ex 
eliis notioribus et magis indubitatis principiis ad ipsa usque 
csaumm prima principia, sì opus sit, idque petet studiusus, 
discursem promovendo. Sin nulla compareant talia, varita- 
em axìomatum geometricorum ostendet per definitiones termi- 
aorum ; ut si quis ambiga: de eo, an totum sua parte sit 
amaius; si nullum reperiatur in metaphysicis theorema "vel 
axioîna cerrtius, evidentius, simplicius illo, per quod osten- 
dar, recurrendum est ad definitiones totins et partis, maioris 
ac mincris, e quibus recte positis hand difficile fuerit illud 
acema demonstrare. Pariterque se res habet in reliquis. 
Quar:ris igitor Euclidis axiomata, quae omnia defectui defi- 
pitionum accuratarum, notionum simplicium aequalitatisy iu- 
mequalitazis, lincas rectae etc. supplendo destinatae esse cen- 
serndae sant (conf. Wolf. de metlhodo mathem. brevis com- 
mentstio Elev. Mathem, Tom. 1. p. 7.) eam evidentiam ha- 
bere videantur, ut in iis acquiescere possimus, nec ulteriorem 
demonstrarionem requiramus, reprehendendi tamen non sunt, 
qui subtilins omnia rimati ad simpliciora adhuc priucipia pro- 
gredi tentarunt, quin probandi, si reapse simpliciora atquo 
evidestiora sint principia , quibus suas demonstrationes super- 
strusut. "Fra Proclus refett, Apollonium primum Euclidis 
zioma: (Quae eidem aequalia sunt, aequalia sunt inter se, 
demonstrare conatum este, sumto 1) ca, quae cundem locum 
cenpent, incer s© asqualia esse; 2) quae eundem locum oc- 
et aliquid tertium, inter se cundem locum' occupare. 


spent . 
spento m siunppotità Euclideis haud certiora, forte etiam 
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obscuriora esse, nec in omnes omnis generis quantitates qua- 
drare monuerunt Proclus et Savilius. Sano tamen sensu Apol- 
lonii enunciatum sumi, atque ita reliqua fere omnia Euclidis 
axiomata ex axiomate 8. derivari posse, iure existimat Austin. 
p- 8. et Hauber. Chrest. Geometr, p. 150. Generatim etiam 
certum est, axiomata, quae Euclides habet, alia ab aliis pen- 
dere, ita ut, sunito uno, legitima demonstratione inde de- 
duci possit alterum, v. c. sextum.e primo (cf. Schwab. Com- 
mentat. in prim. Elem. Euclidis librum $. 32. et alibi, et Pflei- 
derer. in Haunberi Chrestom. Geom. p. 259. sqq. Gaz. allge- 
meine Grossenlehre Halle 1520. p.- 15. sqg.) ac 7. prima 
axiomata aliquanto generalius ac brevius ita efferri posse: 
Aequalia si aequales variationes subeant , aequalia erunt, quae 
inde nascentur. Aequalia auteni si inaequales, aut inaequalia 
si acquales variationes subeant, inaequalia inde nascenturo Di- 
stinctius autem et scopo Euclidis accommodatius erat, sin- 
gulas, quae in censum veniunt, variationes nominatim ac a 
reliquis separatim recensere. Axiomati 5. addi poterat, ut 
Clavius' monet, aliud ei simile axioma: Si ab aequalibus au- 
ferantur inaequalia, religua sunt inaequalia. Pari ratione axi- 
omati 4 aliud simile addere nihil attinet. Facile enim patet, 
sì quis dixerit: si aequalibus inaequalia addantur, tota esse 
înaequalia, idem illum dicere, quod in axiomate 4. enuncia- 
tor. Sextum etiam et septimum axioma generalius admittunt 
cnupciatum in hunc fere modum: Quorum aeque multipla aut 
acque submultipla aequalia sunt, sunt inter.se aequalia. At Eu- 
clidis scopo sufficiebant dupla et dimidia. Ad axioma 8. monet 
Savilius, distinxisse Geometras inter ipapuobtesw et tpaopuoteotu. 
Illud nenipe dici de superpositis, quae perfecte congruant, loc 
de superpositis, quae quoque modo coaptentur, id quod cx de- 
monstratione Lib. I. prop. 4. patere arbitratur. Ipsetamen fatetur, 
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i. Et sì inaequalibus aequalia addantur, tota sunt 
naequalia. . 

5. Et si ab inaequalibus acqualia auferantur, reliqua 
‘ant inaequalia. 


2 Lib.I. prop. 8. id discrimen handita accurate observari, nisi 
fire incuria librarioram épappotopivne positum sit pro égag- 
asewert. Caeterum huius axiomatis ad sequentia applicationes 
Mppowont, tianquam ex communi notione superficiei planao 
Potura, plianum ita posse plano applicari, ut secundum omnem 
suam exsensionem cum illo coincidat. (Pfleiderer. in Hanberi 
Chren Geom. p. 2935.) Conversam quoque huins axiomatis 
veram esse, ait Clavius, in quo tamen Savilio monente errat. 
Vera nempe est conversa, si de lineis rectis et augulis recti- 
lieis sermo sit, at non de aliis quibuscunque quantitatibus, 
cisi forte etiam hic distinguere velis inter #paopolsv et £pao- 
molieda:. Tum dicere possis: Quae inter se aeqnalia sunt, 
sibi qguoquo modo coaptari possunt (é,«ggosorra:) at non 
temper perfecte congrunnt (épaguotovo:). Verum etiam ita 

Frspenitio rit non perfecte conversa axionmiatis 8. tectas' 

aulem emaes inter se aequales etiam sibi mutno conzruere, 

idemque de angulis rectilineis valere, in sequentibus, prae- 
sertam dè « *. libri I. supponitur, et demonstrari etiam po- 
test, dammodo postulatum 6. in nostra editione, nempe duas 
T-ctas spatium non includere pro axiomate sumas, atque ita 
demonsizavit Savilius p. 152. 

Ja axiom. 9. addi potest monente Savilio: Totum aequale 
ut omnibus suis partibus simul sumtis. Apud Barrovium et 
Clariam (qui etiam nonnullis praccedentibus axiomatibus 
liqua consectaria. per se perspicua addit) post axionia 9, in- 
seruniur duo alia hui:s sententiae: 

10. a. Duae rectae segmentom commune non hilem. Hoc 
doma certe in il. XI. prop. 1. supponi videtur. Rob. Simson. 
dem monetr, ex I. I. prop. 11. illud devivari posse. At, 
" d guoque concedatar, de quo tamen ambigi posse videtur, 


4 tamen axioma;, quod caeterum ex Maieri defimitione 
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| lineae rectae consequi supra diximus, iam in accuratiore de-. 


monstratione l]. I. prop. 1. supponitur (vid. .Proclus p. 59. et 
Savil. ad prop. 1. p. 173.), pariterque iu demonstratione I. 
4. et I. 8. monente Pfleiderero Thes. inaugur. 1787. Thes. 4. 
unde rectius hoc assertum pro axiomate sumseris. 

11. a. Duae rectae in uno puncto concurrentes, si produ- 
cantur ambae, necessario se mutuo in eo puncto secabunt. Quo 
vix opus esse videtur. Nostra deinde postul. 4. 5. 6. vel 
axiom. 10. 11. 12. sunt apud Clavium 12. 13.14. Alia 
quaedam axiomata Clavius, Henrion., Barrov., Baermann. 
aliique addidere, quibus tamen nos facile carituros putcm. 
At forte non inepte addi possunt ca, quae sequuntur: 

Ax. 15. Recta, cuius pars intra spatium limitibus undequaque 
circumscriptum i, e, intra fg urani aliquam sita est (vel quae in 
plano figurae per punctum aliquod intra figuram ducitur) ex 
utraque parte producta figuram istam în duobus minimum punctis 
secabit. 

Ax. 14. Duae figurare, ‘in eodem plano descriptae, qua- 
rum una punctum aliguod intra alteram, aliud autem punctum 
extra eam situn habet, necessario se invicem secabunt. | 

Ax. 19. Si a puncto ex una parte rectae alicuius infinitae 
sito ad punctum ex altera parte situm ducatur recta aliqua, 
duae hae rectae necessario se in puncto aliquo secabunt. 

(PAeiderer. in ‘Hauberi Chrestom. Geom. p. 295. sq. 
et Lorenz. erstet Cursus der reinen Mathem. Goometr. $. 
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5. Et quae eiusdem duplicia, aequalia inter se sunt. 

.. Et quae eiusdem dimidia, aequalia inter se sunt. 

5. Et quae congruunt inter se, aequalia inter se 
ALL i 

9. Et totum parte maius est. 


1 sqq.) Caeterum ut supra iam movuimus, fuerunt a 
imi inde temporibus, qui plura alia, quae in sequentibus 
Semonstraniur, adeo clara et facilia esse putarent, ut in axio- 
matum et postulatarum numevam referri possint. At metho- 
Cus mathemarica, ut Barrov. monet l. c. p. 66. strictissi- 
mam priscipiorum paucitatem affectat, vel potius efflictim 
deperit. Neque tamen negandum est, ,,multo plura esse, ut 
Savilias ait p. 156. (et iam ante eum Campanus monuit ad - 
253em axiomatum) quibus passim et Euclides ipse et alii 
veorbetrae inter demonstrandum atantur, quae tamen omnia 
‘+ praemissis principiis, vel a logica naturali fere originem 
aabent , qualia sunt: contradicentium perpetto unum esso 
verue, alind falsum, ex quo et illud oritur, duas magnita- 
tas homogeneas, itemque anculos aut esse inter se sequales, 
aut maequales, et, si inaequales, alteram esse maioren, al- 
feram mutrccem. tem principium illud logicum, illud esso 
Salsam, tx quo per necessariam consequentiam falsum sequa- 
sf> quis ex veris nil nisi verum, ex quo pendet tota vis 
cra;#756, hoc est, deraonstrarionis per impossibile. Et eius- 
medi quidem axiomatum et aliorum generum plura sunt ex- 
empla, quarti numerum inve difficile, quae inter demon- 
trardam non animadvertentibus etiam occurrunt, quae seor- 
eni aduotare stadiosis inter lesendum commodum foret.® 
-tzes tamen rigorosae methodi an id’ permittant, dubitazi 
i , monente Pfleiderevo in Hauberi Chrestom. Geometr. 
) 258. 
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‘1. svdeîa omitt. edd. Basil. et Oxon. 
2. mertspaogivys omitt. ‘edd. Bas. er Oxon. 


. PROPOSITIO LI. 


Observ. Problema continet haec propositio. Differu 
autem problemata ac theoremata inter se eodem modo atqi 
ex Gemini sententia postulata et axiomata. Caeterum Euclid 
utrumque communi nomine goracs comprehendit, et pote 
sane, quod et Savilius ex parte monet, facile unum genus in alii 
converti. Sub finem tamen Enclides semper ea distinguit s 
lemnibus verbis: Gwse #de: rrosjoa:, vel irrso èdes dezka:. Pr 
blemata pariter ac theoremata plures partes habent. Et v 
teres quidem in illis, si omni numero absoluta sint, ines 
dixernnt sredracev, inter, diopecpov, saraoneviv, dréde.t. 

 dvpuripacua. Ileotacis est ipsa propositio, quae in probl 
mate datum et quaesitum, in theoremate pariter datun a 
suppositum, et id, quod demonstrari oportet, complectiti 
Ita nostrum problema postulat, super datam rectam terminata 


+ triangulum aequilaterum eonstituere. “Exeo id, quod ui 


versaliter datum esse dictum erat, ad singulares schematu 
lineas applicat, et nonnunquam cexplanat.v. c. hic: Sit di 
linea AB. Aiogiopos simili ratione quaesitum in certo aliqi 
exemplo ad oculos ponit. Xaraoxev) ca, quae facienda pr 
ponebantur, efficere docet, cui subiungunt nonnulli alteru 
. diogeouor, quo enunciatur, ea , quae fieri debeant, in pr 
posito exemplo facta esse. ’Arode$s5 id demonstrat, ac 6v4 
aipacua inde concludit, quae in problemate fieri iussa crai; 
iam reapse facta esse. Et similiter fere res se habet in the 
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PRO POSITIO I. (Fig. 1.) 


Super datam rectam terminatam triangulum aequi- 
2teram constituere. . 
Expositio. Sit data recta terminata AB. 


Determinatio. Oportet igitur super AB rectam 
îermimatam triangulum aequilaterum constituere. 


temnatibus. Non tamen omnes hae partes expresse enunciantur, 
In pluribas Mss. etiam in lac propositiune hue voces desunt. 
Quiz VY. DD. de Lambre et Prony in Pracfatione, Enclidi a 
Pevrazdo edito praeposita, istas denominationes meras com- 
mentatoris nugas esse (une pédanterie de commentateur) pro- 
muamtiaverunt. Aliter tamen de ea re iudicat Savilius, qui 
tas propositionis partes fusius explanat. Vide Hauberi Chre» 
nom. Geom. p. 168. sqqg. Nobis sufficiat eas semel exempli 
tassa prot.ilisse. Propositio, Demoustratio ac Concliusio nun- 
quim deesse possunt. Cf. Savilius. Ad propositionis enuncia 
tam quod 2:unet, Datam quid sit, alii aliter exposuere, ut 

Yidea e ia iis, quae Procli Scholiis subiuncta sunt in Edi- 

rione Baiieensi 1533, Hic sufficiet iutelligere rectam, quae 
reapse exlibita et ob oculos nobis posita est. Caeterum Eue 
Itdes, goum in Elementis id tantum propositum sibi habe» 
Tet, n£ docere tirones, qua ratione obtineri possit proble» 
Inaium prbpositoruni soluzio, contentus fuit, more didactico 
«darionem proponere, eiusque demonstrationem exhibere, 
L e Synthesi tantum usus est; at, qui primus problemata 
ila sibi proponebat, sive Euclides ille fuerit, sive alius quis 
Aralysinaliqnam, sive methodun heuristicam adhibere necesse 
L:Lt5at. Et sane longum fauerit et saepe perdifficile, tirones 
«alla ante scientia mmathematica imbutos semper ope Analyseos 
-- prima artis principia reducere (sed ad liaec usque in Ana- 
ia recedendum foret, quoad nihil adhuc cognitum aut aliunde 
tuonstratam sumere liceret): sufficere videtur docere, quid, 
© ta quid ratione effici possit: itaque Synthesis Enclidia 


C 


- 
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Karacxevi. Keiviow pèv ta A, diectygnicar 
dì ro AB, xoxdos yeyocgdw ò BIA mai rader 
xevipo uiv to B, diaotmuori dè rt BA, uvzio;: 
yeyocpdw 0 ATE mal uno toù I onusiov, xad” « 
qéuvovow dilyiovs oi xvxdoi, tni td A, B oggete 
înetsvy9woav evisiat ai TA, TB. 

Anodectis. Kab èneì 10 A onusiov xivrgor 


‘ dorì vo BIA xuvxdov, ion 2oviv ) AT vj AB nat. 


dv, nei to B onutiov révigov tor) 100 ATE ud. 
xiov, îon torìv 7 BI vj BA. ‘Edeiy9y dèi xè 1 
FA vj AB io #xatéoa doa vv TA, TB dij 11 
totiv Tor. Ta di tu avidi ica, val cAlyhos torì; 
iva “xo) g TA Goa vj TB ioy totiv ai coeis TA. 
ai TA, AB, BI ica adiyioug siciv 


{ 


| scopo sufficere putenda est. Conf. Scarburgh. p. 49. Vid, 


tamen Analysin Pfleidereri in Hauberi Chrestom. Geom. p 
299.) At in ipsa tamen compositione nostri huius problema. 
tis atque eius demanstratione id forte quis desideraverit,' quod 
Euclides non docuerit, circulos, quos describi iubet, sè in- 
vicem secare, adeoque in potestate semper esse problemati; 
solutionem. Van Swinden. (Anfangsgr. der Mefskunde. Jena 


‘ 1797. p. 22.) id pro axiomate sumit. In usum vocatis iis 


axiomatibus, quae reliquis addi posse supra vidimus, hac 
ratione demonstrari id omnino poterit. Quum (Fig. 1.) cix- 
culus, quem 4 vocabimus, centro 4, radio AB descriptus 
sit, patet, punctum 4 esse intra circulum 4, punctu,i B 
autem in ipsa circumfererentia circuli 4 positum. Hinc, quae 
in recta 4B ultra B producta sumuntur puncta, v. c. £, ne- 


.cessario extra circulum 4 sita erunt. Si enim neges, puncta 


ut E vel in circumferentia circuli 4, vel intra circulum _g 
sita sint, necesse est. Priore casu foret AE—=fB, posteriore 
AE<AB. At, quum E in AB ultra 8 producta esse su- 


\ 

| 

‘è Constructio. Centro quidem 4; intervallo au- 
‘» AB, circulus describatur BFA (Post. 3.); et 
vis, centro quidem B, intervallo autem B4, cin 
ns describatur _4IVE (Post. 3.); et a puncto JT, 
= quo sese- secant circuli, ad puncta 4, B adiun 
antar rectae” J°4, I°B (Post. 1.). 


| Demonstratio. Et quoniam A punctum cen- 
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rum est BIA circuli, aequalis est Al'rectae AB (Def. 
:3.)3 rursas, quoniam 7 punctum centrum est APE 
circoli, aequalis est BJ rectae BA (Def. 15.). Ostensa 
est autem et IVA rectae AB aequalis; utraque igitur 
‘psaram T4, TB rectae AB aequalis est. Quae autem 
ticem aequalia, et inter se sunt aequalia (Ax. 1.); 
‘t JA igitar rectae I°B est aequalis; tres igitur.I°4, 
‘B, BI aequales inter se sunt. 


6 


maasur, etit etiam utroque casu AES AB, quod est absurdum. 
Etrzo pancia E in AB producta sumta erunt extra circnlum 4. 
Descripius deinde alter circulus, quem B vocabimus, ex centro 
Ss racio 4B, ex una parte puncti B rectam 4B secabit in 
punctio A, que ex altera parte in puncto aliquo E sito in 
#B uirra B product, i. e. extra circulum 4. Quum igitur 
«scali 8 punctam aliquod ‘4 intra circulum 4, aliud antem 
riu: «3 circuli B punctum E extra circulum 4 situm sit, 
Î:0 la cirenli necessario se invicem secabuni (Ax. 14.) in 
rmoao aliquo Y. Cf. \Voll. Elem. Geometr. $. 197. Caete- 
«m quum non tantum figurae 4I"B, AF, verum etiam 4B, 
{E sint limitibus undequaquè circumscriptae, patet, duos 
-3 circulos tam supra quam iufra AB iu punctis'J' et'y se 
‘ aricem secare, adeoque duplicem dari problematis solutionem, 
23 cam triangulum 478, quam AFB quaesiti trianguli locum 
i-bee possit. Ar forte plures adhue solutiones locum habere * 
rist, hic nondunm definiri poterit, dum ostuusum fuerit, 
“cus in pluribas quam duobus punctis se non secare. C£. 


° 
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Zuunégacna. Icodevoor aoa fori 0 AB. 
coiyuvov, naì cuvviotatae ini te dodeilone «vista 
mereouonevye tie AB. “Oneo bdc stovjoai. 


MPOTASZIE f. 

Ioos ci dodivi onpeiw, ti) dodelog «visi 
loyv svdsiav Fioda:. 

"Eotw <0 utv dodtv onuetov co A, 1 dì dodsio 
svdeiu ) BI dei dij n0os vò A oyueiv, ti} dodeio 
svdeia 17 BI lov svisiav Piodut. 

Enetevydw yao ano coù A onuesiov èrì co | 
oguetov edeia 9) AB, xaì cuveotaro in aUrie roi 
ymvov îuordevoov to 4AB, xaù îufeBigodwoav è 
evdeias taic AA, 4B svdeiat ci AE, BZ, ua 
zevroo puiv cò B, diaovyuor dè vo BI, xvaio 
veyrocpdo 6 THO mal naliv, nivrow té A, xa 
dinctjuari to AH, uvslos yeyocpdw 0 HKA. 


infra Prop. VII. Cor. 2. Ramus monet, esse manifestam ly 
sterologiam ‘in Euclide, quod hoc speciale problema prae 
mittat, nec statim generale illud, quod I. 22. habetur, tracte 
Quasi vero eae, quae I 22. praecedunt, propositiones, qua 
et ad stabiliendam IT. 22. faciunt, hanc ipsam I. 1. non sup 
ponant, aut sine ea rite dernonstrari possint! Caeterum, e i0 
Proclo p. 59. referente, Zeno Sidonius monuit, in derion 
stratione tacite symitur, rectas AJ", BI" ad punctum J', ii 
quo conveniunt, segmentim commune non habere, unde ap 
paret necessitas id pro axiomate sumendi. Cf, notata ad Defin 
4, et ad Ax. 10, a. i 


PROPOSITIO II. 


° Obs. Facile patet, varios esse huius problematis casns 
prout punctum _f vel in recta BI ipsa aut producta, au 
extra cam situm sit, quos plenius enumerat Proclus. Quun 
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. Conclusio. Aequilaterum igitur est ABI trian- 
rimu {Def. 24.), et constitutum est super datam 
‘tam terminatam _É4B. Quod aportebat facere. 


PROPOSITIO II. (Fig. 2.) 
Ad datum punctum, datae rectae aequalem rectam 


BI; Goportet igitur ad 4 punctum, datae rectae BI 
aequalem rectam ponere, 

Adiungatur ab _4 puncto ad B: punctum recta 
-4B (Pos. 1.), et constituatur super eam triangulum 
aequilaterum 44B (Prop. 1.), et producantur in di- 
rectam ipsis 44, .1B rectae AE, B£ (Post. 2.), et 
centro quidem B, intervallo vero B/", circulus de- 
scribatur "770 (Post. 3.); et rursus centro 4, et in- 


ponere. | 
| Sit quidem datum punctum A, data autem recta 
| tervallo 7 circulus describatur F77KA (Post. 3.). 
autem exposito casu, qui in nostra figura est, reliqui nihil 
. habeana difficaliatis, supersedere liceat eorum expositione. 
foste 20tem miretar aliquis, et reapse mirati sunt tum veteres, 
quos Proclns zit simpliciorem problematia constructionem ad- 
fectasse, tum Ramus aliique, Euclidem his ambagibus uti, 
ut ad panctum datum 4 rectam aliquam 44 ponat, datae 
\ rectae BI sequalem. Poterat énim brevius dicere: Ducatur ex 
4 recta quaecunque AE, ac descripto (Post. 3.) centro 4, 
rservallo BI, circulo, abscindatur 4.4, quae proinde aequalis 
eit rectae BI. Poterat sino dubio Euclides ita rem omnem 
èsalrere. At, ut Proclas ait; hoc nihil aliud foret, quam 
| nera petitio principii. Nam qui petit, ut ad 4 describatur 
cralns intervallo BI", petit ut ad 4 ponatur linea rectae 
tl sequalis, quod fuit demonstrandum nec petendum. Nec 
' >rnlztumn tertium ita intelligondum est, ‘quasi liceret alibi 
«mm, alibi intervallum circuli accipere, ut ad Post. 3. 


1h- 


- 
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"Ensì ov co BR oyusiov sévroov tovì voù TA 
uvuxdov, îan tovv 7 BI xj. BH. ly, è 
co 4 oyusiov xévepov torì toi HKA xuxdov, 
èorv 1 44 «ij 4H, div 9) 4A «ij AB îoy è 
or deu 1 AA iomj vj BH touv i 
'Edsty9y dè xa) n BIT vj BH ‘ion éxacioa 
civ AA, BI 7) BH èéctv isn. Ta di ti av 
ica, sal dro tovìy Îîoa' ual 5 AA dec vij HB 
éottv Lon. ° | 

IIoos deu tw  dodéva oyqusio vo À, «ij ser 


svdeia vj BI ion svdea ucitas 9) AA. "Orceg È 
TOLYOat. | 





\, ‘ Ì 


IPOTAZIE pj. 


duo doderodiv eudewiv aviouv, ano tig ueitovi 
Ti tdaacovi iogv evdeiav apedeiv. 


monet Savilius. Praetervea, hac constructione sumta, i 
demonstrandam rectarum 44, BI" acqualitatem, utraqgi 
dicenda erat aequalis esse intervallo, quo puncta extren 
crurum circini, cuius ope girculus centro f descriptus fui 
inter se distabant. Hoc circini crurum intervallum quum 
figura haud ob. oculos positum sit, exactissimo geometr 
sine dubio minus aptum visum fuit ad rem per se simplici 
simam demoanstrandam. Malebat ostendere, rectam 44 p 
| riter ac 4° rectae BH ob oculos positae acqualem, adeagi 
duas 44, BI' inter se esse aequales. Reapse etiam apertu 
| circini, dum a puncto B ad A transfertur, variationibus ol 
noxia est haud detegendis, nisi descriptis, quos Euclides d 
scribero iubet, integris circulis. Nec instrumentorum fide n: 
debet demonstratio. Monenda haec duxi, quo certius sub ir 
tium statim opè@ris tirones d«gi8gcav summi viri Observer 


His addo, quae Savilius de hac re habet p. 179. ,,Observe 


LIBER PRIMUS. 39 


Quoniam igitnr punctum 5 centrum est circuli 
HO, aequalis est BI rectae BH (Def. 15.). Rursns, 
r.vmiam punctum .Î centrum est circuli H.K.f, aequalis 
<= SA rectac AFI (Def. 15.), quarum 41 rectae AB 
requalis est; reliqua igitur 4 reliquae BYI est acqua- 
is (Ax. 3.). Ostensa est autem et BI rectae BH 
aequalis ; utraque igitur ipsarum 44, BI rectae BI 
est aequalis. Quae autem eidem aequalia, et inter se 
runt aeqnalia (Ax. 1.); et A igitur rectae BI est 
atequalis. - 

Ad datum igitur punctum A, datae rectae BI 
serualis recta ponitur _f.f. (Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO III. (Fig. 3.). 


Duobus datis rectis inaequalibus, a maiore rectam 
meinori aequalem auferre. | 


<ndies, si placet, differentiam rmagnam in hac parte inter 
problezz « iheorema. In problemate, ubi quasi maunalis ope- 
12010 requictur (. quamvis etiam ipsa Euclidis et geometrarum 
problemata a mechanica structura et fabrica abesse longissime, 
« non ton magus quam mentis opera absolvi ex Platonis sen- 
tentia diuset idem Savilius p. 162.), traiectio linearam ad 
alinan atque alinm situm et positionem admitti non potest: 
potest in theoremate, ubì nulium opus exigitur, per imagi- 
rationem traiici linea aut figura a suo loco et superponi alteri 
koeae vel ficurae, ttt in quarta propositione fit. Nam, quia 
ie theoremate nihil aliud quaeritur, quam verum et falsum 
teque quicquam est Falsum in illa traiectione, quae per solam 
rmginationem ad ostendendam conclusiongs veritatem fit, et 
im quasi per Fabricam manualem, aut ministerium aliquod 
riblermaticam , recepta est iure merito.in theoremate traiectio 
lu imaginanta , quae im problemate esset vitiosissima.‘ 


bed 
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"Ectowcav al dodsicar duo svdeiae dvicoi ai AB; 
T, voy psitov torw 1 AB del dn) ano 1g psitovog 
«79 AB vj ètAacoovi vi} T ionv evdeiav agpedeiv. 

Keicdw 1) sn00g 5 A onueiw vj T evIsia Ton 
9) Ad sal xivion uev ri A, diacemuavi dì vi Ads 
suxdos vepocpta 0 AEZ. ] 

Kal èneì 0 A ampueiov xivroov tovì voi AEZ 
suxlov, lon toviv 7 AE vj Ad' adha xa 7 D <ij 
AA tovv îoy° ‘Esotica don 'vuv AE, Dj AA 
totìy ion. wete uaì 97 AE ti T torv (07. | 

duo dea dodesdiv evdewv avicuv riv AB, T, 
dò vie ueibovos tie AB «ij tieccovi «j T ion 
epyorra: 7 AE. “Orso #0 LOLA, 





IMHPOTAZIS È. 

"Ecv dio soiyova ves dio mdevocs vais dvoì mdev- 
cole icas Èyy, Enatéoav Exatéoa, al crv yuviav ti 
yovia lonv €17, tyy vo cav inv evdewiv snepre- 
goueviy: nal vv Bac ti face loyv tte, sal TO 
Toipavov tw toiypuva icov Forar, ua) al Aocrmat povia: 
taîs doumaig puvicss Tour Ecovrar, èinatton énatéoa, 
Up dg al loci sttÀsvoaÌì Vrotetvovowr. 


1) Peyrardus ex Cod. 190. vel a. addit yee, quod edd, 
Basil, et Oxon. recte omittere videntur, nisi vocem yee ea 
sensu suimere velis, quem etiam nonnunquam habet, ut signi- 
ficet_ nempe, scilicet. CE, Prop. 9-12. huius libri cum 
0., I. if. Constructio problematis I. 2. tamen pariter ab 
initio habet yag, pariterque II. 11. Haec talia utwam ponere 
an omittere velis, haud sane multum refert. 


PROPOSITIO IIL. 


Obs. Duo potissimum casus distingui possunt, prout duae 
‘3° ] - 
rectae idem punctum extremum habeant, aut noz. Reliqui: 
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Sint datae duae rectae inaequales 4B, FM, quarum 
ziior sit 4B; oportet igitur a maiore AB rectam 
mnori I aequalem auferre. 

Ponatur ad punctum A rectae l" acqualis A.f 
tFrop. 2.); et centro quidem A, iptervallo vero 44, 
circulus describatur 4EZ (Post. 3.. 

Et quoniam 4 punctum centrum est circuli 4EZ, 
aequalis est fF rectae Ad (Def. 15.); sedet F'eidem 
-14 est aequalis; utraque igitur ipsarum A£É, l'rectao 
AA est aequalis; quare et AE est aequalis rectae [ 
CAx. 1.). 

Duabus igitur datis rectis inaequalibus AB, Sl, a 
maiore 4B minori SI aequalis ablata est AE. Quod 
cportebat facere. 


PROPOSITIO IV. (Fig. 4.) 


Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa- 
lia habent, utrumque utrique, et angulum angulo 
2equalem habeant, ab aequalibus rectis contentum; et 
basin basi aequalem habebunt, ‘et triangulum triangulo 
aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales 
erunt > alter alteri, quos aequalia latera subtendunt. 


castbus similibus iis, quos ad Prop. 2. diximus, immorari 
tbil attinet, 


PROPOSITIO IV. 


Obs. Haec propositio prima est, in qua principium con- 
Mmesziae sive Ax. 8., eiusque conversa, quatenus conversam 
iabet, adhibetur, Non quidem defuere, qui hoc demonstrationis 
z3ss repudiareut, quod minus geometricum sit, et mechanici 
«rd sapiat » criargielumque assumat cum motu et ad aliam 


% 


. 
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"Ecto dvo toiyova vî ABI, ,AEZ, vas' di 
nisvocs vue AB, AT trois dvoi nievpaîe cais° AF 
AZ icas èyovra, ixaripav Exatéoa, cyv piv AB 1 
4E; vi) y dè AT vj AZ, xaì puviav cy ino BA: 
yuvia i) Varo EAZ îonv déyw, ov xai Bac 7) BÌ 
Beoe vj EZ ion tor, ua) vo ABI coiyovoy 
A4EZ coiyuva icov tcvar, mal ai dorrral yoviai cai 
donaig ypuvias ica: foovtar, Exartoa taria, Vp è 
ai ica: nisvonl Urcoteivovow, + uèòy vò ABI 
vno 4EZ, 1) dè vnò ATB vj vnò AZE. 

"Epaguotopévov yoo où ABT toryavov Eni 1 
AEZ coipavov, xa) vdtuevov toù uèv A orpuero 
èn) to 4 oyusiov, vije dì AB evésias è) vj v AF 
&paguocse «aì vo B oyusiov tnì vo E, dia to toy 


positionem translatum. Èt iam Proclus aît p. 66. han 
dpaguoyny sensibili inniti no'ioni, 175 a:007775 xaì Evae 
yove iyeadas vrodipsos, Pariter congruentiae illud priv 
cipium reiecere Ilussas Candalla, Peletarius, Thomas Sim 
pson., qui superpositionem unius figurae super alterar 


«mere, mechanicam (a mechanical cousideration) esse dici 


(Elem. of Geometry. London 1800, p, 255.), aliique. Atiur 
his dudum regessere Clavius, Savilius, Scarburgh., Playfair. 
aliique, non manu sed mente tantum fieri illas figurarum su 
perpositiones, nec nisi a notione aequalitatis pendere. Cf, qua 
e Savilio ad Prop..2.'attulimus. Scite Wallisius ajt (Oper 
Mathem. T. II, p. 669. : ,,Si ita sint comparati circulus arcticu 
et anfatticus, ut sj centrum centro accommodari intellizatur 
et planum plano, reliqua congruerent puncta; erunt illi (pe 
epagpoy:v) aequales, utut alter alteri non admovoatur, sc 
toto coeln distent,‘° Playfaiv. tamen iniustis his cavillationibus 
eo usque concedit, ut novum axioma sumi posse dicat, huiu: 
sententiae: Si duae sint rectae lineae, atque super una'carun 
constituta sit figura quaecunque, super alteram semper conshitu 


_— 
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Sint duo tria-gula 4BM, 4EZ, duo latera 49, 
4F duobus lateribus AE, 4Z aequalia habeutia, 
utrunque utrique, nepe latus 148 lateri JE, latus. 
AF vero lateri 4Z, et angulum BAT angaulo E.1Z 
acqualem; dico et basin B/' basi EZ aequalem esse, 
et tri um _4B'T triangulo 4EZ aequale fore, et 
reliquos angulos reliquis angulis aequales fore, alterum 
aAieri, quos aequalia latera subtendunt, angulum nempe 
ABT angulo AEZ, angulum AFB vero angulo 
AZE. 

Congruente enim triangulo ABI triangulo 4EZ, 
et posito quidem puncto 4 super puactum /, AB 
vero recta super °d4E; congruet et punctum B ipsi E, 
quia est aequalis 4B ipsi JE; congruente autem 4B 


posse fisuram alteri. aequalem, e quo deinde omnia derivari 
possint, quae vulgo per superpositionem demonstrentar. At 
debzo, an hac nimia erga obtrectatures liberalitate status” 
comsroversae multanm mutatus sit. Alteram enim illam in axio- 
(mazie suatam priori aequalem figuram clamavunt illi, mibil 
alsud esse, guam pariter fignrae iu alinm locum translationem. 
itecuus tamen ille ac Thom. Simpsou., qui ne superpositione 
opus fzbert, mavult propositionem hanc quariam inter Axio- 
sata referre. In theovematbus itaque intacta maneat illa li- 
nearma et figurarum mente tantum concepta translatio, sino qua 
simplicissimarum propositionum vix tolevabilis dari posset de- 
monstiztio. Caeterum omnes luius propositionis partes dili- 
centissume explicavit Savilius, cuius observationes Jegere pos- 
sis etiam in Hanberi Chrest, geometr. p. 181. Huic proposi- 
rai sequens addi petest corollarium : Si duo triaugula suum 
arden angul um utrimque aequalem habeant, et e rectis etiam 
Inc angulumo comprehendentibus nua prioris tnanguli acqualis 
“uni posteriotiS > altera autem prioris trianguli inaior sit altera 
pazzioris, «eruat etjam tmangula ista inaequalia, et prius qui- 
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. «ala vio AB vi AE èpaguocaorns dèi vis AB èni 
vjv d4E, tpaonocsi xul 7 AT evdeia enù vyv AZ, 
, did 0 lorv elvae crv ino BAT yuviov vj vna 
FAZ: gets sal co I ogpuerov ini vo Z onueior 
Ipaguocer, dia to îoyv stadev elvar vv AT vj AZ. 
A} urv uu 0 B ènì vo E èpyouone, were La- 
006 ) BI è) fac cpv EZ èpopuocer sì pae coi 
uèv B ènì vò E èpogusoavtos, coò dè I'inì 0 Z, 
i BI fac ènì vi v EZ ou tpagudosi, duo ed- 
Isiat yuoiov ssquebovorr, Ooneo tortv udUvaror. 
"Epaguoces coa 3 BI faos ènì tv EZ, vol i0), 
av] sota vete nel 0Aov vo ABI toiyovov èsti 
odov tò AEZ qogipovov èpapudosi, xa) Toov avri 
tovar, xal ai Zourtal yuviair ini cas doinas yuvias 
Epaguocover, xa) Îcar avtals ècovtor, 1) uèv vara 
ABI vj vno AEZ, 1j dè vano ATB vj vino AZE. 

! "Eav aoa duo roryova cos duo mievpas vale dvoi 
shevpaîe icas èyn, txatioav Exatéou, zal tnv yuviav 
T] puvia i0nv ÈyY, tv Uno vov tonv sVvdewwv re- 


dem maius erit. Cf. PAeiderer, in Haub. Chrest. p. 501. Et 
° multo magis, si utrumque crus angulum illum comprehendens 
in uno triangulo maius sit, quam in altero, illud etiam trian- 
gulum maius erit, quam hoc, = Hac occasione de Corollariis 
universim notari potest, Euclidem ipsum paucissima, aut, ut 
Austin."putat p. 16., forte ne ullum quidem addidisse, quod 
nempe brevitatà consuleret, nec nisi iis, quae maxime ad 
scopum suum facerent, immorari veller, Commentatores autem, 
ut qui alium scopum haberent, plura subinde addiderunt, e 
quibus si potissima seligeremus, lectoribus haud ingratum fore 
putavimus. Graeci ea rrogioscara vocabant, quam vocem tamen 
diversa nonnunquam significatione adhibere solebant. Erat 
‘ nempe Porisma, quod et Proclus innuit (rò sopiaua Zéyera: 
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si 4E, congruet et AI recta ipsi 47, quia aequalis 
et angulus BAT ipsi E4Z; quare et punctum I 
mncto 4 congruet, quia aequalis rursus est AJ ipsì 
4£. At etiam punctum B puncto £ congruebat; 
qure basis BI basi EZ congruet; si enim, puneto 
quidem B ipsi £ congruente, puncto autem I ipsi 
Z> basis BI ipsi EZ non congruat, duae rectae spa- 
tiumn continebunt, quod fieri nequit (Post. 6. vel Ax. 
12). Congruet igitur basis BI basi EZ, et aequalis 
ei erit; quare et totum triangulum /BI toti 4dEZ 
triangulo congruet, et aequale ei erit, et reliqui an- 
gali reliquis angulis congruent, et aequales eis erunt, 
angulus nempe ABI" angulo 4EZ, angulus autem 
-11 B angulo SIZE. 


Si igitur duo triangnia duo latera duobus lateribus 
aequalia habeant, utrumque utrique, et angulum an- 
glo aequalem habeant, ab aequalibus lateribus con» 
tentum; et basin basi aequalem habebunt, et triangu- 


nu) e2ì npoflmeartv tivwv ciov ta Evxdeide: yeyouppilva xogi- 
«uera) singulare aliquod problematum genus, vel, ut Pappus 
tr Collect Marhem. Libr. VII. Praef. ait, mediae quasi 
maturze inier theoremata ac problemata, quod idem etiam Proclus 
asserit ad I. 15., atque porismata hoc sensu sumta tribus libris 
aposuesat Euclides, quos temporum iniuria deperditos restituere 
«naris est Rob. Simison. Alio antem sensu portisma in ele. 
2entis sumitur, ubi plerumque significat propasitiones, quae 
ara in ipso dermonstrationis cursu se ultro offerrent, (vrev 
, rv drodedesyzstreov ili 1 svrapavi; Dswonua, 4?) noeds- 
mer 790, Proclus ait p.59.) absoluta demonstratione separatim 
tuaciantar, unde etiam Proclo auctore l. c. porisma nomen 
àampit , s3sQ Ts nt@edot tie SMIOTHOVIRI(S delteme wegepyor. 


-— 
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QIeposcivo» sol tv Paow ti) Pao ioyv iter, xal 


.T0 Toiywvov TW tTeyuvo icov éotar, ua ai Zora 


yuvia: tale hounaig yuvicis loar tcovia:, Exettoa 
imatiog, Up lc di ou mievpalvinorervovow. "Oneg 


de deitat. l 


HPOTASZXIS &. 


Ty icogusdibv Torpuvov ai rp0g ty. face paviae 


toar ad).r201g eicì, xal', tgocexBinderodv civ icnv 


evdewv, di Vro tiv fac guviai toat add iiar 
agovtat. 

"Estw t9iyavov isoomedìg vò ABT, toyv èy0v 
cv AB nAsvocy t) Al''adevog, xa) noogexBeBà- 
oducuv. in evdeias qaic AB, AT evdeiai ai BA, 


TE déyw , OT: 7} uòy «10 ABI quvia aj vao AIB 


ioy tovv, 7 dì vao TBA vj ‘ino BTE. 

Ellypda 700 ent vie BA vuyov ogpetov to Z, 
xl CYYO9; co sto TI peovos ig AE T7 è to- 
cove td) AZ ic) 7) AH, xal erssiyduoay a ai £I, 
HB evIsîa. 

"Eneì oùv toy toriv 1 uèty AZ tj AH, 1 dè AB 
«ij AT, dvo dn ci ZA, AT dvoi vaîe HA, AB 
t0at efolv, dxatego éxatioa, al paviay XOLV7Y STE- 
quiyovor tyv ino ZAH: Pos doa 1) ZT Baoer TI) 
HB ion tori, xa) vo AZT toiywvov vi AHB 101 


CL p. 80. Nos sensu paulo generaliore omnia, quae e demon, 


stratione sponte sine longis demonstrationum ambagibus Muunt, 
Corollaria aut Consottaria dicere solemus, nonnunquam etiam 
generalius haec atque alia similia Observationes vocabimus. 
PROPOSITIO V. ‘ 
Obs, 1. Savilius observat, iooonsd@v rosyusur non de 
pluribus triangulis aequicruris iutelligendam esse, sed ideni 
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tm triangulo aequale erit, et reliqui anguli reliquis 
nrulis aequales erunt, uterque ntriqne, quos aequalia 
zera subtendunt. Quod oportebat ostendere. 


Ca 


PROPOSITIO V. (Fig. 5.) . 


Isoecelizim triangulorum anguli ad basin aequales. 
inter se sunt; et productis aequalibus rectis , anguli 
stb basi aequales inter se erunt, 


Sit trimgulum isosceles 4Bf", habens latus AB 
aequale lateri AS, et producantur rectae B4; FE in 
sirectum reciis /Î4B, AI' (Post. 2.); dico angulum 
#BF angalo AT'B aequalem esse, I'BA vero ipsi 
BE. " . 

Swmaatur enim in B4 quodlibet punctum Z, et au. 
Feratur a maiore AE minori AZ aequalis recta AH 
(Prop. è.), et iungantur ZI", HB rectae. 


‘ Quoniam igitur AZ aequalis est rectae 4H, AB 
vero rectze AI, duae igitur ZA, AI' duabus HA, 
AB aequales sunt, utraque utrique, et angulmn com- 
mucem continent ZAH; basis igitir ZI basi HB 
wqualis est, et triangulum A4ZTI' triangulo AHB 


“e 1° fmsorov t@ryuywv i00cxsduv. Aliam huius propositionis 
lenonstrationem Proclo referente Pappus dedit in hunc fere 
sedan: Quodsi Loc unum triangulum aequicrurum ABI (Fig. 
bis postum, adeoque in efy repetitum animo concipiamns, 
2tn00 tantum AB= of, AP '=a}; vernm etiam, ob af =% 
br-bimus quoque (Ax. 1.) AB=ay, AT=-a8. Poterit itaque 
imalun @P7 triangulo ABI superponi, ita, ut puncia 4 et 
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guvio loov torar, rat ai Zoeral yuviai tale Aorraio 


puviuis ioar Foovrar, Eratica Enatiog, Up dc al 
icar mAsvpul Unotetvovow, Y uèv vano ATZ vj vano 
ABH, 4 dè vno AZ vj vino AHB. Koi ènei 
047 1 AZ 6) x) AH toy toy, dv ) AB vi 
AT toy ioy,, dor doa Y BZ orig vi) TH 
tovìv ion. ‘Edety9n dè xaì j ZI «ij HB fox duo 
dy ci BZ, ZT -dvoì vais TH, HB ico eloly, #xa- 
ciou ixutige , xal yovia ) vò BZI ywvia «ij Vi 
THB icr, sal Peo avrsv xowy ) BI xa ce 
BZI capa coipovov vu THB cgiyuvo icov torta: 


rat al doetal ymviue. tate dorate ywviarg loar égovti 


ixutioa énutioa , Up dc ai Taar sdevpai dVrcoreivov: 
oiv° icon ava torìiv 7) pèv ino ZBI 1ij vaò HB 
y'dè vo BIZ «i vo TBH. ‘Ensi ov 045 1 
inò ABH puvia 047 vj vnò AZ yuvia èdeij di 
ion, v 7 vo BH xi vino BZ ion, don du 


3) vnò ABC Aowrij vi; inò ATB torv ion, uci sio 


1006 tj face 06 ABI coipuvov delydy di xe 
i vaò0 ZBI ri vno HTB ion, moi slo vano II 
Beow tuv dou loooneduiv, nai ta Etre. 
a, anguli BAI, }aB; rectae AB, ay; AF, af, adeoque punct 
B,y; cet I, f coincidant: aequalis igitur erit angulus Bangnli 
y- At quum angulus y idem prorsus sit, ac angulus Z' ex lv 
pothesi, erunt (Ax. 1.) anguli B, Z'aequales. Alii alias deder 
demonstrationes, quae tamen omnes, quamvis simplices, Eu 
clideae cedere videntur 

Coroll. Triangula aequilatera sunt etiam acquiangula 

Schol. A Thalete Milesio hoc theorema inventum ess 
Proclus.refert. 

Obs. 2, Scarburgh. p. 61. posteriorem huius proposi 
tionis partem, qua anguli sub basi aequales esse dicuntur, no 
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xqale erit, et reliqui anguli reliquis angnlis aequales , 
ext, alter alteri, quos aequalia latera subtendunt, 
A0Z quidem angulo ABH, AZT vero angulo 4AHB 
iP:0p. 4.). Et quoniam tota //Z toti AN est aequa- 
i, quarum _fB rectae AI’ est aequalis, reliqua igi- 
a BZ reliquae TH est aequalis (Ax, 3.). Ostensa 
et antem et ZI" rectae HB aequalis: duae igitur BZ, 
ZF duabus IF, FB aequales sunt, utraque utrique, 
et angulas BZI" angulo T'/IB aequalis, et basis eo- 
rum communis BI';-et BZI igitur triangulum {HB 
triangulo aequale erit, et reliqui anguli reliquis ane 
gulis aequales erunt, alter alteri, quos aequalia latera 
subtendunt (Prop. 4.); aequalis igitur est angulus ZBI 
aguio HTB, angulus autem BIZ angulo TBH. 
i)30niam igitor totus angulus ÎBH toti angulo ALDZ 
cstensus est aequalis, querum ["BH angulo BIZ 
aequalis; reliquus igitur ABI reliquo #AI°B est aequa. 
his (Ax. 3.), et est ad basin trianguli ABI; ostensus 
est autem et angulus ZBI angulo HT'B aequalis, et 
sunt sub basi; isoscelium igitur triarigulorum etc. 


esse ab Euclide profectam putat, sed sssutam ab aliquo, qui 
ammadverierit, demonstrare Euclidem trisogulorum istorum - 
«5 basi constitutorum aequalitatem, Neque enim unquam hac 
mzalorum sub basi aequalitate uti Enclidem in sequentibus 
zopositionibus. —Curì quidem argumento opponere liceat, ad 
Fenam certe Prop. ©. demonstrationem opus esse hac posteriore ° 
22 Propositionis 5-, ut Rob, Simsun. et Peyravd. in Praefa- 
“de p. XVIII. monentf. Cottsius (Euclìd, Elem. Lugd. Bat. 
32. p. 36.) hanc propositionem ex I. 9. er I. 4. demonstrat. 
4, quam I. 9. ‘perdeat etiam apud Cotisium.ab I. 8.-haec a 
Li « haec denique a 1. 5., in circulum incidere videtur; 
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Edv repovov ai dio yuviai Tous aligiars de 
mu ai Un0 og ÎToag yuvias Vrotsivovoai Tàevg 

. tou «AAylois Ecovras. ° 

"Eocto sgiyuvov 0 ABI, icyv èyov tv dan 
ABI yoviav «ij vuno ATB youvia Zéyw, du ni 
sievou 7) AB ndevod ci AT) tovìv îor. 

-  Eî pao dvicos touv 7) AB vi AT, pia cova 
ueitov toriv “Ecto peilav 1 AB, uo) dpyorod 
ano vis peitovoe te AB vi èhaccove vj AT 
4 4B, xal 2netevy9w 1 Al | 


1) Hic et in linea sequente edit. Oxon, primo Ioco por 
rectam AF", secundo rectam AB: et quamvis nibhi] prorsits i 
tersit, quo ordine hae rectae aequales nominentur, veri tami 
simile facrit s Euclidem, qui primo nominasset anguluni 18. 
primo etiam loco posuisse rectam hunc angnlunì subtende 
tem i. e. rectam AI .Cum Peyrardo tamen consent. Cod. a. 
ed. Basil, 


quamvis, in Praefat. contràrium asserat, et excusare ista 
. «I ì__ . IN 
licentiam aliqui tentariot. C£. Hauber. Chrest. Geom. p. 20 
‘Eadem demonstratione utitur Van Swrinden. Anfangsgr. d 


'  Mefskunde, p. 37. et Angel. de Marchettis p. 15. 


PROPOSITIO VI 

Obs. Propositio sexta conversa est quiritae. , Prop: 
sittories nempe primariac, carurnque conversde ita ad se invice 

se habent, ut suppositio priotis fiat conclusio posterioris, 
vice versa, vel, sì plùres illa habeat sùuppositiones, una su; 
_ positionum illivis fiat huins conclusio, Ita v. g. Hic in Pro 
5. sumebatur, triangulum esse aequicrurum, et inde concli 
debatur aequalitas anguloram ad basia, ia Prop. 6, contra sumiti 
haec ipsa angulotum aequalitas, et inde concluditur aequalit 
taterum his angulis oppositorum. Quamvis enim Prop. 5. pariter; 
6. categorioe expressae sint, facile-tamen utraque etiam hyp: 


lhetice exprimi potest. Vide Haub. Chrest. Geom, p. 196. s 


L) 
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PROPOSITIO.VI. (Fig. 6.) 

Si triangoli duo anguli aequales inter se sunt, et 
equales angulos subtendentia latera aequalia inter se 
rnf. 

Si trianguham ABI acqualem habens angulum 
4BF angulo AIB; dico et latus AB lateri AF esse 

Sì enim inaequale est latus 4B lateri AT, unum 
eorum mains-est. Sit maius _fB, et auferatur a ma- 
sore AB minori AI aequalis 4B (Prop. 3.), et iun. 
gatur AT. x 


- 


Piora adhne conversionum (érrioreogi;e) genera recensent 
rroclus er Savilias. Quum vero non, ut Pelctarius vult p. 50, 
«stversae propositionum in universum sint verae, nova illas 
sessper denvoustratione egere pater. Ea plerumque, atque in 
bac etiam Prop. 6., ita institnitur, ut doceatur, contra» 
run sì quis asserere velit, absurdas copsequentias clabi non 
posse. Hoc demonstrationis genus indirectum vel apagogicum 
vocare silent (auaywyn sie ddvvaror), qlod, quamvis nonnulli 
sabdabitare videantur, non minus certum.est ac demonstratio 
directa; ex veris enim falsa iusta ratiocinatione consequi nun- 
q;iam possant. ÎNec sine causa dixere aliqui, esse apagogicam 
demonistrationem quoddam analyseos theoreticae genus. C£. Klii- 
ge. (Wéxzerb. ad vocem Analysis P. I. p. 90.). Et Scarbureh. 
sane deductionem ad absurdum Analysin destructivam vocat 
pol, quod nempe illa percerta ratiocinia falsam suppositionem, 
que initio sumta ‘erat, destruat. Cf. Borellius p, 1. et Hanber. 
Chrest. Geom. p. 210. sq. Conversas, etiam ubi locum habent, 
sommes alfert Etuclides, sod-eas saltem, quas in proposi» 
veibas sequentibus usuì fore viderat; nos tamen, quantum 
3 potese, reliquas etiam, quae alicuins momenti sunt, no- 
times, quod iam a Clavio factnm videmus. Neque tamen 


| iso est, COKIVEEBRID Semper, nulla alia interposita, ordine 
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°Essì oùv leon tovìv 9) AB vj AT; uo dè 
BI, dvo dy ai 4B, BT dvoì veis AT, FB io 
sicìv, inatiod ixatioa, xa guvia ) vno ABI yov 
ti vno ATB '?orlv Ton Pao dea 9 Al Bose « 
AB ion tor, xal vo ABI qagipavov vi AT 
‘toupuvo Îoov. fotat, to tlaccov td pisitovi,: dat 
cTosov: cvx dea dvioog touv * AB vj AT È 
Gea. “Eay coa toipwvov ual to étro. 


HPOTASXNIE® €. 


, P) > -. Li i , pa U » ® 
Eni vis avtrs evdeias, dvol ruis avrals evIsia, 
»v ° LÀ L) © »” , e ? 7 i 
uddar duo evdeiar lour Enateoa Exatéoa ov avota3? 


excipere eam, cuius sit conversa. Sic v. p. lib. I. 8. et 2( 
conversae sunt Prop. 4. Saepe quippe ad demonstranda: 
conversam, alias adhuc propositiones ante demonstrari necess 
est. Caeterum, quum duae partes sint in conclusione Pro; 
5., nempe 1.) in triangulo aequieruro angulos ad basin 
2y in eodem triangulo etiam angulos sub basi aequales esse 
de utriusque conversione îcogitari potest. Ac prioris quider 
. conversam exhibet. Prop. 6. Euclidis. Posterior’ conversi 
ita habebit: Si trianguli ABI (Fig. 7.), angoli 7124, BIZ 
sub basi aequales fuerint, erunt etiam latera 4B, AI" aequalza 
“Sumantur enim 2Z=FH, ducanturque rectae BH, ZI) erunt. 
que in triaggulis ZBI, HTB rectae ZB, IH acquales ex con- 
structione, et quum recta B/° communis sit utrique mangulo, 
et angulùs Z°B4 (vel IBZ) ex hypothesi aequalis sit an- 
gulo BIE (vel BFH) erit ex Prop. 4. Z/t=BH, et angulus 
BZI==BHF, et triangulum 2Z/-- BAT. Tam dico, rectas 
AZ, AH esse aequales. Quodsi enim inaequales sint, erit 
alterntra v. c. ZA maior. Sumatur Z0==A4H, ductaque 6I 
erunt in triangulis ZI", BHA, ex demonstratis ZI=BH; 
Z0=AH ex hypoth. et angulus OZI'=BHA ex demonstrat, 
| Hinc .ex Prop. 4. .erit triangulum Z05°-H.fB. Unde, ablatis 
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Quoniam igitar aequalis est 4B ipsi AT, com- 
nonis autem BI°, duae igitur 4B, BI duabus AF, 
FB aequales sunt, utraque utrique, et angulus 18 
agulo AB est aequalis; basis igitur AF basi 4B 
equalis est, et ABI triangulum AFB triangulo ae- 
rule erit (Prop. 4.), minus minori, quod est absurdum 
(Ax. 93; non igitur .ipaequalis est recta ,4B rectao 
AT; ergo aequalis. Si igitur trianguli etc. 


PROPOSITIO VII. (Fig. 8.) 


Super cadem recta, duabus iisdem rectis aliae duae 
rectae aequales utraque utrique non constituentur, ad 


\ 


requalibus triangulis BZI, BAI evunt (Ax. 3.) religua, trian- 
rile nempe BIO=-ABI" i. e. pars aequalis erit toti, quod 
ferì nequit (ix. 9.), Aequales igitur sint AZ, AH necesse est. 
A quibus si anferantur BZ, SH, quae ex hypothesi aequales 
cat, meliqua acqualia erunt (Ax. 5,), nempe recta A8--A/. 
Alta disectam demonstrationem habet Proclus, dum, ducta 
ZH, ceteadi, angulos AZH, AIIZ esse aequales, unde rus ex 
I 6. pata. Non ut conversam, sed ut primariam propositionem 
6. dernonstra Cowtsius 1. c. p, 50. et Van Swinden. l. c. p. 96. 
x I. 9. a 1.26., ubi, quum has propositiones non pendeaut 
2 I. &., mon idem monendum est, quod in propositione praece- 
dente. Caeterum, quod rmonet Hauber. Chrest. Geom. p. 219. 
 Pileiderer. ibid. p. 303. etiam Prop. 6. simili ratione, ac in 
Prop. 5. a nonnullis factum est, ex ipso principio congruentiae, sì , 
»mpeidem triangulum bis positum sumatur;demonstrari potest. 
Cor. Triangula aequiangula sunt etiam aequilatera. 
PRO POSITIO VII. 

Obs. Recte Savilius moner, propositionem hanc ali- 
sunto obscurins expressam esse, unde paulo aliter Rob. Sim- 
m fere modo efferri poterit ita: Super eadem basi, afque 
dtadem eius partes nequeuni duo triaugula constitui, ita ut 


LI 


ou e _———.rrrrrro- 200 ae 


“ 


\ 
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gorta, s00c dii ol dilw ogusia èrl cl ca 
. péon, ta auto nioara Èjovoai cale iÈ doyije svdstae 

Eî yao duvarov, tr vie avis evdsiac cis Al 
duo taig avtais evdeicie vaig AT, TB addac de 
evdsici al AA, AR ica. Eracioa ixacioa cvveote 


I » N ” - + Pel 
Twoav, spose cile rai did orpueio tw Te 


1 


«al 4, èri ta avra puion xe T,' 4, va avra n. 
oeta èpovoae va A, B' vete ioyv sivar any uiv I. 
ci AA, t0 avro sica Èyovoav ave ro A, tv. 
T.B «ij 4B, vò abro néoas éyovoav avi ro B- x 
inetevydo 9) TA 1). cu | 


P, 

1) Peyrard. addit: xe as BI, BA ésfsBizo8woay è 
svdeias él to E, Z. Duas etiam figuras describit, quas. 
Commentarium dedimuns, gt in ipsa etiam demonstratione p 
nonnullis litteris substituit alia. Nos autem sine codd.-a 
ctoritate nihil hic mutare voluimus. Caeterum vide Cor 
meutarium. 


latera ad eosdem baseos terminos vergentia acqualia sint. Ci 
terum conferatur Hauber. in Chrest. Geom. p. 222. sqq. 

‘ enim fieri potest, sint (Fig. 8.9.) triangula ABI, AB4 ita coi 
parata, ut AI°=A44, et BIT BA, eritque vel vertex neutri 
trianguli intra religuum triaugulum, vel vertex alterius int 
alterum triangulum, vel vertex unius in latero alterius ipso a 
producto in loco ab altero vertice diverso. Praeter eum casui 
quo vertex neutrius trianguli est intra -reliqguum triangulur 
qui solus in Graecis, quos habemus, Euclidis codicibus d 
monsiramis est, etiam reliquos casus demonstrandos esse ia 
Proclus iunuit, et eius casus, quo vertex unius triauguli e 
intra alterum, demonsirationem dedit, quam pariter habe 
Campanus, Savilius, Clavius et Robertus Simson. In. 
nempe (Fig. 9.) acqualitas angulorum A4f, AF, atque e 
inde inaequalitas angirloram ‘Z4/", 84 infertur, qui tani 
ex parte posteriore Prop. 5. aequales esse debebant. Hu 


4 


‘ 
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, 4 et alind punctm ad casdem partes, ita ut eos. 
| x ierminos habeant, quos primae rectae. 

Si enim fieri potest, super eadem recta 4B dna. 
«s isdem rectis 4F, TB, aliae duae rectae 1./, 
B aequales utraque utrique constituantur ad aliul et 
ad panctumm I° et 4, ad easdem partes fl, /J, et 
edem terminos habentes f, B; ita ut aequalis sit 
cuidem I°f ipsi 44, cundem terminum habens, quera 
Zla, yanceom A, IR vero ipsi 4B, eundem ter. 
minum habens, quem illa, punctum B; et iungatur 
Td. 


emnen casun ab Euclide non omissum , nec Euclidem ipsum 
natilarue , sed librariorum tantam culpa alteram figiram 
vtrissam esse asserit Peyrard. Tom. I. Praefat. p. XVIII. et, 
sac fienza restituta, et rectis duabus productis, ne ulla 
equdem vore mutata, perfectam demonstrationem se restituisse 
sit. laber nempe (Fig. 10.) rectas BI B4 producere, ubi deinde . 
dersunazatio, parcis tantum litteris mutatis, ad nuumquo 
casa applicari potest, nominatim itaque ad eum 'quoyne, quo 
rertex Î' vsias trianguli est intra alterum tridugulum 448. 

| Jia. nenipe pocedit, po.tquam ostensus fuerat angulns A/"4 
| dA: nare angulus 440 maior est angulo 458, multo 
isienr Z4Z maior est ipso dI'E. Rursus, quoniam aequalis est 
B ipsi 4B, aequalis est angulus F'4Z-angulo 4IE;, quod fieri 
seqnit.* Ex haec quidem’ satis ingeniose. Utrumtamen Euclides 
ase rem ita absolverit, dubitari poterit, quod, ut VV. DD. de 
“anbie et Prony mouent p. XXXVII., vix credi potest, libra- 
+ non integram tantum fignram omisisse, sed lineas etiam, 
ps productas invenerint, nou produxisse, et verba, quae in 
10 texta e2s produci iuberent, omisisse. Accedit, quod in 
‘zione Arabica, tas ca, èx qua Campanus transtulisse credi- 
?, quam in Nassireddivi typis impressa, et cuins quoad hunc 
lam versionera Gallicam, a Sedillot. Profess. Biblioth. Reg. 
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Ensì. Kala ton éotiy 7 AT vj di, î fon. ott xa, 
yuvia i ino AMA vj uno AAr* petto Goo q Ure 
AA’ vis no AIB: nodi doc 1 vino TAB peito? 
tovì: vije inò AT.B. Iléhw, etnei ton 2ovly vj TE 
vi AB, ton tou val yovia 7 varo TAB yaviu 1) 
Uno ATB. ’Edsiy9y di arie nol nodMii peitwv 
dneo toriy aduvaror. On doa' ini nol ve éie. 


® 


HPOTAZIE i. 


*Eay duo ceiypmva tag dio sievpas taîg dvoi r.ev- 
| Quis l0as îyy, énattoav Enartoa, èyn dè nab tv Bd- 
cw ti facer ingr xa) cv yuviav ti yavia tony 
Est, cv valo tuv Îowv evdsIUY stEQLEYOpievqgr. 

"Ecto do rgiyova va ABD, AEZ, vas dio 
tievoas ras AB, A’ taîs dvol ndsvoais vai ALE, 
AZ ives èyovta, Enureoav ésateon, tpv pè v AB ij 
d4E, vv dèi AU ij AZ trim dè val Pacw tv 
BI fuce vj EZ iorv léiyo, du val yuvia ) Uno 
BAT yovie vj inò EAZ èorv ion. 


Cd 


Paris. factam, Reyrardus'in Praefat. Tom. II. p. XLII. exhibet, 
quamvis caeterum non consentiant, casus'secuidus nominatim 
demonstratus est. 

' Is deniquecasus, quo quis sumere possit, verticem unius. 
trianguli esse in. latere aliquo alterius ipso vel prodncto facil- 
limiam: habet demonstrationem ex eo, quod totum non acqurale 
esse potest patti. Caeterum Pappus, et ex eo Savilius aliique 
observant, hanc propositionem, quod raro fiat, in propositio-. 
mibus geometritis, negative efferri, mec esse nisi lemma ad 
I. 8. Atque huic ipsi usni, nempe ut 'prope lemmatibas in- 
serviant aliis propositionibus, saepius inservire propositiones 
negative expressas, v..c. III. 25. coll. III. 24., observat Hau- 
ber. Chrest. p. 250. 
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Quoniam igituar aequalis est AI ipsi 4.1, aequalis 
st et angulus AI ipsi A.IT (Prop. ‘5.); maior 
gir A4F ipso 4FB; miùlto igitur [/B maior est 

‘vio 4FB. Rorsus, quoniam aequalis est FP ipsi 
4B, aequalis est et angulus I"4B angulo /FB. Os 
iensus est autem ipso et multo maior, quod fieri ne- 
quit, Non igitur snper etc. 


PROPOSIT.IO VIII. (Fig. il.) 


Si duo triangula duo latera duobus lateribus aequa- 
lia habeant, utrumque utrique, habeant autem et ‘basiu 
basi aequalem; et angulum angulo aequalem habebunt, 
ab aequalibus rectis contentum. 

Sint duo triaogula ABI, 4EZ duo latera _18, 
4T duobus lateribus JEF, 4Z aequalia habentia, 
atrumque utrique, 4B quidem ipsi JE, AT vero 
psi 47; habeat autem et basin I" basi EZ aequa- 
lem; dico et angulum BAI angulo E/Z esse ac- 
qualem. I 


Cor 1. Duo circuli e duobus puuctis descripti, ex eadem 
Fare rectze , quae centra eorum coniungit, non’ nisi în unico 
puncio se invicem secare possunt. — Savilius ex hoc corollario 
pro agomafe sumto vicissiri propositionem hanc I. 7. derivavit, 

Cor. 2. Non itaque nisi unum triangulum aequilaterum 
x eadem parte rectae alicuins datae describi potest. 

Haec duo corollaria sunt ex schedis PAeidereri manuscri- 
ris, e quibus sacpius hansimus, et quae iam impressae etiani 
+quotur in Hauberi Chrest. p. 504. 

sa 


PROPOSITIO VIII. 


Obs. Est haec propositio una e conversis quartae. Cae- 
cas non anguli tantum aequalibus lateribus comprcheusi, 
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Ù) # 


n i "Epagpeotopevav guo to ABI copra inì xe 
ei AEZ coryuvov, al videpivoy co uèy B orneior 

2 ini 0 E orpstov , vie dè BI sUdelag Erri vIY EZ 
) Epaopuooei xoì to I onpusiov tn) vò Z, da co î073 
LI siva vv BI vj EZ- èpuopoocors dry vie BI èai 


t;v EZ, ‘ipagpocovor xe) aî BA, TA in) ces EA 
AZ. Eì yao fac uèv 3 BI tal feow vv EZ 
e paguoosi » al dè BA, AT sievoai ènì cas Ed 
AZ ovx ipagudtovor , edile magaddatovow , ws ai 
\\ EH » HZ, cuvorudncovia nl tije avnje sUdeia; 
dvoi taîg autale svdsiats dilae duo svdelar Toe. 
drarion Exatioa, moòc diliw mal Gilw ogpele, è 
, td «Uto pon, td Gute sioeva èyovoni. OV cvvi- 
uravtai de gun doa, ipaopotorvre vis BI Bacswg 
» er vijv EZ Paow, ocvx tpaoudcover el al BA, 
o | AT nAevoaì ini ves EA, 42. “Epagudcoverr dea 
‘vgte nol pavia, ] vo BAT în) yoviav civ vno 
EAZ èpaopooet, ua îoy avrij fora. ‘Eav dea dva 

\ mob va #Égs, ENI | 


- IPOTAZIE Ss 
n Try dogsicav yuviuy evdriyoappov diva cepetv. 


sed reliqua etiafn ‘omnia, nominatim ipsa triangula utrimque 
erunt acqualia, quod vel ex congruentia , vel ex Prop, 4. patet. 
Euclides'id brevitatis studio omisit, ut Savilius observat. No- 
tandom tamen videtur, ne, si similis casus obvenerit, a Prop. 8. 
semper denno ad quartam recurrendum vel aliter res expedienda 

/ sit. Aliam huius propositionis demonsuzti mem, ut Proclus 
refert, Philo Byzantinus dedit, quae eo redit, nt duo triangula, 

= quorum aequalitas demonstranda est, ad diversas ciusdem basis 


partes constituantùr, et vertices eorum recta iungantur, quae 
- tum bina triangula aequicrura efficiet, quorum anguli ad bagin 


r 
tri 


“ 


£ 
«2 
. 


\ 
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Congruente enim BI triangulo ipsi AZZ trian. 
sio s et posito puncto B super punctum £, recta 
ro BI super EZ, congruet et punctum JT'ipsi Z, 
quia aequalis est BI' ipsi EZ; congruente igitur BI 
os EZ, congruent et BA, l'A ipsis EA, AZ. 
Sì emim basis quidem BI basi FZ congruat, latera 
vero BA, 4AI°ipsis EJ, 4Z non congruant, sed 
situna mutent ut EZf, HZ, constituentur super eadem 
recta duibus rectis aliae duae rectae aequales, utraque 
utriqne, ad aliud et alind punctum, ad easdem partes, 
eosdem terminos habentes. Non autem constituuntur 
(Prop. 7.). Congruente igitur basi BI" basi £Z, 
nor possunt non congruere etiam latera BA AM la- 
teribus E4, 4Z. Congnient igitur; quare et angulus 


BAI angulo ‘E4Z congruet, et aequalis ei erit. Si - 


igitor” duo etc. , 


PRO POSITIO IX. (Fig. 12.) 
Datum angulum rectilineum bifariam secare. 


s 


sequales erunt, ot qui vel ipsi, vel quorum aequalis' summa - 


set differenzia efficiet id, quod propositum erat. Eam ipsam 
femomstratiossesn Îabent etiam Borellius p. 25. sqq. Kaestuerus 


Anfaneser. der Arithm. u. Geom, P.I. Prop. d. Karsten Ma. . 


thes. Theor. Univers. 6. 75. Thom. Simpson. Elem. of. Geom. 
B. I. Th. XIV. aliique. Epicrisin illius a Pheiderero.et Hau- 
bero fectare wide in Hauberi Chrest. p. 505. et 235. sqq. 
PR OPOSITIO IXx. 
Obs. @Proclus mone, demonstrandum etiam esse, 
teticem triangula aequilateri intra datum augulum 2.4/'situm 


d 
"e. 
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"Ecva 5 dodsica yuvia evduyoappos, 1 dre 
BAI dsi di) avrnv diya cepeiv. 

Elyp8w 1) in) vie AB tuyov ogueiov t0 4,xa. 
apz07090 ano vie AU vj Ad'ion ] AE, sol èsrs- 
Levyio + AE, xaì ovveotata èni ve AE toiyovoy 
loonàsvoov co AEZ, mì ènetsivdo f AZ Méyo, 
ou 7 vano BAT yuvia diya céruytoai vino vie AZ 
svdeias. 

“Enel yeo ioy foviy 7 AA vj AE, xown dè 7 
AZ, dio dj «i AA, AZ dvol vais FA, AZ ic 
sioly, éxatéoa énavioa, xa) Pacis 9 AZ Puos ci 
EZ ioy ècuv yovia dea 7 vo A AZ yovia «i sò 
EAZ è fon éotiy. 

‘H apa dodeiga yuvia evdUyoappog 7) Uno BA af 
diye vevuagrarvro vio AZ evdsias. “Orso ide | roLijoai. 


.IPOTAZIS i 


Trjv dodeicav Uistav meneoaopevyv dia tauetr. 
"Eocw  dodeica evdsia nensoaonévy ) AB- dei 
di cv AB evIziav mersegoo perg dija eeueir. 


1) Peyrard. ex cod. a. addit yae, quod omittunt edd, Basil. 
et Oxon. 


esse. Quod ita demonstrabitur. Quodsi (Fig. 15.) vertex trian- 
guli aequilateri super 4E constructi non sit intra augulum 
BAI", erit vel in uno crurum auguli, vel extra angulum. Sit, 
si fieri potest, punctum 27 in alterutro crurum v. c. in A/" 
vertex trianguli aequilateri sùper 4% constituti, eritque angulus 
EANR==4EH (Prop. 5.), adeoque angulus BJIE> AES At, 
quum ex construct, sit A4=-A4E, evit etiam B4E="J4BF (I. 5.), 
quod fieri nequit, Et simuilis erit demonstratio verticem trìan- 


guli nec in puncto aliquo @ extra angulum BA/ esse posse. 
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Sit datus angulus rectilineus BAT"; oportet ipsum 
“fariam secare. 

Sumatur in 4B quodlibet punctum 4, et anfera 
x ab AI’ ipsì 44 aequalis AE, et iungatar 45, 
î constituatur super d£ triangulum aequilateram 
4EZ (Prop. 1.), et iungatur 4Z; dico angulum BAT 
bifariam secari a recta AZ. 


Quosiam enim aequalis ést 44 ipsi AE, com- 
mums autem _ÎZ, duae 44, AZ duabus EA, AZ 
aeguales sunt, utraque utrique, et basis /4Z basi EZ 
aequalis est; angulus igitur 4/47 anguio EAZ 2equa- 
lis est (Prop.4.). 

Datus igitur angulus rectilineus BAT" bifariam se- 
Giur a recta 4Z. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO X. (Fig. 14.) 


Datam rectam terminatam bifariam secare. 
Sit data recta terminata AB; oportet rectam ter- 
mminatam AB bifariam secare. 


Cor. Manifestum est, angulum ita bisectum denuo bise- 
cari, adeoque angulum primo propositum in quatuor, octo, 
sedecim etc. partes aequales, nempe in omnes cas partes acqua- 
:3 dividi posse, quarum numerus exprimi potest numero 2 ad 
Csnitatem quamcunque n evecto i. e. numero 22. 


PEROPOSITIO X. 


Obs. Proclus refert, Apollonium Pergacum datam re- 
| * terminatam bisecare, ducta recta per puncta intersectio- 
‘ n deoram cirenforum, quie punctis datae rectao extremis, 
‘rallo isti rectae acquali descripti sunt; quae ratio quoad 
%& ipsam haud multum differt ab Euclidea, quam tamen 
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Suveotato tr aveijs-oivuvov lcondevoov ro AB} 
27.1. rerunodu 7 vno ADB yovia diya 7 TA sa 
Gela" deyw, ou 7) AB ev&sia dino Téruytar xute 1 
4 oNpeiov. 

’Ens ydo ion toriv * AT vj TB, son dè 
T4, &v0 d) ai AF, T4 dvoi vaîs BI, Td ix 
sigiy, imattoa ExATEOO , mal pavia. q vn0 AIA yuvi 
‘«j vno BI A ioy èsviv Baci capa 7 AA Baori 4 
BA ion éotiv., 

‘H agu dodeica evi sia nensouonivy ) AB dé, 
sirugiae sara 10 d. “Ostep Èder noe. 


HPOTAZISX ie. 
Tij dodeioy svela, asco coù n00s avrij dodevta 
Oypeiov, 100s 00das yuvius evdelav yoapupoy cyayeli 
"Eovo 1) uèv dodsica evdeia 1 AB, co dè dodtv 07, 
petov èn' avsije vò I del di) cò coù I' ompuetov vj AL 
evdela n00c 009ds ywvias evdelav yoappryv dpayeti 


longe praefer Proclus.0 Cf. Hauber. Chrest. p. 241. Pat 
etiam , rectam Z°4 (Fig. 14.), quae ex constructione rectam A. 
bisecat, gi ad angulos rectos insistere. Caeterum idem de d: 
visione rectae notandum est, quod in Cor. praecedentis de di 
visione anguli notavimus. Quod reliquum est, infra ad VÌ 
10., quin im L 34. Cor. 23. ostendetur, -rectam in quotlibe 
partes acquales ope geometriae elementaris dividi posse, quo 
in sngulo fieri nequit. ' 


PROPOSITIO XI. 


O bs. Pro eo casu huius propositionis, quo punctum 
e quo perpendicularis ad rectam datam crigi debet, est extre 
mum huius rectae, Proclus solutionem habet satis facilem 
quae etiam est apud Clavium, pluresque aliae dantur,. partix 
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Constituatar super ipsa triangulum aequilaterum 
4BI" (Prop. 1.), et secetur angulus AIB bifariam a 
seta 1° (Prop. 9.); dica rectam AB bifariam secari 
2 puncto 4, 

Quoniam ewim aequalis est A/ ipsi TB, com. 
zanis autem I°J, duae AT°, T4 duabps BU, I 
sequales sunt, utraque utrique, et angulus AI an 
gulo BT aequalis est; basis igitar 44 basi BA ace- 
qualis est (Prop. 4.). 

Ergo data recta terminata /B bifariam secatur in 
puncio .f. (Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XI. (Fig. 15.) 


Tlatae rectae, a puncto in ea dato, ad rectos ane 
gulos rectama lioeam ducere. 

Sit quidem data recta 4B, datum vero puncium 
în ea T'; oportet a puncto I' rectae AB ad rectos am 
guies rectam lineam ducere. 


€ proposticsibus , quae subsegnuntur, demum demonstrandae. 
Vid. infra I. 2. Cor. 11. 

Cor. 1. Ex. hac propasitione Rob. Simson. monet, facile 
contegui, duas rectas.segmentum commune non habere. Quodsi 
essm Seri posset, ut (Fig. 16.) rectae 4/9, ASTE segmentum dI" 
commane habere possent, erigatur (I. 11.) iu J'ad 4/ perpen- 
sscularis 7Z, et ostendetur, nt in nostra propositione, tam 
2M4=ZME, quam ZIA=2ZI9, foret itaque ZI'E=ZI9 pars 
4.1, 4. €. 2. (Ax-9.) Notandum tamen, hoc ipsum corollarium 
Pous axiomatis loco sumendum esse, quum iam in I. Prop. 
liacite sumatur, unde illud ut Ax, 10. a supra posuimus. 

Cor. 2, Datae rectas 4E (Fig. 17.) ad datum in ea pun- 


© fam J' non nisi uma recta IZ ad rectos angulos duci potest 


e mim, si fieri potest, practer IZ.ctiam TH rectao JE ad 
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Eikjg3gw èn) vie AT tuyov orssipv to 4, xa 
«ciodu ci TA ion ) TE, nai ovvectaro ènl vie di 
giyuvov icorrdevoov to ZAE, uu înelevyda 1 ZI 
déyus Ott ti dodeioy evdsia 1) AB, ano voù n0ò 
avi dodivros onpeiov où I°, n006 00ddg yavia 
svdsia yoapquai, urai ] ZI. 

Ere yoo ion toviv 7 TA vj TE, som dè: 
TZ, dvo dy ai Adl'’,, TZ dvoì vaîs ET, TZ ivo 
elolv, éuatiou iuatica, xai Pacs n AZ Pacs © 
ZE ion toviy yuvio deo Y vò ATZ yuvia «ij vn 
ETZ ion tor, uui sic èpetic. “Ovav dè eddeci 
n svdciav otadeica vas pelo yuvias icas avi, 
dos mo, 0097 énatéioa TUIv Towv' yuviyv tori 
009) doo toviv éxatica cav vano AZ, ZIE. 

Tij cea dodeion evisia tij AB, ano coù nec 


avez dodévtos orueiov vob I", mooc dedas yuvic 


eUdela 70cprn Yuvar 9) ZI. “Oseo éde stoLoae. 


IHPOTASZXIE dg. 


"Enì vpv dodeicav evdsiav ancor, arto coù È 
&lytos orueiov, È un tovv in avre, uaderor cr 
delay joappunv aypuyev. 


rectos angulos, eritque 4I'H=HFTE (Def. 10.), adeoque 47 
<ZTE (Ax.9.), et multo magis ASZ<ZIF. At qaum etiu 
ZI" ad angulos'rectos sit rectac JE (ex hypoth.), erit etia 
A4TZ="2TE (Def. 10.), quod est absurdum. 


PROPOSITIO XI 
O bs. Demonstrandum erat ante omnia circulem ce 
tro I°, intervallo I°4, descriptum secare rectam AB in du 
bus punctis 77 et F. Quod ita fiet. Quum puncta I" er 
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Srmatur in #T° quodlibet punetum 4, et ponatur 
ii IA aequalis IE (Prop. 3.), et constituatar super 
!E triangulum aequilaterum ZA (Prop. 1.) et iun- 
atur ZI"; dico datae rectae AB a dato in ea puncto. 
l'ad rectos angulos rectam lineam ductam esse ZI. 


- Quoniam enim aequalis est T°4 ipsi TE, commu- 
sis vero TZ, duae AF, TZ duabus EF, TZ ae 
quales sunt, utraque utrique, et basis 2/Z basi ZÉ 
aequalis est (Prop. 8.), et sunt deinceps. Quando 
autem recta in rectam insistens angulos deinceps ae- 
quales irter se facit, rectus uterque aequalium angulo- 
runo est (Def. 10.); rectus igitur est uterque ipsorum 
TZ, ZTE. 

Ergo datae rectae _4B a dato in ea puncto Î", ad 
rectos angulos recta linea ducta est IT°Z. Quod opor- 
tetat facere. 


PROPOSITIO XII. (Fig. 18. a.) 


Super datam rectam infinitam, a dato puncto, quod 
non est in ca, perpendicularem rectam lineam ducere. 


| ex constructione sint e diversis rectae .4B partibus, ducta 
Mi secabit rectam _fB in puncio aliquo X (Ax. 15.) Et 
suum punctaom X in recta 17, adeoque intra circulum 
cesto 4° intervallo I°4 descriptunt positum sit, tecta 448, 
qze per hoc punctum X i. e. intra circulum transit, ne- 
‘sario secabit circulum iu duobus minimum punctis A 
«È (Ax. 13.). At nec in pluribus quam duobus punctie 
‘ccm AB et circulum descriptum se invicem secare Proclus 
dtnoastrare tentar im hunc fere modum. Secet (Fig. 18. b. et 
E 


f 


\ 
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"Eoto 1 uòv dodeiva ev&eta dne1006 9) AB, 1 
-. Bè dodìv ogpelov, è ui dov èn' abeje, sé I° di 
. dg in ev dodeîvav svdeiav drrergoI tv AB, an 
où dodevros cyustov Toù I s 0 toviy è avi 
xadstov evasiav vous» tz uyeIv. 

Elln99w pao eri va Ereoa uton rje AB evdsia 
. Tuyov vaietov 0 4, xd xevron piv cò T, diaotr 
pori dì ed TA, xuxdos yeyrodpda 0 EZH, woì qs 
717090 17 EH evdeia diya naro 10 O, nad trrebes 
jtwoav af TH, TO, ME ev0eiwe ty, ori èstl' t7) 
dodeigay svdelay cistst100y cv AB, amo c0ù dodey 
ros ogueiov vob I, È ur iotw ini avuijs, uddero 
aurai 9 TO. 

"Enseì yae toy torìv 1 HO «ij 6£, OLvI di (CI 
duo dn ai OH, OI dvoì vais EO, OT ia eiotv 
éxateoa trurioa, xo Bac “ T'H fox ti) IE tor 
log puvia dea f vio TOH puvie ty Uno EO 
torlv ion, nai siov tpetijc. "Orav dèi evdeia èi 
evislav otadsica tds. pete yuvias ius «Alla 
KO]; 00d7) duaréoa tiv Îoav yuvwv totiw* xo 
9 epectpuvia evisia naderos uadeltar èp’ iv èpé 
li 4 7/1.1 908 


18. c.) si fieri potest, circulus centro I" radio 4 descriptù 
rectam 48 non tantum, ut in praecedente schemate, in puncti 
H et E, sed practerea fn alio quodam puncto Lf sito v. c 
inter 77 er punctum @,, quod rectam HE bisecat. Circulu 
itaque ut ex 4 ad punctum È trabseat, réctam ZW ipsam au 
productam în puncto aliquo M secabit (Ax 15.), ét ob I 
==IME, erit angulus THA=TBA (I..5.). Pariter autem, ol 
TH=’4, erit THA=FAH, et ob YE=FNA, crit TBA= AE 
itaque IAH=/FAE, adecque uterque rectus erit ‘(Def. 10.) 
Ostcnsus est autem etiam 70.4 rectus osse, itaque T40 =I@. 
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Sit quidem data recta infinita AB, datum vero 
“tum Î', quod non est in ea; oportet super datam 
stan infinitam 4B, a dato puncto' T", quod non. 
et in ea, perpendicularem rectani lineam ducere. 
Sumatur ad alteram parterm /4B rectae quodlibet 
rocctum 4, et centro quidem T'*€, intervallo autem 
{4 circalus describatur EZ/ (Post. 3.); et secetur 
(EH recta bifariam in © (Prop. 10.), et iungantur 
\T H, TO, FE vectae (Post. 1.); dico super datam 
| rectam iafinitam .4B, a dato puncto I°, quod non 
est in eay perpendiculatem ductam esse S'0. 


Quoniam enim aequalis est recta HO n rectae OE, 
| tsmavanis autem OI", duae utique OH, OI" duabus 
EO, © aequales sunt, utraque utrique, et basis 
TH basi °F est aequalis ef. 15.); angulus igitur 
T'OH angnulo EGOI" est aequalis (Prop. 8.); et sunt 
deincer. Quando autem -recta in rectam insistens, | 
arngulos deiaceps sequales inter se facit, rectus uter- 
que a2€gnalimm angulorum est; et rectt insistens pere 
pendicularis appellatur ad eam, in quam Inlet (Def. 10.). 


d Ax 10), erit fsitur Z24-—-f9 (I. b.), * At est etiam ZA AM 
dp! “ef. 15.), itaqne Z'Af— I9, pars toti, quod est absurdum (Ax 
*.. Recta igitur ‘4B circulom iu tertio aliquo puncto inter 
! et @ posito secare nequit. Simili deinde ratione demou- 
rie conamir, rectam AB nec in puncto @ vectam 2/£ bise- 
"ate circulum secare posse, ac deinde, neo in quatuor pun- - 
2 rectam #18 et circulum ae invicem secarvo etc. Quod 
‘anvis satis ingeniosum dit, ‘facilins tamen demonstratio 
| ‘rceder demusn post . 16. vel I. 17. Cf. Pfleidorer. in Hau- 
tei Chrest. p- J07. 


L 
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*En) vv dodeicav deu evasiav arteioov tv A) 
uno roò dodéytos oqueiov cov T, è um èovev è: 
3. Ss Li € e ve - 
evtis, uederos qurae n TO. uitsi dei 7101700 


UPOTAZIE vp. 


'Edv ebdula tn basiar oradelca puvias TEOL: 
yto. duo coda , Î dvoly ogdais vas TtoLoet. 
Evdsla yao vs 3) AB è evdeiav ny TA cu 


. Feica puvias ossizo og Uro TBA, AB4 liy 


Sur al inò TBA, ABA puvic:, ro dio 609 


. alcu, 7] duolv 0edais Tocai. 


E? uèy oùv log toriv ) vino TBA vi vITO AB. 
dio coda sicuv. El dì ci, 1190 ang voò B o: 


, petov vij TA ev&sig ne00s 00%0s *] BE ai deu vi 


TBE, EBA duo 0090 slow. Kal ènsì 7 ino TB 
duoì tale ino ITBA, ABE îoy tori, x0 vr rtoogue 
cv 1 inò EBA ui cea vo TBE, EBA tecoì tu 
ino I'BA, ABE, EBA ica cioe. Iahy ene 


uso 4BA dvoì vais vno ABE, EBA don tori, xoti 


neosxsiota 7 uno ABI at'aoa vro ABA, AB 
Toei cale uno 4BE 3 EBA, ABI ico sloiv. Ed: 
xPy0av dè xal al ino TBE, EBA api voice avra 
oa cad dì cò avrw Îva, xal dAdhors totiv îoa* 


ai Uno TBE , EBA coa vals ino ABA, ABI io 


Schol. Huius ‘problematis Oenopiden primum inve 


torem ‘esse’ Proclus refert. 


PROPOSITIO XIIT. 
Cor. 1. Hinc, si angulorum deinceps positorum un 
rectus sit, alter pariter etit rectus; si unus acutus, alter 0 
tusus; et Contra. 
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Super datam igitur rectam infinitam AB a dato 
ancto J, quod non est in ea, perpendicularis ducta 
« TO. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIII (Fig. 19.) 


Si recta in rectam insistens angulos faciat, vel 
duos rectos, vel duobus rectis aequales faciet. — 

Recta enim quacedam AB in rectam II insistens 
angulos facat T}4, ABA; dico TRA, ABI un- 
gulos vel duos rectos esse vel duobus rectis ae. 
quale:. 

. Si quidem igitur aequalis est T'BA ipsi 4BAf 
duo recti sunt (Def. 10.). Si vero non, ducatur a puncto 
B rectae IA ad rectos angnlos recta BE (Prop. 11.); 
ego I'BE, EBA duo recti sunt. Et quonianm l'B£É 
tuobus I'BA, ABE aequalis est, conununis addatur 
EB4; ergo TBE, EB4I tribus TBA, ABE, EBA 

aerquales sunt (Ax. 2.). Rursus, quoniam 4B/f duo- 

ns 4BE, EBA aequalis est, communis addatur .4B[; 
ergo 4B4, ABI tribus 4BE, ERBA, ABI acqua- 
les sunt (Ax. 2.). Ostensì suòt autem et T'2E, EB.1 
tribus eisdfem aequales; quae autem eidem aequalia, 
et inter se sunt aequalia (Ax. 1.); ergo et TBE, EBA4 
pas 4BA, ABI aequales sunt; sed M'BE, EB 


Cor. 2. Si plures rectae, quam una ad idem punctum 
tidem rectae ad casdem eius ‘ partes: insistant, auguli omnes 
anal fient duobus rectis aequales. 

Cor. 3. Quotcunque rectis se mutuo secantibus, anguli 
x punctem sectionis quatior rectis aequales erunt, et gene- 
nas: ommes angtili circa idim punctum constituti quatuor 
rdos efficient. C£- Pllciderer. 1, c. p. 307. 


[d 
. 
» 
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elotiy diddl ai vno TBE, EBA do ced slot, xc 
| al vò ABA, AB’ cow duoly cpduîis Îoui sii; 
Lav dea mal va iti 


i IPOTASZISX d. a 

"Edy no0s veri svielg, xa) vd n005 avez onpeeto 
duo svdelar1), pr tri ta avea ion usipevar, te 
apetije yudias duoìv 00daîc icas mowicv, tr evdeta 
écovraL Adda ai evdeia. 6 

‘ 1loos 7a vv Visa vi) AB, xal è (707 n006 AVI 
onpeio to B, dvo evdeiai di BT, BA, ur) în 
avro puion xeiuevar, va pete yuviae sac Un 
ABI, ABA dvot cedas icag Tositagave déyw, 01 
tr sv slag tovì v;j I'B 1) BA. 

El pae pn tov ti BL èn sUdelas 7 Bd, éov 
sj TB èn' evdsias ) BE. 

*"Ene ov evdsia 7 AB în evdetav tv TB. 
2piotguer, al lioa ind ABI, ABE yuvia. dvoì 
60daîs. ice sioive cio dì xal al ino ABI, AB 
dvalv codaîs icor «i dea vuo TBA, ABE qoei 
uno TBA, ABA icu siciv. Kowr dpyoegode 7 va 
TBA: don coo 3 ino ABE doni vi vno AB. 
toviv Îoy, 1) thdccwv vi psilovi, dnee toriv udi 
varor.. Oda doa tn evdeiac toviv ) BE «ij BI 
Quotos dy deltoper , ot oUdi dhin vis ny ti; 

° Bd' èn evdsiag Goa Botìv 1 TB «ij BA. ‘Eav ce 
mal tu ébio. 


1) Proclus legit: dio eddeîas sti - 


PROPOSITIO XIV. 


.Qbs.- Est haòc conversa praccedentis, paritergue paul 
generalius conversa Cor. 2, praecedentis demonstrari poteri 


adito 7 scemi 
. * _ * 


@ 


fr 


LIBER PRIMUS. . 


“no recti sunt; ergo et 4BA, ABI duobus rectis 
eguale: sunt, Si igitur etc. 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 20.) 


Sì ad aliquam rectam, et ad punctum in ea; duae 
rectae, non ad easdem pprtes positae, angulos dein- 
ceps duobus rectis aequales faciant, in directum erunt 
sibì Imvicem rectae, | 

AA aliqgane enim rectam AB, et ad punctum in 
ca B, duae rectae BI", BA, non ad eascem partes 
positae, mgulos deinceps ABI, ABA4 dQuobus rectis 
2egnales faciant; dico in directum esse rectae I"B 
rectam Bd. 

Si enim non est rectae BI' in directum BJ, sit 
rectae {"B in directim BE (Post. 2.). | 

Quoniam igitur recta _4B super rectam TBE in- 

vstit, anguli ABI, :4BE duobus vectis aequales 
sint (Prop. 13.); sunt autem et ABI, ABJ duobus 
rectis aquales; ergo TBA, ABE ipsis TBA, AB4 
aequales sint. Communis auferatur ['BA; reliqups - 
agitur 4BE reliquo AB4 est aequalis (Ax. 3.), mi- 
nor maiori, quod fieri nequit. Non igitur in directum 
et BE rectae BI. Similiter, autem ostendemus, ne, 
que esse aliam quandam praeter B4; in directum igi- 
tur est I° rectae B4. Siigitur etc. 


Ali paecedentis conversa erit haec: Si duo anguli duobus 
tctis aequales sint, atque in vertice communi ita iungantur, 
" unum cras unius cum uno crure alterius' sit in directum, 
ligza quogue augulorum crarp i in eandem rectam coincident, 
quod facile ostendetur. 
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HPOTAZIEX «. 


"Eav dio evdeiar céuvwc dilyghas, Itas raro 
soguprjv yuviag Tocs ailnia:s storjoovo. 

duo yi evdeloe ci AB, TA ceuvirwcar «Alylas 
vati r0 E oypetov deya, Ot Toy tortv ) pèv vno 
AET yavie vj vuo AEB, 1 dè vnò TEB vj no 
AEA. i | 
"Ensi yo svdsia 9 AE èn evdsiav epy TA 
îpéornue, yuviag storvdoa vis varo TEA, AEA: 
al con vno TEA, AEA yovici duoìv 00ddîs icae 
elolv. Ilcdy, ène) vdcia ) AE tn evdciav cv 
‘AB èptornue, ywvias storovea tas vito AEA, AEB- 
al do vno AEA, 4EB puyiai dvoiv c00daîs Toe 
sloiv. “Edsiy9yjoav di ha) ai no TEA, AEA dvaiv 
oodats loan «i dea vao TEA, AEA vaîs vuo AEA, 
AER îvci siciv. Kowy cpuorcdo 7 vano AEA, 
Zon) doa ‘7 vro TEA Ao vj vno BEA ix 
toviv. ‘Opolms d derydyoera:, 6vi xaì ai vro TEB, 
AEA ici siciv. Eav Goa dvo na) ta Ebre. 1) 

1) Moqcopa. “End tovrov pavegor, orsza) 000: dor olv 
evdeini tiuvoroir dddzdas, tas 006 ti) roun yomias riroagiv 00- 
Das togs mosoovorro Hoc Corollarium addant edd. Oxon. ct 
Cod. Peyrardi m. In margine vel inter lineas illud habent Codd. 
d. e. f. et, ut Peyrardus in Praefat. dicit, etiam Coila, ita ta- 
men, ur non prae se ferat signum, quo in loc manuscripio 
ea, quae ad marginem sunt, ad textnm pertinere indicantur. 
Idem tamen in lect. variant. id in Cod. a. deesse asserit, Pa- 
riter edit. Basi]. ex alio, ut dicit, cxemplari illud in margine 
addit. Quum tamen etiam in Codd. h. i. k. n. desit, nec 
omnino huc, sod ‘ad I. 13. (ubi apud nos Cor. 3. est) perti- 
neat, textui inserere noluimus. aeterum Proclus etiam a 


hanc propositionem simile fere corollarium habet, co tantum. 
ab hoc diversum, quod ei de duabus tantum rectis. sermo est. 


PROPOSITIO XV. 


Schol. Thaletem hanc Prop. primum invenisse, Euclicem. 


LIBER PRIMUS, 73 


PROPOSITIO XV. (Fig. 21.) 


Si duae rectae sese secent, angulos ad verticem 
xquales inter se facient. 

Duae enim rectae AB, I° sese secent in puncto 
E: dico aequalem esse angulum quidem AET angulo 
4EB, angulum autem I'EB angulo  A£4. 


augulos faiens SEA, AEA; anguli TEA, AFA 
duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.). Rursus, quo. 
niam recta 4E in rectam AB insistit, angulos faciens 
AEA, 4EB; anguli AEA, 4EB duobus rectis ae- 
quales sunt (Prop. 13.). Ostensi sunt autem et TEA, 
AEA duobus rectis aequales; ergo anguli TEA, 
4E4 angulis AE4, 4EB aequales sunt. Communis 
saferatur AE, reliquus igitur TEA reliquo BEA 
aequalis est (Ax, 3.). Similiter antem ostendemus et 


Quoniam enim recta A£ in rectam TI insistit 
anguos IEB, AEA esse aequales. Si igitur duo etc. 


fert. 


Obs. Prop. 15. duae sunt conversae. Alteram Proclus 
habet huius sententiae: Si (Fig. 21.) ad punctum 4 rectao 
alicuius AB duae rectae EJ, IE ducantur non ‘ad easdem 
partes, ac faciant angulos ad verticem aequales EJ et ME 
= directum erunt. Nam, quum 4E4+-4EB=2 rectis (I. 
13.) et 4EB—4EI" ex hypoth. eruut etiam AESH-ABM=2 
ts, adeoque EJ et FE in directum sitae evunt (I. 11.), 
Aieram conversam exhibet Peletarius huins sententiae: $i 
Yatuor rectae ZE, TE, BE, 4E ex uno puncto B ex- 

? viates binos angulos oppositos inter se aequales lecerine, 
, Fuat quaelibet duae lincae adversae io directum sibi oppo- 
I ste. Nempe omnes Quatuox anguli circa punctym # duobus 


| autem primam demonstratione dignam habuisse , Proclus re» 
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HPOTAZISX us. 

Iloyròc TOLyUWYOV puede Ty rh evpesy sepogexSÀ 

 Beloys, 7 èxros yavia txarioas Ty èrvos al as 
vavtiov povidv peisur , totiy. 

"Ecc Telywvov co AB’T, uaì roodexfaiio0 
avtov pia rievoo 9 BI èrl c0 d' Xéyw, du n tx 
yuvia, 9 Unò ATA, peibov toviv txaréicas «i 
tvros xal arevavtiov, tiv Vo TBA, BAT porsi 

— Teruyodo 1) AF diza vari 0 E, nai tribe 
y2elc0 1 BE èxPeBAo9u en svdsias in) va / 
val 251090 vi BE ton 7 EZ, sol enetevy du 7 4. 
mal drgdw ij AT în) cò H. 

‘Ensì oòv ion tor y 1) uiv AE vij ET, x dè B 
sj EZ, duo d) ai AE, EB dvei veis TE, E 
Too sio, Exatioa éxattoa, naò pavia 7 vno AF 
pavia: cj ino ZET îop tori, sata xogupyy pae” el 
cis Goa 9 AR fuosi vi ZI ion tori, val «0 AB 
telzavoy: two ZET Torzuvo gotty (00v, al ai dor 
poviae vate donrais yuviat toat slolv, Exattoa éx 
ceoa, © co ai lov rhevoaì vnotsivovew ton di 
éoviv Uno BAE vij ino ESZ. Msifuv dé èo4 


rectis acquales sunt (Prop. 13. Cor. 3.), Atqui ex hvpo 
tam 4E4=BEIN, quam AEM=BE4, uude AE4+AEIT 
BETH-BE4=:2 rectis, adeoqne JE et FE in directum er 
(I. 14.). Pariter, quum AZ04+-BE[=4EN4+BET==2 reci 
4 et BE in directum erunt, se 


PROPOSJITIO XVI. 


O bs, Ramus, ut solet, hysterologiae accusat Euclide 
quod hane-propositionem, quae facile consequatur ex I. < 
separatim demonstret. At demonstratio I. 32. in Euclidis 
stemate ex I. 27., huius vero ex I. 16. dependet, neque igsit 


LIBEB FRiNuo. 15 


PROPOSITIO XVI. (Fig. 22) 


Omnis trianguli uno laterum producto, exterior 
| ngulus utrogque interiorum et oppositorum anguloruna 
mzior est. - 

Sit triangulum ABI, et producatur ipsius unum 
atas BF ad 4; dico angulum exteriorem A[f/ ma- 
lorem esse utroque interiorum et oppositorum angue 
lorum TBA4, BAI. 

Secetur 4" bifariam in £ (Prop. 10.), et iuncta 
BE prodacatur in directum ad Z, et ponatur rectae 
BE requalis EZ (Prop. 3.), et iungantur Z/', et 
producatur AN ad H. 

Quoniam igitur aequalis est ZF rectae ET, BE 

vero ipsi EZ, duze AE, EB duabus SE, EZ ae- 
quales sant, utraque utrique, et angulus AEB augulo 
ZET aequalis est, ad verticen enim est (Prop. 15.); 
basis igitur AB basi ZI aequalis est, et triangulum 

ABE triangulo ZE aequale est, et reliqui anguli 

relignis angulis aequales sunt, uterque utrique, quos 

aequalia Ltera subtendunt (Prop. 4.)j sequalis igitur 
est BAE ipsi ESTZ. Maior autem est angulus £/°4 


arculem in demonstrando si evitare volebat, denuo I. 16. ex 
I. 32. dedacere poterat. Laudandus potius est Euclides, qui 
pedetezzim ad magis ardua progressus facilioribus difficiliora 
Lum apte supersiruere norat. 

Cor. (Proclìi). Ex uno puncto extra aliquam reotam 
posito ad eam land plures quam duae rectae aequales duci 
posum, ut ex I. 5. et J. 16. facile consequitur, vel aliter: 
Grculas rectaso in pluvibus quam duobus punctis secare ne- 
srt. C£ III. 2. Cor. 1. Praeterea Proclus monet, etiam I. 
T. a08 nisi consectarium esse huius I. 16, 
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 q uno ETA «is vno ETZ: peitov doa 1) Uno ATA 
tie vno BAE. ‘OQuoiws dè, vie BI ceruzuivis 
diza, deydyjosrar xaì ij 'inò BIH, vovréouv 1) Unò 
ASA; pelbov val vie vno ABT.. Ilavros dcou 
sal va dEije. | 


l4 


HPOTAZIZ 4. 
Ilovxos toiyuvov ai dio yuvia: do c0dv èito- 
covés sic, sidvty peralapPavonevat. 

"Eotw coiyuvov vo ABI Meyw, 6 vo ABI tei- 
guvov al duo puviar do dgduiv èdaocovis sla nevey 
uetadaufBavoprevat. 

ExfsB}y03w reo x BI tal va 4. 

Koi tre tgiyuvov voi ABT èxv0s tou yovia 1 
uno ATA, usituv tori cis intos al armevavziov, 
vis vnò ABI. Kowy noosxsiodo 9 vo ATB ai 
dea vo ATA, ATB «ww vnò ABI, BUA psibovis 
sio. “AN ai ino ATA, ATB duo 099aîs ica 
sloiv al aoa vno ABT, BI'A duo 00duv tdagcoves 
- slow. ‘OQuolwe dè deitoneev ; ov sal ai ino BAT, 
ATB duo 009wv è d0G0veS slot, xab Éri gi Uro TAR, 
ABI. Iluvros doo ual ta 876. 


«PROPOSITIO XVIL 


Obs. Aliam adhuc huins propositionib demonstrationem 
habet Proclus, in qua recta BI' non producitur, at ab 4 ad 
punctum quodcunque rectae BI" recta ducitun 

Cor. 1. ‘In omni triangulo, cuins unus angulus rectus 
est aut obtusus, religri acuti sunt. Cf. Clavius. Hinc patet 
ratio, cur Def, 27. 28. 29..ita, ut factum est, expressae fue- 
rivt. CE. Pfeideter. in Hauberi Chrestom. Gegm. p. 309. 
Cor. 2. Ortnes anguli trianguli aequilateri, et duo. an- 
i) - 
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| slo ETZ (Ax. 9.); maiar est igitur AF ipso 
 34E. Similiter autem, BI" secta bifariam s osten- 

«ur et BIT, hoc est AF'4 (Prop. 15.), maior et 
2 4BT. Omnis igiwr etc. 


PROPOSITIO XVII. (Fig. 23.) 

Omnis trianguli duo anguli duobus rectis minoreg 
sunt, quomedocunque sumpti. 

Sit tringalum ABI"; dico trianguli _4BI" duos 

argulos quomodocunque sumptos duobus rectis mino- 
res esse, 

Producatur enim BI" ad 4 (Post. 2.). 

Et quoniam trianguli ABI exterior est angulue 
dl'd, maior est interiore et opposito ABI" (Prop. 
16.) Communis addatur AB; ergo AF4, ATB 
asgulis 4BI°, BI A maiores sunt (Ax. 4.). Sed 
AT, AIB duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.); 
ergo 4BIC, BI'ÙA duobus rectis minores sunt. Si. . 
Militer autem ostendemus et BAI", AIB duobus 
Rectis minores esse, et adhuc ipsos I'AB, ABI. 
Omnis igitr etc. 


| gnli ad besin triangoli aequicruri sunt acuti, anguli externi 
| dulem, qua iis adiacent, obtusi. Cf. Clavius. 


Cor. 3, Im triangalo, in quo duo anguli inaequales 
Wnt, minor eorum est 2cutus, 


LI 
Cor. &. (Procli). A puncto quocunque extra rectam 
Fisito non nisi unum perpendiculum ad cam demitti potest. 


Cor. 5. Si e puncto aliquo rectae, quae oblique instet 
deri retta, adeoque ex altera sui parte cum ca acutum, ex 


- — <- - 
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IPOTAEZIX u.. 


IHavros epipuvov ) psibav rhsvea cry peltor 


guviav Urottivei | 


"Ecrw yao vpiyovov v0 ABI, psitova Èyov 171 


| AF ndevoay vijs AB déya, dt kad yovia 9] vara 
‘ABI pusitoy tor cis ino BIDA. 


°Ensì yoo peituv toxlv sj A’ vis AB, seloda 
3 AB ion 7 Ad, sai ènebevydw 1 BA. 

Kali ener toipavov vo BTA èxros tou yovia + 
uno AA4B, psituv tori tie tvros ral anevaviitov, 
eis ino AFB îoy dt 1] vno AAB sij inò ABA, 
scel xo mhevoci ] AB xij AA tovy ion puergoy doc 
vai yuno AB4vjsno ATB' sto4d dea 7 Uno | ABI 
peetsuv tor) vie vno ATB. Harsos Goa TeyupoU 
mul ca étss. 


% 


HPOTAZIEX és. 


Ilave0s roiyuvov no yy usibova yuviay 1 pel= 
Cv nievea Urotelve. 


altera obtusum anguium efficiat, ad hant alteram demittatur 
perpendiculum, cadet id ad partes anguli acuti. Cf. Pflciderer. 1. c. 

Cor. 6. Quod e vertice trianguli in basin demittitur per- 
pendioulumi, incidet in ipsam basin, aut in terminum cius 
extfemum, aut in basin productam, prout angulorum ad ba- 
siu, vel uterque acutus, vel alter rectus, vel denigue alter ob- 
tusus erit. C£. Pfeiderer. l. c. 


PROPOSITIO XVIIT. 


Obs. ‘Aliam e Porphyrio demonstrationem addit Proclus, 
în qua (Fig, 25.) sumta I'4=4B, producitur BA ultra B ad 
puucium aliquod £, ita ut BZ aequalis fiat rectae Ai; 86 
deinde iungitur EI ubi facile patet, esse AEM=AFE (I. 5.), 


Prati N 


| 
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PROPOSITIO XVIII. (Fig. 24.) 


Ormnis trianguli maius latus  maiorem angulum 

itendi 

Sit enim triangolum -ABT, maius habens latus 
4T latere 4B; dico et angulum ABI" maiorem esse 
igulo BIA. 

Quoniam enim recta AI maior est recta 4, po- 
naar vectae /ÎB atqualis 1/4 (Prop.3.), etiungatur B4. 

Et quoviam trianguli BI exterior est anguius 

444B; maior est interiore et opposito AF'B (Prop. 
16.). Aequalis ante angulus 44B angulo ABI, 
quia et lauus AB lateri A4 est aequale; maior igitur 
et ÎB4 ipso AFB; multo igitur' ABI maior est 
ipso AIB. Omnis igitur trianguli etc. 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 26.) ‘ 
Osttnis  trianguli maiorem angulum maius latts 
subtendia. . 


adeogue 480° (> dEl' (1. 16.)} > AFEDAIB. Cacterum 
notetur huins et 19. cum 8. et 6. Analogia, quam etiam Pro- 
dos imait ° 

Cor. f. In triangulo scaleno. omnes etiam anguli inac- 
quales erunt, imaiores hempe, qui maioribus lateribus oppo- 
LERCRT ; et in quovis triansulo non aequilatero ii, qui mino» 
208s liseribus opponuntur anguli, acuti erunt. Gf. Clavius 
n Pheiderer, 1. o pi 310. 

Cor. 2. Trianguli aequicrari angnlus ad verticem maior 
è minor erit quolibet angulo ad basin, prout basis maior 
«t minor est quovis crure. Cf. Pheiderer. l, c. 

Cor. 3. In gmovis triangulo perpendiculum demissnm 
Tatice opposito in latus, quod non minus est utrovis reliquoy 


» — —-_ » 


| ilones. 
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"Rovo qpiyuvoy co ABI pretfova éy0v iu ala 
ABI puviav vige Uno BI A diyw, dv xa) Tdevo: 
9g AT nàevods vie AB psitov toriv. 

Ei yao wi, sjroi ion toviv ) Al vj AB, « 
2 do00v don uevosy ovx touyv ) AT vj AB- îor 
7a Gy 7v xai puvic 7 ind ABI vj ino ATB 
ovx favi dé cv dea ion totly ) Al vj AB. Od 
uv èlaccwv toviv 9 AT vj AB èhaccwv ye & 
sob puvia 9 uno ABI vie vuno ATB. Ov 
ou di ove dea &ieocov tovv ) AT tis AH 
‘Edsiyi di, dce ovdè ion totiv® peibov dea toviv 
AF vis AB. Ilovvos dico ual ‘va tie. 


HPOTAZISX «x. 


Iayvos teryuvov ai duo sisvoaì ie Aoris pei 
Fovéc sic, navy peradaufavopeva:. 


‘ dntra triangulam cadità Tum nempe, anguli ad basin acui 


erunt (Cor. 1.), unde ex Cor. 6. praecedentis res consequitui 
CE Pfleiderer. Ì, c. 


PROPOSITIO XIX. 


Obs. Aliam directam, at operosiorem huius propositia 


| nis, quae conversa est praecedentis, demonstrationem habe 


Proclus, quam etiam Clavius affert, deductam ex praemissi 
lemmate, quo docetur: Si in triangnlo angulus bisecetur, c 


‘recta bisecans secet basin in partes inaequales, latera etian 


angulum ad verticem-comprelendentia inaequalia fore, et ma 
ius quidem id, quod ,maiori basis segmento adiacet. Quo: 


“ ipsum lemma etiam converti potest. CE. Clavius, Campani 


nostra 18. est 19., et contra, unde et alias habet demonstra 


Cor. 1. In triangulo, cuius dmnes anguli sunt inaegna 
Jes, latera etiam sunt inaequalia; maius nempe, quod maio: 
. N 


LI 
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St triangubum 4BT', maiotem habens anguium 
4BF aguo BIUA; dico et latus AS latere AB 
neus esse. 

Si enim non; vel aequalis est AI rectae AP, vel 
minor; aequalis quidem non est AI" rectae AB, ae- 
qralis enim eeset et apgulus ABI" angulo AIB (Prop. 
5). Non est autem; non igitur aequalis est AJ" rectac 

 4B. Neque tamen minor est AI recta AB; minor 
tuim esset et angulus ABI angulo ATB (Prop. 18.); 
non est antem; non igitur minor est A#Î° recta AB. 
Ostensum est autem neque aequalem esse; maior igi- 
tur est AT recta AB. Omnis igitur etc. 


PROPOSITIO XX. (Fig. 27.) 
Omais trianguli duo latera reliquo maiora sunt; 
quomodocunque sumpta. 


esserlo opponitur. Cf. PReiderer 1. cy qui etiam reliqua cotol» 
laria habet. 

Cor. Trianguli aequicruti basis maior aut minot erit 
grovis erre, prout angulus ad verticem maior aut minor est 
quoliber atenlo ad basin. 

Cor. 3. In triangulo rectanguio aut obstusangulo Jatus 
sznlo recto aut obtuso oppositum maius est quovis reliquo. 
Cour. 4, Si e puncto aliquo ad rectam ducantur duse 
Retae , quafum sit una ad eam perpendicularis, ea rit tuinor 
dtera. Vel: Omnium rectarum, quae è puncto aliquo in 
«tam extra id punctum transeantem duci possunt, minima 
tt ea, quae isti rectae est perpendicularis, quav ipsa.etiam 
Fnzutia, minima nembpe, isfius puncti a linva dicitur. Cf. 
Tarias. 
| Cor. 5. 8i e punctoaliquo ad rectam ducantu? perpen- 
* tiealaris et ex eadem pupendiculi parte duae alice rectao, 
. Fo: 
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"Eco yee toiyavov vo ABI: dtyos dv toò A1 
\sorguvov al dvo sAsvoaì vue Zonijs peibovie et 
stava” peralu:ifavopeva:, ai pèv BA, AU vie B 
oi dè AB, BI' vs AT, ci dè BF,TA vis A 

duixie ai r BA ènì co d ogpeior, sal xsiGa 
«sj TAt (07 ” AA, sal tnebsvy3o 7. AT. 

"Enusì ody ton torvpg AAxg AI, i ‘07 dor sat pwvic 
Uno AAl'vij ino ATA) usibov Goa 9 vano BLA 7 


1) ddl  èrò BIA yorla es vnò ATA petto éorivr, H: 
verba? uae hic habent edd. Basil. et Oxon. consentiente Cc 
a. omittit Peyrard, Nec sarte sunt necessaria. 


harum quae perpendiculo propior est, minor est altera: ei 
diversis perpandiculi paitibus duao tantum, acquales rectae di 
| possunt. I ° 


PROPOSITIO XX. 

Obs. Proclus refert,. Epicuraeos Geometras irrisisse, I 
hanc propositionem asinis quoque notam esse dixisse, q 
recta pergant, ubi foenum sit. Quod ludibrium quam in 
ptum sit, ubi nor de eo agatur, quid sensibus videati 
(xarà rv ale@701), sed de scientia philosophica, quam ez; 
orguovixov Abyov vocat Proclus, omnes yident. Nec axiom 
tum numerus, ut monet Rob. Simson., sine necessitate auger 
dus est. Plures adhuc alias luius propositionis demonstratic 
nes affert Proclus, e quibus e schola Philonis et Porphyr 
harc satis simiplicem : In triangulo quocunque A/° (Fig. 28. 
si bisécetur arigulus BAI" recta 44, quae basin secet in 4 
erit angulus BIAAS dAl'(I. 16.). At 4AIF==d4AB ex tonsu 
Itaque BAA> 4AB, quare BA> BA (I. 19.). Eodem modi 
monstratur, esse AI> YI", quaro BAH4-AT>B4-+4F 1. < 
> BI. Alii, ut Anmbrosius Rhodius, e defiriitione.rectae Ax 
chimedea: immediate hoc assertuni deducunt, quod non Rami 
solum, sed etiam Tacqueto, Cottsio, aliisque simplicissimua 
visum fuit. At an Euclidis adsensum obtinere potuisset , du 


LIBER PRIMUS 83 


Sit enim triangulum ABIN; dico ABT triangoli 
è latera religuo maiora esse, quomodocunque sum. 
1; cenpe BA, AT latere BID, et 4B, BI latere ‘ 
7, et BF, IA latere AB. 
Producatar enim BA ad punctum 4; et ponatur 
he TA aequalis 44 (Prop.3.), et iungatur A. 
fuoniam igitur aequalie est 44 rectae AÎ, acqua. 
1 est et angulus 440 angulo AF (Prop. 5,); ma- 


Windum emzino videtur. Et ipsi Archimedi proprie id non 
defnito et, sed Zepfavogevir rs, ut ad Def. 4. diximus. 

Cor. 1. Trianguli aequicruri unumquodque aequalium 
Crum maius est dimidia basi. Cf. Pfleiderer. l. c. p. 312. 

Cor. 2 In triangulo non aequicruro differentia duorum 
 «2equalium larerum minor est tertio latere. Nempe quum 
ie. 22) BASAIS> BI, erit demta utrimque recta 4/3} 
24» BI-AT, vel BI—AF<BA, atque ita pariter circa 
‘ei: rà lacera. 

Cor, 5. In quovis triangalo summa omnium laterum 
Ual semptoram maior est, quam duplum cuiuscunque lateris, 
Na, qua BA+#-4I"> BI", erit, utrimque addito 24’, BA 
+AL+BI>2BI" 

Cor. 4, In quovis triaagulo omnia latera simul sumpta 
«nera sant duplo duornm quorumcunque Jaterum. Quum 
n BIXBA-K-AI" erit, utrimque additis B4-4+AF", BI-4 
THAP<2B4-4-2 AF. Haec tria proxime praecedentia co- 
“Luria sunt e Borellio. Cf. Pfleiderer, l. c. 

Cor. 5. In quavis figura rectilivea quodvis latus est 
3a1s summareliquorum. Cf. PAeiderer.l. c. Verbi causa in Fi. 
| vaè quadrilatera ABI (Fig. 29.) ducia diametro B/', evit 
| {{+BI> AB. At T44+-B4> BI", unde eo magis AT4-S4+ 
> 4B, atque eodem modo in fignris, quae plura J]atera 
| <bmt, etiam, si angulos habent iutrorsum versentes, res 
tensastrabitur. Conversam huius propositionis, nempe, si 
Sila quotcungne v. c. n datre eint, quarum quaevis minor 


f 
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uno. AA4T° nai 2rel ‘to/ywvéy éovi vo ATB, pelt 


tyov «gv vnò BIA yuviav vijs vino BAT, no 
- epy puelbova yuviav 2 peitov mievoa Uscotesive 


4B daoa cis BI èovì psibov. "Ion dè: 7 AB @ 
AB, A’M') peltoves doa ai BA, Al vis 1 
‘Opoins dn deltouev, dee xal ai uèv AB, BI 
TA pusiGovse slciy» ai dè BI; TA vis AB. Ilov 
| doa mal cu #06. 


IMPOTAZSIX se. 

"Edy cpiyovov inì piùc cuv mievguv aso a 
Teourov 2) do svdela: tvtoc ovoraddgcv, ai ovo: 
Islcar cuv Aowuiv où coiyuvov duo stAevociv èdc 
c0vEC uòs soovra:, peibova di yuviav stepettovarv. 

Tyiysvov 7%9 tov ABI è) uiag cv stÀevo 
cis BI, ano cv SLEOATOIY cow B, T°, duo evds 
1) Peyrard. habet lectionem Cod. a: lon dè 7 4A n A 


nos praetulimus lectionem edd. Basil. et, Oxon. ut consequer 


bus magis aptam. 
3) Proclus habet: dro rwyv rrspdrar deicuava:. 


‘est summa reliquaram, construi inde posse figuram-tot la 


rum (n), quot rectae datae suit, demonstrat Develey Ele 
de Géom. Livr. II. Ch. Il. 6. 41, . 

‘Cor. 6. Pari ratione ostenditur, quamvis ab uno pur 
ad alterum ductam rectam minorem esse quavis in cod: 
plano inter haec puncta ducta linea fracta i. e. composita 
pluribus rectis sub angulis quibuscunque inter se iunct 
Cf. Pfleiderer, l. c. 

Cor, 7. In quavis figura rectilinea summa omnium | 
tetum maior est duplo uniuscuiusque lateris fgurae, Sit eni 
hog latus .f, summa omnium lateram =, erit summa rel 
quorum laterum —=2—4, et ex dor 6. I-ADA, unde, 


4 utrimque addatur, T>2 4, vel 3A, CE. PReiderer. |, 
\ ‘ 


LI 
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:igitar est BI angulo AF (Ax. 9.); et quo- 
2n triangnium est 4I°B, maiorem habens angulum 
:74 angalo BAT, ‘maiorem sutem angulum maius 
2 subtendit; AB igitur recta BI" maior est (Prop. 
«3 aequalis autem AB rvectis AB, AT; maiores 
zar BA, AT recta BI. Similiter autem ostende- 
:s et 4B, BI recta TA maiores esse; et BI» 
+4 recta AB, Omnis igitur etc, 


. PROPOSITIO XXI. (Fig. 30.) 


Si a termiois unius lateris trianguli duae rectae 
intus casstituantar , hae reliquis duobus trianguli la» 
ieribus minores quidem erunt, maiorem vero angulum 
continebunt. 

Trimguli enim ABI super uno latere BI", a tere 
zicis B, Y, duae rectae intus constituantur B4, 


Cor. 8. Ta quavis figura rectilinea summa omnium la- 
terza minor est duplo summae omnium laterum practer unum. 
Sit hoc uonm latus 4, et summa omnium lateram, ut in 
praecedente Cor. — 2, eritque FA A, unde, si utrimquo 
addater 2-4, cerit UI-A4)>Z, vel I<UI-4), vel 


I 
FCQI-4. 


PROPOSLTIO XXI, 


Obs. Addi potest, valere etiam propositionem, sì pun- 
em, quod hic intra triangulum positum sumebatur, sit in 
Remo tmiangali latere v. c, si punctum 4 (Fig. 30.) cum 
sacco Z coincidat, Aliam adhuc demonstrationem habet 
Lersius (Enclid. Elem. VI, libr. prior. Lugd. Bathv, 1692. 
>), quae tamen non generaliter valet. Ostendere nompe 
"Wi, esse tam #B> B4, quam AT>TA, quod neutiquam 


| 
xuse est. Probe autem notandum est, ut vera sit propo- 
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evtos ovveoturtwoav «i BA, AT 2Zéyws 0% «i B. 
A’ mievoaì tu Aoenuv toù coipuvov duo stievo: 
toy BA, Al 2iaccoves uev slot, pelbova dè yavi 
mepuegover , tv vo BAL vijs vano BAT. 

Aiyydw yeo 1) BA ènè 10 E. 

Ka) tnel navtos toyuvov ai do mAavoaì T: 
dont pueitoves ele, to ABE doa Toryuwoy ci d' 
nievout ai AB, AE vis BE usigovis sic 01) 
noos«si0dw' 7 ET ai doo BA, AU rev BE, E 
peiboves elowv. ITaliy, ne) coò TEA topovov . 
duo nievoaì ci TE, FA vijs TA pusitovis eio 
xo qoogxetodo 1 4B- ai TE, EB doo cy L. 
A4B puetbovis elcun. ‘AMa civ BE, ET peiGor 
édety9yoav al BA, AT soddi ga ci BA, 
swv BA, A’ peiboves slo, 


sitio, a terminis extremis basis ducendas esse rectas intra ti 
angulum constituendas. Proglus enim demopnstrat, hac coi 
ditione omissa, mulja esse triangula, quibus alia inscribi po 
. sint, quorum duo latera simul sumipta maiora sint lateribus tr 
auguli ambientis, “aut etiam, quae angulum comprehenda: 
minorem eo, quem latera trianguli ambientis comprehendun 
. Ch, Isaaci Monachi Scholia in Euclil, Elem. libr. VI. prio 
Argeutor. 1559. Sit nempe (Fig. 61.) triangulum 4281 
cuius angulus ABT vel rectus sit, vel obtusus. Duoatur a 
punctum baseos quodcunque 4 recta 44, eritque in triangul 
ABI recta A4> AB (Prop, 19. Cor. d.). Sumatur 4ZE=48 
rectaque E bisecetnr in puncto Z (Prop. 10), iungaturqu 
ZI, critque AZ+4Z1"> AF (Prop. 20.) i. e. ZE+-ZS[> HI 
ideoque, additis utrimque aequalibus ZE, AB, ert ZE 
‘ dE+ZC> Al'+AB i. c. Z4+ZM> 4F-{-4B. Quin Pappu 
(Collect. Mathem. III. 3.) ut Rob. Simson. monet, demon 
stvat, latera trianguli alteri inclusi non solum maiura ess 


o) 
CE . . 4 . N » e 
posse lateribus trianguli ambientis, sed quamvis etiam ad ei 





. 
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0°; dio BA, AT latera reliquis trianguli duobus 
aeribas BA, AT miuora quidem esse, maiorem 
‘eo anguium continere, angulum nempe BAI an- 
o BAT. 

Producatur enim BI ad E. 

Et quoniam ommis trianguli duo latera reliquo ma- 
ora sunt (Prop.. 20.), trianguli 4B£E duo latera AB, 
AE latere BE maiora sunt. Communis addatur El; 
ergo BA, AT rectis BE, EI maiores sunt (Ax. 4.). 
Roursus, quoniam JI'E4 trianguli duo latera ME, E.f 
latere 14 maiora sunt (Prop. 20.); communis addatur 
4B; ego FE, EB rectis TA, 4B maiores sunt 
(Ax 4) Sed ipsis BE, EI maiores ostensae suut 
B4, AF; multo igitur B4, AI rectis BA, Al 


malores sunt. 


asionem habere, diummodo minor sit dupla. Unde Clairaltio 
ua Pref. ad Geometr. Paris. 1741. non adeo superflua videri 
“>ba Euclidis demonstratio, Pariter, quod ad angulum at- 
ttaet, sa Proclus pergit. Sit (Fig. 32.) triangulum 421 
{Prodas quidem dicit triangulum aequicrurum, ut nempe 
#B=47f, quod tamen haud necessarium esse videtur), cuius 
maximam latus BI", a quo absciudatur B4="BA, et in ducta 
41 sarmatuc punctum quodcunque 8, et iungatur BS Erit 
aque angulus BAI=-B4A (I. 5.). At BAA>AET (I. 16.). 
ltsque et BA4> 4EN, et multo magis BAI> AEF. Unde 
patet, et quoad angulum necessariam esse illam couditionem, 
‘* a panctis extremis bascos ductae sint rectae ad punctum 
intra triangulum. | 
Cor. 1. In figura quadrilatera AB54 (Fig. 55.) in qua 
zn0s angulus: 4 introrsum vergit (ita nempe constructus, ut 
fetae enm comprehendentes, si producantur,. intra figuram 
‘adiat) summa laterum B4+4 hunc ansulum compreben- 


5 
datum minor est summa reliquorum laterum B4-++-4/ quod, 


I 
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LI 


Iladiy, Enel mavcos coiyuvov 1] turoc yovia ri 
ivros ab astevaveloy peituv toviv co TAE de 
agiyuvov 1 éucos yovia Y vo BAT psbov 0 
vj ino TEA. dia ca avre d00') xa) «où AB. 
tospuvov Y txros yovia 1 irò T'EB peifov tori ci 
ino BAI. ‘Aa vie dino TEB peitov èdety9y. 


‘Una BAI ssoddg doa 3] vno BAT pelbav tori cr 


eno BAT. “Eay doa val va Etre. 
HPOTAZIE 10. 


— "Ex souiy sudesvi ai elciv ica: coco) vale do 
sione evisiate, eolyovov cvorzoaeda: dei 87 ca, 


do vijs Zoe peibovas elvas, naven peradaufa 


voptvas 2). | 


1) dia ca avra Ges, Ita cum edd. Basil. et Oxon. posui. 
mus. Peyrard. secutus Cod. a. habet: dia ravra ralvor. 

2) Pevyrard. addit e Cod. a: dia cò sal ravros resywror 
sac duo miavode rice desxye pslbovac elvas, maven peradaufa- 
wopévas. Nos haec verba cum edd. Basil. et Oxon. omisimms, 
quod glossam sapere viderentur, et alibi quoque, ubi proble- 
mata occurrunt, quae determinatione aliqua vel limitatione 
opus habent, in ipso problemztis enunciato huius limitationis 
ratio reddi haud solet v. c. in VI. 28, ° 


‘ ducta recta BI", statim apparet. Eius generis figuram Proelus 


ad I. Def. 24. satis insulse roiywvov reroarnZev00r, triangulum. 
quadrilaterum, nominat, angulum nempe ad 4 haud pro vero 
angulo reputans. ‘Rectius, ut ibidem refert, Zenodorus xo:- 
dayviov (ognua) vocabat. 

Cor, 2. Quadrilaterum aequilateram angulum introrsum 
vergentem habere ‘nequit, summa potius rectarum, quae an-o 
gulum introrsum vergentem comprehendunt, minor est sunima 
duorum reliquorum quadrilateri laterum. - 

Cor. 3, Si. super BI (Fig. 34.) alia figura trectilinea. 
quaccunque, quae non habeat angulos introrsum vergentes, | 


D 
intra triepgulum 487° constituta sit, v. c. quadrifatera figura 





a —_ — —- 
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Rrsus, quortiam omnis trianguli exterior angulus 
amore et opposito maior est (Prop. 16.), TE tri- 
xgdi exterior angulus BAI" maior est angulo I'E4. 
lalem ex ratione et ABE trianguli exterior angulus 
[EB maior est angulo BAI. Sed angulo FEB 
maior ostensus est BI; multo igitur BAI maior, 
si angulo BAI. Si igitur etc, 


x 


PROPOSITIO XXII. (Fig. 35). 


Ex tibus rectis, quae sunt aequales tribus datis 
rectis, tringulum constituere; oportet autem duas re- 
hqua maiores esse, utcunque sumptas. 


24El, summa larerum AB-{-4I" semper maior erit summa 
lrerosa istius fisurae BA4-4E4-EIM Ducta enim AB, pro- 
duratur 84, dum rectae AE occurrat in Z, tum iungantur 
41, 4T°, eritque ex noetra propositione, Z4-4-ZI"> 4E+81, 
tale, addita utrimque 4B, erit 4B4-Z44ZI" i. e. ZB+-ZI" 
>24+4F+-EI. At ex nostra propositione A4-pA1> ZB4b 
AF, md: tanto magis AB-+-AI>B44-4E+-RM. Et similis 
ett demenstratio in figuris plurium laterum. 

Cor 4. Pariter, si super eadem basi, ad easdem cius 
partes, duae figurae rectilineae, quas angulos introrsum ver- 
grutes non habeant, constituantur una intra alteram, perimater 
eierioris maior est perimetro interioris. Idemque valet, si 
©riusque perimetrum intelligas, demta utrimque basi com- 
Mani, quin etiam, si interior atque exterior figura unum al» 
eramve latus praeter basin commune habeant. Haec corollaria 
z3t ex schedis Pfieidereri. Vid. Hauberi Chrest. p. 135. 49q, 

PROPOSITIO XXI. 
Obs. 1. Ostendendum erat, quod et Proclus facere ten> 


wit, circulos centro H, intervallo Y/@=-I", et centro 2, in- 
ttrrallo Z4—=4@ descripios, si problematis conditiones serven- 
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"Eoraoev ci dodeicae cosic.evIelai ai A, B, T, 
wv ai duo 7g doro usiboves S0ruoar, TTAVEN pe- 
celamPavopevors ai pv A, B ie T, ai Bd A, ID 
sis B, uu) éu ai B, IT vijs A' dei dn èx vv lowv 
qale A, B, T teipuvov cvornocodar 

Erzsio94 vs evbria ] AE, snerepacuivy puèv 
xara to -4, arewoc dè mara to E ual selodo xi 
pèv A ia 7 4Z, vj dì B ion 7 ZH, x dC 
ion HO: val xéutow uèv vo Z, diucrnuari dè cé 
ZA, uvahos yeyocpdw 0 AKA sal ndliv, séveoo. 
pèv vò H, diacviuari dè c& HO, xvxdos yeyoepdu 
0 KAO0, xal enebevytucav ai KZ, KH: léyw, 6u 
un equiv eVderiv, tv iowy veic A, B, I, qpiyw- 
‘wov ovvéotata: 10 KZH. 

"Enel ov to Z oxpsiov xévroov tor) vob AKA 
suxiov, ton toriv ) Z4 vj ZK alla 7 ZA vj A 
tore îoy° uab ) KZ doo ti A èorv ion. Icy, 
tre) va H onpelov sévigov io voò AKA xuxdov, 
loy tovv j HO vj HK de i HO vj I tor 
ioy° uo ) KH coa vij T tovv ion. “Est dè xai 


tur, ‘86 invicem secarer Quod ita fere demonstrari poterit. Si 
isti circuli se invicem non secent, vel circulus centro 27 de- 
soriptus (circulum 4 vocabimus) complectetur totum circulum 
centro Z descriprum, quem circulum Z vocabimus; vel cir- 
culus Z complectetur circulum ‘7; vel uterque extra alterum 
positus erit. Casu primo 0H aequalis aut maior esse deberet, 


quam HZHKZA i, e. I BA, contra hypothesirn. Secundo 


casu foret 24 H24+-H9 i. & db B4-I", pariter contra hy- 


pothesiu. Tertio foret HZ HO+-Z4 L e. BIT+4 , pariter | 


, . 
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Sint datae tres rectac 4, B, T°, quarum duae re. 
Iqua maiores sint, utcunque sumptae, nempe A, B 
taziores, quam I°; 4, [autem maiores, quam 5; 
denigue By, I maiares, quam 4; oportet igitur ex 
rectis aequalibus ipsis A, B, I° triangulum consituere. 

Exponatur aliqua- recta 4/7, terminata quidem ad 
d, infinita vero versus E; et ponatur rectae 4 acqua. 


lisi IZ, rectae vero R aequalis Z77, et rectae [ ae 


qualis HO (Prop. 3,); et centro quidem Z, inter. 
vallo vero ZA, circulus describatur .ZKA_f (Post. 3.); 
‘et rusus, centro quidem /7; intervallo vero HO, cir- 
cnius describatur K 0 (Post, 3.) et iungantur KZ, 
KH; dico ex tribus rectis, aequalibus ipsis A, B, 
Ts, triangulum constitutum esse KZH. 


Quoniam igitur Z punctum centrum est AKA cir.’ 


culi, aequalis est Z,9 ipsi ZK (Def. 15.); sed Z4 
ipsi 4 est aequalis; et KZ igitur ipsi .9 est aequalis 
(Ax. 1.). Rursus, quoniam punctum 77 centrum est 
cimii AKO, aequalis est ZIO ipsi HK (Def. 15.); 
sed HO ipsi SJ est aequalis; et X7I igitur ipsi [ 
est aequalis (Ax, 1.), Est autem et Z/7 ipsì BD ac 


contra hypothesio. Itaque circuli se invicem secabunt, et 


quidem, ut facile patet, tam supra rectam 77Z in puncto alì- 
gno X, quam infra illam in puncto aliquo 4, unde duo trian- 
gnla HKZ, H.4Z, quae vero positione tantum differunt, hac 


é 


fatione construi poterant, nec vero plura, ut patet ex I, Cor. 7. 


Obs. 2. Quum Proclus Euclidis verba proferat, quae 
puullo differunt ab Ds, quae nmunc in textu Graeco leguntur, 
Commandisus inde concludit, Euclidis demonstrationes ali» 
qubus in locis a Theone immutatas fuisse. Id autem ex Jovi 
ta variatione g quam permittere sibi ommino poterat Proclus, 
qui sensum Euclidis, non minutissima quaevis vocabula, spe» 
Garet, haud sequi videtur. 


fi 


Y 
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" ZH vj B io ai rosîs coa evdsici al KZ, ZH, 
HK, squoi tais A, B, IT ici cio. 

. Ex touwiv dea evdeuiv «iv KZ, ZH, HK, (074 
slow io: cquoì cale dodsicats sv3siate vais A, B,T, 
teipuvov cuviotata: vo KZH. “Osso ède1 morjans. 


HPOTAZISX xy. 
Io0s ci dodston eVdela, mal cd steos AUT) 0Y- 


peiw, vj] dodeloy yuvia evivyocupo Tonv yaviav 


evduyoaupov cvotzjoaoda:. 

"Ectw 1) sv dodeica evasia 1 AB, vo dì n00g 
ave oppueiov t0 A, ) dì dodeica yuvia evdvyoap- 
pos 7 vio ATE dsi dr q100g vj dodeioy evIsia tjj 
AB, xaù Tu) ;3006 avez) orpsto WA, ti doderoy 
qavia: svdvyQUI LOI ej vano ATE ion» vwviay eVvIV- 
yecupov cvarzoacda., 

Eibijg9w ip Biotéoas vv TA, TE svyovre on- 
pei cè 4, E, ua tnetevydo 7 AE ual Èu tordiy 
eudsv, ai slow love pio) vaîg TA, JE, TE, 
toizovoy cuveotato vò AZH, were îonv elvai id 
pv rà ij AZ, cv dè TE cj AH, noi Èu tqv 
dE vj ZH. 

*Eneì oùv duo ai AT, TE dvoì vate ZA, AH 
log. slciv, éxazioa fuarioa, xal Pacis ) 4E, face 
sj ZH icy yuvia dea 7 vuno ATE yavie vj Uno 
ZAH éovy toy. | 

Leoe oe: vi dodsion evdeia «j AB, naù ad o 
med ov cqueio vo A, vij dodetog guvig evdu- 


Cor. Triangulum aequicrurum, cuius latns et basis ae- 


‘quent duas rectas datas, similiter construi poterit, dummodo 


recta, cui latus aequale fieri debet, maior sit d:imidja basi 


"(I. 20. Cor. 1.). CE Pfeiderer. l, c. p. 315. 
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| qulis; tres igitur rectae KZ, ZH, HK tribus 4, 
3, IT aequales sunt. 
Fx tribus igitua rectis XZ, ZH, HK, quae sunt 


xquales datis rectis _f, B, I’, triangalum constitu- 


tun est KZI7. Quod oportebat facere. 


° PROPOSITIO XXIII. (Fig 36) 


Ad datam rectam, et ad punctum in ea, dato an» 

gulo rectilineo angulum rectilineum aequalem consti. 
tuere. . 
Sit quidem data recta 4B, in ea vero punctum A, 
et datas angulus rectilineus 45°E; oportet igitur ad 
datam rectam _4B, et ad punctum in ea 4; dato an 
grio rectilineo A4I°E aequalem angulum rectilineum 
constituere. 


gerr 


Sumantur in utraque ipsarum I°, FE quaelibet 

I poncta 4, E; et iungatur 4E; et ex tribus rectis, 

que sunt aequales tribus lf, JE, TE, triangalum 

constitutur _Î4Z.H (Prop. 22.), ita ut aequalis sit 4 

quidem rectae AZ, recta vero [E rectae AH, etdo. 
rique 4E rectae ZH. 

Quoniam igitur duae AT, T.E duabus Z4, AH 
aequales sunt, utraque utrique, et basis 4E basi ZH 
aequalis, angulus A4I"E angulo ZAH est acqualis 
(Prop. 8.). 

Ad datam igitur rectam 4B, et ad punctum in ea 
4, dato angulo rectilineo AI'E, aequalis angulus 


PROPOSITIO XXIIL 

Paullo simplicior fit constructio, si sumatur M/=/F3, 
sleogne AZ 417. Caeteram hoc problema ab OCenopide in 
reatum esse, Proclus refert. Pari ratione: datis. duobus lateri- 


LI 
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yocspit 4) ino ATE ion puvia evdryoanupoc cvvi— 
otate: 7 vnò ZAH. “Oxnso ède storjoue. 


IPOTAZISA du. 


"Eav duo roiyova ric dio mievpas raîc dvoè 
màsvoaie toas Èyn, éxattpav tnatega, tv dì yoviay 
tic yavias psibovu Èyn tv Uro cav îowv evdetdiv 
mepiegopnevgv at civ fBacw vie Pacews pueitove 
ttet. 

"Eotw dvo telfava ra ABI, AEZ, cas dvo 
mievoce vee AB, AF caîs dvoì sdevpaîs vale AE, 
‘ AZ icus Èyovra, #xartpav tnatioa, tyv uèv AB 
vj 4E, vyy dè AFD vj AZ, yuvia dè | vnò BAL 
yuvius cis ino EAZ psitov Sotw: Méyw, dei xa) Ba 
os 7 BT faosws 195 EZ psibov tour. 

Erel yoo puelsav tovìy 7 vo BAT yuvia vis 
vnò FAZ yavias, ovveotato no0s vj AE evdeia, 


bus trianguli et angulo, quem comprehendunt, aliud ei 


aequale triangulum constituetur. 


PROPOSITIO XXIV. 


Praeter eum casum, qui in textu Graeco habetur, duos 
adhuc alios esse, Proclus monet, cosque habent etiam Campa- 
panus, Commandinus, Clavius, Orontius Finneus, Billingsley 
aliique. Nempe punctum /7 non tantum, ut est in Graecis ex- 
emplaribus, supra EZ, verum etiam (Fig. 38, a.) in ipsam 
EZ, vel infra eam (Fig. 58. b.) cadere potest. At etiam his . 
casibus facilis est demonstratio. Cadat enim (Fig. 38. a.) pun- 
ctnm 7inrectam ZZ, eritque, ob angulum Z4H7> E4Z, ne- 
cessatio punctum Z:in recta EZ ultra Z producta, i. e. erit 
FR vel BF> EZ. 8in autem punctum Z (Fig. 38. b.) cadet 
infra rectam ZZ, erit triangnlum EZ4 intra triangulum E274, — 
adeoque 4Z-@EZ<A4H-+-EH (I. 21.) adeoque, quum ex lyp. ; 


° | 
i O 
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rectilineas constitutus est ZA4/7. Quod oportebat 
luere. 


PROPOSITIO XXIV. (Fig. 37.) 


Si dao triangula duo latera duobus lateribus aequa 
lia habeant, utrumque utrique, angulnm autem angulo 
maiorem habeant, qui ab aequalibus lateribus contine. 
tor; et basin basi maiorem habebunt. 


Smt duo triangula ABI, 4EZ, duo latera AB, 
AT daobus lateribus AE, 4Z aequalia habentia, 
utrumque utrique, latus nempe AB lateri AE, latus 
vero AF lateri 4Z, angulus autem BAf avgulo 
EAZ maior sit; dico et basin BI" basi EZ maiorem 
esse. 


Quoniam enim maior est BAT angulus E4Z ane 
golo, coustituatur ad 4£ rectam, et ad punctum in 


nt 4Z-*£F" 1 e. ex tonstr. =/7, evit EZ<EH (Ax.5.). Cae- 
terum potest etiam res brevius absolvi eo fere modo, quo Rob. 
Siruson. atitur, quem exactioris demonstrationis ‘ cansa paulo 
tantum immutato sistimus. Sit nempe (Fig. 09.) BA="4B, 
AN4Z, et angulus BAIM=-E4Z, et ad BA, eam rectarum 
BA , AF, quae non maior est altera, constituatur angulus BA4 
=E#4Z (I. 23.), et fat 4A4=4Z, et iungantur BA, AT erit- 
que (L 4) B4A--EZ. Quum igitur angulus BA4=E42Z sit 
tx hypoth. minor angulo BAI", recta 4.4 intra angulum BAI 
tader, adeoque recta 44, si opus sit, producta, secabit rectam 
BI. Secet èam in 2, critque MAMI> ABI (I. 16.). At oh 
dl AI ex hypoth. erit ABI ATB (I. B, et I. 19,) unde 
mper AMI> ATB > adeoque AM<AI (I. 19.) adeoque, 
quan 4d4=A4F, punctum 4 infra BI cadet. Et quum 44 
=4l", erit A-4F-== ANA (S. 5.); adeoque Bdl> BRA er BI 
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ncì €46 st00g avtij oppeio té 4, «ij vnò BAT yovie 
log 1 ino EAH: xal neiod@ onozioa suv AT, 42 
îoy f 4H, xa) tnstevydwcay al EH, ZH. 

"Ensì oòy ion toviv ) uiv AB «ij AdE, x dè Al 
sj 4H, dvo è) «i BA, A’ dvoì vale EA, dEF 
ivo: elolv, éuazéoa inatioa, mal yuvia 1 vo BA] 
quvia vj vno EAH ion toriv Pros Goa 9 BI Pace 
«ij EH èovy ion. Iow, enel ioy tovly 7 AZ r: 
AH, ion tori xaù 7 vno 4AZH pavia Ti Uno 4HZ 
peibwy Goa 7 vno AZH, js vro EHZ, mod 
Goa peituv totlv 7) vio EZH vijs vno EHZ. Ka 
ne) totyuvov tore vò EZH, usibova tyov civ vn 
EZH yuviav vj vno EHZ: vno dè vv peitov 
goviav 1 peltoy smievoe Unovetver ueltov dea xo 
nhevoa 7 EH vs EZ. "Icy è 1; EH x BI psi 
Luv dea xaì 1) BI vijs EZ. ‘Eav cea duo xal q. 
sEng. ì . . 


HIHPOTAZISXZ se. 

"Eev duo toipuva’ cos duo sdevpas tate du 
sievpale loas Èly, éxartoav inaviog, tv dì Boi 
vis Pacews ueilova Èyy: na) cv yuviav xs varia 
peibova iter vv Uno cuv icuyv .svudewy stepueya 
pevny. | 
« DBA (I. 19.) i. e. BI>EZ. Atque hao Pfleidereri demoi 
stravione (vid. Hauberi Chrestom. p. 315. sqg.) satisfactum € 
lis, quae in Rob. Simsoni demonstratione adhuc desider 
verat Thomas Simpson. (Elem. of Geometry London 180 
p. 262.), ostenso, punotum —f necessario infra BZ° cade: 
Caeterum, ut Proclus observat, conditiones problematis; n. 
defiuiunt, utrum et quo casu triangula ABI, AZZ inter 


, 
9 D 
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ta dj BAF angolo aequalis E4H (Prop. 23.); et po- 
ratur alserutri ipsarum Al", 4Z aequalis 4H (Prop. 
i.), et iangantur EH, ZH. 

Quoniam igitur aequalis est 4B quidem rectae 
JE, AT' vero rectae 4H, duae BA, AT duabus 
ES, AH aequalea sunt, utraque utrique, et angulus 
BAT angalo EA4H aequalis est; basis igitur BI" basi 
EH est aequalis (Prop. 4.). Rursus, quoniam aequa- 
lis est AZ rectae 4/7, aequalis est et angulus 4Z/H7 
zugulo AHZ (Prop. 5.); maior igituer 4ZH angulo 
£HZ; malto igitur maior est EZH angulo EHZ. 
Et quoriam triangulum est EZZ, maiorem habens 
angulun EZH angulo EHZ; maiorem autem angie 
lum maius latus subtendit (Prop. 19.); maius igitur 
et latus EH latere EZ. Aequale autem EH lateri 
BI"; maius igitur et BI latere EZ. Siigitur duo etc- 


PROPOSITIO XXV. (Fig. 40.) 


Si ano triangula duo latera duobus lateribus ae. 
fualia habeant,. utmamque utrique, basin autem basi 
maiorem habeant; et angulum angulo maiorem habe. 
bunt, qui ab aequalibus rectis. continetur. 


sequalia, ant utrum maius sit altero, quod demum ope I. 38. 

teerminari poterit. Alias adhuc observationes et consectaria 

PBeidereri vid. 1. c. , 
PROPOSITIO XX Vv. 


Obs. Alias huius propositionis, quae conversa est prioris, 
“monstraziones , casque directas, at prolixiores, ex Menelao et 
Erone affert Proclus, «qua» etiam videre est apu@ Clavium, in 
Gibu: autem varii casus, qui locum habere possunt, motari 


G 


“ 
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"Ectw duo tolyova da ABI, 4EZ, cas di 
nisupag reg AB, AT tale dvol mAevoaîs caie A. 
AZ îces t{dvra, Exuteoav txatéoa, epy puiv AB @ 
AE, pv dè AU vj AZ: Pacis dè 1 BI facca 
cio EZ petto Eoto* déyw, Ot: xal yovia 9) vno BA. 


Javias 176 vno EAZ peisov toriv. 


KH. vao: 47), roi ion toviy ave), U tidacwv To 
pevoiv cx îovw 1 ino BAT vj vnò EAZ, Ton yo 
Gv iv ua ) Boot ) BI Pao vj EZ° ovs tou È 
ova dea Ton ‘tor. yovia y vano BAT vj vano EA 
Ovdè unv thacomy toriv ) vnò BAT vs ino EA 
iaocwy yaò dv yy val Paorg 1j BI fdoews vie EZ: or 
doti dé ov dba tiaoowy tottv 9 srò BAL yovia vijs dr 
EAZ. ‘Edety9y dè, der 0Vd Ton pettad doa toriv 
vno BAT «ie vo FAZ. “Edy dia duo val va dEi 


HPOTAZIE us. 
Edy duo teipuve tde dUo puvias tait dvoì yovia; 
long Èns Exatebav inattog , xa) piuv stisupav pu 


debebant, observante .Haubero Chrestom. pi 270. sqq. € 
Pleidereri observationes et corsectaria ibid. p. 319. sq. 


PROPOSITIO XXVi. 


O bs; 1. Prima huius propositionis pts, quum nempe unui 


‘ latpis cium angulis ci adiacentibus unius trianguli aequale e 


uni lateri atque arigulis adiacentibus in altero triaigulo faci 
per superpositionem directe demonstratar: Ob analogiam autei 
casus postetioris sine dubio Euclides similiter ac pattem post 
riorem demonstrate malttit. Caeterum Thaleti hoc theoren 
tribuere Eudemum in historiis geometricis s Proclus vefe: 
Latus auter® si in uno triangulo id sumatur, quod uni acqui 
lium angulorum oppositum est, in alteto triangulo pariter illa 





LIBER PRIMUS. 9 


Sint duo triangula 4BT, 4EZ, duo latera AB 
4T duobus lateribus AE, 4Z aequalia habentia, 
‘rauque utrique, AB quidem lateri 4E, Al vero 
lteri 4Zs basis autem BI basi EZ maior sit; dico 
e angulum BAT angulo E4Z maiorem esse. 


Sì enim non, vel aequalis est ei, vel minor; ae- 
Wazlis autem non est BAI ipsi E4Z, aequa'is enim 
esset et basis BI basi EZ (Prop.4.); non estautem; 
Don igitter aequalis est angulus BAT ipsi EAZ. At 
neque minor est BAT ipso EAZ, minor enim esset 
et basis BI basi EZ'(Prop. 24.); non est autem; 
Lon igitur minor est BAT angulus ipso EAZ. Os. 
‘ensem est autem neque aequalem esse; maior igitur 
tt BAl ipso EAZ. Si igitur duo ete. 


PROPOSITIO XXVI. (Fig. 4.) 


Si duo triangula duos angulosduobus angulis aequales 
habeant, otrumque utrique, et unum latus uni lateri 


sumendam erit, et contra. Caeterum etiam hic valet, quod 
in Prop. 8. diximad, triangula etiam ipsa esse aequalia. 

Obs. 2. @Quatuor hactenus casibus duo triangula inter se 
tegmalia esse vidimus, nem pe ' 

1) si unum latus et duo anguli adiacentes, 

2) sà unum Jatus, et unus angulus ei lateri adiacens, atque 
*znlas ci oppositus in utroque angulo sint aequalia, Atque 
“ec quidem in nostra propositione, 

5) Si duo latera cum angulo, quem comprehendunt, aequa- 
“a sint utrimque (I, 4.) 

1) Si omnia tria latera utrimgne aequalia sint (I. 8.), Re- 
sat adhuc casus 5., quo duo triaugula inter se acqualia esse 
pessut, nempe, si duo latera cum angulo uni eorum opposito 


, 


Se. 
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îonv, iror tyv moog tuig Tous yuvics, 7 tv da 
qeivovoay Uno piav Tuv iowv yuviuv val tue Aotgt 
mvisupas tale douraîg miévpale icag ie, éxutio 
Buatéoo , val tpy doenyy puviav vij doni yuvia. 
"Eorw duo «piyova ta ABI, AEZ, cus duo qu 
vias tag vuo ABI, BIA dvoi vuîs vano .AEZ, EZ 
Îoas tyovta, éuatioav énarioa, tv pèv ino AL 
tjvno AEZ cpv dè vò BA TRURO EZA èyero dè x 
uiav mnAevoav pid thevod i07v* n00TE00v, tI)v m00S Ta 
locus yaviaie tjv BI vj EZ: déyw, ove val tag ion 
mievoae taig dornaic mdevoate loug Eten, Enariouv Ex 
cioa, crv pèv AB ij AE, vr) v dè ATTT AZ, sui tivi 
sayvyaviuv ti 01) puvia, rv Uno BAD) tn0 FA. 

-Eì yo drioos «tovev 1) AB vj 4E, pia eùn 
peitov Éotiv. "Ectw pueitov 7 AB, sai eeioSo 
AE în 1j BH, xal ?2:5evy% 17 HT. 

. Enel ov ton toriv ) pèv BH vi 4E, 7 d: BF 
EZ, duo d) ai BH, BI dvoi vis JE, EZ è 
elolv, tnattoa Enoteca, nul yuvia ]vno MB vm 
qj uno AEZ toy tori Pacis dea 7) HT fuse 
AZ ion tor, noì vo HBT apipovov vi AEZ x 
yuvao icov tori, na aîi Zoural puviai tuîs Zone 


utrimque aequalia sint. Hoc tamen casu, si nulla alia det 
minetio accedat, aequalitatem triangulorum generatim asseri 
non licebit, quod etiam Proclus observat pi 91. Sit cnim (Fl 
42.) triangulum aequicrurum 42/5", et producatur basis ) 
ad puoctum aliquod 4, ducaturque 44. Tam duo tnangi 
ATA, AB4 habent latus quidem 44 commune, dcinde A7° 
AB ex hypoth. et angulum etiam 4 communem, qui laterib 
AI, AB opponitur, et manifestum tamen est, trianguia ij 
non esse acqualia, quum unum 424 sit tantum pars alteri 
ATA. Aequalia tamen inter sc esse duo triangula demonstrabiti 


ee TT ee _—_'—9 or :- 
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squale ,° vel quod est ad asquales angulos, vel quod 
sartendit unum aequalium angulorum; et reliqua latera 
“tignis lateribus aequalîa habebunt, utrumque utrique, 
e reliquum angulum reliquo angulo. 

Sint duo triangula 4BI, 4EZ, duos angulos ABI, 
IT 4 duobus SEZ, EZA aequales habentia, utrum- 
que utrique, 48I' quidem angulo 4EZ, BTA vero 
arzulo EZ4, habeant.autem et unum latus uni lateri 
acquale; primum, quod est ad aequales angulos, latus 
BF iateri EZ; dico et reliqua latera reliquis lateribus 
aequalia labitura esse, utrumque utrique, AB quidem 
lateri AE, AI vero lateri 4Z, et reliquam angulum 
reliquo angulo, BAT angulo E4Z. 

Si enim inaequalis est 4B rectae 4£, una earum 
2aior est Sit. maior AR, et ponatur rectae 4E 
seqpalis BH, et iungatu HT. 

Quoniam igitur aequalis est BH quidem rectae 
AE, BI vero rectae EZ, duae RH, BF duabus 
AE, EZ aequales sunt, utraque ntrique, et angulus 
S{1BT zgulo AEZ aequalis est; basis igitur 777" basi 
SZ aeqalis est, et HB triangulum 4£Z triangulo 

aequale est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales 


& utcimqne ununi angulum uni aegnalem habeant, circa alios 
«ze angulos latera aequalia, reliquorum vero angulorum 
“rimque simni minorem aut non minorem recto; et ostende- 
tr meulos eriam 2equales esse, circa quos aequalia sont latera, 
€ tertium latus tertia lateri fore aequale. Sit nempe (Fig. 
£) angalas A-=9, et AB-=4B, BI=EZ, et 1) anguliF, 
lita; eritque ABIZZA4EZ, et ADM=4Z, et duo tiangula 
teli, Si enim non sit angulus ABI=4EZ, erit alteruter 
Rixadtero. Sit, si fieri potest, 484° maior angulo 4EZ, et 
li (ABH=4FEZ, ceritque in triangulis 4BH, 46Z, AB=d4E 
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guviocs ica Ecovtai, Up dc al ioar vievoal Virotei- 
vovowv: Ton dea 9] vno HTB yavia vij vano AZE 
Ada n vano AZE ij vnò BTA vnoxerrai fon va 
g vno BI'H coe vj vno BLA toy tovv, ) thacowi 
ti) ueibovi, oneo aduvaror. Qin doa dvivog torri 
i AB.vij AE ion dea. "Eov dè val 1 BI vi EZ 
lory, dvo d) ci AB, BI dvoì vais AE, EZ ica 
eloly, Enurioa Exatiou, sal yovia 7 vo ABI yowvi 
vj ino AEZ torv îon° Pacs dea ) AT Pao 1: 
AZ ion èou, xaì Mouny yuvia 1) vino BAT xij Zon: 
govia vj ina EAZ îon toviy. . 

Aha dn nad, totwoav ai Uno vas Tous yuvia 
ndevoai Vitotetvovoai îcae, we 9 AB vj AE 2éy 
sudiv, 0% xab al Aosstal misvoal.taîs Zotraîe 1rÀ8v 
als Tout Ècovrar, 3) uèv A°l vj AZ, n dè BF x 
EZ, sal Fer 9) Roero) yuvia 7 vò BAT ij dor 
yavig tij Uno EAZ îon tori. 


(hypoth.), angulus 4=4 pariter ex hypoth. et ABH=SE 
(hypoth.): itaque A77B—=A4ZEFE (I. 25.), et BH=EZi. c.c 
hypoth., = BM Quum autem ex hypoth. sit angulus Z acum 
acutus erit /477B, unde BHYF obtusus (I. 14.). At EFSZI tr 
angulum, ut ostendimus, aequicrurum est, unde BZ etia: 
acutus erit (I. 17. Cor, 2:) q.e.a. Sintantem 2, anguli £, 

non minores recto y\ atque ostendetnr ut ‘ante, esse triangulur 
BHI" aequicrurum, adeoque angulum J° acutum vel minore: 
recto (I. 17, Cor. 2.), quem tamen non minorem esse rect 
posuimus, q. e. a. Caeterum, si angulus 4 et 4 rectus v, 
obttisus sit, necessario acutus erit angulus 7° et Z (I. 17.), une 
tnm nova circa hos angulos determinatione non opus est. | 
liter, si sit AB<BI", adeoque SE<EZ, erit angulorum I° 
Z uterque acutus (I. 18. Cor. 1.), unde etiam tum res nova d 
monstratione haud eget, Quum vero demonstratum fuerit, es 
angulum A4BI:=4EZ, erunt tum ex T, 4. etiam ipsa triang ul 


_=F ee po , io O ___ pn 
” id aa e — o ga 
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eunt, quos aecqualia latera subtendunt (Prop. 4.); ae. 
qlis igitur #7F°B angulus angulo AZE. Sed 4ZE 
«agulo BIA ponitur aequalis; igitur et BI'H augulo 
3I4 aequalis est, minor maiori, quod fieri nequit. 
Nen igitur inaequalis est AB rectae ZE; acqualis 
iztur est Est autem et BI" rectae EZ acqualis, 
duae igitur 4B, BI duabus 4E, EZ aequales sunt, 
utraque ntrique, et angulus ABI angulo AEZ est 
aequalts; basis igitur AS" basi 47 aequalis est, et reo 
liquus angrius BAT reliquo angulo E4Z aequalis est 
(Prop. Lx 

Sed et rursus, sint latera aequales angulos subten- 
dentia aequalia, ut _f4B lateri JE; dico rursus et re- 
liqua latera reliquis lateribus aequalia futura esse, AI° 
quidem lateri 4Z, BI vero lateri EZ, et adhuc re- 
ligonm angulam BAT reliquo angulo E4Z aequalem 


ese. 


et came: corum partes inter se aequalia. Cf. Pflciderer, I. c. 
p- 321.1, Hic ex Clavio vel Tacqueto vel Whistoga (Andr. 
Tacque. Elem. Euclid. Geometriae illustrata a Guil, VVhiston. 
Rormnae 1715. p, 23.) addi possunt sequentia ‘corollaria, quorum 
pars izm ad praecedentes proposiziones pertinet, at ob nexum 
cam religuis hic adiicitur. Cf. Plleiderer. l. c, p, 929, 

Cor. 1. In triangulo aequicruro recta angulum ad verti- 
ce bisecans ad basin perpeudicularis est, et basin acque ac 
riznguiam bisecat (I. 4.). 

Cor. 2. In triangulo aequicruro recta, quae e vertice 
Cacta basin bisecar, bisecat etiam angulum #d verticem, et 
rianenlam, et perpeudicnlaris est ad basin (I. 8.). Cf. dicta 
ad I. 10. 

Cor. 3, Fntriangulo aeguieryro vecta, quae a vertice per- 
pendicularis dixciinr ad basin, basin vol angulum ad verticem 
e uianeulum bisecat (3. 5. ci I. 26.). 
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Eì pio dviods tovev ) BI vj EZ, pia cv 
peibov toxly. "Ecco pelbov, eì duvarov, BI © 
EZ, sal usicdu «ij-EZ lon n) BO, vol instevxt 
7 48. 

Kai 2seì ioy toxly 9 peòy Be vj EZ, n dÌ LÀ 
] 4E, dvo 0) «i AB, BS dvol cate AE, EZ lo 
elolv, suaztipa Enareog, ual yuviac loxc stepLeyxovi 
Pacs dea 9) A0 Pac vj AZ ion teri, sal to AE 
eo'yavor ti AEZ sopuvw icov tovì, mal al Aoc 
guviae tgic donalg yuvias ica foovrar, Up dic 
oa. misvoal Urroretvovarre Ton dea tovly Y no BO 
yovia vj ino EZA. “Aa n vano EZA «j v: 
BITA ?ovy ioy° val 7 vnò BOA doa vi) vrro BT 
oriv Toy corpuvov dn voi AOT + èxvos yuvia 
rino BOA ion tor) ci ivcos mal armevavzior ti di 
B’TA, orse aduvarov. Qua con avicoc foviv 9 B 
vj EZ, toy do. “Ecu dèi xal ) AB vi AE la 
dvo di «i AB, BI dvo) vaie AE, EZ ivi sio) 
dxaviga suetioa, xal yuviag icas negeovor Pao 
doo 9 AT face vj AZ ioy for), ai vo ABT 10 
yvov 40) dEZ teryuvo luo, mal 4017019) ywvia 
uno BAT <j Aoc yuvig 4 uno AZ è ion. ‘Ec 
aga dvo uab va deje. 


Cor, 4, Quod e media basi ad eam erigitur perpendicnlu 
in triangulo aequicruro, transit per trianguli verticem, et angi 
lum ad verticem bisecar. Quodsi enim non per verticem tran 
eat, ducatur per verticem alia recta ad mediam basin, ei 
etiam haec ad basin perpendicularis in eodem puncto, q: 
prius illud perpendiculum, quod fieri nequit (I. 11. Cor. 2.)., 

Cor. 5. Rectao a quovis talis perpendiculi puncto : 
puncta baseos extrema ductae efficiunt’ triangulum «equicri 


rum (I. 4.). 
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Si enim inaequalis est BI rectae EZ una carum 
raior est. Sit maior, si fieri potest, BI" recta £Z, 
et ponatur rectae EZ aequalis 80, et iungatur 40. 


Et quoniam aequalis est BO quidem rectae EZ, 
AB vero rectae 4£; duae AB, BO duabus JE, EZ 
aequales sunt, utraque utrique, et angulos aequales 
continent; basis igitur 49 basi 4Z aequalis est, et 
trianguiun #89 triangulo JEZ aequale est, et re- 
liqui anguli reliquis angulis aequales erunt, quos ae- 
quialia latera subtenciunt (Prop. 4.); aequalis igitur est 
acguius BOA angulo EZA. Sed EZA angulo BFA 
est aequalis; et BOA igitur angulo BI'A est aequa- 
lis; triangali igitur 40 exterior angulus BOA ae. 
qualis est iuteriori et opposito BI'A; quod fieri ne. 
quit (Prop. 16.). Non igitur inaequalis est BJ" rectae 
EZ; aequalis igitur, Est autem et AB ipsì JE ae. 
qualis; duae igitur 4B, BI duabus JE, EZ aequa- 
les sint, utraque utrique, et angulos aequales conti» 
nen; basis igitur AI basi 4Z aequalis est, et trian- 
gulum ABI triangulo 4EZ aequale, et reliquus an- 
galus BAT reliquo angulo E4Z aequalis (Prop. 4.). 
Si igitar duo etc. 


| Cor. 6. Quae contra a puncto extra illud perpendiculum 
sta ad extrema basis ducuntar rectae, inaequales sunt, vel tri- 
ansulum scalerum efficiant. Nam quae a tali puncto ad me- 
diam basin ducitux recta, illi oblique insistit (I. 11. Cor. 2.) 
vel ad alteram sui ‘partem acutum, ad alterum obtusum angu- 
nm efficit, unde latera his angulis opposita inaequalia erunt 
{I. 23.). Itaque vertices omnium triangulorum aequiorurorum, 
saper cadem basi constitatorum, sont in perpendiculo e media 
las erecto, vel illud perpendiculum est locus geometricue, in 


, 
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HPOTAZISA sl. 


‘Ecv cis do svdsias eddela luristtovoa tas iva - 
Ack yuviac Tous. aAAjAe:s monj, tapadiygio #c0vrae 
dino: «i evIelat, 

Els yuo duo evdelas vas AB, TA svosia tu 
stintovoa 7 EZ, vas tvaldéi yovias cds inòo AEZ, 
EZA ioes aliyhous morsita* Riyw, dti mapadiy40s 
dov ) AB vj TA, 

‘ El yeo un, èxfodiopevoa ei AB, TA cvune- 
coùvta:, Yror înì ta BA péon, ] eni ve AT. ‘Ex 
BeBhodncav, xa) ovusurtituoge tri va BA uiéon 
xata 70 ZH. 

loguvov d) voi EHZ 1 èuxos yovia 1 Und 
AEZ ton tor vi èvros al armevavziov TI dino 
» EZH41), onco toviv aduvarove ovx dea ai AB, TA 
auBallopevu cvurecobviae ini vd BA uéon. ‘Opoiws 

1) Mellwy cu ric Evros nal arsvavriov yuvlac vie did 
EZH' alzo xaì ion. Ita edd. Basil. et Oxon. Peyrard, e Cod. 
a, cum quo consentit exemplar a Basil, ad marginem citatum, 
habet breviorem lectionem, quam in textu dedimus, - 
quo siti suut vertices omnium triangulorum aequicruroruniy 
quae super lac basi gonstitui passust, 

Cor. 7, Si recta angulum trianguli alicuius bisecans op- 
positae basi est perpendicularis, triangulum illud etit aequicru- 
ram (FS. 26,), 

Hianc primam huius libri partem antequam relinquamus, 
. mogpendi videntur lectores, quam plurimas adhuc ad eas, quas 
- hactenus tractavimus, propositiones pertinentes observationes 
utilissimas reperiri in Append. 2. eius, quam saepius citavimus, 
Chrestom. Geom, Hauberi, quas attente porlegere neminem 
harum rerum studiosum poenitebit, 

PROPOSITIO XXVII. 
Obs, Anguli alterni (ai svadigi yovias) in hac proposi- 
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PROPOSITIO XXVII. (Fig. 4.) 


Si in dmas rectas recta iucidens alternos angulos 
sequales inter se faciat, parallela erunt inter se rectae. 


In duas enim rvectas AB, IJ recta incidens EZ, 
alternos angulos AEZ, EZA aequales inter se facial 
dico parallelam esse AB rectae I'd. 


Si enim non, productae AB, TA; convenient 
vd al BA partes, vel ad AI producantur, et con. 
veniant ad BA partes in H, 


Trianguli igitur £77Z exterior angulus AEZ ae- 
qualis est interiori et opposito EZH, quod fieri ne- 
quit (Prop. 16.) ; non igitur AB, TA productae con- 
venient ad B/4 partes. Similiter ‘autem ostendetur 


tene pronum occurrunt. Sunt autem illi anguli, qui, si recta 
a:iqua duas rectas secet, © diversis rectac secantis partibus, alter 
ad nem duarum, quae ab ea secautur, alter ad altcram cou-” 
sutsanu, Et quidem anguli alterni interni vocantur, si uter- 
que est ad partem interiorem duarum rectarum, quae ab alia 
secantur, ut hic anguli AEZ, 4ZE, vel BEZ, IZE, et de lus 
solis apud Euclidem sermo est. Sin autem, reliquis conditio- 
nibus manentibus, sit uterque ad parterh externam rectarum, 
quae secantur, tum anguli alterni externi augdiunt v. c. 484, 
MHZ4, vel A4EB, IZM. Caetorum etiam si anguli altemi ex- 
remi fueriat acquales, aut (Prop. 23.) duo externi ad eas- 
dem partes secantis aoquales fuerint duobus rectis, consequetur 
parallelismus rectarum, quae ita jsecantur, quod post Proclum 
sotat Isaac. Monachus in Schol. ad Euclid. libr. VI. priores, 
Froclus adhuc observat, supponere Euclidem rectas iu eodem 
pluno positas. Cf, dicta ad Defin. 7, 
Cor. 1. Si in figura qnadrilatcra ADF4 (Fig. 45.) latera 
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FAI Sy 9ryoewas , ou ovdi inì «a A°T ai dì è un 
direoa ta 4507 ovuniztovoni , ssaoediygioi eloe 710- 
ouAinAog dga tovìv 3) AB vj F4. Eay cea el 
duo mal te ego. L , 


HPOTAZIE wii 
“Eav eis dio evdsiac sv&sia tunimtovea crv 
ixx0g yaviav ti tvroc mal astevavtiov xal tr) ca 
avute uéon tony suo, 7 vas tvros mal èalì te ara 
uéon duolr oedaìs icas stor TIVO Ècovtai 
adiydo:s ai svdelai. I 
Eis 43 duo evdslag ecc AB, T4 steia èa- 
mintovoa 9 EZ ny èuvos yuviav anv vinòo EHB 
Ti èvros xal armevavziov al ènl ta ava puson 1) 
pavia ti; ino HOA4 Fon» svoLeltw , 9] toc iveos xal 
èsrì to avra peg7 toe ino BHO, HOA dvov do- 
daîs loag* Aéyo, ott rapadAyghos toviv ) AB vi TA. 
Ere ti log: tov)y 7 vio EHB vj vnò HOA, 
aid 7 Uno EHB ‘ij uno AHO èorv ton, nai 5 
uno AHO oa vj vano HOA touv toy nai etc 
avaria?» mapar)7408 doa toviv ) AB «ij FA. 
Alaliw, sel ai vo BHO, HOA duolv 00805 
tom elotv, eiol dÉ nab ai vsto AH0, BHA dvoiv 


1) Verba al é7ì ra avea Lion, quae Peyrard. secutus 
Codicem a expunxerat, et quae in edit. quoque Basil. de- 
sunt, ex edit. Oxon. restituimus. Eadem verba in ipso enun- 
ciato propos. sequentis desunt in cod. a, ubi tamen etiam 


Peyrard. ea retinuit. 


. Opposita aequalia sint, nempe AB=TJJ, ARi=8A, erunt eadem 
etiam parallela ex I. 8. et I. 27. _ 

Cor. 2. Pariter, si AB=/M4, et rB4=BF4, erit, ob 
Br communem , ex I. 4. etiam AF" =24, et tam AB, T4, 
quam A1°, BA parallelae (I. 27.). ' 


| 


6 
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reque ad AÎ°; quae aotem in neutras partes conve. 
ant, parallelae sunt (Def. 35.); parallela igitur est 
4B rectae I°A. Si igitur in duas etc. 


PROPOSITIO XXVII. (Fig. 46.) 


Si in duas vectas recta incidens exteriorem angu- 
lim interiori et opposito et ad easdem partes aequa- 
lem faciat, vel interiores et ad easdem partes duobus 
rectis aequales faciat; parallelne erunt inter se rectac. 


ln duas enim rectas AB, I'd recta incidens EZ 
esteriorem angulam ZE/MHB interiori et opposito et ad 
easdem partes posito angulo 704 aequalem faciat, 
vel interiores et ad easdem partes ipsos BHO, HOA4 
dtobus rectis aequales; dico parallelam esse 48 re- 
aze [4 

Quoniam enim aequalis est EHMB angulo HO, 
sed EHB angulo 4H©O est aequalis (Prop. 15.), et 
A4H9 igitur ipsi HO4 est aequalis (Ax. 1.); et sunt 
alterni; parallela igitur est AB ipsi TA (Prop. 27.). 

Rusus, quoniam anguli. BHO, H04 dQduobus 
rectis aequales sunt, sunt autem anguli 4AH0O, BHO 


Cor. 3. Denique, si ABT--=BFJ, et ATB==JI"BA, cerit 
ex I 26. 4B=IN4, et AI="B4, et tam 4B, FA, quam dI, 
B4 parallelae (I. 27.). 


PROPOSITIO XXVIII. 


Obs. Duae conditiones, e quibus hic rectas parallelas 
ese concluditur, reducuntur ad conditionem propositionis 
Faecedentis. ‘Generatim nempe tres haè conditiones, ut fa- 
tc pater, ita a se invicem pendent, ut nulla earum sine re- 
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opdaig tace ci dea vino AHO, BHO cale dVsze 
BHO, HO4 iva. siciv. Ko) apr0y09d0 ) vere 
BHO, lo) Goa 7 inò AHO doni vj vano HO 
derty ion sai elotu èvaldato napadizios dod tovz3 
7 AB vj LA. ’Eav dipa sis dvo ual va rs. 


IPOTASLZISY ss. 


‘H sis ras rmapadindovs svdeias evdsia èurre- 
‘sssovoa tag te èvazdai guvias 0a CINULOTTA TOLEE 
xaL tv îxroc ti) évcog xal asevavziov, xal ènì Ta 
avrà uéoy ioyv, nu) veg vide ua în) ce avre HET 
dvotv o0dais Taas. 

Hic yao stapurdgdove evasiage. rue AB, DA «<- 
dela iurustero 7, EZ- déyw, dv vas ce evalicé 
Yevias tuc vreo AHO, H6O4 Îcas noi, nol ay 
éxtog ywviav «iv Uno EHB ti èivros rai amever:— 
riov sul in) ro avre pon vj vnò HOA ioyy, ei 
ace fvtos mal ènì ta avide péo) tus vno BHO, 
HOA dvolv opdaîs îvas. 


liquis locum habere possit. Caeterum poterat etiam Prop. 28. 
fmmediate demonstrari, similiter ac Prop. 27. 


PROPOSITIO XXIX. 


Obs. In hac propositione, quae conversa est duaram 
praecedentium, primum adhibetur notum illud axioma unde- 
cimum, vel, nt alii volurt, postulatum quintum. Quod 
quidem, quamvis verissimum, haud tamen aeque perspicuum 
esse ac veliqua Euclidis agiomata, ita ‘ut omnibus, quibus 
innotescat, statim, etiam sine ulla illustratione, assensum 
quasi extorqueat, plerique omnes fatentur. Iam Proclus circa 
postulatum illud quintum monet: ,,esse potius theorema mul. 
tis dubiis obnoxium, unde et Ptolemaeus illud libro singu- 
lari demonstrare tentavetit, et pluribus definitionibus ac thco-; 





I 


I 
) 
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tobus rectis aequales; ergo 4H0, BHO ipsis BHO, 
{94 aequales sunt (Ax. 1.). Communis auferatar 
BR9; reliquus igitu A4H0 reliquo HA est acqua 


| di (Ax. 3.); et sunt alterni; parallela igitnr est AB 


I 


ectae I'A (Prop. 27.). Si igitur in duas etc. 


PROPOSITIO XXIX. (Fig. 46) 


.In perallelas rectas recta incidens; et alternos ans. 
gulos aequales inter se facit, et exteriorem interiori et 
oppesito et ad easdem partes aequalem, et interiores et 
ad easdem partes duobus rectis aequales. 


în parallelas enim rectas AB, IA retta incidat 
EZ; dico eam alternos angulos 4H©O, HO acqua. 
les facere, et exteriorem angulum £HB interiori et 
epposito et ad tasdem partes 70/4 aequalem, et in 
teriores ad tasdem partes BHO, 604 duobus rectis 
cqualee 


rematilas ad eius demonstrationem opus esse, et propositio» 
tem cotversam (I. 17.) Euclidem demonstravisse. Forte 
quessam eco deceptos hanc propositiottem postulatis annume- 
rare, quod, si anguli fiant duobus tectis minores, rectarum 
erga se inclinatio et concursus per ste patere videatur. At 
tecte contra hos Geminiun monere, peritissimos geomettiae 
maeistros praecipere, probabiles opiniones abesse debere ab 
huias scientiae ratiociniis, Et Aristotelom diceres acque ab- 
«erdam esse, ab vtatote demonstrationem petere, et a geo- 
merra persuaderi sibi pati. Et Symmiam apud Platonem ita 
bibere: qui e verisimilibus demonstrationem petunt, eos va- 
ua ingenio esse scio. Atque rectas, si ariguli sint duobus 
Tetris minores , eaga se invicem inclinari, verum quidem esse 
tc vecessazium. Lineas autem magis magisque ad se inelina- 
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El puo avoos tovy 1) vò AHO vj uno HO.1 


pie avtav eilwv toviv. " Eote pelby X uno AH 


eis iso HO41). Kown mgocueiod 7) ino BHG 
ai éga ino AHO, BHO vv vuo BHO, HOA4 pei 
tovés slow. “Aid ai inò AHO, BHO dvuolv de 
date ico soir al doa vio BHO, HOA dvo 0091: 
Biconovie sicuv. Ai dè art tiaccovwv 17 duo 0090 
ènfaliopevar elc disestoov ovustisttovorr ai dea AB 


‘TA èìufoliopevat ec artsigov cvprceco vat» OU cv, 


nincovor dì, dia to maoadàziove avtae vunonsiodai 
oux dea avwoog étovw 7 vro AHO “i vno HOA 
Toy co. 


1) Edd. Basil. et Oxon, habent: Forw usiZwv 3) vrro ATE 
Kai întì pelbov îorìy 1) mò AHO. Nos cun Peyrardo secui 
sumus lestionem breviorem cod. a. 


° tasy si producantur, alicubi concurrere, verum quidem esse 
° at non necessarium, nisi quis rationibus demonstret, in rect 


id verum esse. Esse enim quasdam lineas in infinitum qui 
dem propius ad se acoedentes, nec tamen concurrentes; id 
quamvis incredibile videatur, verum tamen esse, et in alii 
lineis ita observatum, Unde dubium oriri, nonne et in recti 
verum esse possit, quod verum sit in aliis lineis. Quod ante 
quam per demonstrationes refutatum sit, menti molestiae qui( 
affere. Quum praeterea dubia, quae circa concursum earun 
rectarum prolata sint, satis sint speciosa, praestaro sane, isti 
saltem probabilia, nec rationibus innixa, his libris excludere 
Patere itaque, demonstrationem quaeri oportere.‘ Simile 
aliorum querelas hic omitto. Nec tamen defuere, qui Euclì 
dem haud absurde defendi posse, aut eius praecepta mod: 
ali illustratione opus habere putarent, e quibus emine 
VW iisius (Opp. Mathem. T. II. p. 668. sqq.), de quo infr 
in Excursu ad hunc loeum. Quidquid sit, orta sunt quan 
piurima tentamina hanc quasi lacunam. explendi, de quorun 


, 
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Sî enim inaequalis est AO anguio H604; unus 
erm maior est; sit maior 4/70 angulo HOJ. Com- 
amis‘ addatur B/70; ergo 4HO, BHO angulie BHO, 
H94 maiores sunt. Sed HO; BH0O Qduobus rectis 


. 3«pales sant (Prop. 13.); et igitur BHO, HO4 duobus 


_ 


zipores rectis sunt. Rectae autem a minoribus quam 
deodus rectis productae in infinitum concurrun: (Post. 
s. vel Ax. 11.). Ipeae igitar 4B, TA productae in 
infinitim concurrent; non autem concurrunt, quia pa- 
rallelae ponuntur; non igitur inaequalis est AH60 an- 
gulo HO4; aequalis igitur. 


preecipuis ad fimem hnius libri disseremus.. Hic sufficiat mo- 
nere, cones, quae nostram hano praecedunt, propositiones 
& parister I. 31., sine illo axiomate demonstrari, et nonnullas 
eum alias e sequentibus, at quam plurimam reliquarwn par- 
tua inde derivari, unde, quam late res pateat, facile perspi- 
hs. 

Cer. i Quodsi in figura parallelogramma unus angnles 
Zectns st, erant omnes recti. Aliter ita: Si recta secans “duas 
parallela perpendicularis sit ad unam earum, etit otiam ad 
alteram perpendicularis. (E PAeidereri schedis, unde et multa 
im seguentibus, vel ubi non semper expresse monuerimus, de- 
semîa sunt.) 

Cor. 2, In omni parallelogrammo anguli eidera lareri 
adiacentes simul sunmati aequales sunt duobus rectis. 

Cor. 3. Recta 4B (Fig. 47.) quae unam duarum paral- 
elaram RI", 4E, cum quibus in eodem plano est, secat, 
«iam alteram socat. Ducatui enim ex puncto quocunque Z 
rectae 4E recita ZB, eritque (I. 29.) EZB+ZBT="2 rectia, 
dine EZB+ZBA4<3 rectis, adeoque 84, 4E concurrent 
(Au. 11. vel Post. 5.). 

Cor. 2 (Peletazii) Si duae rectae, quae duas paralle- 
la secant, ad unum inter ipsas punctum coierint, duosque 
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* dkàe 3 vnò AHO i. vno EHB toy Toy: x 
i vnò EHB dioa vj no HO4 èorv ì îon. 

Kowy mo00xsletw, 7) vo BHO ai doa vino EHI 
BHO vais vno BHO, HO4 four elciv. "AZ « 
vno EHB, BHO duoly 09daîs Far elci val al dn 
BHO, H0O4 oa dvolv 00daîs îo0: slotv.. “H do 
ele ras ropadiziovs xal ta tre. i 


‘ 
x 


IPOTAZIZ x. 


Ai ti avtij eVdsia sagaAdyioe ac dA djioas ec 
saouààyAot. 

"Eote Enarioa xy AB, IA vj EZ aoddà7i.0: 
2, dvi xab sj AB «ij TÀ èovi magadAgdog. 

Eunustéro yo ele abeae svdtta 1) HK. 

Kai 2reì ele ragaddrAovs evdeias tas AB, El 
evdeia iunentonev 9 HK, toy cca q vano AHO 1. 
vnò HOZ. Icy, ènel els sog raocdiylovs EU 
delas ras EZ, TA svdsla îpnéntoxesv 1) HK, io 
îoviv 9 vno HOZ «ij vno HKA.. 'Edeigdy dè xd 
sg vno AHK xj vino HOZ ion. Ka) x vnò AHI 


angulos alterno aequales fecerint, aut angulum externur 
aequalem interno opposito ad easdem partes, aut duos interna 
ex altcrutri parte aequales: erunt istae duae, rectae in dire 
gtum, vel ir unam lineam coincident. Haec propositio, qua 
est conversa I. Prop. 29. sumto contrario facile apagogice de 
monstratur. 

Cor. 5. Si-e duabus rectis 4B, BI (Fig. 48.), quae i 
puncto B conveniunt, una quidem 48 alii ed, altera auter 
BI alii ys parallelae sint, sint autem ad, ye in codem plane 
in quo et AB, BI' sunt, convenient etiam ad, ye sub angnl 
aequali angulo , ABI. Quum enim BY/, ye parallelae sih 
recta #8, quae ex hyp. unam earum 2° secat, secabit ctiai 
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Sed AH angulo EHB est aequalis (Prop. 15.); 
tLHB igitar angulo FOA est aequalis. 
. Communis addatur BH@; ergo EHB, BHO me 
| mis BHO, HO4 aequales sunt. Sed FHB, BHO 
| -ebas rectis aequales sunt (Prop. 13.); et BHO, 
794 igitur duobns rectis aequales sunt. Ergo in pa- 
relelas etc, 


PROPOSITIO XXX. (Fig. 49.) 


(Quae idem rectae parallelae sunt, et inter se sunt 
parallelae. 

Si utraque rectarum 4B, I° rectae EZ parallela; 
tito et 4B rectae I°4 esse parallelam. 

Incidat enim in ipsas recta 77K. 

Et quoniam- in parallelas rectas AB, EZ recta in. 
dit FK, aequalis est 4H9 angulo HOZ (Prop. 
8). Rorsus quoniam ‘în parallelas rectas EZ, Ti 
reca incidit H/K, aequalis est H9Z avgulo HK4 
| (Prop. 9). Ostensus est autem et A/7K angulo 
H6Z smaliss AHK igitur angulo HK4 est acqua 


«em ye in pancto aliquo È (I. 29. Cor. 3.), eritque BY7#* 
4 {I. 29,). Pariter, quum 4B, ad parallelac sint, recta 
i, quae, nt ostendimus, rectam 48 secat, secabit etiam ad 
è paacte aliqmo # (1. 20. Cor. 3.)}, critque angulus afy== 
*=4BI" (I. 29.). Eodem modo ostenditur; «f et BI pro- —, 
lutas se invicem secare, nnde patet, dari figuras parallelo- 
rarmas (Def. 36.). ‘@Praeterea ex hoc Cor. et I. 27» Cor, 1. 
i Ranifestunm est, quadratum, rectangulum, rhombum et rhom: 
, ‘en esse parailelogramma (Def. 30-83.) 


PROPOSITIO XXX. 
Obs. Procius notai, rem eodem modo demonastrari posse; 
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| coa ij Uno HKA èoviv tony sai slow evaldat.. Io 
oadAy2os Goa éovìv 9 AB vj DA. Ai diga «i avI 
evdeia mal td dbro. 


‘ IPOTAZIE de. 


did voò dodivros Onpsiov 9) » I dodelby evdei 
maoadiyiov evdsiav yoappry azayetv. 

"Ectw vo uòv dodiv onpetov t0 A, 9 dì dodeio 
evdsta + BI det dg, dia voù A oguetov, «i B. 
evdcia rtagalàziov evdsiav ycaupiy ayayelv. 

Ellyp9w . ènì vis BI cuyov oguetov ro 4, x 
anstevydo 9 Ad ua) cvveotarzo noos rj dA et 
Sesia, xa) té 005 avez ozusio 16 A, vij inò AA 
vavia Ton + vn0 A AE vaì èxPefijodw è sVdsio 
«is EA evdeia ) AZ. 

Koab èéret ele duo evdsiag tas BI, EZ svde 
eunistovoa 1) AA ves èvaldét puvias vds inò EA 
AAT toag adighors rmerolyus, rapddigios Goa èor. 
5 EZ «j BI. 

dia voi dodivros doa ogusiov coù A, vj È 
dFeloy svdsia «j BT smapalAndos evasia yoagy 
queci 7 EAZ: 03560 èder stosooi. 


@ 


| 1) Cod, a. addit: 0 uy dor Ènl avere. 


quamvis recta ZZ, quae duabus reliquis parallela ponitu 
haud intermedia inter illas, sed extra utramque posita fuer: 


PROPOSITIO XXXL 


Obs. 1. Punctum datum ita situm esse dobet, ‘ut rec 
data etiam producta non cum eo conveniat, quod notant Pr 
clus et Clavius. 

Obs. 2. Alia ratio problema hoc solvendi patet ex 
21. Cer. 1., ubi, si (Fig. 45.) per 4 ducenda sit paralle 
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E; et sunt alterni. Parallela igitur est AB ipsi l'A 
(frop. 27.). Quae igitur eidem rectae etc. | 


PROPOSITIO XXXI. (Fig. 50)) 


Per datum punctum, datae rectae parallelam re. 
cam lineam ducere, 

Sit quidem datum punctum 4A, data vero recta 
BI; oportet igitur, per 4 punctum, rectae BI pa- 
ralelam rectam lineami ducere. 

Suzatnr in BI quodlibet puncture 4, et iungatur 
44; € constituator dd 4A rectam, et ad punctum 
in ea 4, angulo A4F aequalis angulus 4A4E (Prop. 
23.), et producatur in directum ipsi EA recta 42. 


Et quoniam in duas rectas BI", EZ recta inci- 
dens f4 alternos angulos EA4, AAT aequales inter 
st facit, parallela est EZ rectae BI (Prop. 27.). 


Pe datum igitur punctum A, datae rectae BY pa- 
rallela recta linea ducta est E4Z,. Quod oportebat 
facere, 


Tectae I°f, snrmito in Z°4 puncto quocunque I°, descriptisque 
& 4, I, radio eodem quocunque circulis, posterior rectam 
T4 secabit in puncto aliquo 4, e quo deinde circulis radio 
4l descriptus intersecabit circulum ex -f descriptum in puncto 
3, ita ut ducta recta AB parallela sit rectao 174. 

Cor. Non plures una recta per idem punctum cidem 
ce parallelae: ducì possunt. Ducantur enim, si fieri po- 
i, duae uni eidemque rectao parallelao; erunt itaque (I. 30.) 
€ ipsae inter se parallelae, quod, cum se in ‘puncto aliguo 
ita, fieri mequit (Def. vd.). 
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IPOTAZIE UIF. 


Ilavcos tosyuvov pds cuv smievowv 900cexSÀ7; 
de107;8, Y txtos yuvia dvoi tals ivtòs mo) astevav 
giov iqn tovi* mal ai trros TOÙ Toywuov cosie yuvio 
duolv oodaic ion: eloly, 


PROPOSITIO XXXII. 

O bs, Proclus refert, Eudemum Peripateticum ad Pyth: 
goracos huius theorematis inventionem referre. Alias etia: 
demonstrationes exhibet Proclus, quibus primum proposition 
pars posterior adstruitur, et exinde pars prior derivatur. 1: 
monstrationem immediataîn, non adhibita parallelarum theori 
exhibere tentavit Thibaut., de qua infra in Exc. I. Est aute: 
haec propositio consequentiarum longe fertilissima, quarui 
praecipuae ex Proclo, Clavio, Tacqueto, Pfleiderero maximi 
aliisqne desumtae hao fere fuerint, 

Car. 1. Conversa quoque valet, Nempe, si (Fig. Si, 
angulus aliquis exterior AF ad triangulum aliqnod aequali 
sit duobus trianguli angulis internis oppositis BAM", ABI si 
mul sumptisa, erit recta Z°/ rectae BI" in directum. Erur 
enim anguli 4TB-+-AF4 aequales tribus angulis triangu. 
ABI % e. ex hac propos. duobus rectis, unde BI", LI ii 
divectumn erunt (I, 14.), 

, Gor.2 Omniatriangula candem angulorum summam habent 

Cor, 3, Quodsi duo anguli unius trianguli singuli au 
simmul sumti nequales sint duobus angulis algerius triangul 
singulis aut simul sumtis, tertiua etiam angulivs prioris trian 
guli aequalis est tertio angulo posterioris trianguli: et contra 
si duo triangula unym angulum soqualem Nabeant, acquali 
etiam crit reliquorum sumina, 

Cor. 4. Si in triangulo aliqua dati sinj, duo anguli sin 
guiatim, aut simul sumti, datus est etiam tertius: et, 
unus datus est, data est reliquorum summa, 

Cor. 5. Prout unus angulus trianguli rectus, aut ob 
tusus, aut acutus fuerit, summa roliguorum aequalis, aut mi 
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PROPOSITIO XXXII. 


Onmis trianguli uno latere producto, exterior an. 
rlus duobus interioribus et oppositis aequalis est; et 
| rteriores trianguli tres anguli duobus rectis aequales 
et 


ver, 20t maior retto erit, « vice versa. Et urusquisque 
rianenli alicuias angulus rectus, aut obrusus, aut acttus 
et, prout duo reliqui simul ipsi aequales, aut minores, aut 
malore eo fuerint, et vice versa. 

Cor. 6. Trianguli aequicrari dato uno engulo danter 
etiam relini. Quura enim (1.'5.) auguli ad basin aequialessint, 
| «dt, deco uno angulorum ad bagin, alter ci aequalis, et ter- 
N15 ad verticem apgulus datus exit (Cor.4.), si vero primum 
datus [uerit angulus ad verticem, data erit reliquorum samma 
(Cor. 4), ande, quum sint aequales (I. 5.) pariter siuguli dati 
cal . 

Cer % Prout angulus ad verticem triangnli aequicruri 
fietit rectus, aut obtusus, aut acutus, quisque reliquorum 
tei sequalis erit dimidio recto, vel miuot, vel maior dimidio 
Tecta, 

Cor 8 In quovis triangulo acquicruro ntervis angulus 
ed batin et dimidius anguli axterni ad vertice. 

Cor 9. Trianguli aequilateri quisque angauus efficit ter 
Nam partem duocum rectorum, vel duas tertias recti, 

Cor. 19. Si in triangulo aequilatero ex vertice demit- 
Lu: perpeudiculum ab basin, duo ozientar Criarigula rectan- 
fili, quorum anguli, praeter rectum, alter ter'iam partem 
| teeti, alter duas tertias recti efficit. Hinc patet ratio, dngu- 
“@ reclam in tres partes aequales, et deinde bisecando (I. 
“ia sex, duodecim eto, partes aequales dividendi. 

Cor. 1î. Si in triangulo aequicruro A44' (Fig 52.) al- 
tum crus 4B ultra verticem producatur, usquedum 44 fiat 
348, e iusgatur dF, erit angulus 4/3 rectus, Ones 
ua asguli triangunli BIS? rectis, at, ob 4BT=A/5B, 
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"Eovw volyavoy vo ABI, mal npocesfeBir763 
avro puo srhevoa 1 BI .ènù vo 4° diyw, de1 1) éxc. 
puovia g vo AFA i ion tovi vale duol cal incoc x 
drvevavtiov vale ino TAB, ABI" sal al iveos 
sotyuvov, cosis yuvice, al Uno ABI, BrA, TA 
duoiy dedals îov: eloiv. 

"Hyde reo , dea vo I ompetov, ti AB svde 
rnedilizhog yq TE. 


et A4DP=ANA (I. 5.), erit Al By-AF4 i. e. 4F'B ha 
summa dimidia, adeoque aequalis recto. Hinc facile pai 
ratio, ad reetam BI' in puncto ipsius I° extremo perpendic 
larem erigendi, descripto nempe super BI° triangulo ‘aequ 
latero ABI", factaque 44=AB, et ducta dI. . 

Cor. 12. In quavis figura rectilinea (Fig. 55.) cuius a: 
guli omnes extra figuram vergunt (angles saillans), ut itaqi 
versus partes interiores figurae concavi sint, omnes angi 
simul efficiunt bis tot rectos angulos, demtis quatuor, qu 
figura habet latera vel angulos, vel, si figura habeat n later 
omnes anguli simul efficient (2n—4) angulos-rectos, vel ( 
—2x2R, si R rectum denotat. Nempe in omni tali figui 
v. c.. ABIAEZ ab uno angulo quocunque A ad reliquos ai 
‘’ gulos omnes, exceptis duobus ipsi proximis, duèi - possui 
rectae diversao a lateribus figurac, quae figuram in totide: 
triangula divident: itaque, si figura habet n angulos, prove 
mient n—2 triangula, et, quum summa angulorum cuiusqu 
trianguli sit =2R erit summa omnium istorum angulorur 
==(n—2)X2R. Ita v. c. in quovis quadrangulo summa an 
gulorum erit =4R; in quovis pentagono =6R; in quovi 
hexagono =8R etc. Est haec propositio iam apud Proclur 
Conversam quoque, nempe, si anguli quotcunque, quorur 
numerus =n, dati sint, sitque corum summa ==(n—-2)X2R 
construi posse figuram rectilineam n latorum, cuius angul 
acquales sint datis isti angulis, demonstrat Develey, Elem 
de Gétom. Append. ad Livr. IF. 6: 45. 
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Sit triangulam ABT", et producatur ipsius unum 
ans BI in 4; dico exteriorem angulum AF ae- 
quiem esse duobus interioribus et oppositis I'/B, 
ABT, et interiores trianguli tres angulos ABI BIFA, 
T'AB duobus rectis aequales esse. 


Ducatur enim, per I" punctum, rectae AB paral. 
dla TE (Prop. 31.). 


Cor. f3. Quodsi igitur in quadrangulo tres anguli recti 
foca, vel saltem summam trium rectorum effeceriut, etiam 
quartui rectus etit, et contra: si unus rectas sit, summa trium 
religuiram simul tres rectos efficiot: et, si in quadrangulo 
dao anguli simul duòs rectos faciant, facient etiam -reliqui 
deo sinal duos rectos. 

Cor. 11 Quedsi vero (Fig. 54.) nonnalli figurae anguli 
moreasum vergant (angles rentrans), ita tamen, ut nullum 
fgucae latus plura duobus e reliquis lateribus seceni, etiam 
talis feura resolvi poterit in tot triangula, demtis duobus, 
quor fgura latera habet, e. g. si figura n latera habeat, in n 
—è misnsula, et summa angulorum horum triangulorum pa- 
ricer elécier (n-2)\X2R. At observandum est, horum trian- 
gulorm summam intrare anguloe illos gibbos s. introrsum 
versentes, siquidem angulosieos dicere velis; Sensu enim magis 

solito angulus vocatur inclinatio duarum rectarum ex 6a parte, 
gua minor est duobus rectis. Quidquid sit, si angulos hos 
gibbos numerare velis, erit adhuc summa angulorum interuo- 
nun firurae, =(n—-2)XX2R. Qaodsi figura habeat N angulos 
gibbos A, B, Ceto. adeoque praeter cos n-N angulos con- 
sseto sensu sumtos', vel concavos, quisque angulorum gib- 
borum habebit alium ipsi contiguum, extrorsum vergentem, 
solito sensa samtum, A v. c. habebit angulum contisnum a, 
B agulam b, etc. ita ut A=-4R—a, B=4R_b etc. adeogue 
ATB4-C . .... (quorum numerus N) AN.R_(a4-b-+c 


+20.) lam, si summa angulorum concavorim figurac ac- 


122 ELEMENTORUM 


Kai ère) rapadigAos tav , AB vj TE, nol 
ec auris tunentouev AF, ai ivaddét yoviar ai 
vo BAT, ATE ica: dddydaes sloty. ’ Haley, ènsi 
neoddAy)0g tovv 9 AB vi TE, sal sic avvas èu- 
nintuuev evdeia 9) BA 1) èuròs ywvia 1 ino ETA 
fon tor) t7 èrros xaì anevavtiov vj vno ABT. 
Edsty9y dè xa) 7 vno ATE vj vino BAT Îoy: 0dy 
Goa 7) vro AQVA èxros yovia ion tati dvol cuîs 
èvcos ual asttevavtiov tais ino BAN, ABI. 


qualia sit angulo S, erit SPA4-B+G..... =(n-2)X2R, 
adeoque SPAN .R—(a-4-b4c .... +) =2nR—-4R, vel S- 
(a-t-bep-c + + + +) =2nR—(N--14R, i. e. summa angulorum 
concavorum figurae superabit summam angulorum gibbis con- 
tiguorusa 3 duohus rectis tot yicibus sumtis, quot figura la- 
tera habet, demtis quatuor reciis una vice plus sumtis, quam 
anguli gibbi adsunt. Hinc consequitur, si fuerit u=2(NH4-1) 
fore Sa-+-b4-c . , . ut, si figura aliqua quatuor latera ha- 
buerit, adeoque n:= fuerit, et niius in ea angulus gibbus sit, 
(pluves enim tum gibbi esse nequennt) erit S=-a, quod etiam 
ex figura facile patet. Quodsi unam latus plura duobus e re- 
‘liquis ingersecet, fignra implicatior vix dicere permittit, qui 
anguli interni aut extorni vocari debeant, neque res tauti osty. 
ut ei jam immorari liceat. 

Cor, 15. Si in figura roctilinea, quae angulos gibbos 
non habet (Fig. 559.) singula latera figurae producantur ordi- 
natim versus easdem partes, omnes anguli externi aequales 
erunt quatuor rectis, quicunque sit numerus laterum figurae. 
Nom quilibet externns cum ipsi contigno interno aequalis est 
duobus rectis. Omnes igitur externi cum omnibus internis 
bis tot rectis aeguales sunt, quot figura latera habet. At in- | 
terni soli (Cor, 12,) bis tot rectis, quot figura latera habets | 
demtis quatuor rectis, Ergo anguli externi simul acquaniur | 
quatuor rectis. (Est etiam haec propositio Procli,) 


» 
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Et quoniam parallela est AB rectae TE, et in 
sas incidit AI°, alterni auguli BASS, ATE aequa- 
#s inter se sunt (Prop. 29). Rursus, quoniam paral- 
Lla est 4B rectae TE; et in ipsas incidit recta BS, 
esterior angulus ETA aequalis est interiori et opposito 
ARP Prop. 29.). Ostensus autem est et ATE an- 
gulo BAT aequalis; totus igitur AT exterior angu- 
lus aequalis est duobus interioribus et oppositis BAI, 
ABI. 


Cor 16. Si figurae rectilineae angnlos gibbos habent 
Fis, 54), hî quidem proprie loquendo non habent angulum 
tuetoum simili ratione, ac in vreliquis, formatum. Unum 
eum datas anguli gibbi productum intra figuram cadir, Quodsi 
vero ad analogiam religuorum eos angulos, quos team latus 
productum cum latere sibi contigrto facit, improprie pro an- 
gulis externis sumere velis, erit excessus angulorum extemo- 
n proprio dictorum super los exterios improprie dictos 
segalis duobus rectis, Quodsi enim omnes litterae idem si- 
Safcent, ac in Cor. 13., sit summa angulorum proprie di- 
Gera externorum , qui ad (n—N) aunzulos cuncavos formau- 
ta, = msulo 2, eritque 7.—(n-N).2R—S=n,2R_N,2R—S. 
Driade, si anguli illi improprie dicti externi, qui ad angulos 
dos proveniunt uno latere producto, voceutur a, f, y . .. 
eun a-foffy ... A4+-B4C... +2N.R, adeuque T- 
(itày ....)=n2R-S—(Aef-B-4C....). At cx Cor 
ML SPA-4-B4-C.,.. sa(a-2).2licn. UYU -A4R, lino I 
‘t4ày ... =iR. Etiam hic fguras tantum cupsidera- 
mus, in quibus nullum latus pluribus quam duobus e reli- 
QRs occurrit. . 

Cor. 17. Bi figura aliqua rectilinea (Fig. 57.) ita com- 
Fiuta sit, ut duo quaecunque latera, quae unum latus inter 
* interpositum habent, extua figuram ab ea latovis interpositi 
fine, e qra mon est figura rectiliuca, concuitant, anguli, 
fav haec latera efficiuut, simul sumti bis tot rectos efficiuut, 
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Kowy noocxsic3v 9] dro AT'B al doa Uno AF, 
ATB too) cais vuo ABI, BFA, TAB ic cio. 
"A1X al vn0. ABA, AT'B duolv 00Iaîg iva slot 
«ci ai ino ATB, TBA, T'AB dioa dvolv cedats 
| Tous elciv. Ilavtos dica veryuvov mal co éele, 


HPOTAZIE ip. 


Ai cds Poas ve mal stogad)yiove ènì va uvte 
uion èinutevpriovie evdela, na) avtaì loci re rat 
srapadinioi sio, 

"Eorwoav Toce ve xal magcdAgho al AB, T4, 


mol 3milevyvitwiav avede ènì co avra puéon sUbziar 
ai AT, BA rhépo, ov nad al AT, BA ico ve sat 


staoddàgàol slorr. 
*Enstevydw peo BI. 


quot figura habet latera, demtis octo rectis, v. o. in penta- 
gono *duos, in hexagono quatuor, in figura n laterum 2nk— 
8R, Tormantur enim n triangula, quorum anguli efficiunt 
2nR, a quibus si subtrahantur anguli figurae externi bis 
sumti, erunt anguli illi nunc demum formati simul =2uR 
—8R. In triangulis et quadrilateris occursus ille ita, ut dixi-: 
mus, locum habere nequit. De pentagono rem primum dee 
monstravit Campanus. Idem adhuc valet, etiamsi duo latera, 
quae unum inter se interpositum habent, parallela sint. | 

Cor. 18. In figuris rectilineis, quaruri omnes auguli 
aequales sunt, e numero laterum vel angulorum facile quane 
titas uniuscuiusqie anguli determinatur. Quum enim ex Cor. 
12. omnes anguli simul iu figura, quae n latera habet, sn 
(n-2). 2R, erit unusquieque sugulorim = STE DIR -=2R—_ o 

Cor. 19. Quum omnes anguli circa sliquod putictam 
constituti simul efficiant quatuor rectos (I. 15. Cor. 3.) Sp? 
tium circa aliquod punctum figuris aequiangulis gundem om-: 


7 ————o- im: "° 
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Commumis addatur AIB; ergo ATA, ATB tri. 
bis ARC, BIA, TAB aequales sunt. Sed ATF4, 
4llB duobus rectis aequales sunt (Prop. 13.); et 
ATB, TBA, TAB igitur duobus rectis aequales 
ant. Omnis igitur trianguli etc. 


PROPOSITIO XXIII. (Fig. 58) 


Quae et aequales et parallelas ad casdem partes 
quingunt rectae, et ipsae aequales et parallelae sunt. 


, St et aequales et parallelae AB, I'4, et con- 
Zusgant ipsas ad easdem partes rectae AI", BA; dico 
et A’, BA et aequales et parallelas esse. 


Imgatur enim BI. 


mbes angnium ad hoc punctum comprebendentibus tum sal- 
Ven &pleri poterit, si unus istorum angulorum pars aliquota 
quatsor rectorum fuerit, vel, si numerus n laterum talis fi- 
(n-2).2R 

n 9 
merus integor. Id vero non fiet, nisi sit vel n=3 (ubi sex an- 
grii trianguli aequianguli i. e. atquilateri spatium explebunt), 
vl a4 (ubi quatgor anguli quadrilateri aequianguli i. e. re- 
ctanguli idem efficient) vel n—6 (ubi tres anguli hexagoni 
sequienguli rem praestabunt). Pythagoricum hoc theorema 
esse ad I. 15. Cor. observat Proclus. 

FPFROPOSITIO XXZIIFL.: 

Obs. Hac vatione pariter ac in I. 29.° Cor. 5. orientur 
prrallelogramma, et quidem hic ca addita conditione, ut unum 
perallelogrammi latus, cui aequale est alterum ipsioppositum, 
Magnitudine datum esse possit. 

Cor. 1. Recta, cuius duo puncta ab alia recta aeque 
distant, £ e. © cuius duobus punctis in altera domissa per- 


game ita sit comparatus, ut 4R: vel 13 sit nu- 
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Kat i magaAAaàce fot 7 AB vj TA, xaò 
ele avtus tusentomuev 9) BI, al èvadiat yoviae ai 
vno ABI, BÈlA ica cAdhars slotv. Kal &nel fon 
torlv ,. AB «i TÀ, xovn dè ) BI, dvo dy ai AR, 
BI, dvoì ceîs TA > BY ici cicli xa pavia c] II) 
ABI yovie vi vng BIA îoy toviv. Buows dea 7 
AT Base vj BA ivviv ion, xa) tò AB’ coiyuvov 
. 0 BI topwvo icov tori, mai ai dora yuviu 
taic domaîs yaviae icar ìcovta:, ixarioa snaréoa , 
Up Gs al iva nAsvoai UTOTEIVOVOLY* (07 Goa 7 Vaò 
AT B yuvia. vj vno TBA. Kal énel sÎs dvo sUdelag 
cas Al, BA evBcia eusincovoa 9 BI ves èvad)d8 
yuviag veg vo ATB, TBA icas cdindess steroir;- 
xe nagudigdos doa éorv ) AT vij BA. ‘Edeix3y 
dè avi xal ion. "Ai doo tes Îoas uul ta dti. 


IPOTAZIEO® 28. 


Tuv maguiAghoyors pay quoiov al asrevavtiov 
sievpai te xab puvici ica cAl1)Z01g sloì, sci Y du- 
puereos avra diya téuvet. 


pendicula aequalia sunt, huic alteri parallela est. Hinc nova 
constat ratio per datum punctum rectam alteri datae parallelam 
ducendi, 

- Cor. 2. Quodsi vero duo puncta 4, B (Fig. 59.) rectae 
alicuius ab alia recta 774 inaequaliter distent, ita nempe, ut 
porpendiculorum ex iis in alteram rectam demissorum unum 
v. c. B4 maius ait altero AJ", reòtae AB, I productae cun- 
current. Sumta enim ZE—-AF evit ducta AE parallela rectao 
T4, hinc AB ei parallela esse nequit (I. 51. Cor.).} 


PROPOSITIO XXXTIy. 


Obs. Circa hanc propositionem multa adhuc, quae vel 
ex ea ipsa, vel ex natura parallelogrammorum consequuntui, 
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E: quoniam parallela est AB rectae I°4, et in3 


=s2s incidit BT, alterni anguli ABI, BI.1 aequales 


er se sunt (Pròp. 29.). Et quoniam aequalis est 
‘ £B rectae FA, communis autem BI"; duae igitur 


4B, BI duabus T4, BI aequales sunt, et angulus 
4B0M angalo BI aequalis. Basis igitur AI basi 
BA est aequalis, et triangulum 4B[" triangulo BlA 
requale est, et reliqui anguli reliquis angnlis aequales 


stent, uterque ucrique, quos aequalia latera subtendunt 


Prop. 4.); aequialis est igitur angulus 4/8 angulo 
TEL Et quoniam iu duas rectas 4f", B.4 recta in- 
cidess BI, alternos angulos .AT'B, TB aequales 
izter se facit, parallela est AI rectae BA (Prop. 27.), 
Ustensa est autem ipsi et aequalis; quae igitur aequa- 
:S CtC, 


PROPOSIÎTIO XXXIV. (Fig. 58.) 


Parallelogrammorim spatiorum et opposita latera 
tt 2asuli aequalia inter se sunt, et diameter ea bifa- 
riza secat. 


chevzi possunt, quae e Proclo, Thom. Simpson. , Clavio, 


| Pfesdereri schedis huc conferemus. Et in ipsa quidem theo- 


Tematis emunciatione notari potest, diametrum Spatia paralle- 
“zamuma non tantum bifariam, sed praecise in triangula por- 
4cte congruentia dividere, ut etiam e demonstratione pater. 
Cor. 1. Duae parallelogrammi diametri 25°, A4 (Fig, 
Î.) se invicem in puncto E bifariam secant ex I. 26. ob AB 


‘ =4P {I 34) BAB=BAF (I. 29.) ABE==ETF4 (1. 29.). 8i- 


tl patet, esse triangala opposita 4BF, 4EI", paviterque 
4El', 4EB aequalia. ; 

Cor. 2. Sì per punctum E in media diametro positum 
Tie. 61) dueatur recta quaecunque Z@, dividit illa paralie- 
losrammom in duo quadrilatera inter se congruentia BZ40, 


# 
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"Eotw rage.) oyoupptov xuorov 0 AT AB, dia- 
uergos dì avro di BI dra, Ot. où A‘ AB nuged- 
ixAoyoanpuov al arevavtior sthevoat ce xal puviu 
ica adiyhos elol, nal 1 BF diaperoos avrò diyo 
réuvet 

"Enek yoo staoalàingios tovw n AB «ij TA, sa 
ele aUras iunentonev evdsta 5, BI, al ivaliai yu 


TOZA, cb aeqialia triangula 4B4, 4A, pariterque aequali 
A4EZ, 4EQ. Puactum £ centrum figurae vocare solent. 

Cor. 3. Recta 48, quae alteri I°4 parallela est 
‘ omnia puncta aequaliter ab hac distant, vel omnia perpen 
dicula a recta aliqua in aliam ipsi parallelam demissa sui 
inter se aequalia. 


Cor. 4. Sie pluribus punctis rectae alicuins plura ac 
qualia perpendicula in eodem plado erigantur, una cademqu 
recta, priori parallela, omnia perpendiculorum extrema iu: 
git. 

Cox. 5. Quadrilaterum, cuius bini oppositi anguli « 
quales sunt, est parallelogrammuim. Quum enim omnes qui 
tirilateri cuiuscunque anguli aequales sint quatuor rectis ( 


| . 52. Cor. 12.) et bini oppositi aequales esse ponantur, angu 


eidem lateri cuicunque adiacentes dimidium omnium angul 
ram quadransuli i. e. «duos rectos efficient, adeoque duo qua: 
vis latera opposita acqualia erunt. .Nominatim itaque quodv 
quadrangulum, cuius omnes anguli recti sunt, est paralleli 
grammum. Pariter, gi duo quaevis opposita latera acqual 
sint, figuram parallelogrammam esse, iam I. 27, Cor. 1. v 
dimus. Cf. Isaac. Monachus l. c, 


Cor. 6. Non sufficit ad constituendam figuram parall 
logrammam, ut duo quidem quadrilateri latera opposita p 
rallela, reliqua duo autem asqualia sint, id quod osteni 
Proclus ope trianguli aequicruri, a cuius cruribus si utrimq 
ex vertice partes acquales abscindantur, et puncta haram p: 


LIBER.PRIMUS. 129 


Sit parallelogrammum spatiùm AT4B, diameter 
xtem ipsius BI"; dico AI"AB parallelogrammi op- 
sosita et latera et angulos aequalia inter se esse, et 
BT diametrum illud bifariam secare. 


Quoniam enim parallela est 4B rectae I°4, et in 
7sas incidit recta BI, alterni anguli ABI", BI4, 


‘| um extrema recta iungantur, existet figura quadrilatera, in 
gna duo quidem latera opposita parallela, reliqua autem op- 
pesita latera acqualia sunt, que tamen manifesto non est pa- 

a, 

Cor. 7. Pariter non sufficit ad probandum, fignram ali- 
iu esse parallelogrammum, si-ostendatur, diametrum divi- 
dere quadrilaterum in triangula perfecte congruentia, nisi 6a si- 
mal ita posita sint, ut latera acqualia sibi invicem opponan- 
tx. Miaus igitur accuratum est, quod Isaac. Monachus de 
har re habee. 

Cor. & Ar, si duae diametri. BI, A4 altera alteram - 
Vifaizm secet (Fig. 60.), tum quadrilaterum AB parallelo- 
grammem erit. Erunt enim ex JT. 4. anguli BAE, FE ae- 
quales, sleoque AB rectae I°4 parallele, pariterque ob Bdl'= 
E4B, erit AB parallela rectae BA. 

| Cor. 9. Dato uno parallelogrammi sagulo dartur omnes, , 
Cor. i0. Nominatim, si unus rectus - fuerit, recti erunt 
| etiam religui; si unus obliquus, etiam réliqui obliqui erunt. 

Uade parallelogramma rectangula vel obliquangula. 

CWr. 11. Quodvis;quadrangulum sequimgulum est paral. 
llogrammum rectangulnm. 

Cor. 12. Datis diuobus parallelogrammi lateribus adiacen- 
bas dantar etiam reliqua. 

| Cor. 13. Si duo litera adiacentia parallelogrammi aequa- 
| la sine, omnia latera erunt aequalia; si duo adiacentia inae- 
quali, religua etiam -erunt inter se inaequalia. + Hinc parallo. 
lozrama aequilatera et scalena, I 
| . 
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TBA îear «Alu ticino Ao dy cotzuvi tori n 
ABI°, BTA vas dda yovias ves dnò ABI, BI 
duoì vaig vno BI, T'BA ioas tyovra, ésazrtoa! 
Emerioa, ma) uiav stievoay può mievog i0yv , vi} 
‘1006 cale l004 guviar, xowvyv «viov cjv BI 40 
tg Aorstas dea misvoos tale Zosaîg loas Eter, éxa 
rioav Enatioa , xal tv Aonny yuviav ci Zost yo 
vie Ton dea La pùy AB xiivoa v) T4,y dè Al: 
ij BA, nai 1 vnò BAT yovia vj vano BAT. Ko 
viste log toriv Y puby vno ABI puvia 4 vno BIZ 
7 dè inò TBA vij vno ATB- di Gva 7 Uno AB. 

FA vj ‘ino ATA tovv ioy c061x99 di xal Un 
BAT «ij vnò TAB toy. 


, 


rallela, Nam ex praec. Cor. tam £27, quam Z0@ parallela e 
rectae BI", adeoque EZ, ZO (I. 29. Cor. 3.) inter se para 
lelae erunt, eodemque modo ostendetur, ZZ, H@ parallel 
esse; est itaque EZOH parallelogrammum. Habet hoc the: 
rema Thom. Simpson. Elem. of Geom. Lond. 1800. p. 27, 
. Cor. 25, Caeterum esse, praeter parallelogramma vulg 
dictay multas, adhuc figuras, quarum latera opposita paralle 
sint, Proclus et post'eum Clavius: monent, Latera apposi 
mempe sunt, quae ex utraque sui parte parem laterum num 
rum in figura habent. Nempe in figura quacunque aequia 
gula, quae parem numerum laterum habent (aequilatera etia 
esse, quod Proclus et Clavius volunt, nihil attinet) latera 0) 
posita erunt parallela, Quodsi enim numerus laterum + 
=2 n, erit numerus laterum ex utravis parte lateruum opposit 
rum .Î09, dE (Fig. 65.) ==n—1. Ducta deinde 44, habet 
figura ex altera rectae A4 parte v. c. dextra n latera, rec 
A4 pariter cum reliquis computata, ex “altera (sinistra part 
recta Ad pariter cum reliquis computata, (1-2) latera, itaq 
omnes anguli figurae a dextra parte efficiunt ex I. 32, Cc 
‘ 12. (n=2)2R, vel 2nR-—-4R: omnes autem anguli figurae 
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xquales inter ‘se sunt (Prop, 29.). Rursus, quogiam 
palla est AI rectae BA, et in ipsas incidit' BI, 
liemi anguli AT.B, IRA aequales inter se sunt 


teligais. Contra vero, si unum quidem Jatus cum angulo ad- 
cente utrimque aequale sit, alterum autem latus iu uno pa- 
tilelugrammo maius ac in altero, erit etiam prius parallelo» 
Mazam maiue altero. 

Cor 22. Vicissim: latera duorum asqualium quadrato. 
Na sant aegunalia : aequalia rectangula, quae candem basin 
liber, candem etiam habent altitudinem (perpendiculum e 
later pposito in basin demissum); aequales et aequianguli 
Landi equalia habont latera; si in aequalibus et aequiangu- 
ls tiembotdibrs unum prioris Iatus acquale sit uni posterio- 
i, et etiam alterum prioris larus aequale alteri posterioris. 

Cor. 23, Si in uno ansnli alicuius crure 48 (Fig. 62.) 
“it partes quotcunque JE, EZ etc. aequales, et per puncta 
“ran extrema ducantur rectae inter se parallelae, quae alteri 
cm ‘N in punctis #7, I, K occurrunt, erunt partes HI, 
Mac pariter aequales. Ducatur enim per 7 recta LA rectao 
Lrilela (I. 51.) quae rectam 4H in ©, rectam ZX in A 
*(1,29, Cor. 3.), eritque ob Jo JE (I. 54.) ct LL-EZ 
38, quam ex hypoth. sit SE=ZZ, etiam IS=IA;, adeo- 
10, ganm  praeterea angulus Z70I=I4K (I. 29.), et 0IH= 
4 (I 15), HI=IK. Idem valet, si inde a puucto 4 
ele aeqnales abscindantur (Fig. 63). Hinc facile est re- 
‘an ditam in partes quotcunqne acquales dividere. Contra 
‘to, n 4E, EZ etc. Ipariterque HI, JK etc. aequales sint, 
‘Aque dnae rectaruni «4H, EI, ZK etc. inter se parallelae , 
itallelae erunt etiam reliquae; vel, si partes e puncto A 
liptae 4E, EZ etc. aequales sint, pariterque 47, IK etc. - 
"al etiam ductae EI, 2K parallelae, quod facile patet, si 
“tarlum sumatur. . 

Cor. 21, Si latera quadrilateri cuiuscanque ABI4 (Fig. 
': bisecentur în E, Z,0, H, et iungantur EZ, 20, 6H,. 
SE, ant in figura EZOH biua quaevis opposita latera pa- 


- 


» 
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Mv Goa rnapadiyioyoedupuv yopiwv ai astevar 
sioy misvoci ve na yoviar ica: diiyiou sioivi 

Aépa dì, dv ‘ua) 3 diausroos avra diya réuvs 
Enel ye ion toviv ) AB vj TA, uowy dè 7 BI 
dio di «i AB, BI dvoì vals AT, TB iîcct slot 
duatéoa inarioa, sai yuvia  vao ABI yuvia < 
uno BIA toy tori’ xo) Pacis deu 7 AT Baos 1 
B4 ion dov: na) ‘vo ABI doo toivuvov cu B4 
soiyuvo Tcov toriv. 
 ‘H cea BI dea peroos diza tidver 0 AT 4 
saoaiiyioyoatu poy. ‘’Oreo édsi delbue. 


HPOTAZIE Me | 
Ta magadiz)6y0a1 {re , ta ènk tie avrie Lace 
ovra xa) èv cuis avvale tuped)740t8 , iva cAdzdoe 
éotiv. 


etirque (I. 34.) angulus E=I", at AB45E (I. 16.) adeoqu 
AB4>. 
. 5) Latera opposita parallela 48, I° sunt inaequalia. 
constructione nempe antecedente erit 4E=I4 (I. 31.) i 
ABZAE, adeoque AB<II. | 
4) E triangulis, in quae diagonales trapezium (Ti ig. 6: 

_ 68.) dispescunt s duo illa, quorum bases sunt latera par llei 
| aequiangula sunt (I. 29.) reliqua duo in trapeziis tanttim aé 





quicruris (i. e. quorum ea latera aequalia sunt, quae non sui 
parallela, et quae etiam, ut ducta per terminum unius rect 
alteri parallela facile patet, aequaliter inclinata sunt ad unum 
quodvis reliquorum laterum) inter se congruunt (I. 26,). 

5) Neutra diagonalis hifariam secat alteram; sed uurius 
que’ diagonalis pars maior adiacet maiori duarum paralielarum 
minor minori: in trapezio aequicruro tamen integrae diagona 
les pariterque partes unicuiquo parallelarum adiacent.s acqua 
les sunt, . | 
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Ergo parallelogrammornm spatiorum opposita et 
krera et anguli aequalia inter se sunt. 
Dico et diametrum ‘ipsa bifariam.secare. Quoniam 
mim aequalis est 4B rectae I°4, communis autem 
RI", duse igimir AB, BI duabus AF, T'Baequales 
1, utraque utrique, et angulus ABI angulo BT4 
| amoalis est; et basis igitur AI" basi BA aequalis est 
(trop. 4.); et igitur triangulum ABI" triangulo BAN 
atinale est. 
Emo BI diameter bifariam secat AIB paralle. 
lopmaum: Quod oportebat ostendere. — 


PROPOSITIO XXXV. (Fig. 70.) 


Parallelograrama $ super eadent basi constituta et in 
tidem parallelis, aequalia inter se sunt. 


6) Si in trapezio aliquo (Fig.69.) una diagonalis 44 bise- 
tem mpuncio Z/, et per 27 recta GOZZI ducatur parallela late- 
ribw mpezii parallelis inter se, bisecabit illa reliqua trapezii 

| laterapuiter ac alteram diagonalem. Ducatar enim ZX paral- 
sela my 84, erantque triangula AHX, HAI acqualia (I. 26.) 
è 48—H 4 ex hyp., ang. HAK==A1H11 (1.29.) et AHK==HJI 
7.29) hinc ZK—HI et KII=I9: it etiam XH=BI (I. 34.) 
que /4= BI, Eadem ratione ostenditur, ducta Z74 paral- 
lla 75 Al'esse A0—0FM. Deuique ob J4=BI, erit etiam (I. 
#. Cor. DI) BZ=FZ. 0 


’ 


4B ri 
3) Iisdem maventibus, erit 9Z =T7 et ZI=5T. Nam 


> AR=HI (ur. 6.) —KB (I. 34.), îet BZ=IFZ (nr. 6.) evit 
‘orta KZ parallela rectae _f9 (I. 34. Cor. 25.), adeoque 0Z2 


4B ° 
| 427. Similiter, quum sit MA=A44 (I. 34. Cor. 23.) « 
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"Eco stagnanti praga so ABTA, EBTZ è 
cis avrie Pacews Ovra tie BI ‘xai èv vate avrai 
naoedydos voîe AZ,. BI uit , ov icov ‘éoti < 
AB’VA «w EBIZ. | 

Ensì ga rugadigibyoopuby ori so. ABTA, te 
tosìy q Ad vi BI. Ad se avro dè sal q EZ x 
BIT bprly È Tom dste ad 7 «AA vj EZ tarty Fog xa 
svn ), dE' dd Goo 7 AE 04 vj AZ toxly i07 
”Eou di val 1) AB vi Ali lor duo dy di EA, ” 
duo vale ZA, A’ ica sloly , dncsviga inutiog , 
puvia q vano ZAT povie ti] Uno EAB tosiv ion, | 
éntos ti tvros Pao dea 7 ‘EB Bece «j ZI io 
Sor, xa ro EAB sgiyovov ve ATZ souyasvo î00 
BZ=ITZ, erit ducta Z4 parallela rectae o BA, adeoque. ZI = 
«Ad =. \ 


8) Iisdem manentibus erit linca 0/ aequalis dimidia 
summao rectarum AB, I°A et ZU aequalis dimidio excessui 77 


. AB 
T°4 super 4B. Est enim ex praeced, 0Z-A4K=KB=73 


Q 
ABYTI _. 
pariterque Zi=l'AZA4="g Do s adeaque O/= SEI Et 


AB. ° T'4-4B 
quum etiam HI = » erit ZH=— — . 


PROPOSITIO XXXV. 


O bs. 1. Debebant quidem, si omnia exacte persequi ve: 
‘lis, tres casus distingui, prout vel. puncta 4; E coincidunt: 
vel recta EZ tota, (ut est in nostra Fig. 70.) extra 44 cadit, 
vel punctum E inter A et 4 situm est. Et in versione Cam. 
pani omnes hi casus enumerantur, pariterque 60s habent Pro: 
clus, Commandinas, Clavius, aliique. Quum autem levi tan: 
tum muztatione cadem demonstratio in, omnes quadret, 101 
opus visum fuit, ut reliquos casus adderemus. Rob. Simson. 


f 
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Sint parallelogramma ABI, EBTPZ super cadeérà 
\si BI" constituta et in eisdem parallelis 47, BI; 
deo aequale esse parallelogrammum ABI parallelo.’ 
grammo EBUZ. 

Quonism enim parallelogrammum est ABI"4, ae- 
qualis est AA rectae BI (Prop. 34.). Ex eadem ra, 
lone et EZ rectae BI est acqualis(Prop.34,). Quare 
tt 44 rectae EZ est aequalis (Ax. 1.); et communis 
4E; tota igitar AE toti 4Z est aequalis (Ax. 2). 
La autem et _A4B rectae AI aequalis (Prop.34.); duae 
it EA, AB duabus ZA, AF aequales sunt, utra- 
qe utrique, et angulus ZAI" angulo EAB est ae. 
qulis (Prop. 29.), exterior interiori; basis igitur 78 


la sua editione demonstrationem paulo .»imutavit, ut cadem 
Prorsus feret pro duobus postremis casibus. . Paulo aliter adhuc 
1.25. vel etiam ex I. 8. deduci poterat demonstratio. Cre- 
im in iisdem parallelis esse idem dicit, ac, quod alii dicunt, 
tadem altitedinem habere, quum altitudo parallelarum nibil 
dad it, quam distantia basis a parallela ipsi opposita. Cf. VI. 
Di. 4 Proclus addit, hoc aliaque ipsi similia tlieoremata 
«pelli posse romud, quod nempe recta 44 utrimque quan- 
tuziibet producta locus (r6mos) est, in quem recta EZ semper 
incidere debet. Quodsi 4 ita locum rectae E2Z vocare velis, 
trit ille 26705 diefodizoe, ut itaque pateat, etiam locum dineae 
in liner, non tantum in superficie, ut Pappus ait in Praefat. ad 
libr. VII, Collect. Meathem. esse posse rorov Bestodinoy i. e. 
cam subinde ulierius quasi procedentem. Et quidetn orit is 
locus ad rectam, locus planus (rome entredos). Idem valet do 
18, quae prorime sequuntur, propositionibus 56.37. 38. di. 
cnf Apollomii loca plana I, 3. et Isaac. Monach. in Schol. ad 


LL 


Cor. 1. Speciatim quodvis paralicelogrammum acqualo est 
tancalo super eadem basi in iisdem parallelis constituto. 
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bora. Kowov cpy9090 vò AHE lorstev Goa 1 
ABHA cparnstov ion ci EHTZ coansbio tori: 
Icov. Kovov noosucioda vo HBI' sgiywvov: 040 
doa vo ABITA sagad)nhoyecuuov 036 va EB 
sauoediyioyoaupo icov toviv. Tu dea sapadizào 
goappur uaù vu é876. cu. 


HPOTAZISX As. 


Ti naoaiyoyoaupua, va tri cav i0ouwy Pace 
ovra xal îyv tai avrale sagadàiyAoss, Toe @Aàjà0t 
doriy. o 

"Eotò neocdizioyoeupa vd ABF4, EZHO èn 
iowv fBacenv ovia vuv BI, ZH, mel tv cuîc aviui 
 stagadisido:s vaie AO, BH léyo, du ivov tor © 
ABTA napadiygdoyoappiov 16 EZHO. 

Enefevydwcav yao al BE, TO. 

Ka} 2reb îon torv i BI «j ZH, édld di ZI 
«i EO toriv io xa ) BI dee vj EA tory ic7 
| Eior dì val meourAgZoe sal inutsvyrvovow aviue « 
BE, TO, ai dèi cas Poag ce xal sapadàzZovs ta 
ca avra usoy erubevyvvovoai fica. ce ua) rmapadànio 
slo xa) ai EB, TG doa Foa té sicr sal raoadà; 


Cor. 2. Quodsi vero caeteris manentibus, basis uniu 
parallelogrammi maior sit, basi alterius, erit etiam prius paral 
lelogrammum maius, quam hoc posterius, Et quam multiple: 
est basis unius talinum parallelogrammorum basis alterius, tan 
multiplex est etiam illud parallelogrammun huius. 

Cor. 3. Quae hic de parallelogrammis demonstrata sunt 
valenti codem modo de duobus trapeziis, quorum unum later 
inter 40 parallela in iisdem parallelis constituta atque eiusden 
magnitiidinis habet ac-alterum. 


4 
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ts ZI aequalia est, et EA4B triangnlum ipsi ANZ 
tingulo sequale erit (Prop. 4.). Commune auferatur 
4HE; religuum igitar ABHAtrapeziun reliquo EHIMZ 
tepezio est aequale (Ax. 3.). Commune addatur 72.1" 
rai totum igitur 48/4 parallelogrammam 
‘ti EBI'Z parallelogrammo aequale est(Ax.2.). Ergo 
trrlllogramma etc. 


PROPOSITIO XXXVI. (Fig. 71.) 


Prallelogranama, super aequalibus basibus constituta 
tin eisdem parallelis, aequalia inter se sunt. 


St parallelogramma ABI4, EZHO super ae- 
[albus basibus constituta BS, ZH, et in eisciem pa. 
nlelis 40, BH; dico aequale esse parallelogrammun 
4Bl'4 parallelogrammo EZHO. 

inganter enim BE, FO. . 

E quoniam aequalis est BI rectae Z77, et ZH 
Me FEO est aequalis (Prop. 34.); et BI igitur re» 
Ce FO est aequalis (Ax. 1.). Sunt autem et paral. 
le, et inngunt ipsas rectse BE, IO, quae antem 
teguales et parallelas ad easdem partes coninugant, . 
lmales et parallelae sunt (Prop. 33.); et E8, IO 


0bs. 2. Caeterum, ut Clavins monet, ac facile deroon- 
Kiri potest, conversa quogue locum habet: nempe parallelo- 
samma aequalia super basibus aequalibus ad easdeni partes 
‘&sututa sunt in iisdem paralleli, Et alia adhuc conversa va- 
£: Si duo parallelogra:nma aequalia in iisdem parallelis ita 
’tsututa sint, ut bases ex una parto in eodem puncto termi- 
“uu, sintque bases ad casdem partes huins puncti pusitae, 
"um ex altera parto in eodem puncto terminabuntur, adeoque 
“trent. Similiter converti potest etiam Cor. 3. 
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do. Ilocadiyioyesupov do for 70 EBTO, xa 
èovuy icov vo ABIA fac 4 yuo avrò t}v avan 
èyse cv BT, al èîv tale avtais mapadizioss torì 
avrò, vale BI, Ax dio 16 avre dg vai va ZZZ FIC 
. vd aviò vw EB’TO tosìy icov° wste xa vo AB. 
neoadizioyoaupuov ti. EZHO toviv ivov. Ta dec 
napodAghoyoappa sal ta sto: 


Cd 


HPOTASZIE xl. 
Tu eoiywva, ta ènù ci avvio ficdosdg Ova wai 
èv tale avtals stapadàz;do:s, ica dAlyAoss Boriy. 
“Ecvw «giyuvo vt ABT, AB’, énì vijs avere 
Baosws bvea vije BI xal tv raîs avrai napaA2201 
teîs AA, BI liyo, ou icov tor) vo ABI re7oro: 
aw ABI veyuv. 
. | ‘ExBe8Mjo9w 1 AA èp' indesoa cd psn ink co 
E; Z, uo) dia puèv voù Bj TA rapadàiygdoc nxiu 
7.BE, dia dèi coi r vi BA reegaddghog 730 9 TZ, 
IloealixAoyouppov cpa toviy inacepov vv EBIA, 
ABTZ: nai. sicev ioa' int ce yao ts avere Pacews 
elo vj BI mul tv tais avtais mapadiyAos caig 
BI, EZ: xai tove coù pèv EBFA raondAzloyga, tr 
pov quiov to ABI soiyovor, 1) yee AB diapetoos 
«UTO diza céiuver ov dè ABTZ mapei Aydoyodppov 
guov vo ABU teizwvov » 7 puo AT diaueroos avo 


PROPOSITIO XXXVEL. 


Obs. Parallelogramma nempe intelliguutur, quae, si 
bases in cadem recia vel ipsa, vel producta, vel partim in ipsa 
basi, partim in basi prodicta, constituantur; latera his basibus 
opposita et parallela pariter habeant in eadam recta posita. 


” 
yu 
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fur et aequales sunt et parallelae. Parallelogram- 
nm igitur est EBIO, et est aequale parallelogrammo 
l'A (Prop. 35.3; ‘basin enim eandem habet DI 
im ipsum, et in eisdem parallelis est BI", 40. 
î edem ratione, et EZH®O eidem EB"IA®O est ae. 
gale; quare et parallelogrammum ABI parallelo- 
piumo EZHO est aequale (Ax. 1.). Ergo paralle. 
| «gra eto. 


| PROPOSITIO XXXVII (Fig. 72.) 


Trangula super eadem basi constituta .et in eisdena 
pralelis, aequalia inter se sunt. 

Set triangula 4BI°, ABI super eadem basi cone 
“ta BI et in eisdem parallelis 44, BI; dico ae 
tale esse ABI triangulum ABT triangulo. 


Producatur 44 ex utraque parte in E, Z, et per 
È wiidem rectae I°4 parallela ducatur BE (Prop. 31.), 
Pl vero rectae B./ parallela ducatur J"Z (Prop. 31.). 

Palllelogrammum igitur est utrumque ipsorum 
 EBPA, 4BTZ; et aequalia sunt (Prop. 35.); nam 
"per tadem basi sunt B/' et in eisdem parallelis BI, 
EZ; et est parallelogrammi quidem EB dimidiuni 
Taugulum ABI; nam AB diameter ipsum bifariam 
cit (Prop. 34.); parallelogrammi autem 4BTZ di- 
Xdium triangulum 4BI", nam AT diameter ipsum 


Ceerum pater, sintiles et plures etiam ac in praecedente 
"Top casus distingui posse, et generatim ca omnia, quae ad 
Fiecedentem propositionem notata sunt, corollaria et conversas 
ro valere, unde non opus videtur, ca nominatim affer- 
i ssallelogamma haec quamvis inter so aequalia perimetros 


* ad 
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dira ciuver te di cev Toy vuioy toa «ài2201 
doviv icov apa tovì vo ABI spizavoveii ABI" 100 
puvu. Tu deu tpiyova mal va iis. . I 


MPOTAZIE da. 
Tè solyoava, ca ènì cesv icwy facsay Ovra xa 
’ èy cuic avraie saocdàyndos , ica @AÀdyi01g toviv. 
‘ "Ecco qoiyuva va ABI, J4EZ è ic0v Pacew 
ovra vv BI, EZ, uci tv raîs avrais nuoadA2;Z01 
sale BZ, Ad déyw, 08 ‘icov cori ro ) ABI tetzwvo 
i dEZ soryuvo. 

ExdeBh,090 yo 7 A4 tp Extespa ce néon tn 

se H , O, sal dia pèv toù B vij TA stag)2in2o 
ria 9 BH, dia dè voù Z «ij AE naguàAzhos YI 
1 ZO. . 

IlagadImhoyoagu 0r 00 Eotty ixdreoov tov HBIA 
AJEZO- uaì îc0v to HBTA 16 J4EZA, îni ce ya 
icwv fuosov ela riv BT, EZ, xa ?y qaîc avrai, 
nupadizd01 vale BZ, HO- xui tore voù uèv HBT" 
tamen diversissimas I habere possunt, quod idem etiam valet di 
; figuris, de quibus in Prop. 35. 37. 38. sermo est. Ad Prop. 37 


Proclus, cuius textus hio mancus est, idem observat. 
| 


PROPOSITIO XXXVIII. 


o bs. Casus iidem distingui possunt in hac et praecedente 
propositione ac in Prop. 55. et 56, et corollaria etiam similia 
et similes conversae locum habent. 

Cor. 1. (Ex Peletario) Si basis ttianguli bifariam seca: 

N tur recta a vertice ducta, ipsum etiam tridugalum eadem recta 
x bifariam secabitur. Et universim duo triangula super aequa- 
libus basibus in recta eadem vel producta constitata, quae 
eundem verticem habent, sunt acqualia: et.triangulorum acque 
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sifariam secat (Prop. 34.); aequalium autem dimidia 
iequalia inter se sunt (Ax. 7.); aequale igitur est tri. 
| rgolum ABI" triangulo 4BI. Ergo triangula etc. 


PROPOSITIO XXXVII. (Fig. 73) 


Triangula super aequalibus basibus constituta et in 
esdem parallelis , aequalia inter se sunt. 

Sint triangula ABI, J4EZ super aequalibus basi- - 

tas constituta BI, EZ, et in eisdem parallelis BZ, 
44; dico aequale esse triangulum ABYT' trianguto 
SEX . 
Producatur enim _44 ex utraque parte in 7, 6, 
et per B quidem rectae IA parallela ducatar BH 
(Prop. 3I.), per Z vero rectae 4E parallela ducatur 
Z8 (Prop. 31.). 

Parallelogrammum igitur est utrimque ipsorum 
HBF4, AEZO; et aequale HBTIA parallelogrammo 
JEZB (Prop. 36.); in aequalibus enim et basibus 
si BF, EZ, et iu eisdem parallelis BZ, 140; est 


iltonza quam multiplex est basis nnius triangnli basis alterius, 
um multiplex erit prius triangulum trianguli posterionis. 

Cor. 2. » Per punctum 4 in latere trianguli ABI (Fig. 14.) 
dimm, ar nonfin medio Bl'situm, si bisecandum sit triangn- 
«2, bisecetur 2/ in E(I.10.} et iungatur 44, tum ducta 44, 
«per E ei parallela EZ (I. 51.) ducatur 42, eritque (Cor. praeced.). 
ABI dimidia pars /\ ABI: at, quam AEZ= 4EZ (I. 31.), erit 
rum (I. Ax, 2.) triangulum ZA4f- dEl= dim. dio triuangulo 
4B3r° (Peletarius). 


Cor. 5. Duae diametri quodvis parallelogrammum divi- 
daat in quatuor triangula aequalia. 


Cor. 4. Summa ant differentia duorum parallologram 
aerea (aut triangulorum) in iisdem parallelis constitutorum 
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mapaliyAoyoaupov rnuev 0 ABI sgiyavov, 9) ya 
AB deiperoos avo diga cipvet toi dì MEZO sta 
oaddyloyoappov ypuov t0 ZEA xgiyavov, 1) 700 di 
deapstoos avro dia viuvet, Tu dèi cv iv vMuio: 
ica uiÀnAo torty îcov toa tor vò ABI rolyuvo: 
vò 4EZ c«eryavo. Ta dea eoiyuva mal ta #7 


HPOTALZIE 28°. 

Te îoa.cgiyava, vd eni vis avvio Piosog'dva 
sal ‘èrò co aute uéoy, tv vale avtaîe nopadA9304 
dov. 

"Ectw Îîou tgiyuve ve ABI, ABI, èsrà vie av 
Co, facews ovta vie BI, mal èti ci avro 10% 
déyw, Ott xal èv tale avtais maguAdyZois èoviv. * Ere 
Feudo yao 9 Ad' Mpa, ove nabadig4oc tovev ) A- 
eg BI. 

Ei yao ui, iv dia «où A oguelDv vi BI ev 
dela rapurdyios 7 AE, sal èreebevydw 1 ET. 

"Icovy dea tovì vo ABI sgiyuvov vw EBT «oe 
 guva» isti te ydo vio avre faccog tor avtw TT 
BI xaì ?y tas avrats mapudàz dos vaîis BT, AE 
"Aùà@ «0 ABI «giyovov «é ABI èoriv icov° wai 
xò 4BI" d00 coiyovov tu EBI îsov èorlv, co usi 
Dov ti èhdocovi, Oneo éoriy uduvaror oUx dea ra- 
aequalis est parallelogrammo (aut triangulo) in iisdem paralleli! 
constituto, cuius basis aequalis est summac aut differentiae ba. 
sium-illorum parallelogrammorum (aut triangulorum). 

PROPOSITIO XXXIX. 


Cor, 1. (e Campeno) Recta 4E (F ig, 72.) secans bifariam 
in 4, E latera 4B, AI vrianguli AB erit reliquo Jateri B2 
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rem parallelogrammi /IBI'A dimidium triangulum 
4BT (Prop. 34.), AB enim diameter ipsum bifariam 
«cat; parallelogrammi vero JEZ@ dimidium triangu- 
im ZEA (Prop. 3/4.), nam 4Z diameter ipsurn bi 
ariam secat. Aequalium autem dimidia aequalia inter 
se sunt (Ax. 7.); aequale igitur est triangulum ABI" 
viangulo 4EZ. Ergo triangula etc. 


PROPOSITIO XXXIX. (Fig.75 .) 


Aequalia triangula, super eadem, basi constituta et 
x esdem partes, in iisdem parallelis sunt. 


Sint aequalia triangula 4BI, 4BT, super cadem 

i tizi BI et ad easdem partes; dico et in eisdem pa- 

| tellelis osse. Iungatur enim 44; dico parallelam esse 
AJ rectae BT. 


Sì enim non, ducatur per 4 purttum rectae BI 
pudlela AE (Prop. 31.); et iungatur ET. 

hegnale igitur est triangulum ABI. triangulo EBI 
(Prop. 37.); super eadem enim basi est BI super qua 
ipsum BET, et in ejsdem parallelia BF, AE; sed 
tiangalaom ABI triangulo ABI est aequale; ergo et 
tiangulum ABI triangulo EBI' aequale est (Ax. 1.), 
saius minori , quod fieri nequit (Ax. 9.). Non igitur 


prsllela. Est enim A 44B=/\4BEB (I. 38. Cor. 1.) et eodem 
rodo /\44B=/\dEF, ande \\4EB=-/\4EI' (I. Ax.1.)adeo- 
ne 4E parallela reotae, BI (I. 39.) Cf. I. 94. Cor. 23 © \ 

Cor. 2. (E Clavio) Ompe quadrilateram 48/4 (Fig. 60.) 
vil ab utraque diametro bifariam dividitur, parallelogrammum 
&t Quim enim sit (hyp.) AB4F= dimidio quedri)atero 
- Aîl4, pariterqune etiam /\Ad4Ff== cidem dimidio quadritatero 


ee -—- — ——FFpgs-cs<eT_ i  Fre_-_—r_eo@ofgS_c<—oNNUIIT 


L 


n 


146 ELEMENTORUM 


. edAAghos tovv ] AE «j BI. Opdiws dn deitopev, 


ose. ovdì dA e meda te Ad 1 Ad do vi BI 


‘ dovì saocdizioc. Ta dea loa xal ve dEi. 


DPOTAZIEA p. 


Tè Îoa telyuva, va. él voy Tony Pacswv Bvra 


mal nl td avra ueon, tv tale uutale stapaddyàors 
11170 


“ 
LÌ 


AB’IA, erit /\BAF=/\AdF, adeoque (I. 39.) AB rectae JI 
parallela. Eodemque modo ostenditur esse rectas 45°, Bd pa: 
rallelas. . I 
Cor. d. Quadrilatetum, quod ab utrtagne diametro ita 
dividitur in quatuor triangula, ut bina quaecunque ad verticem 
opposisa inter se aequalia sint, est parallelogrammum, Redii 
enim res ad praeced. Cor. 2. 

Cor. 4. Quadrilaterum, quod ‘ab htraque diametro ir 
quatuor triangula sequalia dividitur, est + parallelogrammum: 
Pariter redit ad Cor. 2. 


PROPOSITÌIO XL. 

Obs. 1. Notandum est, quod Baermannus monet, bases 
intelligi in eadem recta positas. Basos a atei contiguas 635€, 
ut în figura, nihil attinet. | 
. 0 bs, 2, sAlia conversa propositionam 37, 98. similis è 
quam ad 35, 96. notavimua, locum habet, nempe triahgula 
aequalia in lisdem parallelis constituta' etiam vahdem vel acqua- 
lem-basin habent.  - 

.O.bs. I, Ta parallelogrsmmia q quoque idem walet, nempe 
parallelogramma aequalia, super basibus aequalibiis et in cadem 
Teri cpustitutis, ad casdam basium partes posita iniisdem paral- 
lelis etunt, .val, ut alii efferunt, candemaltitudinem habebunti et 
vivo vessa, ssi caeteris martentibus, eandem altitudinem habeants 


vel.in iisdem «parallelis ‘constitata sint, candem vel aequalem. 





x 


LIBER PRIMUS. ' 147 


prallela est AE vrectae BI. Similiter antem osten. 
es neque aliam quampiam èsse praeter 44; 44 
ter rectae BI" est parallela. Ergo aequalia etc. 


PROPOSITIO XL. (Fig. 76.) 


Aequalia triaugula, super aequalibus basibus con. 
| senta et ad casdem partes, in iisdem parallelis sunt. 


| 
' Basi labobunt. Eaedem converse denique etiam de iis tra- 
| ps rlent, de quibus in I. 35. Cor. 3. diximus. 


PROPOSITIO XLI. 


0bs. 1. Facile patet, 1) idem valere, si, caeteris manen- 
Uins, trineulum et parallelogrammam non sandem, at aequa- 
“2 basin habeant. Couf. Peletarius. 2) $i parallelogrammum 
© xangnlum in iisdem parallelis fuerit, sit autora basis trian- 
eci dupla basis parallelogrammi, utramque fguram fore ae- 
quea, 

Obi 2. Procins notat,-converti posse propositionem du- 
piici reame, Nemipe a) si parallelogrammum dupluin fuer 
tizigali, habeant autem candem vel soqualem basin super ea- 
deri reca constitutam , et sit utraque figura ad fgasdem huius 
Relae partes; erunt duae figurae in iisdem parallelis. b) Si 
frlielogremuz daplum fuerit trianguli, sit autem utrique 
<xra in iisden parallelis, erant etiam vel în eadeni vel in 
èquli basi Et simili ratione convertetur Prop. 2, quan 
t:do attulimns, 

Cor. 1. (E Proclo) 6i triangulum et trapeziani super 
em (vel aequali) basi, et in iisdem parallelis fuerint, maior 
«em linea parallela sit basis trianguli: erit trapezium minus 
“glo triansuli. Si vero miaor linea-trapezii sit basis trian=' 

| 3: erit rrapezium maius daplo trianguli. Quod facile patet, 
“tuto super eadem basi et in iiedem parallelis parallolo- 
Siamo, . 


| . oa 
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"Forw.icu soiyova vî ABI, ATE, înì lcwv B 
ceuv avra tuv BI, TE,xgl in) ca avra usg9; Zéy. 
ou uu) èy Tate avTRIE raga) Axio toviv. ‘En 
bevyI roe ) Add uliadi oti magadàzhoe è ove 9 Li 
o) BE. . 


, Eì yeo pn, 7y9% dia coù A vi BE magedà7i 
NAZ, naò ircetevida 9 EZ. . dio 

"Icov caga tovèì to ABT cgiyuvov té ZIE ro 
puva èni ce r00 iouv facewv eior vv BT, T 
sal èy als avrai IITIVZOTT vaie BE, Ai 
AXM@ r0 ABI voiyuvev icov tor tù ATE to 
pure ucì ca ATE soipuvov apa icov torì tg ZI 
TQYUVO., co usitov tu tidocovi, 0steo éotiv ddr 
tov' oUx dea neoadàr49g touv 7 AZ vj BE. ‘Opuoic 
Ly Ositouev, dui odÙdè &iln die dv je Ad' A 
cca 7 BE for magaiA 9406» To dea ica not 4 
eEije. Ì 


.HPOTAZ IZ po. 
Edy. ' na0adA24;gappioy C0LY UV Bac e è 
vir uvey)v. udì dv taîc aUrale magnà h 019: i, derràc 
oroy tori nè ragudAhoyoausior roù' toryuvov. | 


L Cor. a | & Praclo) Trapezium ABI4 (Fig. 19.) habe 
duo latera 4Z°, B4 parallela, duplum est, trianguli 4B#, que 
basin habet 48 unum latus trapezii coniupgens duas parallela 
verticem vèro punctum E medium lateris oppositi. - Produc, 

“tur enim unum latus triapguli, AE, donec conyeniat cum rec 
Bd producta, in #y eritqua, ob: pargllelas.. Al, BZ, ang. Al 
= Z4E (I. 29.) gt,guum praeterea sit ang. 4ED= dEZ (I. 15 
et. ex, hypoth. rE=:E4; erit (I, 26.) triangalim:; Al ‘E3== ZE 
et 4E =£E, adepgue, triangulum ZEB=TEAH-BE4. At, 

AB=ZE: sat, etiam (I, 38. Cor, de) triang, ZEB=4EB.. li 
que triangulum AEB:-TEA+-BE4 i. e. wr iangulum AEB e 
pers dimidia trapezii ABI4, vel trapezium dapluz. trianguli, 
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Sint aequalia triangula ABI", J4T'E, super aequa- 
ns basibus constitata BI, IE et ad easdem partes; 
o et în iisdem parallelis esse. Iungatar enim 44; 


| “co parallelam esse A/4 rectae BE. 


pa 


Si enim non, ducatur per A rectae BE parallela 
AZ (Prop. 31.), et inpgatur EZ. 

Aequale igitur est triangulum ABT' triangulo ZTE 
(Pros. 38.); in aequalibus enim basibus sunt BI, SE 
e. in cisdem parallelis BE, AZ. Sed triangulum ABI 
«ue est triangulo JE; et triangulum AFE igitur 
cale est triangulo ZIE (Ax. 1.), maius minori, 
md fieri nequit (Ax. 9.); non igitur parallela est 
4£ rectae BE. Siniiliter. autem ostendemus neque 
siam quampiam esse praeter 44; A4 igitur rectae 
BE est parallela. Ergo aequalia etc. 


PROPOSITI XLI. (Fig. 78.) 

Si parallelogrammum eandem habeat basin quam 
triangulam , et in eisdem parallelis sit, duplum est 
parallelogrammam trianguli. 


Cor. 3. $i, iisdem manentibus ut in Cor. praecedente , 
dacta Fio. s0. per punctum £recta #7Z 177 4B parallela, com- 
estar paralielogrammam ABHZ, evit hoc parallelogrammum, 
equale trapezio ABIA. Et, quum ducta per £ recita E@ pa- 
“dela 1} AF, sit FO=AH (I. 5%); at ox Append. ad I. 


i. 8 R@ Meat) erit trapezium 48/4, cuius latera AI 


24 parallela sunt, aequale parallelogrammo 484Z inter easdem 
Pialelas posito , cuius utrumque reliquum latus. 427 vel BZ 
«qule est dimidiae summae eorum trapezii :laterum, quae 


) "Net parallela sunt, vel erit aequale parallelogrammo, quod 


| 


| 


‘eden cum trapezio altitudinem habet, basin autem aequa- 


1 


150 °  ELEMENTORUM 


THooaXlyAbyeappuov yao vo ABTA topwuveo < 
EBI foecw «s èyica vv avujy vjy BI, nai 
quis ovrais maoaligAos toro toie BI, AE ty 
Gui dirdaody toi 0 ABITA naoaddgAoyoappov 
EBI toyuvov. 

Enskevydo yeo 7 AT. 

"Ioov dn èove vo ABI toiyovov «é EBT “{ 
guy Eri te yeo Te avute Pacews toy avre © 
BI xa) èv vais avrais nagadAyMog vale BI, A. 
"Aha vo ABF4 magaiàmAoyoopuoy dendeoroy 20 
tov ABI toupuvov 7 yoo AU diapergos avro di; 
séuver wste «0 ABITA rapaààA07gappoy xe Ti 
EBIT a«qipuvov tori dirdaciov. ’Eav dea maoadài 
doyoapuuov xal va db. | 


lem dimidiae summae parallelorum trapezii laterum. € 
Thom. Simpson. -Elem. of Geom. Book II. Theor. IV. 

Cor. 4. Quodai fuerint duo triangula rectangula 48 
af) (Fig. 80. a.), in quibus praeter angulos rectos I", yi 
quales etiam sint anguli B.A5°, Bay, adeoque (I. 32. Cor, n 
cuam angulus 4BI"=afy, erit (si latera in triangulis aequi 
‘7angulis opposita angulis aequalibus latera homologa appé 
leuiusì rectangulum, cuius unum latus est liypothenusa uni 
trianguli, alterum autem alteruter cathetus alterius triangul 
aequale rectangulo, cuius unum latus est hypothenusa a 
terius triangnli, alterum antem cathetus homologus prior 
trianguli v. c. rectang. ABXfy= rectang. afYXBI Posi 
enim recta ay super AB in .AE, et ang. fuy super Bd! 
ob '‘aequalitatem horum angulorum erit e? iu AZ ita, ut v. 
punctum # iaceat in 4, sitquo A4=08, unde ducta E4, ei 
(1. 4.) triangulum 44E==afy et angulus AF4 rectus. Con 
 ploatur i tam rectangulum ATFBO, ducaturque 7Z parallela recti 
BI i. e. (I. 29.) ad rectos angulos rectac 44, eritque 447 
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Parallelogrammum enim A4BI"4 candem habeat ba- 
in BI, quam triangulum EBT, et in cisdem paral 
elis BT, AE sit; dico parallelogrammum ABI du- 
nm esse trianguli EBT. 


lungatar enim AT. 

Acquale igitur est triangulum ABI triangulo EBI" 
(Prop. 37.); mam super eadem basi est BI" super qua 
e EBI", et in eisdem parallelis BI) AE. Sed ABF'4 
palelogrammum duplum est trianguli 4BT, nam 
l' diameter ipsum bifariam secat (Prop. 34.); quare 
4814 parallelogrammum et triangali E2T duplum 
| Si igitur parallelogrammum etc. 


rcansulam ASVAZ, vel, ob A4="af (Demonstr.) et 4Z 
=BF {I 34.) erit 4470 rectanguium afY}KB/° Per punctum 
4 emde dacta recta X/AI parallela rectae AB, compleatur 
retaulum AIZIB, ductis nempe per 4 et B rectis AH, 
AI reae AB ad rectos anguloe, unde erit AH=—BI=4B 
(1. 3.) —@y (I. 4), et rectangulum AHIB exit rectangulum 
4EXxdE vel ABXfy. Quodsi iam ducatur recta BJ, erit 
| tiangalam 44B dimidium rectanguli 44Z0 i. e. recig. af 
XBI' (L 43.), Idem vero triangalum 44 est quoqne (I. 
15.) dimidium rectanguli 4HYB i. e. recig. ABX fy : itaque 
rectmculam ABXy==aPXK BF (I. Ax, 6.). Ita hane pro- 
Positionesn, quae vulgo demum e doctrina triangulorum si- 
milinm libr. VI. derivatur, at ante iam utilis csse potest, 
20n io auxiliam vocata doctrina de rationibus et proportio- 
ribus demonstrat Gruson. Abhandì. der Berlin. Acad. der 
Wisensch, fiir 1814—1815. pig. 45. 46. (Neue hichswich- 
ix und unerwartete Vereinfachung der Euklid. Geometrio 
5.9. 10,) 
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HMHPOTASZISX uf. 

Tu dodivu toryuva lopv raouAlzAbyoaupuov cv- 
or]ocoda: iv dij dodsioy yuvia evdvyoaupo. 

"Ectw 0 uèv dodtv coiyuvov «0 ABI, 3 dè 
dodsica pavia evivyoaupos 1] 4 dei dn 6 ABI 
sorguvp iooy ragadAA0yeuppov over vardue îv t07 
ti] 4 yuvia evdvyocup o. 

Terupodo Y. BI diya nera vo E, uaì inelelz9i 
7 AE, xa ovveotaro noog vj. ET svdela nai vu 
00 avti oyusiw vi E vij 4 yuvia i0y 1) Vino TI EZ, 
xl dia pitv coù A ri ET naoadAyàos Tio i AH, 
da dè voò T vj EZ magnà, zhos 730 7. IH na 
cadi Aoyeaupuov aoa tor vo ZETH. 

Kui èneì ton toviv 7 BE vi ET, icov Éorl val 


0 ABE xoiyovoy vé AET toyuvo: èni te vee 


iowv Baceuv elos rav BE, ET xa) èv vais avtaîe 
maglio tais BI, AH: dinhdowov doea tori co 
ABI rtoiyavov tvoòù AET cgiyuvov. l'Eou dì xal 
xo ZETH stogodàyAoyoapuov dinieiov où AES 
Soiyuvov Biow ce -ydo «Utd epy avrv yer al ty 


Cor. 5. Quodsi in Cor. praecedente, fuerit af=B/, erit 


ABX8y="af q=Bl"q (I. 34. Cor. 21.) -Nominatin itaque, si 


(Fig. 60. b.) in triangulo ABI" ad Z° reotangalo ‘demittatur. 
ex I' ad 48 perpendicularis IA, erit vectangulum inter hypo-- 


_ tenusam ‘ 4B et segmentum BA aequale qualrato ex BI. Nam” 


triangula ABI", M7B4, ob angulum rectum 4=7) et angulum 
B communem erunt aequiangula, adeoque | ABYB=Bl' 
XBF=Bl'9. Eodemque modo, quum ‘etiam triangula re- 
ctangula ABI, AIA sint acquiangula, erit BAXKAA=ATMA. 
Has quoque propositiones, quas vulgo ex V. 8. et 17. de 
ducunt, hac ratione demonstrat Gruson I. c. 6. 16. Quodsi 
Théor, I. 47. non ut in Cor. sg. hinc, sed independenter ab 
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PROPOSITIO XLII (Fig. 81.) 


Dato triangulo aequale parallelogrammum consti. 
tuere in dato angulo rectilineo. 

Sit quidem datum triangulum #4BI, datus vero 
agulus rectilineus 4; oportet igitur triangulo ABI 
acquale parallelogrammum constituere in angulo recti» 
neo ipsi 4 aequale. 

Secetur BI" bifariam in E (Prop. 10. ), et iungatur 
Al et constituatur ad EI rectam et ad punctum in 
© È angulus T'EZ ipsi 4 aequalis (Prop. 23.), et per 
4 quidem rectae ET' parallela ducatur AH (Prop:31.); 
pe I° vero rectae EZ parallela ducatur I° (Prop. 
31.); parallelogrammum igitur est ZESH. 

Et quoniam aequalis est BE rectae ES", aequale 
et et triangulum ABE triangulo AET (Prop. 38.); 
nam super aequalibus basibus BE, ZI sunt, et in 
éstem paralleli BI, AH; duplum igitur est trian- 
gsiom 4BI" triangali AET. Est autem et parallelo- 
Eamenm ZETA duplum trianguli AES (Prop.41,); 
basi enim eandem habet quam AMET” et in eisdem 


lac propositione demonstretur, poterit vicissim hoc Cor. ex 
I 47. derivari. 


Cor. 6. Quodsi in eadem figura super 48 constituatur 
vadrarum ABA4E, et perpendicularis Z°4 producatur, dum 
cam recta ZE couveniat in Z, erit B44Z veciangulum AB 
XB4, et 44Z8 vectanguluam BAXA44, unde, quum duo 


| haec rectangula simal sumpta efficiant quadratum ex 48, sta- 


| 


tm prodit celebre illud theorema Pythagoraeum, quod infra 
4. halgebitur, Cf. Gruson. l. e. p. 50. . 


Cor. 7. Porro, si comparentar triangula rectanzula ae- 


quoncula AT°B, AAT, erit rectangulum ABXIA=ACMXKTB, 
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taîs avreis tovwv ari maoedAio Îoov diga è 
o ZETH maoad)40p0appoy cò AB’T toiypuvo, + 
$jet vv ino TEZ poviav i0yy vi dodsioy ci) 4. 
Tu dea dodéve topuva to ABI Tcov nego 
Agloyeanuov ovviovava. và ZETH, èv yuvia 
uno TEZ, gus sode ioy vj d. "Osso det st01j0, 


HPOTAZIE nj. |. 


Iavrds mugadAnAoyouppov - vasv meoù crv Frais 
t00y nagaiinAoyocupuwv ca ragirti gu nora toa a 
AxAoss toriv. 


nempe rectangulum sub hypotenusa et perpendiculari 7 ; 
quale rectangulo.sub cathetis, ‘ 


PROPOSITIO XLII. 


Obs. Problema conversum, quod Peletarius habet : da 
parallelogrammo aequale triangulum' constituere in angu 
dato, nihil difficultatis habet. 


. PROPOSITIO XLIII. 


Obs. In quovis parallelogrammo per punctum quo 
cunque diametri duci possunt (I. 31.) duae rectae, quaru 
nna uni, adeogne etiam (I. 30.) alteri duorum laterum opp 
sitorum parallelogrammi, altera autem reliquis duobus par: 
lelogiammi lateribus parallela sit, quo facto nova duo par: 
Jelogramma existent, per quorum angulos oppositos diamet 
transit, et alia duo, per quae illa non transit. Haec duo p: 
steriore loco nominata Complementa dicuntur duorum illorur 
quae antea diximus. 

Cor. 1. Patet, quatuor haec parallelogramma aequia 
gula esse cum primario parallelogrammo 42/4 (I. 29.). Pra 
terea, pront in hoc duo latera adiacentia aequalif aut ina 
. qualia fuerint, erunt etiam in iis, quae circa diametrum sui 
parallelogrammis latera aequalia vel inaequalia, Nempe si 3 
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ttparallelis, în quibus triangulum AET"; aequale igi- 


west ZETH parallelogrammam triangulo ABI", et 
iabet MEZ angulum aequalem dato 4. 

Dato igitor triangulo ABI" acquale parallelogram. 
tum constitutum est ZE in angulo MEZ, qui est 
eqalis angulo 4. Quod oportebat facere, 


PROPOSITIO XLIII. (Fig. 82.) 


In omni parallelogrammo complementa eorum, quae 
èa diametrum sunt, parallelogrammorum inter se 
St aecqualia. 


u=<h: erit etiam (I. 5. et 1. 18.) Ur4> =< 


l44, adeoque, quium 4X0—=AF4, etiam axo>=<(i0 


. Xpinde d0>=< or (I. 6. et I. 19.). Eademque rà. 





‘te: ostenditimr, fore iisdem casibus etiam AZ>=<Z/L. 


Cor. 2. Nominatim itaque, si 1BI4 fuerit quadratum, 
a ea, quae circa diametrum sunt, parallelogramma 4EX6, 
TRN quadrata erunt. 

Cor. 3. Complementa eorum, quae circa diametrum sunt, 
pallelogrammorum semper quidem aequiangnia sunt inter so 
“im parallelogrammo primario, duo autem latera unius ac- 
fili erunt' duobus lateribus alierins tum tantum, si paral- 
llverammam primarium fuerit aequilaterum, vel etiam, si 
Racum X, per quod ductae sunt duae rectae laterihus pa- 
nllelogrammi parallelae, sumtum fuerit in media -diametro: 
Ttiquis casibus latera ninius complementi non erunt aequalia 
ateribus alteritas. 

Cor. & Quodsi fucrint duo triangula rectangula (Fig. 
Z a) dal, ady, in quibus praeter angulos rectos 4, è ao- 
qrales etiam sint anguli I44, yad adeoque (I. 52. Cor. 3.) 
tam anenli 4774, ayd, erit, si latera homologa nominemus 

sensu ac in I. 31. Cor, 4. rectangulum, cuius unum 
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"Eovo nieoeligioyoauuov vo ABTA, diasestoo 
dì avro 7 ATF, steoì dè vv AT naocdiyioyvoapri 
uèv toto va EO, ZH, ca dè Meyousva ruepartÀ 00; 
para vt BK, KA diyo, dv t00v tor) vò BK toga: 
nijoo na té KA rugartizon pari. 

‘Ensì yao mogedinAoyoappoy îowt co ABT4 
divuergog dè avroù 1 AT, îcov toxì 0 ABI sor: 
guvov v6 ATA toryuvo. Ialiv, ènsì ragaAn2o: 
‘roapror dove ro EKOA, diaseroos dè avtoÙ èoT1 
n AK, ic0y dea, ov r0 AEK coiyovor sé AOK 
aoipuvoa. dia te avra dj na) vo KZI' toiywvov Ti 
KHT i0yavo tovly È icov. “Ensì oùv co pv AEK 
soipavov té AOK tgezuvo tori icov, co dè KZ1 
sò KHF, v0 AEK coiywvov pera voù KHT ètoth 
tv vi A0K teyuvy pera vo KZI coiyuvov 
iove dì vol 0doy to ABI teizuvov ddp vò AAl 
ivov° ‘Aounov doa to BK nagandonua down Tu 
KA maparÀa;guiperi fot ioov. Iluvros dea ruga). 

| 2yoyoaspuov uni te ébno. 


| 
Jatus est’ cothetus unius, alterum autem cathetus non homo- 
logus alterius trianguli, aequale rectangulo , cuius unum Jatus 
est relignus cathetns prioris, alternm reliquus cathetus poste- 
rioris trianguli , nempe rectang. A4\X70= rectangulo TAXad. 
Pònatar enim ay super AJ" in AK, et angulus yaò super an- 
. gulo IA, erit, ob aequalitatem horum angulorum ed in 44, 
ita, ut v. gr. punctum è laceat in @, unde, ducta X60, evil 
(I. 2.) triangulam A0K-=ady, et angulug A0K rectus , adeo- 
que (I. 28.) recta OK parallela rectae J°4. Compleatur rectali- 
gulum A4BI4, et prodncatur OK, dum conveniat cum recta 
BI" in 27, ducaturque per.X recta EXZ parallela rectae 44, 
eritque y oh 4B=:J"4 (I. 3.), rectangulum 490BH== vectan- 
gulo ABX.A9= dl'XKA0=dl'Xad, et rectangulum ABZA= 


» 


Ù 


LI) 
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Sit parallelogramnam ABT 4, diameter autem 
ipsias AT", et circa A’ paralielogramma quidem eint 
E9, ZHs quae Vero dicuntur complementa, BK, 
Kf; dico -aequale esse complementum BK comple. 


mento KA. 


Quoniam enim parallelogrammum est. ABI, dia- 


| ueter autem ipsjus AI", aequale est triangulum ABI 


timeulo AT°4 (Prop. 34.). Rursus quoniam paral- 
lozrammum est EKQA, diameter autem ipsius est 
4, aequale est triangulum AEK triangulo o_JoK 
iFrup. 34.). Ex eadem ratione et triangulumi XZI 
“ingalo KHT est aequale (Prop. 34.). Quoniam 
igiar trangulum quidem AMEX triangulo A0K es 
seguales KZI' vero triangulo AHI; triangulum AEK 
cum triangulo X#II" est aequale triangulo A0K cum 
risugulo KZI (Ax. 2.); est autem et totum trian- 
guam ABS toti A4T aequale. Reliquum igitur BK 
«uplementum reliquo X4 complemento est aequale 
(Ax 3.).. ©Ombis igitur parallelogrammi etc. 


Retnonio ASMAZLZANKOK=Ad4X78. Ar ex I. 43, est 
tune. BEKH—K0Z4, hinc, addito communi AEX6,, «rit 
46BH— rectaugulo AEZ4, i. ar Al'YedzA4X78. Propo«. 
to haec, de qua eadeni observanda sunt, quie «de I. dl.. 

Cor. è. cum. quo arcte cohaeret, hac ratione demonstrata fuit, 
* Gruson. Ì. c. 6. 9. \. 

Cor. 5. Quodsi in Cor. praecedente cathetus unius tri. 
aguli v. e. 44 aequalis fuerit catheto non homologo alte- 
nus 73, erit dyXad=yd94=.d43. Nominatim itaque, si (l'ig.. 
0. b.) in triangulo ABl' ad SI rectangulo ex 4' demittatur ad 
AB perpendicularis 1°4, erit rectangulum segmentorum 44,. 
PA aequale quadrato ex If. Nempe, quum sit triangulum 
4B1 aequiangulum triapgulo MB.4, ut vidimus in T. di. (ur. 
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‘HPOTAZISX wW. 

Ilcoa viy dodsicav svdeiav, ti dodivri roeyusvi 
t60y magnà dr 3oyeappov ragafa)sly , è i. dodeio) 
guvia AVIS 

"Eco I uv dodsica evdsia ) AB, x0 dè ded 
roiyovov c6 I°, 1 dè dodeica yvuvia evivvoRLtOS 1 
d° del dr) naupa tv dodeloav svdsiav ev AB, vi 
dodivie roipuvo cu Î' icov sapadigioyeaupoy stu- 
cafadetv, èv t0) 17 4 yovia. 

Ivveoretw cu I coiyuvew Toov naoaligAoyeapizror 
xò BEZH, èv yuvia vj inò EBH, 7 2ouv î0y xi 
A ua xetodo were in svdelac siva vv BE vi 
BA, sal djydo 1 ZH tînì vo 0, xal dia co A 
, omotioa vv BH, EZ naoad2z20s 190 7 A0, val 
è&retevy9w 7 OB. Kal éneì ele napaligiovs ras 
40. EZ evdeia èvinecev 1) OZ, ai ino AOZ, 
OZE doa yuviar duoiv 60dals slcwv Îoar al deu vd 
BOH, HZE dvo 00%dv è)aocovés slo ai dè sto 
tiacoovwv 3) duo cpduv ele dirteipov tufalibueva 


5., erit nominatim angulus A== angulo BI, adeoque, quum 
int triangulis 4.45, I°M4B sint praeterea etiam anguli ad A 
recti (hyp.), erunt etiam haec triangula aequiangula (F. 32. 
Cor. 3.) adeoque ex Cor. 4. AAXXAB=-F49. Cf. Gruson. 
I. c. $. 16. 

‘Cor. 6. Alia ratione si comparentur triangula rectangula 
aequiangnla A4F, DAB, erit rectangulum AlYIA=BFXAA. 

Cor. 7. Proclo, cuîns commentarius ad hanc propositi- 
onem ab initio mancus est, observante, etiam, si non ex uno, 
sed e duobus punctis diametri dacantur rectae lateribus pa- 
rallelogrammi parallelae (Fig. 83. B4.)-spatia, quae ex utraque 
parte diametri supersunt, demtis istis circa diametrum paral- 
lelogrammis (sive illa se fnvicen non contingant, sive partem 
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PROPOSITIO XLIV. (Fig. 85.) 


Ad datam rectam, dato triangulo aequale parallelo 
rumum applicare in dato angulo rectilineo. 


St quidem data recta AB, datum vero triangulum 
‘, e datng angulus rectilineus /; oportet igitur ad 
zam rectam _#B, dato triangolo /' aequale paralle- 
“cumum applicare in ‘angulo eguali ipsi 4. 


Unstituatur paralletogrammum BEZ H aequale tri- 
tà I, in -angulo EBH quiest aequalis, angulo 
d'îrp. 42.)3 et ponatur in directum BE rectae BA, 
* xotcatar Z// ad ©, et per A alterutri ipsarum * 
3, EZ parallela ducatur 49 (Prop. 31.); et iun- 
sar 98. Et quoniam in parallelas 40, EZ recta 
it 07, anguli A0Z, OZE duobus rectis sunt 
€74 (Prop. 29.); ergo RO, HZ.E duobus rectis 
litores sunt; rectae autem a minoribus quam duobus' 
"i n infinitum productae. concurrunt (Post. Si vel: 


“im communem habeant) inter se aequalia erunt, quod 
“a modo demonstratur, Addi poterat idem verum fore, 
“vel alora duobus -parallelogramme circa diametrum consti- 
“tr. Conversam quoque huins theorematis, quod Poleta- 
4 haber, facile probari potest. Nempe, si parallelogram- 
tt divisum faerit in quatuor parallelogramma; ita, nt ex 


1 duo adversa aequalia sint, consistent reliqua duo circa 
eetram, 


PROPOSITIO XLIV. a 


0bs. 1. Proclus monet, hanc parallclogrammi dato tri- 
©eulo aequalis ad datam rectam applicationem (Frapafolir) 
Fia quasi stamina continete doctrinae de Parabola, Hyper-' 
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ovumitOvor ai QB, ZE doo eyfolibuevae cv 
TegoUvtat. ExBeB}jodwoay xol CVUTITTETWORY C1£7 
to K, xdl die voò K Sypeiov omotiog riv EA, Z( 
stugd2izlog 790 7 KA, at èxPef2ajodwcav ai OA 
HB en) va A, M ogpela. 
11ugukaK6yoapipoy Gou èotì so 64KZ, diana 
eoos dè avtoÙ 7 OK., sregì dè 1,v OK nopuA3720: 
poappio pv vo A4H, ME, sé dè deyopevo TTAQU: 
n)irowuara ta AB, BZ: icov dioa tovì 10 AB 
BZ. "Ale ua 1) vo BZ vu I tupuvo torv i00v 
«al co AB dea ti T gotiv loov. Kal nel î son éotti 
L) vino HBE puvia T7 Uno ABM, dA 1) ind HB1 
‘ gij 4 èorwv ig xa 7 vo ABM cqa sj d rovi 
‘ dotlv Îoy.. .* 

Hogd « tir dodeicay agu eddelay cy AB, ci 
dodevu Tepuvo qu ri icov, reagodigidyoappov Tago: 
fefigra 10 AB; èv vawig.vij inò ABM,.î to 
ion tj.d. “Oneo è dei manga. 


L 
. 
s 


ui HPOTAZIE us 
1 dodevei sU9vyO4; Nyo, (00Y. nagaAAyAéyecppuo 
ovarioneda s'év ti dodeloy yuvia evivyoangr. 


LÌ 


i 1) Koi legunt Edd, Basil. et Ox; omittit Paris. cum m Cod. a 


bola et Ellipsi,. et esse. antiquam Pyihagorasorum, Musae 1n 
ventum. ; 

Obs. 2. Caeterum ‘lia ratione problema ita adhuc con 
strui potest. Facto, ‘ut'anté (Fig.96.), paullelogrammo BEZI 
aequali triangulo I° in angulo EBH=4, ponatur BE in di 
rectum rectae BA. Ducatur deinde recta AH, cui per £ pa 
rallela ducatur EM, quae cum producta 478 conveniet in A 


- 
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Ax. 11.); 0B, ZE igitur productae concurrent. Pro- 
ducantar et concurrant in X, et per XK punctum al- 
kratri ipsarum E£4, Z@O parallela ducatur K A(Prop. 
31.), et producantur 0.4, HB ad A, M puncta. 


Para'lelogrammum igitur est OAKZ, diameter 
item ipsius OK, et circa OK parallelogramma qui. 
cm 4H, ME; quae vero dicuntur complementa /4B, 
BZ; aequale igitur est _./B ipsi BZ (Prop. 43.); sed 
tt BZ triangulo I'est aequale; et ABigitur triangulo 
l'et aequale. Et quoniam aequalis est angnius /77BE 
siglo ABM, sed HBEF angulo dest aequalis; et 
4BM igitur angulo 4 est aequalis. 

c x 

Ad datam igitur rectam AB, dato triangulo I 
aeqpuale narallelogrammum applicatum est _14B, in an- 
grin 4BMH,; qui est aequalis angulo 4. Quod oportebat 
latere, 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 87.) 


Dato rectilineo, aequale parallelogranmum con- 
ituere, in dato. angulo rectilineo. 


IL 29. Cor, 3.), et per M ducatur recta Md parallela rectae 
4B, pariterque per 4 recta 4.4 parallela rectae BM, cum 
qua HLf conveniet in puncto aliquo 4 (I. 29. Cor. 5.) erit- 
91° parallelogrammum 48.1M=BEZH. Ducantur enim rectae 
EH, AM, eritque ob parellelas AH, EM, triangulum 4EH 
=A4MH (I. 3%.) adeoque, demto communi 487, evit HBE 
=4BM (I. Ax.5.). At HE est pars dimidia parallelogrammi 
BEZH (1.54.), pariterqne 4.5M pars dimidia parallelogrammi 
ALAM. Itaque ABAM=-BEZH (I. Ax. 6.). Similis ‘exit con- 
Stuztio, si recta BE in ipsa BA ponatur. L 


Pi 
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"Ecco co piv dod svSv70u[-uoY xo ABU, | 
dè dodeian poviù evdvyoap pos 9 E det dj vi ABU. 
euduyou.tgic icoy neguilioreotutior ovorzoardU 


. Èy t7 dodei0n yuviz i) E 


Enetebydw vee 7 “AB, zol CUVEUTATO Tu AB. 
qoiyuva icov magadd 740700 po to ZO, èv «i val 


| OKZ pavia» i toy tovì vj E sol nuoofeBirjod 


maga tv OH svielay qw 4BT toyuvo iooy mugal 
Agloygappoy 0 HM, ty vj vno HOM yuvia, | 
tovv ion +y E.. 

Ka) èneì È povia drortiog còv Uno OKZ, HOA 
torlv Toy xal ] uno OKZ coa si vao HOM tori 


.Ton: Kowy noosxsiode 1 vo KOH' ai dpa vs 


ZK®O, KOH tois vno KOH, HOM ice sisi 
"A ai ino ZKO;, KBOH dvoly ogdcig Ica. elciy 
xal al tn0 KOH, HOM coa dvoiv cedaie ica 
eloiv. , Ilpog d) tei svdsia vj HO, val vi n06 
ovTi bqpetio co 0; duo evasa. ai OK, OM, pui 
în) ta ave. uéon reiuevar, tes èpelie yovia 
dvelv ogdaté iouc moscia èn' evdelag dou lorìv | 
KO 1) OM. Kal ènel ele raoaddyàiove vee KM 


ZH ev2eia èvéssoty 7 OH; vi 2vadiai yuvia: a 


uno MOH, OHZ ica adindus etoivi Kowyj no008 


O bs. 3. Simile est Peletarii problema tonversum: ac 
datam rectam dato ‘parallelogrammo constituere acquale tran: 
gulum in angulo dato. 

.PROPOSITIO XLY. 


O bs. Iure monet Rob. Simson., rectarim KM, Z. 


°  parallelismum ex ipsa constructione immediate consequi 
| postquam ostenium fuerit, ZI, 4 pariter ac X0, 06M » 
‘directum esse, nec opus esse, eum inde deducere, quod XZ 
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Sit quidem datum rectilineum ABI°4, datusvern 
rpuus rectilinens E°; oportet igitur rectilineo ABSA 
«quale parallelogrammum constituere, in dato angulo E. 


lergatur enim 48, et constituatur  triangulo AR4 
xqule paraielogrammum ZO (Prop. 42.), in augulo 
SKZ, qui sequelis est angulo E; et applicetur ad 
6H rectam perallelogrammum 77M aequale triangulo 
BI", in angulo FIOM, qui est aequalis angulo E° 
(ip. 48). 

tt quoniam 7 angulus ntrique ipsorum 0OKZ, 
FAM en aequatis; et OKZ igitur angulo HOM est 
eqalis (Ax. 1.). Communis addatur KO; ergo 
ZX9, KOH, ipsis KOH, HOM aequales sunt (Ax. 
2) Sed ZKO, KOH duobus rectis aequales sunt 
(top. 20); et KOH, HOM igitur duobus réctis 
equles sunt (Ax. 1.). Ad aliquam igitur rectam 
HB, @ ad punctum in ea @, duae rectae OX, OM, 
hu al easdem partes positae, angulos deinceps duo- 
bas retis acquales faciunt; in directum igitur est 
AO reetae OH (Prop. 14.). Et quonim in parallelas 
KI, ZH recta incidit OH, anguli altemi MON, 
\5HZ aequales inter se sunt (Prop. 29.), Commu- 


TA rint asquales et parallelao i. e. ex I. 33, Caeterum Pflei- 
fer, inte periter monet, applicationem huius problematis ad 
Ti, 28, exigere, ut parallelogrammum non solum dann au- 
him habeat, sed etiam: ad datam reetam applicetur, puer 
cin I 41, iussum fuerat. Nova autem hac conditione ad- 
lu problema simili reductione absolverur ac I. 44. ut Com- 
Candinas et Rob. Simson. obserrant in Cor. ad lianc propo- 
touem, Aliter figuram rectilincam quamounque v.c. ABIIE 
Sky 6.) primum quidem in triaugulum ipsi sequale, deindo 
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«sto 7 vo OHA: ai dea vro MOH, OHA 
ino OHZ, OH A (004 siciv. ‘A ai varo MOH, Gi 
dualv ogdaiîg icai sioi* xaì al varo OHZ, OHA 
duolv oodaîe ioar elcive în sUttetac doa toriv 
aj HA.- Ka èneì ) KZ ti OH îog ve sai TEAOI 
Ax40g tot, cile xal 9 OH <j MA noù 9 KZ ( 
C2/] MA ion te nat stapedàz4og tove sal inte 
ovow aUtdr eddie cd KM, ZA, nol ci KM , 
ion. re nul rapariz4oi sio staoadAnAoyoaprov | 
° tovì xò KZAM. Kai èneì Îvov turi vo utv Al 
"apiyovov tu ZO rmaoalinzioyoauno , co dt ABI 
HM: 040v dea vo ABITA evivyoaupuov 0diw. 
KZAM nopariy4oyeauuo torly toov. 

° Ti don dodéver evavyoauuo vé ABTA ii 
repudizA0700ppov ouviotata. vo KZAM, ty yo 
cijevno ZKM, 7 tcvv ion 1) dodeioy vi E. "0: 
éder m0Lj0at. 





HPOTAZIS pus., © 
"Ano eis dodeione eVdslas tetodyuvov dvayoty 
"Eotw 1 dodeica evdela ) AB dei di ano 1 
AB svdsiag teroazuvoy avaypavat. 


hoc triangulum ope I. 44, în parallelosrammum, quod dat 
angulum ac datum latus habeat, convertere docent in lu 
fere modum. Ducantur ex aliquo angulo -figurae 8 dia 
nales B4, BE etc. Ducta deinde-recta MZ “ parallela rel 
BA producatur, donec (I. 29. Cor. 3.) cum producta £4c 
veniat in Z, eritque, ducta BZ, triangulum BIA=BZ4 
37.), adeoque figura BATAE iam transformata est in aliam. 
aequalom BAIZ,: cuius laterum numerus unitate minor 
numeno laterum, quae figura primaria habebat, fariter dei 

nova hao figura transformata in aliam, quae laterum nume: 


L 
DI 
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rs xidanr OH A; ergo M8H, 6HA angalis0H7, 
471 aequales surit (Ax. 2.). Sed MOH,0H.{duo- 
ius rectis aequales sunt (Prop. 29.); et 0/H7Z, 0HA 


' :z%nr duobus rectis aequales sunt (Ax.1.); in directam 
| situr est ZH rectae Hi (Prop. 14.). Et quoniam KZ 


ue OH aequalis et parallela est, sed 077 rectae 


41; et KZ igitur rectae M.f nequalis et parallela 


e (Ax. 1. et Prop.30.); et iungunt ipsas rectae X-M, 
ZI, itaque et KM, ZA aequales et parallelae sunt 
rw. 33.); parallelogrammum igitur est XZA4M, Et 
"ssam aequale est quidem .4B4 triangulum paralle. 
trammo Z9; ABI vero parallelogrammo HM; 
cam igitur ABT’TA rectilineum toti XZAM paralle. 
bgrimmo est aequale. | 

Ergo dato rectilineo ABI" aequale parallelogram- 
num constitutum est KZ.fM in angulo ZA M, qui. 
et equalis dato E. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XLVI. (Fig. 89) 


Ex data recta quadratum describere. 
Sit data recta AB; oportet igitur ex AB recta 
cudrtum describere. 


famo umitate minorem habeat, et re ulterius continuata, per- 
fenietur tandem ad triangulom, datae figurae aequale. Ita iu 
tera fienra ducta Z@ parallela rectae BE conveniet (I. 29. 
‘ar. 5.) com producta 4B in puncto aliquo 6, eritque, ducta 
‘E, trizugulum BEO==BEZ (I. 32.) adeoque figura ABBZ—- 
vanzulo 408, unde res deducta.est ad I. 44. Hacc paucis 
tatum attingere visum est. Qui plura cupit, adeat Kliigel. 
Uaihem. Wérterb. sub voce: Figuren und ihre Verwandì, 
Th II. p. 214. sqq.) et e0s, qui ab eo citautur, auctoret. 
Gsterum haec figurarum transformatio in parallelogramma' et 
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"Hx3w vj AB evtsia, aso où stpog avi | 
usiov où A, m00s 00%as 1 Al naùì uetod ci < 
(og n Ad sal dia puèv co 4 onusiov 1} AB 7 
ouiizies 7790 1) AE dia dì voi B Eyustov 1 
naoadàz4os 71% 7 BE. 

Ilcec3AyA6yeappov doa tovi 0 A4ER- ioy @ 
totìv 7 pèv AB vij AE, 7 dè AA «ij BE. ‘A 
«al ,) 7 AB ti AA torv ioy° ai cescages Uoa 
‘ BA, A4, AE, EB îtbec adaydous sioive icortievo 
Goa torì to AAEB maoaMizAoyganiuov. Aizu 
ot xal opdoywviovi "Enel yao ele rtapadiygAove t 
AB, 4E sevdsia èvinecev 9 Ad ai apa Uso BA. 
AAE quvice duoiv oodais Tocai eloiv. ‘Opdr dè 
vno BAA 0031) dea xal 7, ino AAE. Tuyv dèi n 
oadAzAoyoaupouv ynpinv al amevavitov stÀsvoui. ‘ 
uul quviai ica adigiats sloiv 609 dea xal Exarée 
quv asrevavitov uv Vino ABE, BEA yuvuiv 0 
Foyuviov oa tori vo AAEB. ‘Edsiy9y dè wai iod 
nievoov' terouywvov oa tori, xat tower anto vie A 
evdelus avapsyo@npevov. -’Orneo der ronjout. 


1) Vocem xa habent edit. Basil. et Oxon., omittit Pari: 
cum Cod. a. 


nominatim in rectangula. potisuimum dimetiendis figuris iu’ 
sevvit. Quum enim ad dimetiendas figtras quadrata " adhiber 
soleant, haec autom rectangulis tantum applicari possint, no: 
‘autem figuris, quarum anguli sunt obliqui, patet, ita demun. 
candem quadratorum mensuram dimetiendac figurae caicuuqu 
adhiberi posse. Fodem etiam pertinet, quod Peletarius € 
Clavius habeat, problema: datis duabus figuris rectilineis in 
aequalibus, excessum maioris super minorem exhibere, quoc 
infra v. c. VI. 28. at notum supponijtur. 
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foctur rectae ÉB, a puncto in ea 4, recta AN 
 drectos anglosu (Prop. 11.) et ponatur rectae AB 
sais A4 (Prop. 3.); et per puncinm quidem V| 
tue AB parallela ducator 4E (Prop. 31.); per pun- 
i cn vero R ipsi 44 parallela ducatur BE (Prop. 31.). 
| Paallelogrammum igitur est A4EB; sequalis igi- 
x et 4B quidem rectae AE, A4 vero reotae BE 
trp. 44). Sed et AB rectae Ad est aequalis; qua» 
wr igiior BA, 44, 4E, ER aequales inter se 
ax: aequilaterum igitur. est A4E 8 parallelagrammum. 
Îm etiam esse rectanguium, Quoniam enim in pa- 
nilas AB, AE recta incidit A4; ergo anguli BA; 
44€ duobua rectis aequales sunt (Prop. 29.). Rectus 
zen est BAA; rectus igitur et A4E. Parallelo» 
garemorum autem spatiorum opposita latera et anguli 
xqulia inter se sunt (Prop. 44.); rectus igitur et 
teme oppositorum ABE, BREA anguloram; rectan- 
aim igitur est AAEB. Ustensum autem est et 
2ulaterum ; quadratum igitur est (Def. 30.), et est 
4 4B recta descriptum. (Quod oportebat facere. 


pROPOSITIO XLVI ‘ 

Cor. Facile demoustrari potest, quod ‘Proclus observat, 
si lutera diorum quadratorum sint aequalia, ipsa etiam qua- 
trata esse aequalia, et contra, si quadrata sint aequalia , latera 
tam eorum esse acqualia (I. 54. Cor. 21. 22.). Atque id 
imam sumitur in demonstratione I. 48, Contra, si duorum 

 Sateram alterum altero maius est, erit etiam quadratum prioris 
| taius quadrato pasterioris et vice versa. 

Obs. Austin. monet, si rectangulum definiatur esse pa- 
rlelogrammam, cuius omnes anguli recti sint, et quadratum 
ese rectangilum , cuius omnia latera sint aequalia, proposi- 
tune 46.1. non admodum opus esse post I. 42. I. 44, er 45. Et 
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vr HPOTAZISX nb. 

-Ev tois 00doymvios coyuvo, 0 dano vis Tr) 
cod poviay VILOTELVOVONE. TÀsvods Letodzwvoy, loo 
dotl coils amo vu yy ogdyy gaviay reeceX0vot 
TÀAEVORY TETOUYWVOIS. 

"Eco tolywvov bedoysiyioy zo ABI, 0937,v è70 
37v vno BAL yoviav déya, 001 vò ano vie BIl'reroa 
yavov Îoov îotì coils anò vv BA, AT veroayovor 

Avayeyoepdo ydo ano uèv vis BI ceroayuvo: 
to BAEI- ano dè xiv BA, AF vi HB, OI zo 
dia cov A orsoréga voy BA, FE naeoaZiylos Yxde 
n A.l sal netti) dusay ai A4, ZT. 

Ka) sms) 0097 turiv gsatéoa civ Vo BAT, BAL 
povsiv 006 dn uve evdela vj BA, uab té modi 
(‘00147 onusio 6 A, duo ev&zia di AT, AH, w 


potuisse cam abesso, nemo negaverit; ob) multiplicem tame: 
usum sine dubio adiecta fuit. 


I 
‘  PROPOSITIO XLVII, i 


Obs. Hoc quoque theorema Pythagorae esse dicunt, qui 
eo invento solemne boum sacrificium fecerit (Bovdyreiv Zéyovei 
Proclus ait), unde Pythagoricum vulgo nominatur. Quae circa 
hauc rem de Pythagora uarrant, diligenter  collegit Scherz. 
‘ (Dissert. de Theor. Pythagor. Argent, 1743.) et cx eo Miller 
(System. Zusammenstell. der wichtigern bishcr bekannten De- 
weise des Pythagor. Lelrsatzes mit einer ausfiihrlichen Theo- 
rie der Zallendreiecke. Niirnb. 1819.) et huc fere redeuni. 
Plutarchus in Dialog. : 074 ovdè $4v sot déws xat'’ Ercixoreo», 
Sect. Il. p. 100. T. XIV. Edit. Hutt. ita habet» 

Kai Ilvfayipac énì tw diaypiupari Povv èBvoev, de quow 
*ArodAodorog ( Wyttenbach. suspicatur: ” Aroddo dwpor) 

“Hvina IHudayogns cò mspendets stero yoapypa 

Keivo, îp° & deprer)v iyer0 FovAcoinr. 
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PROPOSITIO XLVII. (Fig. 90.) 


In rectangulis triangulis, quadratum ex latere rectum 
ngukim subtendente aequale est quadratis ex lateribus 
«cum anguinm continentibus, i 

Sit triangulum rectangulum ABf", rectum habens 
aguum BAS; dico quadratum ex BI acquale esse 
vadratis ex BA, AI. 

Describatur enim ex BM quidem quadratum BSET; 
uB4, AF vero quadrata /71B, II" (Prop. 46.); et 
fe 4 alterutri ipsarum BJ, SF parallela ducatur 
4 (Prop. 31.); et iungantur //4/, ZI. 

Et quoniam rectus est nterque angulorum BAf, 
BAH (Def. 30.), ad aliquam igitur rectam BA, et 
dpuictam in ea 4, duae rectae AI, AH, non ad 


“ti 176 vrroresvovone, die foov divaras — Licunt nempe 
Simetrie: 3 yoagyr) durata: rd 200/0v, ut exprimant qua- 
da 20 lineac aequale essespatio — raîs mepssgovcuis Tv ved», 
uofinpa megì tov gugiov 176 magafodize. Hic itaque Pln- 
è dubias est, an ob hanc propositionem I. «7. an ob 
Yam diquam, quae, ut nonnulli locum hunc «xplicant, ad 
tizciim parabolae pertinet, rectius autem secundum alios pro 
ù 4 sumenda fuerit, sacrificium fecerit Pytlagoras. Alio 
«6 eumocazior rooBlnparay libr. VIII. cap. IV. p. 340. 
TX, Edit. Hutt. Platarchus ait: “Zor: yao év toic yewps- 
‘amato Deworpuacs, uallov Bi 100fàyuacs, rd, dueiv si dv 
"Siren cilo reirov ragafolissv, ro uiv toov, tw dè vuosov ip 
‘tai gagiy iEevpeBivee Figas rov IvtaySpay' nolù ydo culle: 
‘laguporsoor rODrO sal upvossustegov toÙ dewgruaroe, 0 tI)V' 
Miminoesar dmtdeste ruîc meoì tiv ‘60877 loov dvvaptvav. Hio 
league propositionem VI. 25. eam fuisse perhibet , ob quam 
“ventam sacra fecerit Pythagoras, quae omnia confirmare vi- 
‘eau, haud satis certam esse famam 3 ob quodnam inventum - 


DI 
- 


170 . ELEMENTORUM 


inì rd avre pioy xsiuevar, tas èpebije yovias due 
oedaîs ioag storoioive in’ evdsias aoa teriw 1 I 
17 AH. did va avra di al 7) BA xi AG tor 
in evdeiag. Kal tre on torly N vo ABI yewv 
ti ino ZBA, 0099 yao ixatioa, xorve) mposxsios 
o Uno ABT: 04 cioe ij Uno 4BA 0àn vj vno ZB 
éotiv io. Kai èsel igy toviv q uèv AB «j BI, 

dè ZB «ij Bad dvo dy) 1) ci AB, BA dvaì vate 1 


1) Verba: na} ins) Ton gorìv 1) uiv AB tj BI, di Z 
rn IA, omittunt edit, Bas. et Oxon et habent tantum: x 
ere dio at JB, BA etc. Editio autem Paris, ea ex Cod. 
reote addere videtur, 


illud Pythagorae sactificium factum sit, nisi forte illud c 
plura inventa plus semel repetitum esse, dicere velis. Di: 
genes Laortius im ‘vita Pythagorae VIII. segm. 12. ita habe 
Dro di * Amolisderpos d Aoyrotixoe inarouBryy Fioas avtov #1 
vorra, Uri tov tesyuvov 7) vmoteirovoa risvpa foov divara: ta 
nTipusgovoass, nai éotiv èrriyoaupa oprwe tyor° 
"HvlualIv&ay6one rò mapundate «vesto yodupua 
Keiv ép Uro nhewyv 2yaye Bovdvoinv. 
Eadem fere refert Athenaeus Deipnosophì. L. X. p. 165. E: 


Ald. 1514. vel p. 418. Ed, Dalechamp. Lugd. 1712. In vi 


autem Thaletis |. J. Diogenes Laert. ait: IZoed te Aîzvrzia 
vswperoeiv padivra (Thaletem sc.) pyoì Maupidy, medtov x0 
tayodwa: èmì rypinvndiov tò telyuvor dedoyuvior, nal «vo: 
Borv vi dì HvSazioay paair, &y tor * Arrol26dwoes 0 hoy 
orenic. Diogenes igitur Laertius priore loco Prop. I. 47. a 
Pythogoram inventorem perspicue refert, ita tamen, ut etia! 
ipse Apollodori anctoritate potissimum. niti videatur, cuii 
Epigramma tamen de sacrificio quidem ‘Pythagorae refert, | 
qua occasione id factnm sit, hand satis clare expomt. Po 
pbyrius seu Malchus in vita Pythagorac c. 06. refert: "Efo. 
Bsrgos È more oraltwer, We qace, fouy, oi dupiftorteo 
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cadem partes positae, angulos deinceps duobus rectis 
aquales faciant; in directum igitur est [VA rectae 
4H (Prop. 14.), Ex eudem ratione et RArectae 40 


| ttiodirectum. Et quoniam aequalis est 4B[ angulus 


sgulo ZBA (Ax. 1.), recius enim uterque, commu- 
13 addatur ABI; totus igitur ABA toti ZBI est 
*qualis (Ax. 2.),. Et quoniam acequalis est quidem 


JB rectae BI, ZB vero rectao BA; cuae utique 


der reo cpdoycriov tiv érroreivovoar Toov Irvautrav raic 
Merssoass. Hic itaque, quamvis de sacrificii genere subdu- 
‘tte videatur, inventum tamen T. 47. clare ad Pythagoram 
en Caeseram hi testes omnez receutiores sunt, nec ad 
certa aliguam veterum auctoritatem loctorem remittunt. Haud 
ceriora sant, quae Romani scriptores habent. Apud Cicero- 
sen de Natura Deorum 1. III. c. 36. legitur: ,,Pythagoras, 
“n in Geometria gniddam novi invenisset, Musis bovem 
‘mzolasse dicitur, sed id quidem non credo, quoniam ille ne 
Arlini quidem Delio hostiam immolare volait, ne aram san- 
pae adsperceret.‘* Vimuvins Architect. }. IX. c. IS. inventum 
Muporicum plenius quam reliqui describit his verbis: ,, Item 

Prikazoras normanm sine artificis fabricationibus inventam ostendit, 
" gian magno labore fabri normam facientes vix ad vernm 
e possunt. Td rationibue et methodis emendatuni ex 

cas praeceptis explicatur. Namque sì sumantur regulac tres, 
* quibus una sit pedes tres, altera quatuor, tertia pedes quinque 
Lique regulac inter se compositae tangaut alia aliam suis ca- 
‘“tinibus extremis, schema habentes trigoni, deformabunt 
“fam emendatam. Ad cas antem regularum singularum 
l'agiindines si singula quadrata paribus lateribus describantur, 
ud erit pedum trium fatus, aree habebit pedes movem, 
Siad ent quatuor, sexdecim; quod quinque, erit viginti quin- 
Re. Ita quantum areae pedum numernm duo quadrata ex 


tu pedibus lougitudinis laterum et quatuor efficiuut, aequo 


du 


 * 
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BA ica. slot, fuortga buatiog ual yuvia n Un 
ABA yuvia vi ino ZBI îoy Bos doa sj AA Bac: 


«ij ZI ion, xal 0 ABA spiywrov «é ZBI soiyuv 


torìv icov: Kai toxi c00 pèòv ABA coiyuvov dea 
ciov 10 BA magaAA0y0apuov , Bacwy te 700 ti 
avty fyovor 1]v BA nai èv vaic avrats ‘sise ra0a) 
Ayiois vale Bd, Al vov dè ZBI cospovov dira 
civ 70 BH teroayovov, Pacw te yoo sucdev 1; 
avv spovor tjv ZB uaì iv caîs avtais elcr maeood 
XnAoes sale ZB, HT to dè cv towv dindaote to 
uiliow -doviv' îcov doa tori xa) vo BA suupadizài 
souuiiov ti FB rerouyove. ‘“Opotwg dè, Erusevpri 
pivov viv AE, BK, dey9yoscar ua) «0 TA sto 
oclAg4oyoappeov È icov té OI tetouyova» dA0v douT 
BIET tsroayurov dvo) vois HB, OI cerpazuro! 


icov toviv. Kai tov to uèv BAET Teroay voy an 
cis BI dvayoagiv, va dè HB, OT ano vdv Bs 


tantum numernm reddir unum cx-quinque descriptum. Id Pj 
thagoras. cium invenisset, non dubitans a Musis se in ea hi 
ventivne monitum, maximas gratias agens, hostias dicitur i 
immolavisse.‘ E O 

E quibus omnibus constare videtur, laud quidem Lest 
moniis ad summam antiquitàtem pertinentibus, at fama ceri 
satis constante ad Pythagoram ‘invontum propositionis I. 4 
referri, de sacrificio autem, quod [ecisse ob id ipsum vel 0 
aliud inventum Musis dicitur, utrum hecatombe, an minc 
fuerit victimarum numeras, quin etiam an omnino fuenit Si 
crificinm cruentum, quod Pythagoracoram disciplina respue! 
nonnullis visa est, an'itaque forte- bovem saltem e farina coi 
fecuam immolaverit, quod alias etiam a Pythagoraeis factui 
legimus, nilil certi habere vereres.  Cacterum , quod vete 
theorema Pythagoricum, id media aetate magistrum math 
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4, BA duabus TB, BZ aequales sum, utraqne 
atrique, et enguius 4BA angulo ZBI aequalis; basis 
‘gtu (Prop. 4.) 44 basi ZI aequalis, et triangulum 
4B4 triangulo ZBT' est aequale. Et est quidem 
3sius triangoli 4B4 duplum Bf parallelogranimuni 
Prop. 41.), basin enim candem'habent /24 et in eis- 
dem sunt parallelis BA, A4; ipsius vero. triangiti 
ZBFdupluna quadratum BH (Prop. 41.), et enim rursus 
tisin candem habent et in eisdem sunt parallelis ZP, 
HP; aequaliun -autem ‘dupla aequalia inter se sunt 
4 6.); aequale igitur est et parallelogrammum %/ 
feirato HB. Similiter. autem iunciis AF, BK 
‘sedetur et parallelogrammum 71 aequale quadrato 
I. Totum igitur 84E quadratum duobus /72, 
ST quadratis aequale est, et est quidem BA qua. 
 dtaum ex BI descriptum s quadrata vero //B, OP 
Bd, AF; ergo quadratum ex BI latere aequale 


* socare solebant. De variis eius demonstrationibus vide 


&rarsam II et supra I. 41. Cor. 6. 

Cor. 1. Quadratum super diametro alicitius quadrati du- 
para est huius quadrati. 

Cor. 2. In quovis triangulo rectangulo quadratum unius 
“theti aequale est excessui, quo quadratuni hypotenusae su- 
Feat quadratum alterius catheti. 

Cor. 5. Si e vertice trianguli rectanguli in hypotenasam 
demitterar perpendiculum , quadrata segmentorum hypotenusse 
tradem habebunt differentiam, quam quadrata cathotorum. 

Cor. 4. Si e puncto quocunque 7° rectae 48 (Fig. 91.92.) 
Meatur ad cam perpendicularis I°4, ct e punctis huius rectae 
subascunque E, Z ducantur-ad AB rectag EA, EH, pariter 
fe Z4, ZB etc. Quadrata earum, quae ex uno puncto E 
lese sunt, candem inter se differentiam habebuni, sc qua- 





- - i 


n 
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AT co doa asso vis BI nAsvode estodywvoy Î0oy 
tor cole asso tuv BA, AF mA evguiv TETQUYUYOS. 
iv dga vois oedoyuviors ual ta tre. 


| PO TAZIEZ pi. 


"EGv voryevov to amo puds rv nievoov ceroa- 
yuvov Î00v 1] tois ano vuv our coù vorpuvov do 
nisiouv terpayuvoe 9 nspieyopiévy yavia ind viv 
Zornviv Toù coiywpov do sievovv 0097 to0tv. 

Touyovov r°e où ABI ‘0 ano pudig vis BI 
stievoue Tstouywvov Îcov tot TOîc Uso cuv B4, 
AT nisvoay tergo yuwo‘e' déya, ove 0099) dor d 





,é10 BAT pevia, 


"Hy9w yao amo cov A oyusiov xi AT eVdeiu 
ngoc 00945 7 Ad, xa) xsicdw vj BA ion ) 44, 
mal înebevydo 1) AF. 


drata earum, quae e quovis alio puncto rectae 47 ad A et B 
duci possnnt, i. e. erit EBI-E4Ax=ZB9-Z49=FBq-I"4 TR 
Cf. Pappi Collect. Mathem. l. VII. Prop. 120. Apollonii loca 
plana l. II. Prop. 1. et Thom. Simpson. Elem. of Geom. Book 
II, Theor. IX, 

Cor. 5. In triangulo acquicruro ABI (Fig. 99. 9.) a 
ex uno ‘aliquo angulorum ad basin in latus oppositum demittatur 
perpendiculum 44, erit summa quadratorum omnium trianguli 
laterum==Z"4 94-24 A9-p-3B4 4. Estonim BI=f494-B44, et 
AIW= AB4s=4494+-B41.  Itaque BIy-PAly4+-4B9=- F4 ff 
2443-+-3B49. Est haec proposito Gregorii a &t. Vincent. 
I. 23. 2A. : | 

Cor, 6. Si duo triangula rectangufa habeant summam 
quadratorum catbetorum aequalem, aequalos etiam erunt hy- 
potenusac, et vice versa. 

Cor. 7. Facile etiam patet ratio describendi quadrati, quod 
aequale sit, summae duorum, trium, quatuor et. generatimi I 
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est quadratis tit BA, Al lateribus; ergo in rectan- 
guiis etc. 


PROPOSITIO XLVII (Fig. 95.) 


Si quadratam ex nino laterum trianguli acquale est 
quadratis ex reliquis cduobtis trianguli Jateribus; an- 
gulus a religuis duobus trianguli lateribus contentus 
recius est, 

Sit enim quadratum ex mno latere BI triauguli 
4BT aequale quadratis ex lateribus B4s ATF; dico 
angulam BAT rectàm esse. 


Ducatur enim fb _4 puncto rectae AJ" ad rerts 


| AJ (Prop. 11.), ct ponatur rectae B_4 aequalis 4./, 


tt inngatur AT. 


iieram quadratorum, quorum latera data sunt, dom nempe 
dzo primum latera data sub angulo recto innguatur, ductaeque | 
kypoersnsse ad terminum eius extremum tertium pariter snb 
sugalo recto iungitur,y' et nova hypotenusa ducitur , atque ita 
perstur, dum adhuc data latera supersunt. 

Cor. 8. Pariter, datis duabus lineis inàequalibus, patet 
Iubo invenieridi id, quo plus potest maior, quam uriuor, vel 
ut aliter dicamus, datnr ratio inveniendi quadratum, quod ae- 
pule sit differentiae duorum datorum quadratorum. Erigatar 
sempe ad punctum extremum lincac datac minoris perpendicu- 
lam, et ex altero ciusdem miuoris lineae termino describatur 
trrulus radio, qui aequalis sit lineae datae maiori, abscinde 
ble e perpendicnlo lineam, cuius quadratum aequale est ex- 
(ssi quadrati lineae maioris super quadratum lncae minoris, 


PROPOSITIO XLVIIL 
Obe. 1. Propositionis huius, quae couveria est pracce» 
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Kaì è io) tore Y AA vi AB, îoy tor * 
To anq te AA teroapuvovr vi anto ris AB versi 
guavo. Kovov noosxeicdw to anò vie AT ceto 
Juvov té dea dnò rav 4A, AT tstgaywva Îoa èo 
qoic dnò viv BA, AT cerguyavo. "Ad va 
priv eno civ AA, AT îcov tori to ano vis 4. 
609% ydo tovv 1 ino AAT povia” corg dì anò vi 
. BA, AT icov èovì vò dro is BI, vreoxettui ri 
| To do dro je Ar TETQUYWYOY Îîoov torì ta @ 
«is BI tesgayavo. vete kal ndeveo 1 AT vj È 
éotlv ion° uaì nel ion toviv ] AA ij AB, sor 
AT, dvo dy at AA, AU dvoi rais BA, AT ilo 
sioì, xeì face ) AT Baosi vj BI io yuvie 
.q vn0 dAr rovie x} vno BAT î fam Oggi, di 





deutis, aliam demonstrationem habet Proclus, dum ‘ner 
ostendit, si angulus 844° non foret-rectus, ex eadem rec 
AI" parte, ex qua est B, construi posse aliud triangulum 
cungulum, cuius singula latera aequalia forent lateribus tri: 
guli ABI, quod vero fieri nequit ex I. 7. Alium modi 
hanc propositionem demonstrandi vide infra II. 13. Obs. 5. 
Obs. 2.  Quum, utedT. 45. diximus, ad dimetiene 
figuras quascunque, adeoque etiam ad dimetienda quadrata 4 
quadrata mensurae loco adhibere soleant, v, c quadrato 





cuius singula latera pedem longa sunt, et quod propterea 
dem quadratum appellant, invenietur, ut facile demousti 
| potest, area quadrati cuiuscunque , si exploretur, quoties la 
- eius quadrati, quod pro mensura sumitur, contineatur In, 
tere quadrati propositi. Is enim numerus in se ipsum duc 
indicabit numernm quadratorum pro mensura sumtorum, | 
in proposito quadrato coutinetur. V. c. si latus quadrati è | 


‘cuius sit septem pedum, continebit illud septies septem, 1 ì 


LIBER PRIMUS. 177 


Ft quoniam aequalis est 44 rectae _4B, aequale 
et etiam quadratum ex 44 quadrato ex AB. Com- 
rone addatur quadratum ex AT; quadrata igitur ex 
4, AT aequalia sunt quadratis ex BA, ATC(Ax.2.). 
sai quadratis ex 44, AT aequale est quadratum ex 
‘T ‘Prop. 41), rectus enim est angulus 441; qua- 


(«ess vero ex BA, AT aequale est quadratum ex 
6P, id enim sumitur; Yuadratum igitur ex AJ" ae: 


sile est quadrato ex BI; quare et latus A/° lateri 


ET est aequale; et quoniam aequalis est 4/4 rectaè 


| inpar quicunogue (2n-1), pro altero catheto numerus, qui | 


{L. rormnunis antem Af", duae utique 44, AT 
cuts Bd, AT aequales sunt, et basis AF basi BI 
= aequalis; angulus igitur (Prop. 8.) 447" angulo 


sadraginta novem pedes quadratoî. Hinc etiam factum st) 
© numeri in se ipsos ducti numeri quadrati vécarentur, Tait 
vers e Pythaporaci maxime mulii in eo fuerunt, ut nu> 
Reri tres integros vius indolis invenirent, ut summa quadra- 
‘cron: dnornm aequalis esset quadiato tertii numeri. Ita nempo 
fx Rostra piopbsitiorie Jatera trianguli. quorum hi numeri loh- 
giadinem metiuptur, efficient triangulum rectangulum. Ta- 
‘6 nnmeri sunt verbi cansa 3. 2. 5. Est enim 9.3---4.4=8.5. 
eneratim adtem inveniendis numeris eius generis variao ex- 
‘ugitatie sunt regulae, quarum ‘aliquas ita, ut hodie soltnt, 
@pressas hic sobiungemus. * Unam Proclus ad Pythagotam 
et, quae huc redit. Sumatur pro uno catheto humerus 


| edit, si a prioris mumeri quadrato unitatem demnas, et, quod 


teiqnum est, bifariam dividas 


vel 2n2=-20), 


fi pro hypotenusa deuique numerus, qui prodit, si numeri 


M 


(in24-4ng-1-1 
35 
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ino AAT° ded apo xo) 7 vo BAT. ‘Evy 


i qotywvov mal ta stre. 


primo sumti quadrato unitatcm addas, et quod prodit 
4n2-f-4n4-1-41 
riam dividas Ci =2n2-+2n--1). Alia reg 
quam ad Platonem refer Proclus,- a numero pari initium 
. cit.‘ Sumatur numerus par guicunque (2n) pro uno cail 
et pro altero quadratum dimidii eius numeri ‘unitate 1 
ctatum (n2—1), pro hypotenusa autem quadratum dimidii 
meri unitate auctum (n2--1). Alia regula ita habet: Sun 
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547 est aequalis. Rectus autem ZAF; rectus igitur 
v 5. Si igitur trianguli etc. 


* die numerì inaequales quicunque (a,b) er sumator pro 
-. crheto differentia quadratorum eorum (b?—a?), pro ‘el- 
* daplum eius, quod prodit uno in siterum ducto (2ab), 
re pro lypotenusa summa quadratorum numerorum isto- 
= r9-fea?). Aliam regulani generaliorem habet Euclides 
Lerum. 1. ante X. 50. Quae omnia hic verbo indicasse 
ica Conf. etiam Excurs. IL ad T. 47. 
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c AL Gy nagadAnAdpeas po codoyuwytoy rreqrizeada 


2ipera Uno duo cv t7v. 00IY)v yuviay ITEPLEYOVOW! 
vd siGv. 


Bf. Havros dè suo 4h; loyoGupov ywotov civ sti 
177 diausroov avo mapei), Aoyorupay Ev onoîo 
sÙv cuv cos dvoi rapandzowpaci pvupuwv nadeiodi 


DETIN. I. 

Quuri, ut ad I; 45, diximus, ad exprimendarh aream figa 
rarura  adhibere soleant quadrata, nominatim ad inveniendai 
arcam parallelogrammorum rectanguloruni (quae brevius rectai 
gula nominabimus): quaerendum erit, quoties id quadratum 
quod mensurae loco sumitur,, ipsum aut aligua eius pars i 
basi rectanguli poni possit, i. e; quoties larus luins quadra! 
ipsum aut cius pars in basi rectanguli contiveatur; et deind 
quoties series eiusmodi quadratorum ipsa aut eins pars de 
sorthirata in rectangulo una super alteram poni possit 
i. e. quoties idem latus quadrati ipsum ant’ eius pal 
determinata in altittidine réctanguli contineatur, qui du 
numeri in se ducti ostendet numerum eiusmodi quadra 
torum aut partium quadrati in rectangulo conientoram. Hin 
etiam factum est, ut eadem, quam pro signo multiplicationi 
adhibere solent, nota, nempe di utantut etiam ad desiguan 


t 
| 


bi 
| 
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DEFINEPTIONES. 


L Ore parallelogrammum rectangulum contiueri 
ictur sub duabus rectum angulum continentibus rectis, 


2 In omni parallelogrammo unumquodque eorum, 
Quae circa diametrum sunt, parallelogrammorum cum 
&ahas complementis gnomon vocetur. 


cn netansolum, quod sab duabus rectis continetur, Tta 
Tg retangulum, quod sub rectis A, B continetur, indica- 
tr per 4\KB, nt iam ad T. Def. 30. diximas. Aliter etiani 
prilleogramma litteris, quibus puncta extrema diametri no= 
umor, designare solent. Praeterea monet Scarburgh., Geo- 
Deras dicere, rectam posse aliquam figuram, quum quadratum 
tece séquale sit ei figurae (ut ad FT. 47. diximus) et pariter 
tectas posse aliquam figuram,y' quum rectangulum sub 

‘| Rs rectis aequale sit figurae. 0 

DETFIN. IL 

Guomon primam dictus est pro indieg horologii solarts, 
kinde etiam ob figurae similitudinem, pro norma vel dus- 
hs tegatis sab angulo recto iunctis, denique pariter ob figurae 
“alitudinem , uti hie, de ea parallelogrammi parte, quae, 
deo uno eeram; quae circa diametrum sunt, patallelogiame 


18200 ELEMENTORUM' 


MPOTAZIEX è. 

"Eaw wo: duo «Vdziur, curdi dì  dcéoa aviwv 
sis v0a dyrnovovy ciujsiara» tO repuefouevov. 00do- 
geviov Unò tv do ed icov tovi tois ve Uno 
SiR atprrov xal éxactov tiv riyuderwv stegreyojit- 
v01c 00Foywviors. . 
0° “Eoctucav dio evdelai al A, BI, ra) cerpunoda 

s) BI ws tcvye nare vd 4, E omguela déyw, dui to 
uno «iv A; BI nspissopevor cpdoyuviov Tuo èov) 
sy se Uno vv A, BA nepisyonieva Cedoywviws wai 
sp Uno «uv A, dE, sol tu eg ino vv A, ET. 

°Hy9a yao dino coù B 1 BI np0s 00946 17 BZ, 
uuì xsicdw vj A ioy ii BH, xol ded puiv co Hoy 
BT napadAygdos (I A 7 HO, da dè vaiv 4, E,T 
«i BH nagailyào: qytwoav ai AK, EA, T09. 

"Icoy dé tou rò BO vot6 BK, 4A, E0. Ku 
dove vo puìv BO co vino riv A, BT, nepiigerar pis 
yo Unò vv FIB, BI, ion dè | BA <j 4 go è 

‘ | | . 
mum superest. Caeterum, quamvis verum sit, plerasque libr 
secundi propositiones  Arithmeticae, Algobrae et Geometria 
commaunes esse (unde etiam apud Bàrlaamum monachum 
Graecum Arithmeticum, ‘decem primae huius libri propositio 


mes arithmetice demonstratae leguntur, quàs etiam videre esi 
in Elem. of Geom. of Euclide by Billingsley London 1570 


| » similesque etiam ad Arithmeticam vel Algebram harum pro 


positionum applicationes habent Clavius ad TX. 14. Element. 
Tacquet. in sua Elem. editione, et Christ. Sturm. in des un 
vergleichlichen Archimedis Kunstbiichern, Niirnb, 1670. p- 1 
eq.) ot, quatenus ad Algebram aut Arithmeticam pertinen! 
algebraice vel arithmetico facillime demonstrari posse, 1° 
ad eam rem, ati Clavius, Tacquetus, aliique putasse. vider 
| tur (Cf. die Geometrie nach le Gendre u. r. w. von Gilbe 
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PROPOSITIO' I. (Fig. 135.) 


Si sint duae rectae, secta fuerit autem altera ipsa- 


‘rm in quotcunque segmenta; rectangulum contentum 


ao duabus rectis aequale est eis rectangulis, quae sub 


‘| linea non secta et unoquoque segmentorum continen- 


Sint duae rectae 4, BT, et secta sit BI utcun. 
sind, E punctis; dico rectangulum contentum 
b 4, BI aequale esse rectangulo sub 4, Bd 
«itmto, et rectangulo sub A, JE, et rectangulo 


+: 4, ET contento. 


Ducatar enima B rectae BI ad rectos BZ (I.11.), 
t poratur rectae 4 aequalis BH (I. 3.), et per H 
‘rilem rectae BI" parallela ducatur HO (I. 31.); per 
di E, [ vero rectae BH parallelae ducantur AK, 
£4, TO (I. 31.): 

Atquale igitur est BO rectangulis BK, 44, E06; 
tu quidem BO rectangulum sub 4, BI, conti 


7-20.) Geometriac ope nos indigere, et quamvis etiam illud 
3331 haud possit, numerum eiusmodi propositionum admo- 


| drv, si cui volupe sit, augeri posse, id tamen neutiquam 








“© valere ‘debet, ut omnes huius generis propositiones tan- 
quam minus necessarias e Geometria excludamus. Sunt enim 
“ire earum et fere omnes eae, quae hoc libro continen- 
TT, pe: se insignis per omuem Geumetriam utilitatis, et re- 
2quis propositionibus quam plurimis brevius demonstrandis 


| * veterum Geometrarum libris intelligendis inserviunt, unde 


ilendum est, eas a plurimis recentiorum mathematicorum 
bris praetermitti. 
PROPOSITIO LI. 
Obs. Est haec propositio casus specialis eius, quam ha- 
"mus I. 38. Cor. 4, . 
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BK xò vnò vv A, BI, mepieyeta. uòv yi n 
teu IEB, BA, tag dè 7 BH vj 4° 0 di dii 
uno vov A, AE,.ioy yao 7 dK, voor èariy 1 BH 
4) A nel è Guaiws vo EO vo Uno vv A, El 
to dea vo vv A, BI icov tovì vg ve Und A, Bi 
sal co vo A, AE, ua è w ino A, ET. ‘Ea 
aga gici uab vo fire. 


IPOTAZIZ $. | 
"Eav svdsia peas) und ‘ws evvre, ca Uno ti 
038 xo EXCTEGOU tuiy Tiyputoy mequeyopeva 00d0- 
quvia ica tovì se ‘dino tie dir rergayuvm. 
Evosia yuo 1 AB tevuajod we éruye uava v4 
T onuetov hiyw, dvi 16 inò riv AB, BI nequezo- 
uevov cedoyuveov , pero coù Unò veiv BA, AF ne 
essxopierov ogdopaviov, igov tovt eu dné cs AL 
- TEMOAYOVO, 


‘ . 


| 

Cor. 1, (Quod est apud Commandinum, Clavium, Boer: 
mannum, Pfeiderer. ja Scholiis ad librum II. Element. Eu: 
clidis Tubingne 1797. 98. 99, $. 2., e quibus fere omnia, be 
nevole permittente. eorum auctore, vel ipsis auctoris verbis 
vel brevius aliguantum depromta sunt, quae ad huic librum 
notavimus.) Si fuerint duae rectae lineae, quae secentur in 
partes quotcunque, rectangulum duabus illis rectis contentum 
nequale ‘erit rectangulis simul, quae unaquaque parte unius 
ad unamquamqye parsem alterius applicata continentur. 

Cor. 2. Si basis Z7@ sit multiplex quaecunque rectae 
FHK v. c. ==mXHX, m notante numerum integrum , paralle- 
Jogramanum rectangulum sub 28 et 7/0 aequemultiplex est 
rectanguli sub BA cr ZZK, i. es erit BH XHO=m. BIXHK, 
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retir enim sub HB, BI, aequalis auteni BH rectae 
4; BK vero rectanguium sub 2/; 84, continetar 
enim sub 7}B, BA, aequalis autem BZ rectae 4; 
4l vero rectangulum sub .f, 4#, aequalis enim 
SK, hoc est (I. 31.) BH, rectae _1; et similiter etiam 
rettangulum EO sub 4, EM; ergo rectangulum sub 
d, BI aequale est rectangulo sub .1, B.1, et rectan. 
suo sub A, AE, et rectangnlo sub A, ET, Si 
liur sint etc, 


PROPOSITIO II. (Fig. 136.) 


Si recta linea secetur utcunque, rectangula sub tota 
et utroque segmentorum contenta aequalia sunt qua- 
irato totius, * 

Recta enim AB secetur ntcunque in J puncto; 
dito rectangulum sub 48, BI contentum, cum re- 
ziogglo sub BA, AI contento, aequale esse qua- 
into rectae AB. 


quod vel ex ipsa II. Prop. f. vel indo patet, quod I. Prop. 
55. Cor. 2. etiam locim habet in I. 38., uti ad cam propos 
Donem diximas. Cf. Pfeidever. 6. 3. 

Cor. 3. Quodsi codem modo altitudo Bf sit multiplex 
Guaecnaque alterius rectae HZ, v. c. =u\(7/Z, ritesus n di - 
Wiante numerum integrum, erit rectangulum sub 277, H0 
=m.n.HKX HZ. Cf. Pfleidorer. 6. 4. 

Cor. 4. Quodsi porro fuerit J/A+=#Z, adeoque ZIA Y€ 
HZ=HK4, esit rectangulum BHX HO=--m'.w.HK94. CL. 
Pheiderer. 6. 5. 

Cor. 3. Denique, si m==n erit BHXH@=m?2. HK. 
C'. Pfleiderer. 6. 6. 


LS 
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Avayeyodpdw yio dro vis AB tetgayuvoy ti 
AAEB, sal: xt did toù T° Srrotéog vuw Ad, BE 
naoc.).y40g ) TZ. 

"Ioov da éove vo AE zoic AZ , TE ua toi ‘ 
pèv AE cò ano vie AB cstgUYUvOY- to di AZ si 
vno vv BA, AT ITEPLEYOLLEVOV cedoyavior segue: 
qetat uèy yeg vno vv dA, AF, ‘om dè 7 A4 xi 
AB vo dè FE 10 vnò AB, BI, îoy 700 1g BE vj 
AB: 10 dea vnò riv BA, AT, usto coù Ùsro tuiy 
AB, BI, ioov èori vw ano vie AB setpazuva, 
"Edy dou sudelu ua ta dEi. | 


f 
, o 


HPOTAZIS. y. 


“Eay sòdeia yecppa] curdi, Tifa ecuye | ‘g0 Uno 
PIC 5A xul évog tov Tursdtav TLEQUEYONbEVO 00- 
Popuneov iv Zotì qui te Vito to Tuyuatwy Tee 
poneva cedoyaviy mol té ano Toù 100CIQ7ILEVOV 
TUYIUTOC TETOAYCIVW. 





PROPOSITIO TL. 

O bs. Haec propositio sistit praecedentis casum specialem, 
quo scilicet recta proposita in duas tantam partes secatur, ea- 
demque alterum sit latus rectanguloram ad toram et ad ipsius 
segmenta applicatorum. Quod etiam altera, quam exponunt 
demoustratione innuunt Campanus, Peletarius, vol sola, quam 
tradunt, Scheubelius, Tacquet., Barrov. Applicationem pro” 
positi iam exhibet 1. 47. Cf. Pficiderer. $. 7. | | 

Cor. 1. Si bifariam secetny 4 in Z, erit, ob rectane | 
4I'=ZB {(I. 35.), rectang. AB=2d41=2E4Yx4Z. CÈ Pfei- 
derer. $. 8. 

Cox 2. Pariter, si recta 4E secetur in quotcungue paro 
tes, rectangula sub tota‘et'sub singnlis cius segmentis sima! 


aequalia sunt quadrato totius 4£. Cr. Clavius, Scheubelius, 


CARI 
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Describatar enim ex AB quadratam A4EB (I. 
4), et ducatur per I" alterutri ipsarum 44, BE 
perallela TZ (I. 31.). ‘ 

Aequale itaque est AE rectangulis AZ, TE; ot 
est quidem quadratum AE ex dB, AZ vero rectan- 
sulum sub BA, AT contentum, continetur etenim 
sub 4A, AT, acqualis autem _£./ rectae AB (I. Def. 
30.); JE vero rectangulum sub AB, BI, aequalis 
im BE rectae AB; rectangulum igitur sub 84, 
4F, cum rectangulo sub. AB, BI, aequale est qua- 
tato ex AB. Si igitur recta etc 


PROPOSITIO III. (Fig.y37.) 


Si recta linea secetur utcunque, rectahngulum sub 
tota et uno segmentorum contentum aequale est rectan- - 
gulo sub segmentis contento , ct quadrato ex praedicto 
eomento. 


zi Quidam ipsam Prop, 2. ita enunciant, Campanus, Pe- 
tarias , ali. C£. Pfleiderer. $. 9. 

Cor. 3. Si recta secetur in partes quotcanque, quadra- 
um totins aequale est rectangulis simul, quae sub singulis 
partibas ad singulas applicatis continenti. . Ct. Commaudinus, 
Clavias, PAleiderer. $. 10. 


% 


PROPOSITIO IILT 


Obs. 1. Haec quoqgue propositio specialem exhibet II. 
Prip. 1. casnm, quo nempe proposita recta in duas tantum 
prtes secatur, parallelogratimorimone rectanguloram, ad to- 
um et ad eius segmrenta applicatori, latus alterum est unum 
Lorum seginentorum. Evdem redeunt altera  demonstratio 
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Hvdela reo I AB teruroda ve drvye “ATO TO 
I* dep, | ov 0 vuo vv AB, BF TEQLEYOLLEVOV 00- 
doyuvioy igov Lor vé Uno ov AF, TB TregLejo- 
pero 6edopuvio, pero to aso je BI TETQRYUVOV. 

Avapepedpiro yao «no vie TB TsTQUYWVOY TÒ 
TA4EB, xo) digda 1 EA tn 6 4, uo) deal 0) 
A onoréog viv T4, BE maochygios 5190 7 Al. 

Ioov di éove vo AE coîs A4, TE sai tow 10 
pebv AE co no veiy AB, BT sepueyonevov 6090- 
quvior ITTEQLEYETAL pèy 7090 Uno vv AB, BE, toy 
dè 1 BE vij BI 0 dt AA tò dvndo quv AF, IB 
ion vuo ] Al ti T'B* vo dè AB vò asco vije TB ve 
toazwvor tò diga ‘no viv AB, BI ITEQLEYOLEVOY 
ogdoyuviov ivov èovi ad no uv AT, TB megie= 
yoneve 00doywriv. pera toù ano ve TB TsTgRYUNOV, 
*Eoy dou svdsia val ta étis. ° 





HPOTASZXI® &. 


Eav evfeia poni und us IAZLE 70 ciro 
vie 047; TETO0YVOY loov oti vois TE STO TWY VLLS 
uatmv terpayuvo, xal tw die Uso cuoy rupia 
ILEQLEYOMEV 0 0gdoyuviv, 


Campani, Peletarii, Clavii; prior Scheubelii; sola Tacqueti, 
Barrovii. CE. Pfieiderer. $. 11. i 
Qbs. 2. Caeterum propositiones 2. 3. quamvis prima. 
iam :comprelensae, nominatim sine dubio enunciatae fuerunt, 
© nt immediate essent ad usus occuirentes paratae, nec; quod 
Austin., qui in ea ro Ramum (Schol. Mathem. Francaf. 1599. | 
i. X. p. 89.) praecessorem habet, asserit {Examinat. of the. 
first six Books of Euclids Elements Oxf, 1785. p 36.) viti0s4e 
quadrati ab rectangulo . distinctioni aut, quod Ramus ait, iu- 
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Hecta enim 48 secetur utcunque in I dico re- 
rengulum sub 42, BI contentumaequale esse rectan 
aio sub AIT°, TB contento, cum quadrato ex BI. 





Describatur enim ex TB quadratum T4EB (I. 
6.), et producatar E4 in Z, et per _f alterutri ip- 
arno T4, BE parallela ducatur 47 (I. 31.). 

Aequale igitur est rectangulum A£ ipsis 44; FE; 
ttett quidem rectangulum 4£ sub 4B, BI contentum, 
cumetar etenim sub AB, BE, aequali: autem BF 

xite BI" (I. Def. 30.); A4 vero rectangulum sub 
4, TB, aequalis enim AI’ rectae I'Bi 4B autem 
6 quadratum ex £"8; rectangulum igitur sub 45, 
BI contentum aequale est rectangulo sub Af", l'B 
itento, cum quadrato ex I'B. Si igitur recta etc, 


PROPOSITIO IV. (Fig. 138.) 


Si recta Jinea secetur utcunque, quadratum totitus 
sepzle est quadratis segmentorum et rectangulo bis 
SÒ segmentis contento. 


stitiae logicae originem debent. Vid. Î. Def. 30, I. 31. it; 1. 
CE. PAeiderer. 6. 12. 


PROPOSITIO IV. 

Obs. 1. Ex aliis huins propositionis demonstrationibuas 
$tquens maxime motari merettir, quam habent Campanus, Pe- 
leaius, Clavius, Tacquet, Barrov., Scheubel., in qua tertia 
Bi repetitur. Nempe ABIAZ+-TE (IT. 2.) et tam AZ 
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Evdsia yee yoopp) 7 AB terurodo we try 
‘ xavd 16 I° déyoy dtito ano vj AB terpuywvoy iv 
îgti coic te Quo Tuv AT, TB TETQUYWVOLE ol 1 
dle vnò vv AT, TB snegisponivo 00doyavio. | 
Avayeyodg9w yido ano vie AB terguypwvov ' 
AAEB, sal èetevyia 7 BA, xal die puiv 106 
inorioa tiv AA, EB sapaddgdos 13x30 7 T'Hi 
del dè où H omoréea vov AB, AE nadaddyle 
179% 7 OK. I 
Kai iste siaoddAnA0g tovu i) TZ ij Ads x 
el; avvds tunincozev 9 BA,  &xtos yovia 7) VI 
THB îon tor vj ivros xal dnevavtiov ti vo, Ad 
"MAXX i vo A4B ci vano ABA torw Ten, în wi 
vlevod i BA ci Ad èovv ioy val 1 no THB del 
yuvia vj vaò HB torv ion were sal mievoe 
BI ndsvoeì vj TH ioriv ton. ‘AXMe 2) pèv TB 7 
HK torv ioy, 9) dè TH vj BK uaù 9} HK dot 
KB totiv ian lodrievgov doc tori vo T' HKB. dep 
di) dee val Codoyuviov. "Eneì yuo sraod 77406, tovi 
sg TH vj BK, xal sis avras eviscecev 1) TB ci do 
oso KBI, BIH yuvici dvoiv 099dîg slo t00 
0093) dè i vnò KBI 009%) dea xal 7 Uno BT_ 
SZeve sob ai angvaviiov, «i varo THK, HKI 
6odai ela codopuviov dgu tori vò THKB-'Edeix9 
dè al iodrvdevoor: terodyuvov dea tori, sat doti 
dsto vie TB. dio 10 avra di) sai ro OZ verguyu 
v6v tou, noi toviv dnò tie OH, toòv douy an 


vic AI ca don OZ, IK cergdzova dnò vv Al 


ADXKIBHX-AF9 (II. 3.) quam PE=AMXFB+TBq (II. 3.) 
unde {BITAFMIH-2ATXTB+IB9, Ct. PAeiderer. $. 17. 
O bs. 2. Corollarium apud Euclidem huic proposition 





f 
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Recta enim linea AB secetur utcunque in T"; dico 
qrdratum ex AB aequale esse quadratis ex Af SB 
c rectangulo bis sub AT, T'B contento. 


Describatur enim ex AB quadratum .44EB (di. 
è), et inngatur BA, et per T' quidem alterutri ip- 
arm 44, EB parallela ducatur [/7Z (I. 31.); per 
H vero alterutri ipsarum AB, JE parallela ducatur . 


| 9K(k. 31). 


E quoniam parallela est TZ rectae 44; ct in ip- 
3 incidit. B/ ext.rior angulus T°7/B aequalis est 
Reori et opposito 44B (I. 29.). Sed 418 angulo 
484 est aequalis (I. 5.), quoniam et latus BA lateri 
dl est aequale; et angulus THB igitur angulo 1{B[ 
et aequalis (I. Ax. 1.); quare et lutus BI lateri 1'/£ 
3 aequale (I. 6.). Sed SB quidem rectae ffA est 
itgudlis (I.34.), I° vero rectae BK Q. 34.) et ITK 
‘ar ipsi KB est aequalis (I. Ax. 1.); aequilaterum 
ia est SMKB. Dico etiam et rectangulum. Quo- 
tim enim parellela est I°77 rectae BK, et in ipsas 
bxcit B; arguli igitur KBT, BIH duebus rectis 


| Stat aequales (I, 29.). Rectus autem est AB; 


etus igiur et BIH. Quare et oppositi THK, 
HKB recti sunt (I. 34.); rectangulum igitur est 
ÎHKB. Ostensum autem est et aequilaterm ; 
fadratam igitur est (I. Def. 30.), et est ex 
IB. Ex eadem ratione et OZ qualratum est, et 
6 er OH, hoc est ex _AT' (I. 34.); ipsa igitur 


dianctum ex interpolatione ortum putat Austin. p. 97. Illud 
“ten ob frequentem .im demonstrationibus sequentibns appli - 


| (Wonem (in sequente statim adhibetur) ab ipso elementorani 


d 
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TB sîìciv. Kaì &net icov tor 10 AH xi HE, x 
îovo r0 AH q0 vaò vv Al, TB, ion yoo 7 H 
aj TB na) 10 FTE Goa icov ivi TW vano rv A) 
TB: «è Goa AH, HZ ica tori 1 dis vno civ Al 
TB. "For dè xa va 0Z, TK TsTORYMVA' QSTO Ta 
AT, TB ca coa céocape td OZ, TK, AH, H 
loa tott roîs ce uno tuv AU, MB TETRAYWVOIG % 
su Us vano viv AT, SB nesiegomevo 00doywvi 
Alàa ta viocugu OZ, TK, AH, HE dàov éorì è 
AAEB, è tore 10 «no tie AB rerouguivore 10 & 
ano je AB cerooyavov ivov tati trois ts e70 tuiv Al 
TB rergayuvos uuì td dig dò vv AL, TB stesi 
goneva 00Ioymviw. “Lav doa Varia nai ta éi;c. 


‘ 


KAI AAA £1). 


diyo, ov 10 tao vie AB rstpaywvov icoy è0 
tvis te ano vwv AF, TB rerpaywvors xa ta d 
vno tvuv AT, TB rispiegonievo 090doyovio. 


1) Editio Basil. et Oxoni pariter ac Paiisiensis habe 
‘liano alteram denioristrationeni, quam &4Zws vel si/ou deli 
inscribunt. —Eadem etiam adiecta est in versionibus Za: 
berti, ©Orontii, Finei, Commandini, Boermami, ali 
rumngite; tamque solam, priore omìssn; habent Clavius. 
Barov. Peyrardus observat, hanc alteram demonstrationem € 
. aratam esso (in codice à, ut videtur) in charta paginae co 
tigua. Cactemim, ,quum a priore eo tantum disorepet, qui 
aequalitatem anguloram 7778, XBI inde infert, quia ina! 
guii aequilateri et ad A rectanguli BA4 angulus a basin s 
missis est recti (I: 32. et I. 5.) ideoque trianguli ad 7° recta 
guli BIH , tertius angulus 7°2B pariter semissis est recti, 
quo ad analogiam Il. 9. et 10. composita est, jure cam p 
spuria habere videtur Pleidererus l. c. Diss. I. p. 6. f-, 
No quid, tamen deesse videatur, noluitmus eaim loco $i 
mMovere: è» . 


auctore notatum fuisse cebseri potest, iudice PAeiderer. $. 1 
qui addit, haud generatim, quod Austin. asserat, corollaria 
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92, TK ‘quadrata ex AT, TB sunt. Et quoniam 
quale est AH rectangulò Z7E, et est rectarigulum 
(4 sub AT, T°B, aequalis eniin HT rectae FB; 
© HE igitur aequale rectangulo sub AI TB; fectan- 
ga igitur AH, HE aequalia sunt rectangulo sub 
4T, TB bis simto. Sunt autem et 9Z; FK qua. 
sa e 410, TB; ergo quatuor 6Z, TK; 4H,; 
HE sequalia simt quadratis ex AI", TB et rectan: 
al bis contento sub AI", TB. Sed quituor OZ; 
FE, 4H, HE totum sunt 44/EB, quod est qua. 
fm ex ABj ergò quadratum’ex AB aequale est 
sdratis ex AT, T'B et rectangulo bis contento subi 
1, TB. $i igitor recta etc. 


ET ALITER. 


Dicò qnadratum ex AB aequale esse? quadratfs ex 
AT, TB et rectangulo contento bis sub AT", TB 


di:lces propositionum demonstrationes cònnecti in elementisì 
Gee Clavius addît s omnia pavallelogramma circa diame- 
TT quadrati, etiam extra quadratum productam, quamvià 
5 babeant cum quadratò aignium aliquem cvominuneni; 
Quacrata esse, dummodo later eorum lateribus quadrati sint 
î<tiela, Praeter illud corollarium addi possunt sequentia. 


Cor 2 gi 4B in T bifariam secetur, rectangulum Ar 
AIB transihi 


“itiderer, $. 13. 


Cor. 3, Samma quadratorum duarum rectarum dl", FB 
N 
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*Enì ydo vis ovvie rotapoagis, ènei ion 201 
ij BA ij AA, Toy dov val puvia 1} dred' ABA| 
uno AAB- nol èsel sravtog toipuvov al tosic yuvi 
duoly codaîs lodi sioì, voò ABA dpa cgiyuvov 
vosis puvia , al ino: ABA, A4B, BAA, dv 
6odale iccr elciv. ’O0d dè n vno BAA, don 
doa «i ind ABA, AAB più 06997 Îloar sioi 1 
sio ica Enatéva dou uv ino AB4, A4B % 
osa tower 00976. Oo” dè 3 vnòo BH, ion y 
favi .cij] Evros sal astevaveiov tj ne0s tw A Zot 
‘ou -vnò THB quos tovv 009 Ton cpu 
vo THB yovia vj vno TBH- were nol svdergie 
° BI vj TH èovv ion. ‘AÙù 7 uev TB w H 
‘ govìv fon, 1 dè TH vj BK- îcortÀev0Ov aou tori | 
TK. Eye dì ua) 00Inv tv vno TBK yuvo 
tetpuyuwyoy spo tovì vo TK, xai toviv diro ts f 
dii vi avre di) xa t0 OZ cerpapuvov Écu, * 
tovey îoov vd dro vije AT va oa I'K, OZ cero 
puve tott, nat fovw toa toig eno suv Al, I 
Kol èrel îvovy tori 10 AH vé HF, noi tati 10 4 
vò ‘inò siv AT, TB, ion ov ydo $ TH % I 
| xal co EH coca igov età TU Uno aov AI, TB 
cou AH, HE ina tori tw die vrro ev AF, I 
"Eau di xal'vré TK, OZ Îîoa coig ano cv AT, [ 
cè doo TK, OZ, AH, HE ica dov) toîs te 6 
civ AT, lB uaù vw dig Uno vav AT, TB. "dl 
du 
rectanguio sub ipsis comprehenso. CS, PAeiderer. f. 19. 
J Cor. 4. Qunm etiam sit AB q=Z04+-AK+ZK=45" 

ABXBI4- ATX BI'=:API4-(AB+- AF) BI 11.4.) eItAtA 
quadratum totius 48, etcunque in Z divisa, aequale G 
drato unius partis 45", et rectangulo simul, quod sub ali 











semper minor est quadrato summae earundem rectarum, 





- 





' # 
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Quoniam enim in eadem figura aequalis est Bf 
rece 44, aequalis est et angulus AB4 angulo 44B 
{L 3); et quoniam omnis trianguli tres anguli duo» 
xs rectis aequales sunt (I. 32.), trgo tria guli 484 


| tesanguli ABA4, A4B, BAA4 duobus rectis aequales 


unt. Rectus autem B44; reliqui igitur 4B4, A4B 
mi recto aequales sunt; et sunt aequales (I. 5.); utere 


Te igitr ipsorum ,ÎB4, A4B dinaidius est recti. 


Rectus est autem BI°H) aequalis enim est interiori 
tpposito angulo ad A; reliquas igitur //7B dimi- 
fu est recti (I. 32.); aequalis igitur est '7/B angu- 
sisi TBH ; quare et latus BI ipsi TY} est aequale 
‘" 6.) Sed T°B quidem rectae HK est acqualis, 'H 
«ro rectae BK (I..3:.); aequilaterum igitur est SK. 


- Aabet autem et rectum angulum T'BK; quadratum 


ir est TR (I. 29, et I. Def. 30.), et est ex J'Z. 
Et eadem ratione et OZ quadratum est, et est acquale 
taluto ex AT; ergo TK, OZ quadrata sunt, et 
Fut equalia quadratis ex AI’, I°B. Et quoniam res 
Cmtlum AH aequale est rectangulo. HE (I, 43.)y 
€ est rectangulum AH sub AT, TB, aequalis est 
tim TA rectae T°B; erit et EH aequale rectangulo 


tè Al, TB; ergo AH, HE aequalia sunt ei, quod 








ks continetar sub ‘40, TB. Suni autem et FK, 
9Z aequalia quadratis et AT, T°B; ergo I'K, 0Z, 


| 41, RE aequalia sunt quadratis ex AF, T'B et 


| *gneato 1°B et sub totins A8 ac prioris AI" aggregato cons 
' Raetir, vel (motante Peletario): si duae rectas inaequales 


“rin, guadratam maioris AB simul aequale est quadrato mi» 
Us 4T, et rectangulo sub ipsaram summa (AB-+-A/") ac 
‘Eetentia (MB=A4B— AI); vel duorum quadratorum inaequa» 
um differentia aequalis Gst rectangulo sub summa et differentia 


! x 
. 
4 
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td TE, OZ na vd AH, HE 0Aov tor vo AE, 
fo and vije AB terogyuvov: to dea ano tie AL 
cerguyuvov igoy tovì voîs re dnò civ AI, LB te 
couyuvors ual ci dic vno vv AT, TB FUEQLEYONEVI 
op9vyoviw. 1OQneo ider dsîtat. ! 


IO PIXMA. 

*Ex di) covtwv pavegov doviv, dv èv voîc veroo: 
yoswois ‘yugio8 ta neol' vv. diapcstoov susguddgt0- 
youpiuo vetodyuva totiv. I 


HPOTASZIEX & 

"Edy svdsid yoauun «und eis tou mul cdyioe } 
to dn tiv aviomy 12/15 QÀ9;g tunuatav sTeQLe0peY07 
dodoywvoy pera toù dnò vije peratv guy Top 
tstguyovo îuov dov) ti dro tie jjpuoeios LETO 


juvg. 
latorum ipsorum. Cf. Pfleiderer. 66. 20. 21. Inimediate hod 
. corollarium demonstrat, et vicissim ex'e0 Propositioes IV—V TIT: 
deducit Angelus de Marchettis Euclid. reform. Liburni 1709. 
Cf; Pfleiderer. $. 22. | 

Cor. 5. Haec propositio; ut Sclieubelius indicat, 
etiam de pluribus segmentis. Nempe, recta AB divisa in 
libet segmenta, erit quadratum rectae AR aequale summa© qua” 
dratorum omnium segmentorum, additis duplis rectangulis in 
ter dub quaecunque segmenta comprehensis; Cf. Pfleiderer: 


6. 24. 








valcet 
quot 


PROPOSITIO V.. ; 
\Obs. 1. Quum sit A4/X4B+I4g=FBq, vel AdXd! 
= MB --F49, sitautem 44=A4T4+IT4=BF4-T4et AB=BI- 
FA etiamex hac propositione idem consequitur, quod II. 4, Cor. 
4 habuimus: Hinc vicissim Prop. 5: ex Prop. 4. Cor. 





4. eni 
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recaigulo bis contento sub AF, T'B. ‘Sed FK, OZ 
et AH, HE sunt totum AÉ, quod est quadratum ex 
4B; ergo quadratum ex 4B aequale est quadratis ex 
AF, TB et rectangulo bis sub AT, TB contento. 
yaod oportebat ostendere.' 


COROLLARIUM. 


Ex his evidens est, in quadratis spatiis , parallelo- 
gamma circa diametrum quadrata esse, 


PROPOSITIO V. (Fig. 139.) 
Si recta linea secetur in aequalia et inaequalia, re- 


ttingulum sub inaequalibus totius segmentis contentum 
Gm quadrato rectae inter puncta sectionumm aequale 


st quadrato ex dimidia. 


cats consegnitur. Cf. Pfleideror. $$. 26. 27. Gilbert, I. c.. 
bai porro huius propositionis demonstrationem ope.II. A. et 

aL 36. et II 1. habent Maurolycus, Tacquet. , Barrov. C£. 
i ‘ret. 6. 28. et aliam adhua ope II. 1., vel etiam IT. 9. 
Cor. 5. 1 IT.3. Gregor.a St. Vincent. (Opuy Geometr. quadretur. 
tircali et sectionum Coni Antverp. 1647. p. 97.) CÉ. PAiciderer, 
6 R-H, 

Oba 2. Si 44 consideretur nt retta secta utcunque in 
lb TRAP, et143=FB--T42AF-4, 1. Il. Prop. 8. 
tum ita enuntiari poterit: Sirectalinea secetur utcungne rectan- 
idum sub tota et sub diffeventia partinm, una cum quadrato 
arts mindris, segnale est quadrato partis maioris. (Marin. 
Vietaldi de re olutiona er compositione mathemat. libr. V. 
mae 1630. p. 2. sq.) C£ Pfleiderer. 6. 2. - 

Car. 1. Si recat 48 iu aequalia AI, I'B, etinaequalia 44, 
4iecetur, rectangulum sub segmentis inasqualibus minus est qua- 
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Evdsia yao vs AB ceva ele nd ic 
mara co I° sig dè ,Cvica xovu tO 4° déyw, ott 1 
uno riv AA, AB snequefopievov 00dopuviov per 
to ano vis T'4 teroayuvov icov sori vd ano 7 
TB. tergaz Uro. 

"Avayeyocpdw yao ano te rB CETQUYWWOY 1 
TEZB, xoì ènebevydu * BE: xa) dea piy cod 
orotica vù TE, BZ napadizàios gydo 1 4H, di 
dè toù A oqatioa vuiv AB, EZ ragadànkoc xd 
KM, naì madiv da c00 A onortog 1 say TA, Bi 
naoadinios 7790 7 AK, 


drato dimidiae rectae (VVhiston, II. 5. Cor. 1. in Tacque:. Elem 
Euclid. Geom. Rom. 1745.), vel, ut Pappusrem exprimit(Lem 
XIII. ad libr. Apollonii de sectione rationis et spatii Oxon. 179 
p- XLIX.) rectangulum 41XZ°B (id ipsum enim est quadratui 
‘ dimidiae B/°) maius esi quovis alio, segmentis quibuslibet ali 
ciusdem rectae contento. Cf, de Maxim. et Minim. geom. di 
vinatio in quint. Conicor. Apollonij auct. Vincent. Vivian 
Ilorent, 1659. p. 103. sq. Thom, Simpsan. Essai sur les Ma: 
et Min, Theor. I. Elem. de Geom. Paris. 1755. p. 175. s 
Cf. Pfeiderer. $. 33, u 

Cor. 2 Quum tam quadrati ex BI, quam rectanguli 4 
X4B porimeter sît =24B, Prop, 5. simul evincitur, paralle 
logrammum rectangulorum isoperimetrarum maximum esse qui 
dratum (Thom. Simpson. I. c. p. 174. l’Huilier de relation 
“ Îutua Capacitatis e? terminorum figurae. Varsov. 1782. p. 2 
Pfleidorer, $. 34. Gilbert. l. c. p. 281.) 
Cor, 3, Et, cun ob xltitudinem maiorem (I. 19.) par 
Jelogrammum rectaugulura maius sit  quocunque paralleli 
grammo obliquangulo isoperimetro super cadom basi; 1s0p' 
vimettorum parallelogrimmorum quorumlibet maximum ef 
| quadratum (De locis, solidis secunda divinatio geometr. iu! 
libros Aristaci, auct. Vinc. Viviani Florent. 1701. p- 97» sc 
l’Huilier }, c » 6. PAeiderer. $. 35.). 
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Reta enim aliqua AB secta sit in aequalia quidem 
x l', in inaequalia vero ad 4; dico rectangulum sub 
45; 4B contentum cum quadrato ex I° atquale 
sse quadrato ex IT'B. 


Describatar enim ex. I'B quadratum TEZB dI. 
$.), et nngator BE; et per 4 quidem alterutri ipsa- 
rum TE, BZ parallela ducatur ZH (I. 31.), per @ 
vero alteratri ipsaruam AB, EZ parallela ducatur 
K} (. 31.), et rursus per A alterutri ipsarum [4, 
BI parallela dacatur AK (I. 31.). 


-- —__—_—_ 


| Cor. 4. Ac quidem, cum sit TA=A44- AI:-A4-BF 
=RN-B4, excessug, quo parallelogrammum rectangulum 
equaliun larerum AI", FB superat rectangulum quorumvis 
ssmentorum inaequalium 44, 4B eiusdem rectae £B (Cor. 1.); 
ei, quo quadratum superat quodcunque rectangulum isope- 
finetram, non aequilaterum (Cor. 2.), acqualis est quadrato, 
cus larus 274 est differentia laterum singulorum quadrati et 
lecopnli h. e. oxcessus longitudinis rectanguli super latus 
qudrti, vel lateris quadrati super latitudinem rectanguli. Et, 
qua si (Fig. 140.) ex puncto 4 abscindatur AI="B4, sìt 





Ad--B o. 
rea dI in I° bifariam secta, adeoque l'4= —7 4 erit etiam 


Il-AdXA4B=FIN43 i. e. = quadrato , cuius latus est se- 
midifferentia laterum coutiguorum recjanguli. CE. l’Huiliev 
ic Pfleiderer. $. 36.) - 

Cor. 6. Secetur 4B (Fig. Ai. a et b) in alia inaequa- 
la 4II, LIT in puncto II remotiore a puncto ‘bisectionis , 
qum est 4, ita ut sit IUD>I4: erit AIIXHIB+IMUI.,= 
BlIZ=AAXK4B+-F49 (II. 5). At DI 4> PDA 4 (I. Cor. 46.),_ 
lagune rectangulum AIXIDBZAIXKAB, quod est Pappi l. 
-.Lenm. XJV. Idem tradunt Bawrov., Viviani (1. c. Cor. 1.) 
Whiston., Baermann., PAeiderer. $$. 37, 38. 





magarbiyou sar, xonov soocssiodoa to AM 0/0) 
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Ko) èsreì i00v torì to TO naepartàrzomua qu O 








cou co TM: 0%w qé AZ isov èoviv.: “AM q0 Fi; 
cò AA icoyv torly, èneì vaì Y A‘LU vi TB toy ic; 
na) 0 AA aou vò AZ icov toriv. Kowov nposd 
sciodw r0 TO: 0%0v dea t0 AQ NEO ypvupovi! 
Îicoy toviv. “Aa 10 uèv A0 00 vsròo vuv AA, 4B 
oviy , î07 yao 1 40 vj AB na) 6 NEO dioa yvus 
pv î0og dot) vw Uno AA, AB. Kowov nposzetoto 
vo AH, è tovv icov vò ano vje TA è dea NEO 


gvopuov sol to AH io tor) vd Vno vv 44, AB 


mepiegopevo o0doyoviw uu tò uno ce TA veroa- 


quvo. ‘Ala 6 NEO pyvupuv sal tò AH dhoy 


1) Ita edd. Paris. ex cod. a. Editiones Basi". et Oxon. ha- 
bent: hoy aa 10 40 tw 42 ra) dA icov Ééorì, et iufra post 
ion ydo 7 49 vi 4B addunt: 70 dì Z4, Ali torv è N50 
prwuor, quod evdom redit. 


Cor. 6. Et gunm etiam perimeter rectanguli AITXIHB 
maneat =24B, patet, isoperimetrorum parallelogrammorum 
reotanguiozim nbn aoquilateroram illud rmaius esse, cuius 
latera contigua, seu longitudo et latitudo minus a se invicew 
differant. Cf. Pfleiderer. $. 40. 

Cor. 7. Quum, abscissa AP—BII, sit PII differentia 
segmentoram 4/7, BIT, semidifferentia MI=FTP,adeoque 
etiam recta PII secta sit in aequalia in /', et inacqualia in 4, 
grit SITI==PIX/4IH4-T44q (I°. 5.). Hinc (Cor. 5.) AIIX 
BB PAX AIIA-IAIZAAXA4BH#-I49 i. e. ATX IIB+P4 


n= Atri AIB 
KANEAAKAB: At (Fig. 141. a.) PA=PF4-TA "3 T 
A4—BA _AN- ITB_ e KA-B4 








.. A41I-IB _(A4-B4 
pariterque (Fig. 141.a) 4I=IMI--r4== D) — 7) 
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Et quoniam aequale est complementum 79 com- 
pesto BZ (I. 43.), commune addatur 4M; tao 
ku igitur I'M toti AZ aequale est. Sed FM ipsi 
£f:equale est, quia et AI ipsi I°B est aequalis (IL 
è); et Ad igitur ipsi 4Z aequale est. Commune 
xitar 19; totum igitur 40 ipsi NEO gnomoni 
xqule est. Sed A@ quidem est rectangulum sub 
dd, 4B, aequalis enim 40 ipsi 4B, et NEO igi. 
u gomon aequalis est rectangulo sub 44, 4B. 
Counmune addator 477, quod est aequale quadrato ex 
Î4 (IL Cor. 4. ); ergo NO gnomon et AH acqua. 
ù snt rectangulo sub 44, 4B contento et quadrato 
a fd. Sed NEO guomon et ff sunt totum qua- 


“Pe.141. 5) 07— TP4-SI= IH e ATIIO ASIA, PA. 
Sttper itaque spatium, quo rectanzulum sub segmentis 44, 
34 im quae retta 48 dividitur puncia 4 propiore puncto 
di cerionis T, excedit rectangulum sub segmentis 47, BH, 
3 que cadem recta AB dividitar puncto I remotiore a 
Fusco bmectionis (Cor. 6.) seu, quo rectaugulum 44x48, 
cuos liera minus inter se differunt, excedit alterum isope- 
iero Al\XIIB, cuius laterum differenti maior est, 
fiattr rectanculo PAXAE sub summa ac differentia semi- 
‘crentigramm laterum contiguorum utriusque rectanguli. C£. 
‘itilerer, 6, 41. 

Cor. 8. Et quum (IT, 4. Cor. 3.) quadratum summaa 
‘tum ‘ectaram semper maius sit sunuma quadratorum earum, 
3 ot differentia aequalis sit duplo reciangulo inter istas rectas 
*Ryrehenso, fiet haec differentia tanto minor i. e. summa 
Sadraorum duarum rectarum eo propius'accedet ad quadratum 


(maius) 
(minus) 


Sagalum ipter istas rectas comprelensum. Itaque summa 


(minor 


“Rae earum, adeoque eo (major n fet, quo est re-. 


Sb 


202 ELEMENTORUM 


tovì tè TEZB serogyuvov, 0 tovy ano vie TB 
(7, dea vno vuv Ad, AB mequeNopievov 00doywwioy 
pera toÙ ano vie TA T8T0UYUVOU icoy tot) rw ano 
vis I'B tergayuva. "Bay deu evdeia sal va #70. 


HPOTAZIE s, 
L'ECv evdsia yocupr) und diya, mooctedi Ùi 


| €16 UT) evdeia tn evOeiag* to Una tie 0475 gUy 


Ti npoguerpevy nel tI MOOCuEtMev"e TLEQUEJO J46V0% 
oedoyuviov peo TOÙ uno, 76 nuosiag TeToaywYot 
icov tovi gw dro vie ovpuemivrs èu ve vie gjju- 


.osiug ua Tie SQogusimevzo we asa pdc avayoa- 


? f 
QEvTI TITAYWYW. , 


duorum quadratorum eandem datam laterum summam ‘haben: 
tium minima erit,' si latera ipsorum fuerint mutuo aequali: 
(Cor 1.) V'histon I. c. p. 51. De eadem hac propositione 
quae est Euclidis Lemm. post X. 42. adhuc infra ad II. 4 
Cor. 1. sermo erit. CI, Gilbert 1. c, ‘p. 281. 

Cor. 9. Si duae rectae aequales ita dividantur în parte 
inaequales, ut rectangulum sub partibus unius aequale si 
rectangulo sub partibus alterius, erunt unius partes partibu 
alterius respective aequales, maior maiori, et minor minor: 
Cf, Whiston. et Gilbert. l. o. 

Cor. 10. Quum non tantum, ut Cor. 5. vidimus, s 

Ad—B4 Ad+-B4 


FA=À 2 »verumetam Bf=—-—-; IL 5, etiam i 
Ad+-B49 44 Bd 
exprimi potest: ( dea sc Ad x484+(£%; Ò i. 


quadratum semisummae duarum inaequalium rectarum aequa 
est rectangulo sub ipsis his rectis, una cum quadrato simid: 
ferentiae carum; vel: excessus quadrati semisummae duaru 
inaequalium.rectarum super quadratum semidifferentiae earu 
aequalis est rectangulo sub ipsis his rectis. C£ Pfleider 
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drum L'EZB, quod est quadratum ex T'B ; regtan- 
suum igitur sub A4, 48 contentum cum quadrato 
a T4 sequale e: est quadrato ex FB. Sii igiturregta etc, 


PROPOSITIO VI. (Fig. 142) 


Si recta linea secetur bifariam, adiiciatur autem 
tiqua ipgi recta in directum; rectangulum sub tota 
tam adiecta, et sub adiecta contentum cum quadrato 
x dimidia aequale est quadrato compositae cx dimidia 
stadiecta tanquam una linea. 


(6.31, 32. Simul patet, ut hoo obiter dicamus, duarum re- 
tram inzequalium 44, B4 maiorem 44 aequalem esse Al 
+14 vel BI i. e. semisummae carum simul cum semi- 
diflerentia, minorem B4 contra BI-/4 h. e. excessui semi- 
mae super semidifferentiam. Cf. Pleiderer, $. 50. 


PROPOSITIO VI. 


Ob. Alias propositionis huius demonstrationes habent 
Angelas de Marchettis, Clavius, Barrov. et Tacquet, e II. 4, 
Cor. 4. vel è II. 4, et II. 3, vel è IT. 5. vel e II, 1. eriI.2. 
petit. Cf. Pleiderer.' $6. 46. 48. 49.57, 58. Ea maxime, 
qua, Clavio referente, Mauritius Brescins, regius mathem. di- 
*iphn. in Academ. Parisiensi professor, utebatur, simplicitate 
sia se commendat. Ita nimirum ille: Sumatur (Tab. VI. fig, 
N.) AF=Bd, ecit BI—-44 (I. Ax. 2), adeoquo IBXBd4= 
4fX4B, et ob J'A="FB, etiam 4/1= 4, unde (II. 5.) JBX 
l4-Bl'e—144, adeoque AA4XAB+-Bl'q=I4q. Cf. Pilei- 
dem, $. 49. Caeterum, ai recta 44 ut in punto 7° utcunque 
a spectetur, ob S'B_A/", et BI=IN4-TB=>T4- Al, pa- 
fket emergit propositio, quam ad II. 5. Obs. 2. vidimus: Si 


‘ 
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Evasia puo vis 9. AB ceruzoda diza sara té I 
oupetoy , moocisioto dé vis avo) evdcia în svdeias 
3) BA léyo, dv xd inò suv 44, 4B sreguefopevor 
pedozuviov era toù doro vis T'B sscgayosvov i00V 
goti ve asto vie TA Tsrgazuvo. 

Avayepoapiw pag ano vie TA rerodyuvor 9) 
TEZA, net inetevydu i 4E, mal did pòv voù B 
| Gypsiov Oscotioa vv TE, AZ saoaighos gx3o 7 
BH: du dt coò O ogpaiov irorsoa qiiv A4, EZ 
‘stagdiAzA0s 9y3Iw 9 KM° nai È dia cod A OstoTE0e 

suv TÀ, AM agadAnkog 7,90 7 AK. 
| "Eneì oùv toy: tovlv 7 AF vj TB, tooy 2ovi val 
50 AA ti TO. 'AX@ nai vo TO cu OZ icoy dov 
xa) tà AA doa vo OZ toviv icov. Kowov n006- 
xeiodw cà I'M: Giov ded to AM «& NÉ 0 pri 
povi èGttv ivov. ’ARMè vò AM tor vò dnò ad 
AI, 4B, ion ydo touv 1 AM vij AB mal d N50 
aou svusov ioog èotl tw uno tim Ad, AB aeote 





recta linea secetur utcunque, rectangulum sub tota et sub diffe- 
rentia partium, una cum quadrato partis minoris aequale esi 
quadrato partis maioris. CE Ghetaldus, Herigonius in ‘cursu. 
Mathem. T. I, Paris. 1644. p, 78. sqg. Pfieiderer. f. 90.0 

Cor. 1. Quum sit AA=F4+4F=F4+B?N, B4=T4 
—BI", etiam ex hac propasitione idem prodit, quod ad II. 9. ! 
Obs. 1. et IF. 4. Cor. 4. dictum fuit, nempe Td q=F" B adi 
(D44-T"B)X(14-FB ). CÉ£. Pfileiderer. -6. 51. 

Cor. 2. Quum sit differentia rectarum 44; T4=4F 
vel BI", paviterque differentia rectarum 74, Bd=BFM ’ vela 
ur aliter idem dicamus, quum rectae 44, 74, B4 sint cone 
tinue arithmatico proportionales, II. Prop. 6,, haec quoque 
continetur (ut Isaacus Monachus: Schol. in Euclid. Elem. 
geom. sex priores libros Argentor. 1579, in Schol. ad II. 6. 
gue? et apud Commandinumi (fol. 31. b.) exstati pariterdi 
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leta enim aliqua AB secetur bifariam arl punétum 
l, diiciator autem ipsi aliqua recta BA in directuin; 
dico rectan gulum sub _44, 4B contentum cum quas 
tro ex T'B aequale esse quadrato ex £./. 


Destribatur enim ex T°4 quadratum FEZI (I 
$), et inngatar 4E, et per punctum quidem % als: 
miri ipsarum TE, AZ parallela ducatar BH (L 
31); per 8 vero punctum alterutri ipsarum 4/4, EZ 
parallela ducatur KM CI. 31.); et adbuc per A al- 
‘evi ipsarum If, AM parallela ducatur AK(1.31.). 

Quoniam igitur aequalis est Al rectae f'B, aequale 
et 44 ipsi TO (I. 36.). Sed F@ ipsi 0Z ae- 
| qaleest (I. 43.); et AA igitur ipsi OZ est aequale. 
Ummane addatur TM; totum igitur AM ipsi NZO 
eumoni est aequale. Sed A.}f est rectangulum sub 
4i, 4R, aequalis enim est AM ipsi 4B (II. Cor.4.); 
& igitur gnomon NEO aequalis est rectanguio sub 


Clin et alii observant): Si tres rectae sint continub arith- 
mete roportionales, quadratum mediae aequale est rectin- 
gulo sò atremis, cum “quadrato differentiae utriusve extre- 
turam è mediaei Quod idem etiam ex lI. È. consequitur, 
î gua (vid. Fig. ad Il. 5.) 44, BI=TMA, & Bd pariter 
FR comtinse arithmetice proportionales. Cf. Plleiderer. 3). 
5. 53, . 

Cor, 3. Quum sit |A-SPPRI LAZIO 4, et 0IBz= 


d-B4 
"3 —» etiam ex hac propositione idem consequetur, quod 





A4-B4\4 
Tè cor 10. nempe esso asx48+(3°)1- 


(8 q 
FT)» quae propositio terminis tautum differi ab ea; 


fam Cor, prascodente habuimus' Cf, Pfleiderer. $. 55. 50. 





f 
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gosdiva 003 oyuviw. Kecvoy moocxetoda zo AH 


5 tovv loov vw anco vie TB tergaywrw»* TO doa va 
Tow AA, AB nepieyouevov 00doywriov pera to 
ano «je I°B cerpayuvov ivov tori vi Z0 yrupov 
xa ci AH. “Aa 6 NEO prupov sai 10 Al 
odov tori so TEZA terouyuvov, 0 îoruw and ti; 
TA cò Goa vn0 rev AA, AB nepeeyopevov c0d0 
yUVIOV pero soù dò cio IB seroayavov î00y è0t 
vi casto vje TA cetoayuveo. "Edy doc evdzia voi 
ca diko. I o 
_ KJHPOTAZISX ©. 

°Edv ev&sia ' yooppa) td] ws étvye, xo ano 
vio 0iys mal 16 ag évos tiv tuuotoy, qu 0v- 
vaupotega cerodyuva, îoa tovì e te dis Uno Ti6 
0.76 nol où sionutvov curjuatos ssegejopevru 0g- 
Soyaviw ral vi'and cod dounod turpuoe cerpupuru: 


Cor. 4. Caeterum facile patet nexus propositionum h, et 
6.1. II., quae eo tantum differunt, quod in Prop.9. puuctura 
4 in ipsa 4#B, in Prop. è: autemin ea producta sumitur ; 
unde etiam uno enuriciato comprehendi possuns CÈ Pflei- 
derer. 6. 59. 

Cor. 5. Si punctum 7 sumatur (Fig. 144.) remolus 4 
T',tquam 4, in rectangulis AITYXIIB, AdX4B duo latere 
contigua candem inter se differentiam =—— 48 habebunt, erit 
que ATXKIHIBS AdX4B, sumtoque AP=BII, erit ASX 
dB+-P4X dli=AIXIB, quod simili ratione ostenditur €! 
evolvitur ac II. 5. Cor. 7. (Pfleiderer. 6. 106.) cf. Il 10. 
Cor. 1. 

Cor. 6. Conversae propositionum 5, et 6., qua& guni 
Pappi in libram III. conicor. Apollonii Lemmata 9. il. 10. 
(Collect. Mathem. fol. 274. b. sqq.) vel 8. 7. 9. Apolloni 
conicor. libr. octo opera Edm. Halleyi Oxon. 1710. P. I. P 


155. pariter valent.‘ Nempo 1) si (Fig. 140.) punctum dii 
| 
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44, 4B contento. Commune addatur A; quod 
et 2quale quadrato ex IT°B; rectangulum igitur sub 
44, 4B conteritàim cum quadrato ex I°B aequale est 
gomoni NZO et ipsi AH. Sed gnomon N5Z0O et 
4H sunt totam quadratum SEZIA, quod quidem fit 
x If; ergo rectangulum sub 44, 4B contentum 
am quadrato ex I°B aequale est quadrato ex I. Si 
itur recta etc: 


PROPOSITIO VII. (Fig. 145.) 

Si recta linea secetur utcunque, quadrata totius et 
mus e segmentis simul sumta aequalia sunt rectan. 
galo bis sub tota et dicto segmento contento ; et qua- 
drato religui segmenti. 


rea AB sitnm sit, sumtumque sit aliud punctnum inter 4 
© 4, sitque a) A4YX4B+T412==MA44, crit 40 =MB, Nam, 
quam e: hypoti. sit PAIZAdX4B+F41, erit CAIGD>I"4q, 
sdeogee (I. Cor. 46.) A> F4. Unde ex Z°4 abscindi pote- 
ti (L 3) FY—I4, eritque (IT. 6.) SAXKAIHIMI=FMA4, 
vel J4XAI4-r49=T4q9=3544 XAB4+T41, adeoque 44X 
di=44X4B, et, ob altitudinem communem 44 (I. Conv. 
$.F41=4B, adeoque ob JT=I"4 (byp.) 414-TI=-4B-+F4 
ie. 4P--MB. Pariter, si sit b) A4X4B+F44=4B4, quo 
casu sumere mon licet, esse AI>4, erit TBIZIA IH 
(TB+-FAX4B (II. 4. Cor. 4.) adeoque AAX4B+T41= 
D494(TB4-T'AX4B, vel AAXdB=(TB+I4)X4B, adeo- 
que ob altitadinem communem 4B (I. Conv. 36.) A4=/FMB 
+4, vell, demta communi 74, erit AT=FB. Eadem ra- 
tone, si 2) (Fig. 143.) pnoctum 4 in recta AB producia 
firm sit, sitque a) ADXIB+SA 4 F44) erit DA<II, 
uade, somta ex parto puncti Ad, TI=l'4 s erit 4 in ip:» 








© 


l « 
. 
to. n) 
Lita 


n° 

‘+ fi ; 2 

Li pi Slice 
- 


4 


al 


‘vé I onustov Zéyo, 0% té «no rév AB, BI te- 


. AAEB* nat xavayeyeapdu to 07710, 
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Evdeiu yoo vis 1 AB veruodu we Èriye diana 


teayuva Îou tori vw ce dic Vnò uv AB, BI mepLe= 
foniva vodoyuvio xal té uno je IA tetoazuva: 


\ 


'Avayeyoupdo yao dano rie AB rerouzovov vo 


"Enel oùv icov èovì «0 AH «é HE, xoupov rpos- 
xsicdw x0: TZ: Shov doa vò AZ diw es TE i0oy 
dovi ta cpa AZ, TE Vdindacia tou vo AZ. 
"AXhè vt AZ, TE 6 KAM tor pvupav na. vo r7 
cetodyuvor 6 KM dica yvunov sod cè TZ è 
miccia tor too AZ. “Eou di voò AZ dindevioy 


ral vo dig Uso tuv AB, BI, îoy yoo BL 





recta IT , adeoque ex II. 5. dAXAI4-ÎA qa TIq=f4 que 
4AYXAB4-I494, unde 4AXAI=4AX4B, et ob altitudi- 
nem communem 44 (I. Conv. 36.) A/==4B, adeoque TT- 
Al=T4—4B i. e, AT=VTB. Patiter, si b) sit AZX4B+ 
TB9Y—/N44, quo casu sumere ton licet} esse MA<IA, erit 
T4I=FTBq4(T4+FMB)xA4B (II. 4. Cor. 4.), adeoque 44 
X4B+TB4=FB 94-(F4+FB)X4B, vel A4\K4B=(FT4% 





,14B)XA4B, vel, ob altitudinem 48 communem, 44=F4+4B 


(I. Conv. 36.), vel, demta communi TA, AT=VUL. Ch. 
PAeiderer. 1. c. $. 60. et $. 191. Conf. quae infra II, ad 10. 
Obs. 8. dicentur. , , 


,PROPOSITIO vii: 


Obs. Huius propositionis haud inelegans est sequens 
demonstratio, quam Peletarits Euclideae subiungit, ope figu- 
rae, in qua omnes propositionis particulae epparerit. Eandem 
demonsirationem etiam tradunt Fournier; (Euclid. Elem: 
Libri VI. Paris. 1654. Coé&tsius (Euclid. Elem. L: VI. Arhst: 
1705.) Whiston. Pfeiderer -f: 81. Caeteris nempe, ut in 
Euclidea eonstructione factis, describatur (Fig. 146.) supér 
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Recta enim uliqua 48 secta sit utcunque in puncto 
T; dico quadrata ex AB, BI aequalia.esse rectan. 
glo his sb -14B, BI contento et quadrato ex TA. 


Describatur enim ex AB. quadratum AdEB {I 
$); et construatur figura. 


Quoniam igitur aequale est A7f'ipsi HE (I. 43.), 


“«amune atidatar IZ; totum igitor AZ toti TE ae. 


quie est (Ax. 2.); ergo A4Z, TE dupla sunt ipsius 
42. Sed AZ, TE sunt gnomon KAM et quadra. 
re IZ; KAM igitar gnomon et TZ dupla sunt 
pais AZ, Est autem ipsius 47 duplum et rectan» 
rilum bis contentum sub _4B, BT, aequalis enim 


SN quadrstum ENOII (I. 46.). Erunt itaque ABo-Bl'ux 
IEY-EI=AZ-4-ZIT-+N0. Sed ob AHN-HE (I. 43.) et 
ÎI-EN, est AZ=Z0: ergo AB3-4-BI 2==2A4Z-4-N60=2 
tica, 4BYBI-4-A1"9. = Aliam adbuc demonstrationet 
ber Schenbelius, ‘Clavius, Tacquet., Barrov., Viviani. 
(de locis solidis L. II. Prop. 65. p. 29. sq.) Plléidevet. 
S. 2. @ IT. propositionibus 9. et 4. deductam. Ex Obe. 1 

ad JI. 5. nostram propositionem infert Angelus de Marchettis, 


| Pleiderer 6. 83. Caeterum haec propositio aliter adhuc efferti 


poten. Nempe ; quum sit Al Qp-21BYx BI=AB4W4Bf4, 
td APs—A4B344-BFA-24BXBI, et AT=-AB-BI, «it 
(ABBI) q=4B94+-Bl'q-24BX BT i. e. quadratum diffe- 
Fntize ‘duarum rectarum inacqualium aequale est summao 
Vudratomm ipsoram, demto duplo rectanigulo sub ipsis con- 
tuto. CE Pfleiderer. $. 86. èt qui ab ipso citantur, Barrov. 
hison., Baermann. alique. Vel, si recta fB producatur, 
lnee st BX—BF", erit recta 4X in duas partes inaoquales 
42, BX secta, quarum differentia partium =4B—BX=" 
48-5P, adeoque, si recta linea in duas partes inaequales 
"eur; quadratum differentiae partium acquale est quadratis 
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BI 6 cea -KAM yvwpwv xa) v0 TZ cerpuyovo 
icov dovì sé dig vro tuv AB, BI. Kowoy npos 
ustode so ON, 0 torey ano cio AT cerquyuvo 
o cou KAM yvopuov xaì ra TZ, ON tergayuvi 
iva duri vò se dic. vò vuv AB, BI sesptegonevi 
oodoyuvip uab vo dro tie AT serpuyova. ‘Alli 
0 KAM poouoy sal va TZ, ON xcerodyuva bo 
tovì 0 MA4ERB xal vo TZ, è bove asco voy AB 
BI serocyuva’ ta cioe ‘arto «iv AB, BI Teroazuni 
ica toxì, to dic vav vaiw AB, BIT mepuefo pera 00 
Soywviv pera voù dsé vie Al Tetoayavoy. Eos 
oa evdsia xal td èErs. 


IHPOTAZIE®E s. | 

Ecv evdsta youpun tuNd Scvye s TO se 

Todo uno ie 04ns sal tr0s Toy Cpnpiacar megie- 

fouevoy cedoyuvor pero go astò ‘so doro) ti 

uaros TsT0nywvoY icov forlì cu te dro vis 0Àgs re 

toù sloypuevov Tu uorog wg “dstò peas dvaygagiri 
CETQUYUV_W: . 


partum, ‘demto duplo sub partibus réctangulo: ve] quadrat 
partium simul aequalia sant quadrato differentiae partium 
una cum duplo sub partibue rectangulo. Cf. Pfeiderer. $9 
87 88. 

Cor. Hinc deducitur: recta aliqua in partes inaequale 
divisa, quadrata partium simul maiora sunt rectangulo, quo 
bis sub iisdem continetur, vel generalius : : summa quadratorui 
duarum inaequalium rectarum maior est duplo. rectangulo sti 
ipsis, illa quippe hanc excedit quadrato differentiae duaru! 
rectarum. Ct. Pficiderer. 1. c. 6$. 84. 85. 


PROPOSITIO VIII. 
Obs. Varias alias huius propositienis demonstratione 


(a 
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BZ ipei BIO (IL 4. Cor.); ergo gnomon KAM et 
querram I°Z aequalia sunt rectarigulo bis contento 
i 4B, BI. Commune addatur ON, quod est 
pdraron ex AI"; ergo gnamon KAM et quadrata 
IZ, ON aequalia sunt rectangulo bis sub 4B, BI 


| Qatento et quadrato ex A’. Sed gnomon KAM et 


, quadrata IZ, GN sunt totum A4EB et TZ, quae 


nat quadrata ex AB, BI; ergo quadrata ex AB, 
BI aequalia sunt rectangulo bis sub AB, BI con. 
‘ao cam quadrato ex AI. Si igitur recta etc. 


PROPOSITIO VIII. (Fig. 147.) 


Si recta linea secetur ntcunque, rectangulum qua. 
#7 sub tota et uno segmentorum comientum cum qua- 
irato ex religuo segmento aequale est quadrato ex tota 
* diro segmento tanquam ex una linea descripto. 


f 

txkibex Pfeiderer. 66. 91--N. 105. et, qui ab co citantor, 
Cand, Richardus, Peletarius, Clavius, Tacquet., Barrov., 
Ansel. de Marchettis et Cottsius, e quibus cam, quam Cla- 
vis, Tacquet. et Barrov. habent (vid. Pficiderer. $.95.) sim- 
Plicitate sua se maximo commendantem hic subiungere liceat. 
ka nempe illi: est 
41:=4B94-B494-24BXB4 (I. 4.) 

=4B94-BI"94-24BXBI (ob B4"==BI") ex construet. 
‘tà 4B94-Bl'a=2ABYXBIW-Al"q (II. 7.), ergo 

449-14BX BF4+-AT9. i 
«etermim aliter adhuc efferri potest propositio. Nempe 1) ob 
B4=BP dici poterit: Si recta aliqua 4B secetur utcunque 
“, «que adiiciatur alia recta B4 uni segmentorum BI ae- 
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Evosia yao vis 5 AB cerunode ds trvye ata 
to I" oyusiov léyw du to terpagis Uno «ov AB 
‘ BI nmepueyouevov cpdoyuviov, pera so cmo vi 
AT cesoayovov, lcoy fovì vò ano vie AB, BI w 
GRO sudo avayoapérii Terpayove. 

"ExfeBljodw ydo è svdelac vj AB evdela 1 
BI, sal xelodw ton «ij TB 9 BA, sal avayeyoagda 
eno is Ad tevo7 voy co AEZA, sal uavaye 
rocpdw dirdotv so oxijpa. 

"Ens ov îoy torlv + BI ci B4, cda n puiv 
TB «ij HK toy î0n, 1] dè BA vj KN, wai 9 HK 
dopu e) KN toy ion. Aia ra ava d sal g JIP 
ti) PO toriy loy. Kai èasì È lor toxly 9 pr TB xy 

BA, x dè HK xy KN: Îcov dea tor 1) co pub TK 
rié BN, xo dè HP «di KO. "AMa «è TK cò PN 
Zoriv Fooy, nagartànon pata yao coù TO reapalàt- 
doyoupuov sì vo BN dope x FTP ivov tori ve 
rionaga dea sè TK, KA, HP, PN Îva cAlahors 
doti te ts00aga dea ceroar dora èove voò TK. Ila- 
Muy èneì ion tovly i) TB «ij BA» dda sj pv BA 
vj BK, soir éou ij TH totly ‘og, 70 TB 


. 1) Cod. a habet: dor) xaì to TX, edd, Oxon. et Basil. 
omisso sa) habent éotì ro uòv IX, Peyrardus utrumque sel 
et uè recipit. 


qualis, quadratum totius lincae compositae aequale est rectan- 
gulo quater comprehenso sub data et adiecta, una cum qua- 

drato alterius segmenti. Atque ita propositionem hanc cffernat 
Clavius, Peletarius, Campanus, Pfeidorer. $. 98. 2) Vel, 
cum in puncto B bifariam secetur recta 74, cui in directum 
adiicitar I°4, observante Clavio, consequitur propositionis 
Di enunciatum : Si recta M°4 bifariam secetur in B', et illi recta 

quaecunque 724 in directum adiiciatur; quedratum totius 44 
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Recta enim aliqua AB secta sit utcunque in puncto 
T; dico et rectangulum quater sub ‘BR, BI" conten- 
un cum quadrato ex AI" aequale esse quadrato ex 
js 4B, BT tanquam ex una linea descripto. 


Producatur enim in directum ipsi 4B recta BI, 
t ipsi /°B ponatur aequalis BJ, et describatur ex 
44 quadratam AEZA (1. 46.), et construatur dupla 
igura, 

Quoniam igitur aequalie est BI rectae BA, sed 
TB quidem ipsi HK est aequalis (I. 34.), et BA ipsi 
IN (I. 34.); et HK igitur ipsi KN est aequalis, 
Îx eadem ratione et JIP ipsîi PO est aequalis. Et 
goniam aequalis est I°B quidem ipsi BA, et HK 
psi KN; aequale igitur est (I. 36.) rectangulum ‘qui- 
‘n TK rectangulo BN, et rectangulum LP rectan- 
glo KO. Sed TK ipsi PN est aequale (I. 43.), 
tiamplementa enim sunt parallelogrammi T'O, et BN 


 iflu ipi J7P aequale est; quatuor igitur I'K, K4, 
— HP, PN aequalia inter se sunt; quatuor igitur qua- 


drupla sant ipsius TX. Rursus, quoniam aequalis 


composita: ex data 774 et adiecta JI°f acquale est quadruple 
eaangulo sub dimidie datae I°, et sub 48 composita ex 
tidera dimidia BI" et adiecta TA, una cumquadrato adiectae 
MA. Vide Tacquet., Pleiderer. $. 99. 3) Vel: recta F4 bi- 
tram in B secta, ct in ea producta sumto quocunque puncto 
4 (pariter atque in hypothesi II. Prop. 6.) differentia quadra- 
rum restarum 44, AF, puncto arbitrario Ad, et extremis 77 
' ticias propositae 7°/ terminatarum , aequatur quadruplo re- 
Cagulo sub rectis BA et BI seu BI, quae hinc puncto bi- 
tGionis B, inde puncto arbitrario 4, et alteri réctae propo- 
“e 74 extremo I° vel 4 interiacent: CE. Pfleiderer $. 100. 
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Cd 


HK, cods Scu vj HII toy toy xai 7 TH co 
vj HII îon soviv. Kel èneì ton toviv 1 uèv 1) 
«ij HII, Y dè IIP vij PO: icov doc xal vo più 
AH «i MII, ve di MA «o PZ. ° AIR 10 MÌ 
co IIA sovv icov magart pu pato yeo 100 Mi 
 ragadAyhoyoappow «al tè AH doa vé PZ t00 
doi 1a téocapa aoa ve AH, MII, IA s PZi0 
, dAlyjàors èovi* vo ticoaga don coù AH cerpondao: 
tour. "Edsiy9y dè na) ca reacaga ca TE, Kd 
HP, PN «où TK cerpartÀ dica” cd dea Gutw a ne 
quiyei vv ZETT prapova TergarAciora Zove coù AK 
Kai stre) «0° AK 0 vnò viv AB, BA tot , 107 
yao 7 KB «ij B4 x0 doo terodme Uno sur AB] 
BA veroaniacior ‘Govi rog AK. Edeiy9r dè coi 
AK terpastdot0s ua) 0 XTT pvoipoy to doa E 
soauic vico vdiv AB, BA î00y éovà: cò TT po 
provi. Kovoy moocxeioda ro Z09,0 éou 00Y i 
ano vis AT teroayove: to dou vsrgdzio sno toi 
AB, BA reegieydpuevoy o0dozwvioy muerte ro am 
je AT TstRRYddOY icov éovi vi LTT prunori xa 
vé £0. ‘Aa 0 ZTY propo sal gd ZO ho 
govì 10 AEZA TsTQ070Y0Y , 0 tovuy dro 57,6 Aù 
‘0 dea TeToaMIiS UNO Toy AB, BA pero qoù aa 
vie AT icov 2orì co ano rig AA terguywvo 1) got 








-1), Cod. a et ex co ed, Paris. addunt: ton. dì 7 B4 vj B 
rò agu _rerodee UO TOY 48, BI nepuagoparor e de Da 
pera tov dxo (17) AD Teroayzuvov icov torì tw dirò (775) 4 
quod ut superfinum omisimus, consentientibus etiam de Lan! 
bre et Prony in velatione ad Iustitut. Franc. facta. I 
0 
4) Quodsi recta 44 tanquam in puncto B utcunque sect2 con 


sideretur: ob BP—=B4; sistit Al-A4BB-4 differentiam p®" 
tium 48, BA, et emergit propositio: Si'recta in parte in 
acquales utcunque secatur; quadratum (otius , demto quadrati 
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et [B ipsi BA; sed BA quidem ipsi BK (IL. A. 
Cor.) hoc est (I. 34.), ipsi 17 est aequalie, TB vero 
si HK (1. 34.), hoc est, ipsi ZII (I. 34.) est ae- 
qualis; et IH igitur ipsi HII aequalis est. Et quo- 
tam aequalis est IU quidem ipsi HII, et JIP ipsi 
PO; aequale est rectangulum quidem 4H rectangulo 
HIT, et rectangulum JIA rectaagulo PZ. Sed' MII 
ei JL4 est aequale (I. 43.); consplementa enim sunt 
parallelogrammi MA, et AH igitur ipsi PZ aequale 
et; quatuor igitur AH, MII, IIA, PZ aequalia 
Rtr se sunt; quatuoy: igilur ipsius 47 quadrupla 
rat, Ostensa sunt autem et ‘quatuor FX, KA, HP, 
PN ipsiuas IK quadrupla; ergo octo quae continet 
suomon Z7'Y quadrupla sunt ipsius AK. Et quoniam 
4K est rectangulum sub AB, B/4, aequalis enim est 
KB ipsi BA (II, 4. Cor.}; erit contentum quater sub 
4B, BA quadraplum ipsius AK. Ostensus est au- 
tem et gnomon Z7T ipsius AK quadruplus. Quod 
igitw quater continetur sub AB, BA aequale est gno. 
meri XTT. Commune addatur 50, ‘quod aequale 
est quadrato ex AT; rectangulum igitur quater sub 
4B, B4 contentam cum quadrato ex AI" aequale 
est giomoni X7'T etquadrato £0. Sed gnomo»jZTT 
tt “@ sunt totum AMEZA, quod ést quadratum ex 


differentiae partium, aequale est quadruplo sub partibus rectan- 
galo; seu quadruplum rectangulum sub partibus , cum qua- 
drato differentiae partium, aequale est totius lineae quadrato. 
CE Ghetaldus, Herigonus, Pfleiderer, $. 101, 5) Porro 4A, 
Al sunt rectae inaequales, quarum difforeutia est FA, semi- 
dilferentia BI seu BA, et minor carum.erit semisummae im- 
Rinutee semidifferentia aequalis maior autem semisummae 
aque semidifferentia (II. 5. Cor. 10.), Propositio itaque eo 
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le sd dro vie AB «al RI wsiano peis dvayoa- 
pevri cergayuvo, "Edo dou svdeld uni vd ibis. 


HPOTAZISX s. 

‘ Edy evdsia yocuua) sud sic loa mai divisa, ve 
SINO Tov dvicav rie 0d7s tunparuv tsrpayuva di- 
nido dove toù se drnò. tije Yuiosias ualyeoi ano 
WIjc PovakU tum CONusv TETQUYWWOY. 


redit: Diffeventia quadratorum duarum inaequalinm rectarum 
aequalis est rectangulo sub ipsarum semisumma ac semidiffe- 
rentia quater sumta. C£. Pfleiderer $.102. 6) Vel, quum.44= 


4B +50 _sistat summam,, Al'=>AB—BI" differontiam dua- 


rum inaequalium rectarum: excessus quadrati surnmae duarum 
rectarum super .quadratum, differéntiae ipsarum acqualis est 
quadruplo rectaugulo sub reckis. Cf. PReiderer. 6. 105, | 


PROPOSITIO IX. 


- Obs. Î. Plures adhuc alias huius propositionisa demon- 
strationes habent Claud. Richardus, Costsius, Clavius, Bar- 
tov., Angelus de Marchettis, Commandinus, Ghetaldus, Gil- 
bert., Pleiderei. (Scholia în libr. II. Elem. Euclid. Pars II. 
p- 1. sqg. $$. 109—114.) Poterit etiam haec propositio alner 
efferni. Nempe 1) dum 44 considevatur tanquam in puncto 
F in partes utcunque ‘inaequales divisa; erunt, quum sit B4 
=BF-T4=AI-Id, quadratum totius 44, una cum qua: 
dvato difforentiae partium BA vel (AI-Td), dupla qua 
dratorum partium A/*, 24 quod observant* «Ghetaldus, € 
Pileiderer. 1. c. 6. 116. 2) vel, quum sit A4=40+7T4; eri 
(ADR-LP4)I4(AS- PAZZA MAQINAI i. €. aggregatum ua: 
dratorum cx summa et differentia duarum inae 







rum aequatur daplo quadratorum ex i 
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AI; rectanguluna igitur quater sub AB, BA conten- 
tun eum quadrato ex I aequale est quadrato ex 44, 
hoc est. quadrato ex ipsa #4B et BI tanquam ex una 
linea desaripto. Si igitur recta etc. 


PROPOSITIO 1IX. (Fig. 198.) 
Si recta linea secetur in acqualia et inaequalia, qua. 
drata segmentorum inaequalium dupla sunt quadrati ex 
dimidia et quadrati ex recta inter puncta sectionum. 


ber, Pfeiderer. 6. 115.) quod etiam ex II. 4. et IT. 7. intec 
* iunctis sponte Muit. Hinc, ut hoc obiter notemus, se- 


aI+TA ++ (AA 


qutar 4Al'9-f-rIA h. © summa 


quadrateram duaram inaequalium rectarum acqualis est dimi- 
die summae duorum quadratorum , quorum latera sunt ipsa- 
Tam aspregatum et differontia. Cf. Pfleiderer. $. 117. 

Cor. î. Quum AF=FB (hyp.), adeoque dA/°94-5'B4=a 
UI 1, at ex nostra propositione 44 GP-ABIZ2AMK2NA 9; 
pie, esso AFT4I-4-TBICA4%k4Bq, vel duorum quadra- 
totum candem datam laterum summam habentium aggregatam 
esse aminm minimum, quando ipsorum latera mutuo acqua- 
lia sint: CE l’Huilier de relatione mutua p. 55. Pfleiderer. $. 
118. Et quidem, erit (4494-4B9)—(AF944+-FB9)=2140 i.e. 
feta 45 in 4° in sequalia, in 4 autem in inacqualia segmenta 
divisa, somma duorum quadratorum ab aequalibus rectao se- 
tmeutis descriptorum a summa duorum quadratorum ab inae- 
qualibus eiusdem reotae segmentis fuctorum deficit duplo qua- 
dito rectae inter pancta sectionum interceptae i. e. (ef. II. 
S. Car. 4.) duplo quadrato semidifferentiao ‘segmentorum in- 
sequaliam. CÉ Pflciderer. 6. 120. ° 

Cor. 2. Alitgr itaque res se habet in his quadratis, ac 
la rectangulis candem laterum contiguorum snmmam habeu- 
es, In his nempe-vidimas (II. 5. Cor, 4.) rectangulum 
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EvOsiu puo vis 1 AB seuuyodw ele uèv tec 
sarà co IT, sis dè vic nata 0 d° Zéya du 
ano ty AA, 4B terocyuva dindacia ove veiv au 
sv Al, IA Terga7uYaY, 

"Hyde vee «no voù IT sj) AB. odg desco x TE, 
xaì usicdw fon éncvioa vv AT, TB, xal inebev- 
x3ucau ai AE, EB, nai dia puèv où 4 sj EI 
neoadizg4os dv 1 AZ, dia dè où Z vj AB na- 
oc42749s Yy9w 1 ZH, sal tastelyta sj AZ, 

Kai èmel în toviv ] Al vj FE, ion toc vai 
vano EA’ yovia «ij vao AET. Ka) èn6ì 009 
dov 9 ngos «w I°, Zoumol doo ai ind EAT, AEI 
pui 0037 ica: sio, mai elciv Too opicera doo 
dedsis dover ixarioa viv vno TEA, TAE. dia va 
avra dij nal ixaséoa «sv inò TEB, EBI rpices 
larorum aequalium ALYCBI i: e AFPq superare quadratum in- 
aequalium laterum d4K 48 iquadrato laterig 74, vel ess 


ALS? Mag X4B=T 49, adeoque horum maximum ess 


AIB vel AF, quam contra 41 44+BM9 minima summa 
sit quadratorum, quorum latera candem summam #2 habent. 
E quum in istis rectangulis differenzia (TXDI — 44 X B4 
==T44 esset, iam est responderis differentia (4494-B44)- 
(ALIBI 4) =214%= duplo priorisè CE Pleiderer. $$. 
119. 121. Nempe, quum summa quadratorum 44, B4, quo 
rum summa laterum <=fB, sit ==4Bq-244XBg (II. 4) 
erit ista summa, 60 minor, quo maior est rectingulnm A4X 
BD, minima itaque, si. hoc rectangnium maximum fueri 
o. si sit A4—B4. CE. Pfleidever. $. 122. 

Cor. 3. Quodsi 4A secetur (Fig. 149) inalià imnequalia 
AN, BII in dunoto Z7 remotiore quam d a puncte bisectio- 
nis Z': erit summa A47/5-4BIIq> 44 84 4, quam huius 
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Recta enim aliqua 4 secta sit in aequalia quidem 
xl", in inaequalia vero ad 4; dico quadrata ex 44, 
dB dupla esse quadratorum ex AF, F'4. 


Ducatur enim a I'ipsi 4B ad rectas FE (I. 11), 
et ponatar aecqualis alterutri ipsarum AT, TB, et 
mgantur AE, EB, et per 4 quidem ipsi El/' pa 
talela ducatnr 4Z (I. 34.); per Z vero ipsi 48 pa- i 
ulela ducatar Z/ CI. 31.), et iungatur AZ. 
Et quoniam aequalis ost AI" rectae TE, acqualis 
ttt angulus EAT angulo AET' (I. 5.) Et quoniam 
res est ad I°; reliqui igitur EAT, AET uni recto 
spuales sant (I. 32.), et sunt aequales (I. 6.); dimi. 
dins igitur recti est uterque ZA, IAE. Ex cadem ° 
rtione et uterque I'EB, EBF dimidius est reci; 


Rmmae excessus super 24/09 sit —2F749, Uliua 2I7Fq, sit- 
ve UA» 27744 (Lemma ante X. 43. Barrov., Gilbert, 
pe, PAoiderer. $.123.). Et quidom (411 9-4-BII 1) —A4 9-4 
M2I99-UTIII-I4 IA TU4-14) XIM-FA) (II. 
°. 0. 1), hoc est, facto AP=BII, erit (41144-BII9)— 
. (44+B49)=2P4X41I, quod est duplum rectanguium sub . 
, Suuma et differentia semidifferentiarum AJ’, UB, ct 44, 
B4, CE, II. 5. Cor. T. Pfleiderer. $, 125. 


Cor. &. Ex his, collatis iis, quae IT. 8. Cor. 2. et 6. 
tbservata sant, coniunctis cum I. 47. consequitur, inter pa- 
ullelogramma rectangula isoperimetra, quadrati aream maxi. 
tum, diagonales minimas esse; caeteroruòh areas eo minores, 

es eo maiores esse, quo magis latera ipsorum contigna 
invicem differant : pariterque inter triangala rectangula, quo- 
Tum latera circa angulum rectum eandem summam conficiunt, 
“quicruri aream maximam, hypotenusam minimam esse; cae- 


| Rioram scalenorum aream co minorem, hypotenusam eo ma- 
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tevy dodo 0dy dea 9) vano AEB 009% tovv. Kai 
ine 9) uno HEZ rplosia touv 008, ced dè 4. 
vno EHZ, ian yeo tou ii ivvos ai artevartioi, 
. si] Una ElB A 00507) dea 7 Uno EZH spicca tod, 
oedie ion oa èoviv +j vnò HEZ puvia Si vi 
EZH were ual rràevod L EH snlevoa vi HZ tovh, 
dog. ‘Ila nel di 906 two B yavia Fpised 2otA. 
00dis, ced) dè q uno Z4B, ion yoo tovi nada 
®i) ivros nol drsevavtioy sj vnò ETB- os TÀ 
vino AZB yuiosid tovv 00dse' Ton dea 4 n00 
eu B yuvia vj) Uno AZB- wers mal mdevoa 7) Z4 
sieve vj 4B toriv Ton. Kai èrei Ton tovìy n Al 
ei TE, isov tovì sai so ano te AT ane vis 
TE sd Goa dirò voiv AF, TE cerodyuva derdaon 
dere coù ano vio AT. Tois dè ano cav Al, TE 
icov ferì 10 ano tue AE TETQUYWVOY , ogty oe L] 
ono ATE yuvia” vd dea cnò vje AE dinddoror 
tevi sod asso ec A’. Icy înel ion tori q EH 
«j HZ, îsov ov) nal vo ano vije HE cu ano vie 
HZ: «è doa dné viv EH, HZ cexodyova dndacie 


iorem esse, quo magis catheti eorum invicem differant. C£. 
Pfieiderer. l. c. $. 125. 

Obs. 2. Quum recta 48 (Fig. 150.) bifariam in 7 
secta, et ad I° constituto perpendiculo ME—-AT-BI, iun 
ctisque rectis 48, BE, fiat, ut in demonstratione II. 9 
ostensum fuit, angulus AEB rectus, et, quae ex quibuslibe! 
rectae Z°B punctis, 4, IZ reotae Z°E parallelae i, e. I. 29. ac 
BI" perpendicnlares aguntur, vel ex puuctis quibusvis Z, - 
rectae BE novmales in BI demittuntur, fiant rectae AB seg 
‘ mentis JB, ITB acquales, ideoque sint A4-{-4Z=A4IH+Il. 
s=A4T-4IEAB:, completis  parallelogrammis rectanguli 
ALET, AdZTr, AP, rriangulisgue rectangulis ATE, 442 


® " 
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its igitir 4XB rectus est. Et quohiam HEZ di- 
ndas est recti, rettus autem E/7Z, aequalis enim 
«interiori et opposito EB (1. 29.); religuus igitur 
EZH dimidius est recti (I, 32.); aequalis igitur est 
cus HEZ angulo EZH; quare et latus E la. 
eri HZ est aequale (I, 6.). Rursus quoniam angulus 
: B dimidius est recti, rectus autem Z/4B, aequalis 
mim est rursus interiori et opposito EB (I. 29.); 
uipaus igitur 7Z.B dimidius est recti (I. 32.); acqua. 
it igiinr angulus ad B angulo 4ZB; quare et latus 
Li ateri 4B est acquale (I. 6.). Et quoniam.aequa» 
i et AT rectae TE, aequale est et quadratum ex 
4F quadrato ex IE; ergo quadrsta ex Al, TE 
fipla sunt quadrati ex AT. Quadratis autem ex AJ" 
lE seguale. est quadratum ex AE (I. 47.), rectus 
tan est angulus AT E; quadratum igitur ex 4£ du. 
Fim est quadrati ex AF. Rursus quoniam aequalis 
& ER rectae HZ, aequale est etiam quadratam ex 
EH quadrato ex HZ; ergo quadrata ex EH, HZ 
dr sant quadrati ex HZ. Quadratis antem ex El, 


402, quae Cor. [4. de diagonalibus rectaagolorum et hypo- 
tsis trianeulorum traduntur, etiam liquent ex I. 19, Cor. 
L&5. Cf. Pfeiderer. I. c. 6, 126, 

Obs ‘3. Esse rectam 4Z=4B, SII==IIB ctc, inde 
render, quod asngulus 4BE ostensus fuit esse semirectus. 
Viucunque igitur ratiose ducatur BE ad AB ita, ut angu.us 
4E fat semirectus, dem valebit nov solum de rectis /7.7, 
2, seà etiam producta BE, de rectis XP, 49, nempe erit 
Îf=XB, 4Q=AB. Et, quum, ut facile patet, nonnisi ea 


LÌ 


Ruta, quae in rocta B21, nempe basi trianguli aequilateri 


480 posita sunt, ita comparata sini, ut demissa ex iis ad 


dl perpendicula intercipiant inter se et punctum 4 segmenta ‘ 





| ctam 4B, vettices horum trianguloruni continguut: 
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tori eoò amò tie HZ respayoivovi Tolc dì ano réy 
EH, HZ teroayovore icov tovi to ano ve EZ 
Tetguyuvor: ro cpu ano tje EZ dirrhaciov tori toi 
«no vie HZ. “Aa co as. vis HZ icov to 
ru ano «je TA co ipa ano tie EZ dindavior tou 
tov «no vje TA. “Ecv dè moi vò uno vie EA U- 
midoor vo ao «je AI va coa ano vv AE, EZ 


. retoeymva demiaca dove csv and vuiv AT, TA ve 


spayuvav. Toîc dì dinò «iv AE, EZ î00v tor vo 
ano vje AZ cerodzuvor, 6091) yao dovv 1 Uno 
AEZ yuvia «o doo uno vie AZ verdyavor dirda- 
c:0v èovi vv anò tiv AT, TA. Tu dè ano 1) 
A% ica ca ano vv AA; AZ, 008% peo 9) s1006 
té d yuvia: td oa uno civ Ad, AZ desthaoie 
tou cv ano vv AT, FA CETQeYwYWY. "Ion dì 7 
AZ vj 4B- ta dpa ano uv AI, AB serqupure 
denddord love civ dad vv AT, TA cstpopovo 
Eay caga evdeia sal ce ébro. I 
ìpsis his petpendiculis aequalia, recta B£ locus ent, quem in 
rectaigulis isoperimetris citca communem angulum A const. 


‘tutis attingunt ipsorum anguli, ‘communi angulo A opposti 


vel quem in triangulis rectangulis AX#, ADE, 442 e; 
quorum bina Jatera circa angulum rectum simul aequant ‘°° 
Et facile 
patet , idem adhuc valere (Fig.151.), etiam si parallelogramn 
non rettangula ar acquiangula sint, et in triangulis angulut 
quem inter se aequalem habent, non sit rectus, dum deind: 
recta BE ita ducatur, ut angulum 487 isti communi angul: 
aequalem bisecet. Viviani de locis solidis lib. III. Prop. | 
p. 57. Pfleiderer ]. c. $$. 127—134, Et quae de diagomalibu 
et hypotenusis dicta sunt Obs, 2., valent etiam în parallelo: 
grammis et triangulis obliquangulis, quum etiam-ubi de ‘ 
quaestio est, angulus #EB maneat rectus, adeoque 1% 
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HZ sequale est quadratum ex EZ (I. A7.), ergo quas 
dratum ex EZ dupiitim est quadrati ex HZ. Sed 
*quie est quadratum 7/Z quadrato ex I'4; quadra» 
um igitur ex ZZ Uuplui est quadrati ex If. Estautem 
qudratam ex EA duplum quadratiex 47°(1.47.); ergo 
malrata ex AE, EZ dupla sunt quacratorum ex AT”, 
14; ipsis vero ex AE, EZ aequale est quadratum 
a EZ (I. 47.), rectus enim est AEZ angalus; ergo 
Al quadratum duplum est quadratorum ex AT) Td. 
Qrulrato vero ex AZ aequalia sunt quadrata ex 4/4; 
di {L 47), rectus enim est angulus ad 4; quadrata 
gt ex A4, 47 dupla sunt quadratorum ex AT, 
Id. Aequalis autem 4Z rectae 4B; tergo quadrata 
a 44, 4B dupla sunt quadratorum ex dI, FA. 


Si igitur recta etc. 


Un. 3. et 5, eriam hic applicari quest. Quae vero de ateis 
Podklosrammorum ‘et trianguloram rectangulorum Cor. 4. 
dica mt, demum ope VÌ.:23. ad obliquangula extendi, vel 


| inmelite per VI. 31. de illis inferi possunt. Cf. Pfieiderer. 


Ie 6. 138, 

Obs. 4. Per praecedentia facile determinatur ac solvitur 
Problema: construere ‘triangulum rectangulam, cuius datur 
Erpotenasa et summa cathetoram, vel: describere parallelo- 
Fammum rettangulum, cuius datur diagonalis et samma duo- 
Nn lateram contiguoram, vel generalius: sub dato angulo 
wcunqre describere  triangulum, vel parallelogrammum, 
aus latera circa hunc angulum simul sunt datac rectac ac- 
quli, et cuias basis vel diagonalie opposita angulo dato est 
dune rectae aequalis. Cf. Pfleiderer. }. c. $$. 136—146. et 
SS Mlerique ab eo citantut Ghetaldua p. 337. Thom. Simpson. 


4u 4 


- 


5 auri evdela. in evdteiag eu uno tie 0) avv 
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MPOTASZISZX il 
“Eîv aldeta yeczur) curdi diga > oosted9 de 


vj ‘moosnetutvo uaù €O «STO ©ijc moocmeuevge, Ti 
ouvalipoTega tergaywva, dindacia lori où re and 
ang npaosiue sal coù astro : 76 OvyueustvIe È te tie 
aj locios oct 146 iaia We ato pude avayoa= 
perroe terpaywwov. | 

| Evdzia yao vis 1) (AB reruiodo dig ato To 
I, nposscsicdo di vis aver evdcia è evdelas 
BA léyu du te amo tiv AA. AB ceroayova di 
midota love rov amo rav AT, TA terpayuvov. 

"Hy9w y80 eno où T'oyuetov vj AB n00s 00- 





Gus +) TE, naì xetodw ion trortoe tav AL, TB, 





uai tretevydoocav al EA, EB xal dia piv co E 
e Ad rmaocdiydos #90 1 EZ: dia dì où dj 
TE) saoeMiygios 1/90 7) ZA Kai enel eis sta- 
oadlnZove evdsiac rac ET,) ZA evdsia vg tvi- 


neosv 1) EZ, ci inò TEZS EZA dea dvoly 6090is 
ival siciv* ai dea vno ZEB, EZA duo 009piv élao- 


1) Edit. Paris. cum Codice a addit: made. 


Treatise of Algebra Lond. 1745. p. 287. sq Schwab. Eu- 


klids Data p. 174. sqq. Schulz Taschenbuch II. Heft, Berlin 
1785. p. 400. sq. Billy Diophani. geometra Paris 1660. p. 53. 


eq. Van Swiuden Anfangsgr. der Mefskunst 1797. p. 485. sq. 


Meier Hirsch Samml. geom. Aufg. I. Th. 1805. p. 107. sq. 
l’Huilier Elémens d’Analyso Géometn ot d’Analyse Algébrique ! 


Paris. 1809. p. 212, sq. 


Cor. 5. Ex. II 5, et IT. 9, ‘coniuncris sequitur, recta 
AB bifariam in f°, et in inaequalia in 4 Utcunque secta, qua- 
drata inaequalium partium sitnul aequari quadrato ex totius. 
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PROPOSITIO X. (Fig. 152.) 


Si recta linea secetur bifariam, adiiciatur autem 
diqua ipsi recta in directum, quadratum compositae ex 
tota cum adiecta et quadratum ex ddiecta simul sumpta 

‘ dupla sant quadrati ex dimidia et quadrati compositae 
| dimidia et adiecta tanquam Una linea. 


Recta enim aliqua AB secta sit bifariam in F, ad. 
licianr antem aliqua ei recta in directim B4; dico 
qudrata ex ‘44, 4B dupla esse quadrato:um ex 
dl, MA. 

Ducatur enim a puncto Î' rectae AB ad rectos 
TE (1. 11.), et ponatur aequalis alterutri ipsorum 4/3 
TB, et inngantur EA, EB; et per E quidem ipsî 
44 paralleta ducatur EZ (I. 31.) per 4 vero ipsi 
TE parallela ducatur Z4 (I. 31.). Et quoniam in pa- 
tallelas rectas ET, Z4 recta aliqua incidit EZ, an. 
gui TEZ, EZA duobus rectis aequales sunt (1,29.); 
ergo ZEB, EZA duobus rectis minores sunt. Rectae 


dimidio, una cum triplo quadrato ex interposito segmento et 
cum rectangulo earundem partium inaequalium. 
Est enim ALI=TI94-A4X4B (II. 5.) 
hine 2ZATGIH-2F4 9 AlISIU4 IPA K4B 
adsoque (II. 9.) A4 4-AB4zz= AL 44-30 4IPA4AKAB. Vi- 
Viani de locis solidis L. II. Prop. 68. p. 46. Pfeiderer. $. 147. 


PROPOSITIO X. 


Obs. 1. Hoius etiam propositionis plures alias demon- 
Mationes habent iidem, quos ad Prop. IX. citavimus, auoto- 
res; v. Pheiderer, 66. 151-160. et nominatim cam aliqui simili 
Natone ex II. 9. deducunt, ac II. 6. ex II. 5, deduci posse 

p 
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covie sitio vi dè dnò 2Aacooruv 7 duo dd tr: 
Buiiopevar ovpustiniovarn ai dea EB, ZA èuftoà 
iopuevar ènì va BA pon ovusnsooiviai. "Enfefày 
cIucar; xal cvumenterwoar sato t0 H, xa ènebevydu 
7 AH. 

Ka) aste fon tovìlv q AT «j TE, Ton èov xa 
govia ij ino AET vj ino EAT, mal 0099 7 mod; 
so I° qrjuozia co cede tovuv dxatipa tuv UTO 
EAT, AET. Ai ca avra dr) ua) Eneriga vv va 
TEB, EBI pics sovv 6edje° 0097) dea tor 


vidimus. Potest etiam illa eodem modo aliter efferri ac II. 
Prop. 9. iisdem verbis, ac ad eam Obs. 1. nr, 1. 2. monitum 
fuit. Et priorem quidem modlm y33i recta linea secta fuerit 
in partes inaequales, quadratum totius, una cum quadrato ex> 
cessus, quo maius segmentam excedit minus, duplum ent 
qualratorum ab ipsis segmentis descriptorum“ iam indicavit 
Isaac. Monachus in Schol. ad II. 10. 

Cor. î. Recta 48 bifariam in I' secta, et adiuncta ti 
quacunque BA: ipsa AB differentia est rectarum 44, Bd; 
‘T4. autem carum semisumma, vel quod eodem redit (cf. Il. 
6. Cor. 2.) erunt 44, F4, BA tres contiuue arithmetice pro- 
. portionales. Atgue his observationibus nituntur aliae propo: 
siuionis X. (pariter ac Prop. IX.) enunciationes. Cf. PAeidereri 
I. c, $$. 182. 163. Nempéè: Duarum inaequalium rectarum 
quadrata simul dupla sunt quadratoram ex ipsarum semisummi 
et semidifferentia vel si tres rectne sint continue arithmetice 
proportionales, quadrata extremorum simul aequantur duplo 
aggregato ex quadrato mediae, ac differentiae utriusvis extre: 
marum et mediae composito. Sumta deinde (Fig. 153.) JI 
> F4,; manente cadem differentia 4B, ambaé AI, BII cre 
scunt eodem, quo 777, incremento, eritque AI 4--BIT q> 
44%94-B49 pariter ac (coll. IT. 6, Cor. 5.) MITXIIB> A4 
X AB. Sumatur PP==IT, unde FP9I=F444-P4Y 41 (11.5); 
eritque A119-4-BII 4=2FI194-2FB9 (11, 10)3> 
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anten a minoribus quam duobus rectis -productae con- 
rime (Post. 5. vel Ax. 11.); ergo EB, Z4 pro- 
duttae ad partes B/ convenient. Producantur, et 
conveniant in HT, et fungatar AH. n 

Et quoniam aequalis est A/" rectae I'E, aequalis 
estet angalus AET angulo EAT (1. 6.) ;- atquerectus 
et ad I°; dimidius igitur recti est uterque ipsorum 
EAT, AET (1. 32.). Ex eadem ratione et uterque 
pom TEB, EBI dimidius est recti; rectus igitur 


=2F494-2FB q-4-2PAX Al (II. 6.) 
= 449 B44+4+2P4X AI (JI, 10.) 
Coatra (cf. IT. 6. Cor. 5.) est AITXIIB-AAXK4B=P4XAII. 
I14- BII . 
Est mem PI=PF4T 4i=T. Ir4-rd TEO AIN 
— pr rs_AIT+BI 44+B4 
A4°I=""MNIl-|Udi= 7) -—gT- 


Dum igitur acque differunt AI7 et BIT, Ad et BA: rectan- ’ 
gun sub prioribus, quorum summa est maior, excedit re- 
Gaslam sub posterioribus rectangulo sub summa et sub diffe- 
reati emibiamimnaruni laterum A/7 et BIT, 44 et BA: duplo 
tutem hoe rectangulo summa quadratorum ex prioribus summam 
qudratorum ex posterioribus excedit. C[. PReiderer. l. c. $. 166. 

Cor. 2.° Hiinc inter parallelogramma rectangula, quorum 
latera contigua acque invicem differunt, eius, cuius perimeter 
maior est, area et diagonales sunt maiores: pariterque inter 


| triangula tectangula, quorum latera circa angulum rectam acque 


o — 





lavicem differunt, illius area et hypotenusa maiores sunt, cuius 
tamma cathetorum est maior. CÉ. Pfieiderer. $, 167. 


Obs. 2. Recta 4B (Fig. 154. 155.) bifariam secta in 
Resto I, et per hoc ducta sub angulo quocunque 7E2==/M"B = 
PA; tum ultra punctum 8 versus ?, è continuatis rectis Z8, 
4}: quae his rectis Bd, 2 terminantur.jrectae FE perallelas 
fuicmque 47, IL.F esse segmentis adiacentibus B4, BII rectae 
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7 vino AEB. Kob ènel muicera dedge totty si 
vano EBT, ypuosta Goa 00975 xal ” uso 4BH. 
"Eov dì va) 7) vno BAH 0097; îoy y°e ove vj sto 
APE, suaMidE yao' dois] doo ij inò AHB mai 
GELA 2ovey 00378" 7 Goa Uno 4) A4HB gj Uno 
ABH îctiv îoy, were val mhevod Li BA rthevod 
«ji 4H terv Ton. How; èrne) 1) inò EHZ yu 





1) Verba: riplosid éorw 00975" ij Zoa + Uro omitf. Ed. |Paris:, 
et Cod. a. Nos ex edd. Oxon. et Basil. ad analogiam sequen- 
tium et demonstrationis II. 9. restituimus. 


BI sequales, proinde Az A2=A3--IH3=AB, simili ratione; 
‘ qua in demonstratione II. 10, per I. 6. generatim infertur: s quia. 


mgulus PEBSIBE (I. 5. ) (420) FEB (I. 29.) er pni= 


TBE (I. 15.). Contra, quae bhinc rectae BI, inde punctò quo- 
cunque extra rectam BA, ad easdem cum ipsa partes rectae BÌ 
sito, termiriantur rectae, ipsi °Z parallelae, segmento adiacenti 
rectae Bò aequales. non sunt, nec proinde differentia earum et 
reetarum ad idem punctum ex 4 ductarum rectae 48 aequalis 
‘ est. Porro etiam ultra A; E puncta versus £, 7 prodictis DA, 
BE rectis: qune a punctis -X ipsius As eidem TE parallelae 
aguntur X ad occtirsum usque rectae By, ob angulos BY 
— BEI (I. 29.), ideoque =YBX (I. 5.) sunt segmentis adia- 
centibus BX rectae Be acquales (I. 6.), proinde XP-XA= 
BX-—XA=AB: idque pariter exclusive. Cf. Pfleidercr. Lo 
S. 168. 
Obs. 3. Per punctum B ducta rectae TE parallela Bs ad 
partes rectae 40, ad quas est B#: ob angilos 8BtY=BEF (I. 
29.) 8Bè=<MBE (I. 15.) bifariam angulum &BI secat recli 
EB. Vicissim, si recta B#2 bifariam secat angulum LB, 
quem recta BY utcunque pet B ducta cum continuata A com- 
preliendit: quaelibet cruri eius BY parallela ab altero crure Bi 
abscindit sermentum ipsius parallelaé segmento rectis B3, BÎ 
interiacenti aequale, et quae per punctum bisectionis /' rectae 
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et 4EB. Et quoniam dimidius recti est EBI, di- 
zslins igitur recti est et 4B (I. 15.) Est antem 
t BAH rectus; aequalis enim est ‘ipsi 4TE alterno 
0. 29.) Reliquus igitur 4HB dimidius recti est (I. 
:2): angulus itaque 4/7B angulo 4BH est aequalis; 
qure et latus BA lateri 47 est aequale (I. 6.). kur- 
ss, quoniam E HZ dimidius est recti, rectus autem 


48, parallela. cruri BY du.itur Z°£ ad occursum usqne con- 
tmitae 28 im E, pariter fit =IB==FA4, Ob angulos enim 
43, IL3B, BEI singalos 1=(Bf (I. 29.) ideoque 2-83" 
(astr.) ="FMBE (I. 15.) sunt (I. 6.) B4=42, BII=IM3, 
II--M'F. Unde caetera quoque Obs. 2. proposita tum sub- 
utunt, Cf. Pfleiderer, l. c. $. 169, 

Obs. è Eandem #8y, sive iuxta Obs. 2. sive iuxta Obs. 
°. diostur, bifariam dividere angulum 487, quem prodneta 
(8 cum data 48 comprehendit, vel ex I. 29. I. 5. vel ex 
L {5 consequitur. Quare, dum aequales utrimque sint an- 
gui 487, haec f#By in divecium iacet cum recta BL supra 
On, 3. ad II, 9. determinata. Per rectae igitur magnitudine 
t ritione datae 4B alterum extremum B ducta quacungue 
recu È: quae angulum BI, hac B} et continuata 42 come 
prebezsom bifariam secat recta utrimque continuata 28y, qua- 
tenns hic ultra B versus #, ifide ultra £, ubi rectae 49 ipsi 
BI per 4 parallera Occurrit, versus y extegditur (de eius parte 
32 vide Obs, 3. ad II. 9.). Locus est, ad quem sunt 1)' 
vertices Z, 3, pd communi f oppositi, parallelogrammorum 
4827, ANZI, AXPa; quae, ducta per alterum recta 48 
aremum A rectae 25 parallela 42, paritergne ultra 4 con- 
bavata BA, in angulis DAX etc. angulo {BA acqualibus (I. 
3.) fieri possunt, sic, ut contigua ipsorum latera invicem 
dilerant data AB: 2) vertices tertii Z, IF, P ‘triangulorum 
4AZ4, AZII, APX, circa communem verticem 4 constituto- 
Ra, quorum anguli ad secundos vertices 4, JT, X rectae 
4l in direcrum iacentes, sunt dato 487 aequales (I. 29.) et 
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cea toy 609, 009d7 di 1 nooc x Z, ton yee 
ove 17) amevartiov Ti neoc cu I Ao dea 1) Vo 
ZEH yuoea toxv 00d78° î0n dea +) Uno EHZ 
govia ti) vo ZEH' vgcs xal nisvoa 1 HZ ndevea 
vi) ZE toviy în. Kai ènel fon tovìv ) ET ty FA, 
‘oov dot) mal ‘c0 amo tije ET cerouyowvov tu dro 
cio TA terpayuva ta coa ano rav ET, ITA ve- 


quorum crura circa hos arigulos data 4B invicem differant. 
‘ CE Pfieiderer. l. c. 66. 170. 171. 

O bs. 5. Ambos locos (Obs. 3. ad IT. 9, et Oba.d.adil. 
10.) una propositione sic licet complecti: Si a puncto ad re- 
ctam positione datam ducatur recta in dato angulo: dataque 
sit summa vel differentia rectae huius et seementi dato puncto 
adiacentis, quod ea ex recta positione data .-abscindit, tangit 
puactum rectam positione datam. Cf. Pfieiderer. $. 172. 

O bs. 6.. Bifariam in I secta 48, et per B duota rectae 
BY parallela Z°E ad occursum usque rectae #By angulum 3BI 
bifariam secantis , in E: fit YE=IB=FA (Obs. 3.) ideoque 
. angulus -4EB rectus (I. 6, et I. 32.) et hinc AT> 42 (1.19. 
Cor. 5.) dum ZUI> 4 proinde (II. 10. Cor. 1.) ‘45--AI> 
AZ4-A44. Parallelogrammum vero AIIT3P>AAZT, et trian- 
gulum AZ2I> AZ4 per I. Ax. 9. Generatim igitur inter pa- 
rallelogramma aequiangula, quorum latera contigua aeque in- 
vicem differunt, eius, cuius perimeter maior est, arca et dis- 
gonales homologae, «cu quao vertices angulorum respective 
aequalium iungunt, maiores sunt: pariterque inter triangula, 
quorum unus angulus aequalis, et quorum crura (latera circa 
hos angulos aeqfiales) aeque invicem differunt, illius area ct 
basis maiores surtt, cuius summa cturum est maior. Cf. Pfei- 
derer. $. 173. l 

O bs. 7. Basin sen tertium latus 42 cuiuslibet trianguli 
non aequicruri /Z4 maiorem esse diffcrentia 48 crurum cius 
Ad, 4B; proinde et diagonalem utramque patallelogrammi 
cuiusvis non acquilateri esse differentia laterum cius conti- 
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en qui ad Z, aequalis enim est opposito qui ad JT 
(. 9); reliquus igitur ZEH dimidius est recti (I. 
3); aequalis igitur EXZ angulus ipsì ZEH; quare 


| ttlitus 74 lateri ZE est aequale’(I. 6.). Et quo- 





siam aequalis est EI rectae I°4, aequale est et qua- 
cratum e& ET quadrato ex TA. Ergo quadrata ex 


ET, TA dupla sunt quadrati ex JA. Quadratis au- 


quem majorem, reducitur ad I. 19. Cor, 3,: quod trianguli 
ssanguli latus oppositum angulo obtuso sit utroque eius 
tano latere maius; cum a maiore crure 44 abscissa 48== 
4, triangoli aequicrezi BZ4 angulus ZB4 ab basin sit acu- 
tu 1, $. I. 17. et igitar deinceps positus 4B{ obtusus(I.15.), 
Ci Peiderer. 6, 174, i 

Obs. 8. Per praecedentia facile solvitur problema: sub 
data zugalo quocungue describere triangulum, vel parallelo- 
fammum, caius latera circa hunc angulum. differant recta 
dti, « cuius basis, vel diaganalis opposita angulo dato sit 
ili reetae datae, maiori quam differentia data, aequalis. Vid. 
Viciderer, GG. 175—181. Ghetaldus, Thom. Simpson., van 
Swadeo, , l'Huîlier. 1. c. p. 218. 

Cor, 3, Ex HI. 6. ot IT, 10. coniunctis sequitur: Si recta 
4 bilriam secta facrit in 7°} cique addita in directum 
quedim 24, quadratam ex 44, data et addita cum quadrato 
sdditae B4 aequale ést quadrato ex IA dimidio datae et ad- 
dia, cam tribus quadratis ex 47", codem datae dimidio, et - 


| areetangalo A4YX4B sub data cum addita iu additam, 
Ba enim ZA9=FB4+-AISNABZAMIH-AAX4B (II. 6.) 


iaque 294 4A gs 4-SAN HA4XKdB 


| M(1L.10.) A49+-B49=l494-9A4114-Ad4X 48. 
CE Pheiderer. 6. 161. 


Cor. &. Nexus propositionum II. 9. et IT. 10. idem est, 
€ propositionum II. 5. et II. 6., unde etiam hae duae pro- 
Meitiones uno eodemque egunciato compreleudi possunt. Cf. 
Un. 1, Nempe puucium 4, quod in II. Prop. 9. in ipsa 
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toayuva dindacia fori cod dino vije TA teroayuvor. 
Tois dì quo tav EL', I'A tooy èov vo ano vs 
AE: vò dea drvò vije EA tsvodyuvov denAdo tou 
coù avo vie AL csroayuvov. Icy, èrel io: totiv 
* ZH vj ZE, icov tor val co ano vie HZ te 
codymvov vi dò vie ZE terpupuva' vd dea dnò 
suv HZ, ZE dendaowd tore vo dro vis EZ. Fois 





AB'sumtum fuit, in FI. Prop. 10, in AB produeta sumitur. 
CF. Pficideror. $, 184, 


‘ | 
O bs. 9. Recta AB (Fig. 156.) in inaequalia utcunque in 
puncto 4 divisa, a maiori segmento 44 abscindatur die 
miriori 4B, et residua 44 bifariam in I° sevetur, erit dick 
A449=2410942F44 (II. 10,), adeoqne ob 44=-4B., 4494 
4B =2Al'42F4 9 pariter ac in figura altera (Fig. 157.), in 
“qua. AB in I bisecta, atque in ea ipsa punctam qaodeunque 
d sumtum fuit, ubi ex (II. 9.) erit A49-4-4B9==24f" gh 
2IF43, quamvis priore figura tecta AB in puncto Z' haud ja 
fariam secetur, AI priore figura edi = der 
(constr.) sistit semidifforentiam segmentorum inaequalium Ad; 
A4B, quam: in figura posteriore exhibet I°4 (Il. 5. Cor. 4.): 
et Z'4 priore figura IA MAE 4A sistit segmet=, 
torum Ad, 48 semisummam, quae in figura posteriore est 
AP. Quare assertum A444+-4B 1=241 d4= 274 figuua priore 
quoque con'orme etiam est communi propositionum 9, et 10. 
enunciato, quod Cor. i. dedimus. Pariter rectae 48 (Pig 
158.) in directum adiiciatur  quaceunque 24, et denuo rectae 
AA vecta 44:=B4, ac bifariam in Z" secetur tota 4.4. Ent 
A494-449=2 4144-2049 (II. 9.), ideoque, ob 44249» 
etiam A44944-4B9=2AF:14-2F44, pariter ac (IL 10)!" 
figura posteriore (Fig. 152.), iq qua, 4BiuIF bifariam di- 
visa, atque in ea producta punctum quodcunque d $ 





unitual 








— e ———_T__ - 
= 
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vm ex ET, TA aequale est quadratum ex MÉ (I. 
f.); ergo quadratam ex EA duplum est quadrati 
m AF. Rursus, quoniam aequalia est ZH rectae ZE, 
aequale est et quadratum ex /7Z quadrata ex ZZ. 
Quadrata igitur ex /7Z, ZE dupla sunt quadrati ex 
EZ. (Quadratis autem ex /7Z, ZE aequale est qua. 
datum ex EZ (I, 47.). Quadratum igitur ex £U 


fuit, quamvia rursug casu prioris figurae 4A in puncto I" non 
bifariam secetur.. Permutatis etiam A/ 7°4 htrumque 449 
Rfo2Al4-2F49 utraquo figura exbibitum continetur pro- 
Ai A4+4A 
posto Cor. 1.: quippe AJ" priore figura — a “Ne al 
1414 B 





(constr.) sistit semisummam rectarum 24, 44 ad- 


sec scilicet, et compositae ex data 48 et adiecta, quam in 
fg- posteriore exhibet M"4 (15. 6. Cor. 3.) et Z°4 priore figura 


dd A4-B 
= (IT. 5, Cor.4.) = 2724 sistit rectarum 4/4, BA 


itifreniam. quae in fig. posteriore est AN Cf. Pllei- 
derer. lc. GG, 185. 1860 


Obi, 10, Converse quoque Prop. 9.'10, valent. Nempe, 
fectam 4B (Fig. 157. 159.) bifariam secet punctum / sic in 
ta situm, ut duplum ‘aggregatum quadratorum ex rectis Z°B 
vel DA et FA factorum, querum una FB vel ZA intey ipsum 
punctum /° atque alterum rectae 48 extremum, altera [4 
inter idem puncium I° atque punctum 4 alibi in rocta 48 
Psa vel producta snmtum interiacent, acquale sit quadratis 
tectarum 44, B4, quag hinc puncto 4, inde extremis A, B 
rectae 48 terminanturi dum, uti in ipsis propositionibus 9, 
W0. recta I°4 est rectis TB, IA minor, quando punctum 4 iacet 
in ipsa AB; sed TA maior quam T'B, DA, si punctum Jd est in 
podecta AB. Sit onim1) 449-+B49=2F"B 42549, puneto 
4 iscento ad cas puncti Z° partes, ad quas est punctum 2: quo 
au per so est M/<IFB, dum punctum 4 est in ipsa AB 
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di andò tiv HZ, ZE loov tor to ane vj EH 
gerouynvov Ta doa dre vsjc EH dinddordy tovs soi 
ano vio EZ. "Ion dè EX vj T4' cò dica ano vis 
EH tesrgdyavov dinidorv tore vai ame vie T4. 
*Edeiy9y dè mal co astò ve EA dindacior goÙ ano 
«ie AT° cè doo dnò sv AE, EH sstodpava È 
sthacia love vv ano civ Al, T4 CETpAYwYaY. 
Tois dildo ay AE, EH kscpayuvow i00v tot 
vò arno vie AH tergdyavov cò dioa ano vie AH 
Cenddowv tori cuiv disco vv AT ,1 FA Ti dè ano 
‘ <ije AH ica tor va anò vév.A4, AH va doo asto 
civ A4, 4H cevodyava dimddowt dose cdiv arto val? 
AT, TA «scpayuvav. “Ion dè 1 4H I dB 
Goa dmò vv AA, AB terodyova dircddora dov Tu 
cò vv AT, FA cerpayuvar, "Eav dea evdela 
gal va dio. 


UPOTAEZITE . 


Ty dodeicav sUdelav ceusiv, deve 60 uno 1 

04ng nad cov tréoo0v vv tUNUATOY ITEQLEYGJ4EYOY 
do@oyuvion irov slvai vu dò co dono rpurparo 
GETNAY UVA. 


fig. priore, sed F/> TB, quando punctum 4 sumitur in pro 
ducta 4 fig, poster. Ob TB94-T49=d4B 94-27 BXT40U®) 
erit A49--B44=2FB 94+-F49) (byp.)==TBH-ST494-4B9Y 
27BXIA, adeoque A44=TBI4-TAH-21BXT4=(TPY 
P4)9(11.4.) adeoque 44=J"B+-{"9 (1.46. Cor.) ot, demta com 
muni J°B, AT=TB. 2) Sit A4 a4-B4 920 A94-2F4 9, punct! 
4 st 4 iacentibus ad partes oppositas puneti /": sitque ni 

TA, "quando punctum 4 iv ipsa AB iacet (Fig. prior.); sed. 
D'4>IA, si 4 ost în producta AB (Fig. poster.) Ob 4457 
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duplum est quadrati.ex EZ. Aequalis avitem EZ 
rene I'A; ergo quadratum ex £H duplum est qua. 
drati ex I"A. Demonstratum est autem et quadratum 
e EA duplum quadrati ex AT; ergo quadrata ex 45, 
EH dupla sunt quadratorum ex Af", TA. Quadratis 
atem ex AE, EH aequale est quadratum ex AH 
(L 4T.); quadratum: igitur ex AH duplum' est ipso» 


| non AF, TA. Quadrato autem ex AZ aequalia sunt 


quidrata ex A4, AH; quadrata igitur ex 44, 4R 


| dupla sunt quadratoram ex A4/", T'4. Aequalis autem 
| tt 4H vectae 4B; ergo quadrata ex 4/1, 4B dupta 


| su quadratorum ex AI, SJ» Si igitur recta ete. 


PROPOSITIO XI. (Fig. 160.) 


Datam rectam secare, ita ut rectangulum conten. 


tim sò tota et altero segmentorum acquale sit qua- 


drato ex reliquo segmento. 


Al'HT49420AYTA4 (II, 4.) erit TAIH4-T4H2CAXA4 
+840-4444-B49=UTA49--I"4 4) (hyp.) adeoque 2L'AYX 
44+B49=IA94F44 vel BA = CAVIA g_2PAX 44. 
Hinc fe. priore ubi A<IA (hyp.) B4.F==(D'4-M9)9 (II. 1, 
Obi.) et B4=-TA—-F4, et addita communi Z'4, Al=BF, 
È fg. posteriore, ubi T4>F4 (lyp.) B49=(F4-F4)q 
‘ILT Obs.) et B4==F4-FA, et addita communi FA, FA4- 
B4=F4, et demta communi B4, AF=BF. C£. PAziderer. 
$. 187. Caeteram collatis iis, quae II. 6. Cor. 6. de simi- 


®» 
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"Eocva 7 dodelca evdsia 1 AB dei dì ny Al 
cepelv, digte to Uno vis 0Anc Hal coù érégov vai 
‘ epmpooica weouey0pevoy, 0edoyuvior î00v elvar vu 
asro ov Zoro Tum poros csroa7uvO. 

Avapepospda y00 asso ie AB Cevoayavoy ti 
ABAIT, sob retupodo o Al dira xa vo E 0y- 
pslov, val Urieteiydw 1 BE, val dojyda 9 T'A ii 
co Z, sai xelod vi BE i ‘on n" EZ, uaì avayeyocpia 
«sto vie AZ Tergaywyoy to Z0, val diga i i H6 
en) co K- héyw du ) AB vécpogra: saro vo 0, ast 
so Uno uv AB, BA stepisyouevoy dedoywsor ‘00Y 
elvar!) cu asto vj 40 TeTRa7 WI. 

"Ena) yao ev&sia 1) AT cevuneai diga xavi vo È, 
mopcuentae, dì avrj r AZ. vò dea uno civ TZ,Z4 
TTEQLEXONLsVOY c0doyugioy pera toù ano 776 AE ce 
Feayuvov tooy éotl ta ATO vie EZ csrpayuvo. "Io 
dè 7 EZ vj EB: co oa vrno voy TZ, ZA nese 
qouevov oodopuvioy pera coù astro vije AE ces 

1) Peyrard, cum Cod. a, ponit 700v rrossir. Np: ex cd 


Oxon. restituimus lectionem selva: , ut in Protasi et Ecthesi le- 
gitur. Ed. Basil habet; wsrs — Îuoy éorì. 


libus propositionum IT. 5. et IT. 6. conversis dicta suni, ob: 
sexvari potest, determinationem, quae hic in enunciato Obs 
"10, adiecta fait, ibi haud allatam fuisse. Neque ca etiam Il 
particulari conditionum expasitione erat ‘necessaria: si qui! 
tamen generali propositione utramque conversam indererminali 
differegtiae quadratorum ex T4 et dA vel 4B mentiono com 
plecti velit, eadem determigatione opus erit. Nempe etiam 
in figura prior., quam Observ. 9. habuimus, “est ASX48= 
T43-T 49, neque tamen AF=FB. Cl. Pfleiderer, $- 192. 


PROPOSITIO XI. 
Obs. 1. Huic problemati sequens praemitti potest ana: 


t 
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Sit data recta _4B; oportet igitur ipssm _4B se- 
are, ita ut rectangulum contentum sub tota et altero 
sgmentornm aequale sit quadrato ex reliquo segmento. 


Describatar ex AB quadratum ABATI (I. 86.); et 
secetor AI bifariam in puncto .# (I. 10.); et iunga- 
tr BE, et producatur {A in Z, et ponabir rectae 


BF aequalis EZ (I. 3.), et describatur ex :4Z qua- ‘ 


cntim ZO, et producatar HO ad K; dico AB se- 
cam esse in ©, ita ut rectangulum sub .4B, BO 
| catentum alquale sit quadrato ex .40. 


Quoniam enim recta AI" secatur bifariam in £) 

| adiditnr antem ei recta :4Z; rectangulum sub S"Zy 
Z4 contentum cum quadrato ex A aequale est qua. 
duto er EZ (II. 6.). Aequalis autem EZrectae EB; 
tr) rectangulum stib TZ, ZA toutentuin tum qua» 
drio ex AE aequale est quadrato ex EB, Sed qua: 


Asi. Quom quadratum dimidiac 48 sit quadrans quadrati 
lotus 48 (II. 4. Cor. 2.), rectangulnm autern sub dimidia 
î toa 4B sit quadrati ipsius AB semissis (IT. 1. Cor. 2.): 
sctio rectae datae _/B vostra propositione imperata in inse- 
Qualia feri, ac segmentuniì, quins quadratum rettangulo sub 
tta 4R er tub altero segmento aequetur, duorum inaequalium 
taius esse debet. Facta supponatur sectiofdesiderata in 0. Tum 
iufer maiori sestnento 40 descripto quadrito 40HZ, et ad 
Cus seementuni 80 applicato rectangulo BOX4, cuins alte 
| twlms B/=AB, requiritur, ut sit /0HZ—B0X4. Cum 
3tttrum horum spatiorum, nec nisi rectanguli BOAX alterume 
ltus B4=AB detur; ansa hinc non suppetit problema imme- 
dixe solvendi. Eam vero suppeditat rectarum 4X, Z4 ad 
| Strsum usque in puncto 4° continuatio: qua facra, ut sit 
4617-B9K4, addito utrimque rectangulo 40XT, debet 





- Lu n dd è 


. 176 AE lomov don vo vno riv TZ, ZA neo 
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A la 


guivov icov èotì tw «no eis EB vevoapdy 
"AN cu «no ni EB ica tovì ta ano vv B. 
AE, 00%) yue 7 006 o A gavia 40 di 
uno to TZ, ZA pusra voò ano t76 AE isoy éa 
cois ano tiv BA, AE. Kowoyv ePyogodw co di 


qopevoy ogdopuviov icov foci vo dro vis AB 1 
soayuvo. Kui èov vo -pèv vno vv TZ, ZA 
ZK, don yo 1 AZ vj ZH cè dèi and tie AB | 
Add 10 doa ZK t0ov 200) 15 Ad. Kovoy ap0yod 
co AK Qonoy dea vo ZO. 0A icov toviv. K 
ton co uèv Od to Uno rov AB, BO, ion puo | I 
AB j BA r0 di ZO 0 ano tig A98 1): To co 
uno sus AB, BO regie evo codoyrivier ico 
Zov) vo ano vis OA rscoazuva, 


x 





1) Hanc lectionem ex edd. Oxon. et Babil. restituimu 
Poyrardus et Cod. a. omittunt verba î09 yag y AB xi B4. 


esse rectangnlum HZKr= quadrato AB4F rectae datae Al 
Cum rectangnli HZXF latus 772 sit==#Z(constr.); rectargi 
lJum AZKI idem est cum rectangulo sub FZ et 4Z. Itaq. 
problematis solutio luc redit: ‘ut rectae TA positione ac m 
guitudine datae (quippe quae datae reéctae AB perpendicula 
est et aequalis) iu directum adiiciatur 42 talis, ut rectangulu 
sub adiecta 4Z et sub composita F Z ex data FA et adiecta 4 
aequale sit quadrato rectae datae AB. Atqui bifariam in punc 
E. divisa PA, est EZI=IZXZA+-E44 (II. 6.). Quare, ut 4 
TZX4A=AB 9, debet esse EZI=AB I+-EA 9. Sed ob sngulu 
EAB rectum (constr.) est EBu—AB 94-EA 9. (1. 47.). Proin 
oportet sit EZI=EB4, et hinc EZ=ER (I. 46. Cér.). Coi 
structio problematis , - quod «et Clavius notat, non requirit, 
ut datae rectac AB in altero eius extremo A perpendiculat 
excitetur AT ipsi AB aequalis, caque bifariam. in E secetu 
seu ut tantum semissi ipsius AB aequalis AE ad angulos rect 
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dato ex EB atqualia sunt quadrata ex BA, AE (I. 
f.), retus enim est angulus ad 4; rectangulum igi» 
ta sb TZ, ZA cum quadrato ex AE aequale est 
qadratis ex BA, AE. Commure auferatur quadra» 
tm ex AF; reliquam igftur rectangulum sub MZ, 
Z4 contentum aequale est quadrato ex AB. Et est 
‘ etngulum quidem sub TZ, ZA ipsum ZK, aequa. 
8 mim est 47 rectae ZH, quadratum vero ex AB 
pm A4> rectangalum igitur ZK aequale est qua» 
into 44. Commune auferatur AK; reliqium igitur 
| Bipsi OA aequale est Et est quidem © rectane 
plum sub 4B, RO contentum; recta enim AB aes 
| gialis est rectae BA, ci ZQ@ est quadratum ex 46; 
 Rtagalum igitur sub 48,. BO contentum aequale 
 madrato ex 0.4. | 
due AB in anonîo A constituatar, tum recta EA cofftinuetar, 
nt EZ—- rectae EB inngenti punctà data E, B, denique 
* dt AB abscindatur 40 aequalis rectao per hactenus faota 
dae 47, Quae quidem sempor erit data AB minor cum sit 
EB, taze EZ seu EA-4-AZZEA--AB (1.20,): cademque 
Buor dizidia AB seu EA, cum sit EB seu EA---AZ> AB 
(l 19) sen 2EA. Demoustratio otiam abique veliquo figurae 
| Farata sic peragi potest: 
EZe=-EBg—AB4--EAY (constr. etI. 47.) 
Ri EZeAZ GEA 9--2EAYXCAZ (II. 4). 
Stat AZ EA 4-4-2EA X AZizAB 44-EA9 
Vel AZ44-2EA YCAZ==AB4 
"6 A09-+-BAYCAG=AB1 ob AZ=A@; ABa:2EA (constr.) 
=ABXB@+-BAX(A9 (II. 2.) 
“A03=ABYX BO. Cf. PAciderer. $$. 62, 63. 


, 0b,. 2. Propositio haec aliis verbis docet rectangulum 
40 construere, cuius latus maius B4 est datae rectac AB 








. 
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.ciatur AZ talis, ut rectangulum sub adiecta AZ et sub com 


"A dioa dodsica "evdeia 5) AB ebenigra: nerd co 
D, dere rd ino cv AB, BO neqreyopuevoy ogdo- 
yoivioy îoov elvar1) cò ano vie OA tergayuve 
“Oreo èder stonfoati 

1) Verbum selve pro mossiv, quod Peyrard. habet, pariter 
ex edd. Oxon. et Basil. restituimus. 
aequale, et cuius area aequalis est quadrato differentiae 46 la- 
teram contiguorum AB, BW rectanguli. Cf. Pheiderer. $. 64. 

Obs, 3, Quum rectanguli HZKF latus HZ sit =Z4 
(constr.) : est T[Z-HZ="F A=-AB. Praeter aream HZKX6= 


AB 4 (Obs. 1.) datur itaque differentia laterum ‘eius contiguo- 
rum =-AB. Problema .igitur propositione 11. ]I. enunciaum 





‘ per analysin Obs. ‘1. reducitur ad hoé; ut construatur paralle- 


logrammunm rectangulam, cuius differenzia laterum contiguo= 
rum sit datae rectao AB aequalis, vt cuius area aequalis sit qua- 
drato eiusdem rectae datae AB. Quod porro per bisectionem 
diffeventine datae IT. laterum TZ et ZA rectanguli describendi 
redncitur (II. 5. Coi. 10.) ad determinationem semisummae EZ 
eorundem laternm, quae absolvitur ope propositionis (II, 6. el 


I. 47.) Cf. Pfleiderer, $.65. . 


Obs. 4 -Eodem modo solvitur problema generalius: con- 
struere rectanguium (Fig. 161.) cuius differentia laterum con 
tignorum sit datae ractae AI, area ‘autem quadrato alius cuius: 


‘ennque rectae datae Y aequalis. Sumnto enim YZ esse Jatul 


maius rectanguli construendi: cum latus minus ab eo differi 
debear Jongitudine AI bportet illud sit =AZ. Rursus igitu 
èo redigitar problema, ut datae rectie TA in directum adii 


posita IZ ex data IA et adiecta AZ aequale sit quadrato rec? 
datae Z. Quod bifariam in & secando daiam laterum quaesi 
torum rectanguli differentiam AY demuo ad illorum semisuni 
mam EZ (II. 5. Cor. 10,) investigandam deducitur. Atqu 
EZI=FZYXZA+-BAg (II. 6.). Ut igitur sit rectangulum n 
XZA=I9:j debet esse EZ=194-EA9, proinde (I. 48.) E 
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Ego data recta A4B secta est in 6, ita ut rectan. 
gm sub AB, B@ contentum aequale sit quadrato 
a 64 Quod oportebat facere. 


Cd 


squlis esse deber hypotenusae trianguli rectaugnli, cuine 
luera circa angulum rectum sint, unum quidem datae rectas I, 
uerun datae EA aequalia. Hinc sequens enascitur constructio ; 
Que lateram triangali differentiae 41, bifariam in puncio E 


| divisseperpendicularis in altero eius extremo A constitnatur AB==s 


due rectae 7; tum centro Z intervallo EB describatux circulus; 
giob EB>EA (1.19.) ideoque et > ET rectam Z°4 utrimque 
Foductam secabit. Sint puucta Z, 4 hae sectiones, Erit re- 
casuum sub I°Z et Z4 vel sub A.4 et ILf, quod requiritur. 
Nempe 1) tam TZ—Z4, quam 44-LA=AF’. 93) Rectan- 
rlus TZXZA-+-BA9=8Z4, et vectaugi AAXADP-EF = 
E4t(IL 6). Quare, cum siot ZT=E4, et EZ—-E4x-EB 


(toastr,) fe tam rectang. [ZXZA-PE49, quam AdXAdlk- 


k4%- FB&T—-AB 94-E49 (14 47.) et hinc tam rectango FZX 
U, quam rectang. A.A\X-4I=ABg==/t. Caetorum, ut fa- 
Ct petet, latera duorum rectangulorum situ solo, non magni- 
tadue differunt. Eandem problematis, enunciato tantum a 
Pracideste diversi: ,,ad datam rectam lineam dato quadrato 
sequale rectanguium applicare, excedens quadrato‘ constru- 
Ctionem tradit Rob. Simson, (Euclid. Element. Glasguae 1756, 
m nta ad 28, et 29. VI. sq. p. 381. sq.). CE. Halley in 


| xholio ad Prop. VIII. î8. Conic. Apollonii P. II, p, 153. 
© Miciderer. 1. c. $. 66. cf. infra ad VI. 29. Obs. 5. Quodsi 
n figura 160, data esse sumatur recta 40, at invenienda de- 


tum recta 48, ita ut..494==.4BX.B@ (quod problema con- 
vetam erit problematis II, 11.), facile patet, etiam hoc pro- 
blema esse idem, ad quod etiam II. 11. redire vidimus, nempe 


® rectae datag 46 adiiciatur alia OZ in directum, itafut - 


teangulum sub adiecta @2 et sub 48 composita ex data et 
diecia asquale sit-datae 49 quadrato, vel ut describatur re- 


Q 
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HPOTAZIZ (6. 

"Ev tois aufàivyruvios teryuvors To ano «ig via 
uufietav yuviav VUstotevova,s mievode teroayuvo: 
psitov tovi vv. anto tuv tv duPietav yoviay rspie- 
qouodv sÀevouv Tetpayuvuv, cu stepuegopevow di; 
Uno se pid cuv smeol ty aufàstav yuviav tp #1 
inPiyFstoav  naderoé mince; mal cioe dnodeufa 
vopévyé turos Uno ts xadérov sto006 tI aufàeit 
guvia. 


ctangulum BO4X, cuius laterum B4, BO differentia sit dati 
40, et cuius area aegpalis sit tilisdém rectio 40 quadrato: 
| Solvetur .îtaque problema eodem modo ac II. 11. Cf. Pfci- 
derer. l. c. $$. 67: 68. 

Obs. 6: Îibeatur nunc (quod est alteruiti problematis 
IT. 11. converòum) datae BO (Fig. 102.) alia 04 in direcuni 
ita adiici, ut rectangtilum sub data B@ et sub composita B4 
ex data et adiecta sit quadrato adiectae Of aequale; seu iu- 
beatur rectarizulum construi, cuius latus minus sit datae rectae 
‘B@ acquale, et cnius area aequalis sit quadrato differentiac 
40 laterum BA, 26 rectanguli. Facta supponatur continuatto 
desiderata rectac datac B@ ad punctum _f usque. Cum sit 
rectang. ABXx BO—B0 9-4 tectang. ABXOB (II. 3.) < B6:, 
ut possit esse A@qg== rectango ABXB9; debet esse 401> 
BO, A0>B0. Construatur super 40 quadratum A0ZH, et 
super 4B rectangulum 4BNIZ, cuius latus BI—B@. Recta 
NIT, quae ex opposito basis AB rectanzgulum ABIIN termi 
mat, latera 4Z, OZ s utpote ipsi db aequalia, ac proinde 
maiora quam 2/5—-B@ in punctis N et O ita secabit, ut sint 
AN=-00="BII (I. 34.) —B@ (constr.); adeoque ZN=H0 
==A0XxB@, atque ut rectangulum NZZO sit rectang: sub 94 
et HO. Porro, ut sit 46 q== rectang. ARYXB@ h. e. constr. 
AOZH== ABIN s ablato communi spatio A00N, debet esse 
NZNO—-B90I1 l. e. vectang. OHYX HO=B0 j=901 (constr. 
et demonstr.). Etiam hoc problema itaque eodem redit, quo 

l x 





’ 
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PROPOSITIO XII. (Fig. 163.) 


In triangulis obtusangulis quadratum lateris obtu- 
am angulum subtendentis maius est quam quadrata 
ex lateribus obtusum angulum continentibus, rectan. 
silo bis contento sub uno laterum circ: obtusum an- 
slum in quod productum perpendicularis cadit, et 
reca intercepta extra a perpendiculari ad angulum ob. 
sum. 


WI. ti., nempe ut datai GO in directum adiiciatur alia OH, 
ut rectangulum sub adiecta OH, et sub OH composita ex 
Gia et adiecta aequale sit datae GO quadrato, val u: descri- 
vatar retangulum NZIHO, tuius laterum NO, OH differenzia 
50 sit data BO, et cuius area aequalis sit eiusderi rectae 
B8 quadrato. Utide ètiam hic sequitur similis constructio. 
CL Phleiderer. li c, $. 69. et 6. 90. 


PROPOSITIO XII 


bs. 1. Austin p. 59. sq. tres ultimas libri secondi pro- 
PORliones partem constituere ait ab caeteris seiunctam, pariter 
*c te ultimas primi libri, sed mon iequ: ac has in elementis 
Becessarigm; nec Gmnino; praesertim qhod ‘ad IT. 12. et IL 
15. artiieat, valde vitilem: idooque èas succestorum Enclidis 
itrpredenti gloriosove elementa suis theoriis augendi studio 
tibrendas esse censet. Contra quae Pfleiderer, l. c. Pars Il]. 
I, 193, quead II, 12, et II. 13. monet, praeter nexum @gù- 
menti. harum propositibnum crim I. 47. pronamque ipsatum ex 
lac et IT. 4. IT. % consequentiam, et ad plures applicationes 
lasignem nsum (quarum exempla et ipse subiungit) re ipsa 
XII. propositionis 17: demonsttationem priorem supponere, et 
Datorum propesitiones 64. et 65. (in textu graeco Claudii Hardy 
Paris. 1625, et Dav. Gregorii) vel 74. 76. in versionibus Rob. 
Simson. «1 Schwab. illis uiti. | 


-“ 
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"Eora dufivyoviov toiyovov to ABI apfiei: 
è,0v tiv vo BAT yuviav, xal 759w arno voù B 
ozsisiov ènh' ev DA tx8inIcicav xaderos y Bd 
ey ote to dro je BI Terouyuvoy pueitov tori tuv 
«no tiv BA, AT tergazuvar, té dig uno vwv TA, 
Ad TELE Yo puevO dedopuviy. . 

"Enel pao evdeia 7 l'A verpyoai ws Frvys rare 
30 A orpeiov vo doa amo’ vie TA îaoy éoti qoîs 
ano tiv TA, Ad TETOAYWVOLE ua) tu dic Uno Tv 
TA, Ad stegueyo prev ‘ogdopavim. Kowov n0os- 
xei0do' to amo rie AB to co ano vv TA, AR 
loa tomi voîs ts dino vv TA, AA, AB teroayuver 
xa) tw Ue sro vv T'A, AA nepieyopievo codoyuvim 
"Ae coîs utv ano civ TA, AB isov 8ov co To 

, vie TB, 6031) peo 1 re0os vw 4 povia» voîs dì dano 


Obs. 2. Perpendiculum BA cadere, ut in enunciato pro-. 
positionis sumitur ad partes anguli BA44, qui deinceps est 
angulo obtuso, BAZ, patet ex I. 17. Cor. 5. Cf. Pfieiderer. 
I. c, $. 191. 

O bs, 3. Caeterum quodcunque laterom angulum obtusum 
comprehendentium producatur, ut in illud perpendiculum ex 
Opposito trianguli vertice demittatur, sive illud (Fi ig. 164.) BA, 
sive MA fuerit, rectangulum inter illad latug, et rectam in-, 
terceptam extra ad perpendiculum usque, utrimque eiusdem 
magnitudinis. erit, nempe LAXA4=BAXAE, quod vel ex 
ipsa propositione II. 12. patet (Gilbert, l. c. p. 192.) Pfleiderer. 
$. 198. vel ex 1. 41. Cor. 4. consequitur, vel immediate sic 
adstruetur. Est B49-y-F49==BEq-4-FEq, quia atraquesumma 
==Bl'4 (I. 47). 
Proinde ob I'4I=TA44-A49K2FAXA4 (II. 4.) 

et BEI-BAK4FAEIP-2BAXAE (II. 4.) 
ost BA HLA I4-AA HD AKAA 
 =TEVP-BA4 4-+-AB442BAXAB. | 
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Sit triangulam obtusangulum AB8/ habens angn. 
km BAT obtusum, et ducatur a B puncto ad ff 
poductam perpendicularis B4 (I. 12.); dico quadra- 
trim ex BI” maius esse quam quadrata ex BA, AT, 
rectangulo bis sub SA, Ad contento. 


Quoniam enim tecta /°4 secatur utcunque in puncto 
4; quadratum ex Z°4 aequale est quadratis ex I°4, 
44, et rectangulo bis sub IA, A4 contento (IL 4.). 
Commune addatur quadratum ex 4B; quadrata igitur 
e l'A, 4B aequalia sunt quadratis ex FA, 44, 4B 
etrectangulo bis sub I°4, AA contento. Sed qua» 
datis ex IA, AB aequale est quadratum ex FB ({. 
fi), rectus enim est ad 4 angulus; quadratis vero 
e 44, AB aequale est quadratum ex AB (1. 47.); 


Aqui BAT=j-A49—B44, et FE4AB9=F4a (T. 27) 
denis igitur utrimque aequalibus, manet 20A\KA4=2BA 
X4E, et FAVAA=BAXAE. CE; Phleiderer. 1. c. $. 199. 

Obs. 4. Alii alias propositionis II, 12, demonstrationes 
dlerzi, quo pertinet Cottsius: vid. Pfleiderer. 6. 195. tut. 
Îa, qam Gregorius a St. Vincentio habet (Pfleiderer. 1. c. 
$ 20. Gilbert. p. 296.) praemissa ea propositione, quam 
Ol. 3. habuimus, quam vero ille a propositionibus 31, 35. 
è, libri III repetit, rem eodem fere modo, cademque deli- 
Reatione demonstrat, quae apud Euclidem in I. 47. adhibetur, 
nisi gaod duo latera opposita quadratorum circa angulum ob- 
issam producuntur, usquedum conveniant cum perpendiculo 
& opposito trianguli vertice in ea demisso, et sane concinua 
et atque elegans. Simplicitate tamen superari videtur ab ca, 
qum dedit Ambrosins Rhodius Euclid. Elem. libri XIII. ed. 
161, p. 51. sq. et quam etiam habent Claud. Rickardus 
Guarinas (Euclides adanctus et methodicus Aug. Taurin. 1671. 
P- 60, 54.) Euclidis Elementa Lond. 1678. p. 95. sq. et Cott- 


-- 
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giu AA, AB icov 10 ano vis AB: vo doa «sto ri 
T'B «stedyuvov voy éotl vole cs ano cov TA, Al 
i tevouyuvos xo) cu dic Usro tuy IA, A4 TEQLEZO 
pévo cedoyuvie”. wste co eso «ie I B Terodgmvoi 
cav dano vv TA, AB TerORYaIvan peettov dov, ti 
dis vo tiv TA, AA TTEQLEXOJLEV A cedoywviw. ’Ei 
Fee * vols aufiyyoviorg naì sa éEije, | 


HPOTAZIE iy. 


"Ev. cole obvywrivie Eouyuvoe tO casto js ji 
obslay guvioy UITOFsLYOVONE TtÀsvode FETQRYYOY ex- 


gius, quae hue yedit, In trianguli ad 4 obtusanguli (Fig 
165.) B.4F latus alterutrum FA ex vertice ppposito £ demissa 
perpendiculo B4, quod (Obs. 2.) in latus F.f produetum ad 
partes anguli BA@B deinceps positi obtuso BA cadit), tum 
rectarum B4, I° descriptig quadratis B@, ZH, aique hoo 
geodem modo, quo in Prap. IF. 4. diviso, est BI q—-B44h 
F49 (I. AT.) =BAtPMZK-AN-b-T A+ AH="B494-F4 h 
AAILICAKAA (I. 4.) So 

Atqui B44-4449=B4q (I. 47.) I 
itaque Bl'a—BA49-+-AF I42LA xa CE. Pfleiderer. 6. 197, 





PROPOSITIO XIII. 


O bs. 1. Propositio haec valet non tantum de triangulia 
acutangulis i. e. Def. I, 29, de iis, quae tres angulos acutos 
habent, sed de ampibus omnis generis triangulis. Quod du- 
dum observarant Isaacus Monachus in scholio ad hanc pro- 
positionem, Campanus, Commandinus, Peletavius, Clavius, 
Whiston,, Robert. Simson,, Austin., Pfleiderer: 1. c; aliique, 
Nempe a): mon tantum in triapgalis rectangulis, et obtusan- 
gulis, quorum itaque duo reliqui anguli ad basin sunt acuti. 
(I. al. Cor. 1.), si e vertice anguli recti vel obtusi in oppo- 
sita basin demittatar perpendiculum, eadom proraus demon: 
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tp quadratum ex /°B aequale est quadratis ex IA, 

# a rectangulo bis sub I"A, A4 contento; quare 

— vadratum ex IUB maius est quam quadrata ex Sf, 

| Brectangnlo bis sub I°4, A4 contento. In obtus. 
agulis igitur etc. 





PROPOSITIO XIII. (Fig. 166.) 


la triangulis acutangulis quadratum lateris acutum 
‘ aom subtendentis minus est quam quadrata exlate- 


mu obtinebit, quac est apud Euclidom: verum b) quod 

| Rue dedum momuerunt viri docti, propositio haec etiam 

| #2 locum habet, si anus angulorum. ad basit rectus vel 

Skesas fuerit. Nempe priore casu (Fig. 167. a.) in triengulo 

dl ad T'rectangulo perpendiculum ex 4 ad 27° demissum 

ta ipso latere AZ": adeoque punctum 4 cum puncto £" coin- 

cdi, e propositio II. 13., ex qua esse dicitur dl'ear=4Bet 

BIPBXB4 in hanc transit: Al'q=4B94+-BMv-2FB1q, 

Te ualitor dicamus in hanc: Al'9=4R G-TBy quod qui- 

| denpaet ex, I. 47, Cor. 2, Cf. Pficiderer. $. 204, Posteriore 
ca (Fio. 167. b.) in triangulo A2/", quod augulum AfB 
citunm habet, perpendiculum ex 4 in, basin 2/' demissum 
tit (IL 17. Cor, 6,) ad partes anguli acuti 4F4, qui obtuso 
413 deincepe cegs eritque ABI=4444B41q (I. 47.), adoo- 
Pt ABr+Bl'e=449+-B454-Bl4. Ar B494-BI'4=2F4 q 
4UBXBI (II. 7). Itaque ABIPBIIZA4A 4€r4 4 

I BY BIALIA-2ABX BI (I. 47.). VVhiston Demonstr. 

1 Austin. p. 38, Gilbert. P 288. sq. Idem etiam adplicatis 

| Àhane casa reliquis reliquorum casuum demonstrationibus 

| ‘tiseguitur. CE, PAleiderer. 66. -205—207. 

se 0bs. 2. Ex iig, quae Obe. 1, dicta sunt, patet, arctio- 

Rie, quam res iubet, limitibus enunciatum propositionis 
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adv avi tv no coiv trjv dislav yaviav repregovoti 
Thsvodv cerpayuvuv, Tu sepiesoevo dic Uno te pui 
Suv meol civ desiav yuviav ‘ip iv 7) xaderos sine 
sal: tie arcodapfavopevrs Evros Uso js xadiro 
noeoc ti) dbeia povig. 

"Ecco oEuyuyyiov coiyuvov so ABI dEciar Èyo 
ev noos té B yaviav, sal 779% diro 06 A cr; 
usiov nl eyv BI udderos n Ad' déyw ov vo an 
tie A’ TstgdyuvoY #larttov tori cow dito cuv TB 
BA cerquyovov, vw dic Uno civ TB, BA ITEOLEYO- 
pera 60doyuvio. 


II. 13. apud Euclidem circumscriptum esse. Simul patet ei 
duobus postremo loco positis casibus, rectam inter alterum 
basis terminum, et perpendiculum interceptum nequaquam 
semper èvros intercipi, saltim si hanc vocem ad ipsum trian- 
gulum, de quo sermo est, reforre velis. Suspicio itaque na- 
scitur, non genuinum esse textum graecum propositiowis H 
13., qualem nunc quidem habemus. Nec medelam illi affert, 
quem summis laudibus Peyrardus extollit, Codex 1%., ab 
ipso signo a notatus. Quin vetustissimum iam esse crratum, 
quamvis ad ipsum elementorum auctorem haud referendum 
esso videatur, inde patet, quod iam Isaacus Monachus id no- 
taverit, qui rem ita interpretatur Ì. c. ut statuat, lioc loco 
Euolidem omnia triangula, secus ac in Def. I. 29. appellate 
oxygonia, quia omnia habeant angules acutos, etsi non omnes, 
tamen ad minimum duos, quae tamen sententia Pfleiderero l. c. 
$. 210 iure parum probabilis videtur. Suspicionem textus hoc 
loco corrupti, eodem monente, etiam illud auget, quod in 
expositione eius verba: èorw dévyuvior reiyuvor cò ABI 
ofsiav yov €7v «006 ro B yuviay notante Austin. p. 57. mera 
fere sunt tautologia , vel potius absonam prae se ferunt deter- 
minationem (a quo tamen vitio ea liberare forte possis, si ita 
interproteri velis: sit triangulum acutangulum, ita nompe, ut 
nominatim ansulus B sit acutus), Practerea autom, ut Pllci- 
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telus acutom angulum continentibus rectangulo bis 
cento sub uno laterum circa angulnm acutum in 
qnd perpendicularis cadit, et recta intus intercepta a 
pependiculari ad angulum acutum. 


Sit triangalam acutangulum .4BI", habens angu- 
lm ad B acutum, et ducatur ab 4 puncio ad BF 
prpendicularis 44 (I. 12.); dico quadratum ex AF 
minus esse quam quadrata ex I°B, BA, rectangalo 
ti sb TB, BA contento. 


dex. Ì. e. monet, accedit, quod in propositionis 65. (75.) 
diorum enunciato generatim sumitur: "Edy reiywrov GdEaiav 
1 reviev dedoutyrv. Expositio quidem eius adiunctam rursus 
hbet ad triangulum acatangulurà restrictionem. Sed cadem, 
ja magis adhuc otiosa laborat vocis dista adicctione (nisi 
tam hie interpretando mitigare velimus), qua propositionis 
Li. apositio, unde contra ipsius propositi tertoremi trans- 
la videri potest (quamvis etiam hic codex a nullam mede- 
lam iferat). Scopus enim, quo propositiones 61. 65. (74. 
13) detoram tendunt, haud permittit, ut posterior ad trian- 
gala xutangula restringatur. Is quippe, ut problematibus, 
qubes inserviunt (cuiusmodi est in Apollonii locor. plan. vers. 
German. p. 439. 443.) propositiones illae reipsa sufficiant, 
Teor constitui nequit, quam ut trianguli cuiuslibet dato an- 
gio obliquo, rationem trianguli ad differentiam quadrati la- 
‘ns angalo dato oppositi et summae quadratorum laterum 
taden angulum comprehendentium, dari ostendaut. Hoc 
‘atem posito, Prop. Il. 13, Elementorum, qua datorun 65. 
(3) nititar, pariter ad omnis generis triangula pertinere debet. 
Praeterea etim aliae propositionis IT. 13. applicationes, quarum 
in ercnrsa ad IT. 13. adhuc nonnuflas habebimns, universum 
cus, omnes in Obs 1. memoratos casus complectentem, ambitum 
'fquruot. Cf. Pfleiderer. $$. 212. 213. ’Quao cum ita sint, 
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"Enel Vi: evdela e) I°B cicuarai we > eve KAT 
to A va «oa dro vv TB, BA cerocyava iva ivi 
qu ce dis Uno vv TB, BA nepisyopivo 00Ioywvi 
xuò c4 dsto vie AT cerpayuivo. Kowoyv noocusiote 
co dro eièé AA cstayguor td doa dro vii 
TB, BA, 4A tsTpa7mva îoa tovì va ce dis un 
vv TB, BA megueyoptvo ogdoywvic mal vole 17,7 
sov AA, Al retoazuivors. ° AX,@ coîs ev dro tw 
BA, dA isov èov 0 dno vie AB, 609) peo? 
5006 tw 4 yuvia: cole dè dro vv A4, A’ i00) 


variis modis viri docti propositionem -hanc II. 14, generatim 
enunciare ac demonstrare studuerunt. Et alii quidem omissa 
tantum trianguli acytanguli mentione, reliqui propositionis 19. 
ertunciati atque gxpositionis versionem ita concinnarunt, ut co, 
qui Obs, 1. a. indicatur respectu in triangnla rectangula et 
gbtusangula quadrent, quo, pertinent Peletarius pi 105. sq. 
De .Chales. Cursus Mathem. Tom. I. Lugd. 1674. p. 29. Xi- 
menes (I sei primi Elementi della geometria piana. In Venezit 
1752. p. 126,). + Lorenz (Faklids Elemento Ste Ausg. Halle 
1809. p. 40.). Alii etiam yocem 8yros expungendam et expres 
sionem: #9’ x 1 sdderoc mire: latius sumendam, neque 20 
casum intra laperis huius terminos restrin gendam putavevtni 
ita ut etiam casum Vhs, 1. b. indicatum propositio ‘haec com- 
plocteretur. Hae ratione Tacquet. p. 67. sq. rem exprimit, qui 
tamen vulgarem tantum demonstrationem exlibet. Claviusy 
Commandinus, Rob. Simeon, Austin. rem, uti Obs. £ d 
diximus, aut aliter demopstrant, Cf. Pfeidprer. 66. 211. MA, 
qui idem $. 216, iudicat, sufficere ;posse, si verba tantum rois 
Bivyov(0ss , oEvyevior expungantur, dummodo demonstrazionis 
inisium (additis, quae uncis inclusa sistuntur) ad figuram 
textus ct fguram posteriorem ad Qbs. 1. a, eahibitama ita refe- 
ratur: *E:rì yao (#704) evtteta 1, TB vérpoztas vic Froge natd tO 
4 (5 evdeîa 1) 4B naro 1ò 1), et verba ig 1/v 9) xaderos wiRt 
xi drrodanBavomivne fvros mpoc ti oEsia yuvie, iisque opppsità 


4 
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euiam enim recta I°B secta est utcunque in 4; 
quinta ex IT'B, BA aequalia sunt rectangulo bis sub 
Tf, B4 contento et quadrato ex AF" (Il. 7.). Com- 
ae addatar quadratum ex 44; ergo quadrata ex 
8, BA, AA aequalia sunt rectangulo bis sub T'B, 
Bi contento et quadratis ex 4/, AT. Sed ipsis 
quem ex BA) AA aequale est quadratum ex AB 
(L #7.), rectus enim est ad 4 angulus ; quadratis vero 
tt 4/, AT aequale est quadratum ex AT; quadrata 
if ex SB, BA aequalia sunt quadrato ex AI) et 


Popsirionis 12.: so 0 enfinbzicar r naberos mintu, cue 
caleuferogiiyne ivros wpoc ri) dufàsle yuvia, sitam perpen- 
bali 2° segmenti per illud abscissi diversam relato ad angu- 
“a irsizsgue verticem,. non ad triangulum indicare censeantur. 
Obs. 3, Gaeserum etiam hic pariter ac HI, 12, Obs. 3. 
le riangulis obtwsangulis dictum fuit, notari potest, in quod- 
Regie laterum angulum acutam comprehendentium ex op- 
in vertice demittatur perpendiculum (Fig. 168. 160.) sive 
liul AR sive BZ fuerit, foro semper rectappulnm inter illud 
lacus e wcram ab angulo acuto B inde usque ad demissum per- 
pendiculum interceptum utrimque eiusdem magnitudinis, nompe 
TBXMU=ABYX BE, quod pariter vel ex ipsa propusitione 
i. ia ut Oboe, 2. diximus, amplificata patet, vel ex I. di. 
Ord consequitur, vel similiter ac in II. 12. ita adstrue- 
“i: Est Ad ppdl'i=FME94-4E19, quia utraque summa= AT 
(44) Proinde ob 149I=Bl 44-B44-2FMBXB4, ox ABizz 
\94+-BE9-2ABXBE (IT. 7.) 
| 4454-BI94-B44-2FBYXBd 
=IBI4-4B94-BE 4-2A4BXBE. 
Roi 449-4-B49=4B 9) et FEG-4BE9=<BI/"1, itaque 
By BA-ZABXBE ot TBXBA4-ABXBE. C£. Pigi 
£.‘199. 
0bs. 4. Similes etiam huic propositioni demonstrandae 
ones adhiberi possunt, et reapseadhibitae fuerunt, ac in 
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dov vo dro sie AT: va oa dnò viv TB, BA 
éorì sw te ano vie AT xa) cé dig vo cov I 
BA were uovov 0 dro cje AT orroy cv 1 
dro av TB, AB teroaypuvor, cdi dis vo vv I 
BAsxnsousyopevw cpFoyuvim. "Ev dea cole divyuvi 
xal ta #Ere. | 
HPOTAZIESX d. i 

Ti dodéivu evovyocuuo Toov cerpiypuvov 0 
ot: 040dat. SI 
"Ecc t0 dodty svovyoanpov vd vA' dei di 
A evavyorupu® înov terouyovev ovorzoardu. 


f 





II. 12. Obs. 4 vidimus, o-quibus pariter cam, quam praet 
glios Ambrosius Rhodius dedit, simplicitato sua maxime coi 
mendabilem huc referemus, Nempe (Fig. 170.) în triangi 
ad B acutanguli ABI" latus BI", quod mon minus sit utrog 
reliquo, demisso perpendiculo 44 (quod tum necessario in 
griangulum ABI cadet (I. 18, Cor. 3.) tum rectarum 44, } 
descriptis quadratis, atque hoc rursus, ut in Prop. è divi! 
denique super recta ZH=B4 (1.34.) constructo: quadrato 2 
quod igitur =2B49=BM (II. 4. Dem.) erit 4AB9s=44* 
B42 (I. 47.) =454-Z0. BI'=NHIA4-AH; i 
A4B934-Bl'= NH+-4I4-F.44-AH-+-Z0 = NH+-414+2. I 
quia 4H=FM (I. 34.) et Z0--44 (Dem.). Sed Al) 
-{-4I (I. 47.) ob NH="4F14 (II. 4. Dem.), ergo ABI+8 
— ADPI4-2F.A4 
=4F9-+2. rectang. TBxB4, ob BA—B4 (II. 3. Dem 
Cf. Pfleiderer. $. 197. 

‘ O bs. 5. Conversae quoque propositionum IT. 12. et 
13. valent, pariter ac I. 48. conversa propositionis Ir, 47. € 
monstrata fuit. Quin haec ipsa I. 48. ‘etiam hoc’ loco janet 
cum reliquis inferri poterit. Nempe 1) si in triangulo alig 
quadratum unius lateris aequale fuerit summae quadratorum di 
rum reliquorum laterum, angulus illi primum nominato lat 
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ratagalo’ bis sub TB, B4 contento; quare solum 
quam ex AT minus est quam quadrata ex T'B, 
BI. rectangulo bis sub I°B, BA contento. Ergo in 
xiangulis etc. 


PROPOSITIO XIV. (Fig. iTl.) 


Dato rectilineo aequale quadratum constituere. 


St datum rectilineum A; oportet igitor ipsi 4 
2tilieo ‘sequale quadratum constituere. 


rroritus rectus erit. Nam si obtusus fuerit, quadratum la- 
#3 ili oppositi maius (II. 12.) si acutus fuerit, quadratum 
takem lateris minus (11. 13.) foret summa quadratorum duo- 
:£ religroram Jlater:m. 2) Si quadr:tum lateris alicnins 
tizi fuerit summa quadratorum duoram religuorum laterum, 
tu ei oppositus obtusus erit. Nequit enim rectus(I.47.) 
© rintos (II, 13.) esse. Deniqne 3) si quadratum lateris 
minus fuerit summa quadratorum duorum reliquorum 
nin mgulus «i oppositus acutus erit. Nequit'enimrectus 
‘ £} at obtusus (IT. 12.) esse. Caeterum duo casus ul- 
3mo bea allati poterant etiam simili ratione demonstrari ao 
® Pogcritione I. 48. factum est ab Euclide, quas demonstra- 
x dedi Clavius, et quod - ultimum casum attinet, iam 
«ari: Iszscus Monachus Schol. ad II. 13. Cf. PAeiderer. 
166. 217. 218, 
Obs. 6. Triangulum scalenum igitur erit rectangulum - 
Saungulurm — acutangulum, prout quadratum maximi eius 
42ìs quadratis simal religuorum duorum laterum est acquale 
38 mais — aut minus; ultimo scilicet casu maximus 
Lo tugulus (I. 18.) acutus erit, tantoque magis ‘caeteri, 
'hansalam aequicrurum, cuius basis utroque crurum maior 
"8 (quodsi enim singula crura basi maiora sun. ‘non putest 
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Svioraro gag ti A sUdvyoafijiò i00y sapo 
igdoyoappov 60doyuviov 0 BA: sì uòv cv i 
dorv 7 BE «ij EA, peyovos dv el” To in11ay9 
Zuviotarar yuo ra A evdvyoauso Toov tetpizuv 
c0 BA si dè 0v; pia vov BE, EA pxiboy tor 
Eovo puriîov ) BE'); ual èxfefiyodw eni ro. 


1) Iure hic Rob. Simsotì observat, legendimi esse salte 
si dè ov, infefàijodw 7 BE èrì 10 Z, quuri nihil prorsus 
tersit, utrum major au minor rectarum BE, £4 produca 
. Noluimus tamen sine M3s, consensu aliquid mutare. 


moh esse acutangulum per I. 5.; I. 17, IL 18, erit. 
ctangulum — obtusangulum — acutanogulum, prout quad 
tum basis duplo quadrato nnius cruris ost aequale — aut 
maius — aut mirius. Sic comparando invicem quadrata la 
rum trianguli; cuitis $peciei sit ratibrie habita angulorum, e 
potest: quod comparatio ipsorum laterum non praestat, !| 
vel omnia aequalia sint, vel duo aequalia ac siriguli male 
tertio. Cf. Plleiderer. li c. $. 219; Alias adhuc observatioi 
èt adplicationes Prop. II. 12. II: 13. vid. in excursu ad fin 
haius libri. 


PROPÒSITIO XIV. 

Obs. i. Huic quogne problemati, pariter ac Prop. 
Ìì, praemitti potest Analysis. Nempe altérutro dati paralle 
grammi rectanguli non aequilateri BIdB latere BE produc 
donéc BZ=È4, ideoque rectanguluimi B4—BEXEZ; e 
tectà BZ puncto Z.secetur in inaequalia (h}p.); applicam 
propbsitivhis II. 5, gratia, quae de rectangulo segmento! 
inaequalium datae rectao praecipit, candern BZ secare eU 
bpottet in aequalia: quo ficto in priricto Z7, est rectang: - 
XEb-b-EHa—MZ9 Qium igitur iriveitionda sit ex 600 
tione problematis recia aliqua 4, @uius quadratum sit = 
MEZ; debet esso drbEHI-HZ9, vol 49=HZ4-H! 
Invenietar autem recta 4 (ex I: 47. Cor, 10.), si sec 
HE in punto ad rectos atigulos tonstituatur recta E94 ‘ 
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Constitnatur ipsi 4 rectilineo aequale parallelo- 
gaamum rectangulum B4 (1. 45.) Si igifur aequalis 
e BE rectae EA, factum erit propositum; consti- 
tim est enim ipsi A rectilineo aequale quadratum 
BJ (I. Def. 30.); si autem non; una ipsarum BE, 
E4 maior est. Sit maior B£; et producatur ad Z; 


sod eodem redit (I. 13. Cor. 1.) si recta 4E producatur, ‘ 
itgue ab ea abscindatur ope circuli ceutro 7, radio 27Z de- 
xzipti, segmentum È9) eiqué acqualis ponatur recta 4. Cf. 
Plesderer. 6. 70. 

Obs. 2. Pariter (Fig. 172.) proposito cuicunque paral- 
«grammo obliquangulo RELK;, utpote aequali rectangulo 
FEST super eidem basi et inter essdem parallelas BE, ZI 
‘i. 35.) aequalà quadratam efficietur, lateri cuilibet BE pa- 


"ai«logranimi in :diréctam adiiciendo rectam EZ aequaleni 





stanti» 84 lateris huius BE ab opposito XI, et tolignia 
Rerizeado ut in tonsthictione problematis XIV. C£ Pflei: 
det. $. 71. 

Ob 3. Quumsit EO<H6G a. 19.) seu (constr.) <HZ: 
f: ABB<AHZ seu <2BZ seu <2BE-+Ed), tantoque mà- 
38 CUBE4-EI), ob Ed<EI (I. 19.): h. ©, perimeter qua 
diati ab REI minor est perimetro rectiuguli BEAF; taritoque 
ragis mimor perimetro parallelogrammi obliquanguli BEXT. 
Aegualem igitur aream quadratum sub minore perimetro quan 
farlelogranimum rectangulum non aequilaterum, vel paral> 
‘dogaom obliquaigulum comprehendit; quod et ex Il, - 
: Cor. 2. facile deducituri CF. Pheiderer, $$. 72; 73. 

DbE (. Quodsi vicissim recta data BZ ita proponitur 
“cda, nt rectangulum sub segmnehtis eius aequale sit qua 
nto rectae datao A, seu si parallelogrammum réctangulun 
antraî inbeatnr aequale quadrato trectae datae A; &t 
xs semma laterum -contizuorum sit datae recta: BZ 
‘*qulis, proinde perimeter «287; ut, quod requins 
tu, fieri possit, recta dara non maior tsse debei semniss@ 





‘ EZ4-HE1- HZ4q {Hl. 5.): debebit esse 4 97Eq0—=H2Z| 
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xol xeiod® vj EA îon n) EZ, xa) verpode 7) B 
diya xard cò H, sai xévion pèv té H, diacvruo: 
‘dè tv voi v HB, HZ ipuenvxdiov yeposptda cò BOZ 
xui éufefijodw 1 AE eni 0 0, nai ensbevda 
HO. o 

°Ene) ov svdeia 1) BZ vtugroi sic puèv (0 
mato 10 H, eis dè dvica nate tò E° vò dea va 
giiv BE, EZ nepisyouevov 00doyuvtov pera vo 


HZ rvectae secandae, seu datae Jaterum contiguorum rectangu 
describendi summae BZ: quia rectangulo sub segmentis acqui 
libus BT, HZ, sen quadrato semjssis rectac secandae 22 
maius spatium segmentis datae BZ, seu parallelogrammo d 
ctangulo, cuius perimeter =2BZ, comprehendi‘ nequit (! 
5. Cor. 1.). Tum vero, si 4—1/29Z, rectam BZ bifariani 
H secando, factum erit, quod iubetur: erit enim rectangi 
BHXHZ--HZ9=49 (I. 46. Cor.) cumsit HZ=A (hyp 
- Sed si A<HZ, ideoque 41KI7Z4 (I. 46. Cor.) seu < red 
| BITX!Z; ponatur in puncto £ facta rectae BZ sectio, q! 
obtineatur .49= rectang. BEX.EZ. Cum sit rectang. BE) 


proinde (I. 47.) -distantia HE puncti sectionis E quaesill i 
puncto bisectionis Z rectae datae BZ seu (II. 5. Cor. 4.) 5 
midifferentia laterum BE, EZ rectanguli construendi, acqu 
bitur lateri circa augulum rectum trianguli rectangul 
‘cuius hypotenusa datae #Z, atque alterum latus circa 2 
grrlum rectum datae 4 est aequale. CF. Pfieiderer. $. î 
Efficietur antem illud' (Fig. 173. 174.), rectae datae 2/ 
bifariam ‘in puncto 7 sectae, in eodem puncto H co 
stituendo normalem H2=- data rectao Lf: tum vel 
(Fig. 173.) perpendiculum 0, ad-rectam 227 in puncto. 
ductum, seu per punctum .? actam rectae 22 parallelam I 
cireulo centro 7, intervallo 77Z descripto, in puncto @ ! 
cando; quo facto erit H/5@ triangulum rectangulum, cui 
hypotenusa Z70=IIZ, atque cathetus .HI=4: denique . 
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1 ponatur, ipsi E4 aequalis EZ (I. 3.); et secetur 
37 bifariam in H (I. 10.), et centro quidem 77, 
iervallo vero una ipsamm #8, HZ semicirculus 
iscribatar BOZ, et producatur JE in 9, et iun. 
prr HO. 

Quoniam igitit BZ secta est in aequalia quidem 
e H, in inaequalia vero in E; ergo rectangulum sub 
BE) EZ contenta cum quadrato ex 772 aequalé 


wr BZ abecindendo HE==Y6 per tectam GE ex puncto @ 
: BZ demissam perpendicularem (I. 34.). Vel 2) (Fig. 174.) 
reato ? intervallo FP_-HZ describendo circulum, qui da- 
us BZ in puncto Z secet; quo immediate fit Z7E cathetus 
imgnli 7, cuiushypothenusa ZE—=HZ, atque alter cathetus 
SH=.f. Priore casu, ob HI-A4<NZ vel HT (supp. et 
:castr.) punctum 2: cadit intra circulum centro 77, intervallo 
HZ, seu circa diametrum BZ descriptum, ideoque IIU reciaò 
LZ parallela circulum hunc in diobus punctis 6, JI7.ad cas: 
den rectae BZ partes secat; ex quibus in hanc BZ demissa 
perpendicula, seu ductae rectae H.Y parallelae BE, 172 datam 
reca BZ in punctis.E, £ ita secant, ut sint rectangula BE 
XEZ=BIYX 2Z=44, Nompe tam BEYXEZ4HE2-HZ4; 
quam BOY 2Z+-HQ9=-HMB9 (IL 5.). Unde porro, ob H#Zq 
=H99=1E9+-E@3, et HBa=-FHII9—-HQ94-IT9 4 (constr: 
et I. 41) sequitur: BEXEZ+-HE2—HE9+-E99, ot BOY 
274+-HQ=H994+-I1Qq etghinc BEXEZ—=F09, BRKRi= 
N23. Cum itaque sit OF-IQ=HZ (I. A.) =A; fiude 
*canenla BEX.EZ, BQXQZ=4% Altero casu (Fig. 174.) 
è ZH=A<HZ seu èp (supp. et constr.),! punctum 47 
nce BZ iacot intra circulum centro 2 intervallo TP de- 
tipuum; quem igitur in duobus prnotis E, 2 secat haec 
tia BZ, idque, 0b HE<.IE seu HZ, HR<IS sive HB 
l. 19. et constr.) sic, utj puncta £,|2 interjpuncta H, 3; 
© H, B cadant. Atque ita rmrsus codem modo, -quo ante 
Pobatur, esso BE\XCEZ=BQXxQZ—4q9. Cacterum HB= 
R 
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dno je HE ‘ceroayobvov Toov tor) vu astò vijè F 
ceroayuvo. “Icon dè 1 HZ vj HO tò dea vnd è 
BE, EZ peso qoò asto vie HF tc0y tor so a 
es HO. Tu dè ano vije HO ica for ta asso 
GE, EH terodyuva rò deu vo civ BE, EZ ne 
eoù anò vis HE icov tari vois amò voy GE, E. 
Koyoy dpy0yoda o ano «je HE terpayuvor: dc 


H9 in triangulis rectangulis H7E0, HOII (Fig. 473.) HE 
9QHX (Tig. 174.) quorum hypotenusae et catheti alteri acqual 
sunt, atque Z7B=Z (constr.): quare etiam sunt tum HB. 
HE=-HZ-+H9, quam HB—H92—HZ—HE h. e. tam BÈ 
Z2, quam BQ=ZE, itaque rectangula BEXEZ, BQxSs 
situ tantum, non longitudine laterum differurit. Posteriore 
gonstructionem solvendo problemati nequipollenti: applica 
datum quadratum ad rectam datam, difficiens quadiato; 
ad datam rectam lineam dato quadrato aequale rectangulu: 
applicare, deficiens quadrato, adhibent Halley (Schol. in Coi 
Apollon. P. II. p. 153. Robert. Simson. p. 380 sq. Cf. inf 
ad VI, 28. Prior constructio haud necessario requirit} ut no 
malis =.4 rectae BZ in puncto bisectionis 7 constituatmi 
ideoqua applicatu saepe commodior est altera quamvis coi 
cinniore, dum problema eeorsim spectatur. C£. Pfieidere 
$. 75. Prior constructio, pariterque solutio problematis ipsii 
Prop. XIV. exhibent theorema: quadratum perpendicalaris, 
quolibet circumferentiae circuli @mcto in diametrum ductai 
aequatur rectangulo sub segmentis diametri, quae ab ipsa P° 
pendicilari fiunt. Quod Herigonus p. 76. propositioni Il. 
statim subiungit, et deinde ad propositiones 6— iÙ. i jpsa 
easdemve aliter enunciatas, alio modo demounstrandas aciibe 
Cf. Pfieiderer. $. 76. 

O bs. 5. Cum, ducta per verticem I (Fig. 175. 176 
trianguli IBE, IKEF parallela lateri ipsius BE, XÉ, 219 
huic in altero extremo erecta, et ad occursum parallelae illi 
sontinuata normali £4, Z8; tum vel.perpendicalo £4, v 


L) 
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est qgadrato ex 772 (II. $5.). Aequalis autem MZ 
rex HO (I. Def. 45.); rectangulum igitar sub B5, 
È tontentum cum quadrato ex ZE aequale est qua. 
dato ex 70. ‘(Quadrato autem ex 770 aequalia sunt 
qairta ex OE, EH (I. AT); rectangulum igitur 
vb BE, EZ cum quadrato ex Z7E aequale est qua. 
tati et OE, EH. Cammuse auferatur yuadratum 


mr XE in puneto d bifariam secto, triangulum aequale sit 
pallelogrammo rectangalo BYE (I. 31. sq.) quodsi hoo 
*sulatentim mon est; construetur quadratum aequale triangulo 
mosto, vel (Fig. 105.) latus BE continuando, donec sit 
U--B4i=1/2E4 ; vel (Fig. 176.) perpendiculum BZ produ- 
vd, donec sit E2Z—F4=1/2KE, et tum utraque Fig.) 
hiv ZH quadrati roctangulo BEY ZZ acqualis iuxta Obs. 1. 
leezinando (Carmpanus, Clavius). Cf. PAeiderer. $. 72. 
Obs. 6. Hinc iam etiam patet, qua ratione solvi possit 
roblena: propositae figurae rectilineae acquale quadratuni ef- 
i. Nempo î) triangulum tectilineo dato asquale con- 
Xeado methodis variis, quibus id iuxta J. 37. fieri potest: 
aa lic triangulo sequale quadratum describendo itxta Obs. 
23 rl ringulis triangulis, in quae fighra proposita per dia- 
Sonde &viditar, aegualia quadrata iuxta Obs. 4, determi. 
ndo; am per I. 37, iteratemque, si figura multilatera ost, 
% splicationers, quadratum datis illis quadratis simul ze- 
tale construentlo. Atque hanc postetiorem methodum indi- 
x Campanus, Clavius, Poletarius, Tacquet. et priore ex- 
ralticrem esse indicant. CL PAeiderer. $. 78. 
 Dba 7. Austin p.39. 2q. propositionem II, 14. nusquam 
è Primis sex elementotuza libris citari, et planam esse per 
LI 13. et VI. 17. piaeterea ab obiecto libri II. secedere, ot 
È ®iposizione constructionis vitio ab Rob. Simson. notato 
quae ad textum prop. huius notavimus) laborare obser- 
", ideogue interpolatam censet. Quibus Pfleiderer. $. 79. 
“Ningit: suspectam quoque pari iure ac X. 117. (vid. Sa- 


- 
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nov doc to vno vv BE,'EZ rtEpuEpORevoY 3000 
puviov icov tot rid «ro Va E0 cergazuvo. "A 
xò no vv BE, .EZ xò vnò cv BE, Ed tor 
log yo ZE vij Ed 0 dea BA rapadigisyoapnpo: 
icov tovì vo ano vjé OE cergazuiva. "Icov dè 1 
BA rw A evdvy oasi” co A cao sUdvpoappior 1001 
tori cò amò vie EO dvayonpopive tevgayuyo. 

To «oa dodevu svdvyecupo cow A îc0y retol: 
yovoy ovviotato:, vò ano rijs EB avaypapyoopevor 
"Osep ide reovjou. 


vilii Praelect. Oxon. 162i, p. 15;) reddere possat locuss qu 
ponitur, tum ad calcem libri H. tum seiunctim ab Prop. fl. 
cuius ad Prop 6. similis ratio est, ac 14. ad quintam: nis 
alia turbati propositionam ordinis exempla exstarent in ele 
mentis, v. gr. II. 25. INI. 31. VI. 28. VI, 28, VI. 31. VI 
52. Pariter rationes duae posteriores Austini contra plure! 
elementorum propositiones sine dubio genuinas valiturae es. 
set; ipsemetque priorem earum instantia trium' ultimarun 
libri I, propositionum (quas nempe pariter ab argiimento re 
. liquarum libr, I. contentarum recedere, at prorsus necessatia 
esse dicit) infringit. Propositio 14, argumentum propositio 
nibus 1, 42. 44. 45, coeptum complere censeti potest; parite 
ac propositiones II. 12. 15, id quod in I. 47. sq. fuit inchoa 
tum. Porro, quod ad rveliquas duas Austini animadversione 
attinet, problematis I. 44. ideoqué etiam sequentis. I. 45 
(quae, exclusa elementis propositiono II. 14, nullibi in illi 
ante VI. 25. supponiuntur) solutio non modo aeque plana ® 
per VI. 14. VI. 12. ac problematis II 14, por VI..17. VI 
13., sed magis etiam expedita ea, quae in IT. 44. traditur 
Problema VI. 30. expresse solvitur, quamvis cius effectio © 
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a E; reliqguam igitur rectangulum sub BE, EZ 
costntum aequale est quadrato ex E0. Sed rectan- 
sim suh ZE, EZ est rectangulum sub BE, Ed, 
qialis enim est EZ rectae EA; ergo BA paralielo- 
punmum aequale est quadrata ex GE. Aequale 
ziem est BA rectilineo A; rectilineum igitar A 
quale est quaclrato es E@ descripto. 

Ergo dato rectilineo 4 aequale quadratum ex GE 
cesciptum constituitur. Quod oportebat facere, 


ppontionibus IT. fi. VI. 17. acque ultro consequater, ac 
pepwitio VI. 14. per candem VI, 17. ad VI, 15. reducitur: 
god et in primis quinque libri XIII. propositionibus suppa- 
titur; ipsggue propositionis VI. 30. solutione altera, ac prio- 
4 demonstratione docetur, Propositionum 28. 29. 32. 33. 
‘Si L canstractiones, concinnitatis demonstrationam gratia, 
uediate per VI. 15. VI. 12. in duahus prioribus et per II. 
HI 8. in posterioribus peragi iubentur. Caeterum pro- 
se II 14. sub generaliori VI. 25. tanquam casus particu- 
# cmprebenditur: paiter atque eius conversum Obs. ©. 
sù roblemato VI, 28., quod enunciatio eius ex Halleyo et 
Ro. îinson, ad finem Obs. 3, allata, ot Lemma pracmissum 
Ropontioni X. 18, indicaut. Eodemque modo ad VI, 29. 
haber problema ad Obs. 5. IL, 1f., cuius casumi specialem 
unit IL IL prouti etiam ex problematis VI. 30. solutione 
pori adparet. Denique observat Pfeiderer. l, c. 6.80. Clau- 
dom Richardum (£Euclid. Elementor, libr, XMII, Antwerp. 
ll) incongrue iprorsus demanstrationes propositionum II. 
IL 14, ia apagagicas’ transfarmare, 


i 
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«. I Go: xuxdos elolv, vv ci didpevoo: È toe | dlair 
7 civ al éx toy xiveQuo ioq. siciy. 


DEFIN. I. ; 

Fa, quae hic enunciantur, non ‘pro definitione babende,. 

aut certe, si quo sensi definitionis loco haberi possint, an-. 
tequam applicentur, demoustranda esse, pyiassim monuerunt 
viri docti. Et Tartalea quidem (Euclide tradotto fol. 37. a.) 
suppositum per se satig manifestym, seu postularum potius 
quam definitionem esse pronunciat: Borelli (Euclid restit. p. 
65.) Angel, de Marchettis (Euclid. reform. p. 10.) Kbnig 
(Elem. d’Euclide p. 98.) Playfair (Elem. of Geom. p. 974.) 
ex definitionum serie plane hanc propositioniem expungunt,. 
atque inter axiomata simpliciter, vel adiuncta qualicunque de- 
claratione aut demonstratione referunt: aiii v, c, Billingsley 
. («he Elem, of Euclide fol. 10, b.) Giordano da Bitonto (Eu- 
‘clide restituto Rom, 1680. p. 101.) Candalla (Euclid, Elem. 
fol. 19. b.) Clavius ad h. ]. inter definitiones quideni reti- 

| tinent, at e generatione civculi veritatem enunciati aliquatenus 
demonstrare tentant; Rob. Simson, (Elem, of Eucl.2. Ed, p.95) 
omnino hanc definitionem non esse, sed theorema iudicat, in quo 
consentientem habet Pfleiderer. (Thes. inaug, 1782. Th. 3,) qui 
Thes. inaug. 1789, Th 1—3) rem ita accuratius diiudicandam cen- 
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LIBER TERTIUS. 


DEFINITIONES. 


1À cquates circuli sunt, quorum diametri sunt sequa- 
les, vel quorum quae ex centris aequales sunt. 
set, demonsirandum quidem esse, circulorum areas ot peripherias 
arquales esse, quorum radii aut diametri -aequales sint, quod 
eriam facile fieri possit, re ad Ax. 8. libri I. demonstratione 
directa vel indirecta, priore simili ci, quae in T. 4. posteriore 
isaloze iis, quae in III, 5, FI. 6. adhibentur, reducta, er- 
Tong: itaque banc propositionem ut theorema omissam esso 
‘sm dementis, eam ipsam autem iam demenstratam iu nostra 
definitione , certe antequam ipsa applicetur, supppni, ac tum 
defniticnem breviorem tantum depominationem s loco expres- 
sionis : cireali è quorum diametri, vel quorum, quas ex centrîs, 
acquales sunt, suppeditare, (quo sensa etiam circuli aequales 
samantur JI. 26-29. et VI. 33.) atque ita demum absque 
Yitio subreptionis demonstrationibus alias metuendo adbiberi 
pesto. Atque est quidem haec demonstratio facillima. Nem- 
pe, si fig. 208. circulum centro Z° tadio Zf, et centro z 
tadio Z4 descriptorum diametri AB, JE; adeoque etiam se- 
midianiotri AF, 4Z aequales fuerint, applicato centro unius 
T' super centrum alterius Z, recta "4 ponatur super recta 
Z4, puncta quoque 4, 4, pariterque B, E coincident (Obs. 
xd I. 8. Ax.). Tam, si sumatur punctum quodtunque 27 in 


e 
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‘B. Ev9sia xuvxdov tpantecda: dépsvoi MII 
cdistouevy où nuxdov nai txfadiopevy ov teu 
cow xusdov 1). | 

y. KuUxdoi 2parceodaì ciidwy , Myovrai, 
vives dsrtascevo: cidijiww ov tipuvovaw «Aix ovs. i 





| 
1) Cod. g, ‘et ex eo Peyrard. addunt: éx) pydérepa pic 
€ 


‘quod quum nec necessarium, mec satis aptum, et ind 


one quoque 3. non additum sit, nec in edit. Oxoniensi au 
Basil. legatur, omisimus, Recipieuda tamen haec verba putan 
De Lambre et Prony. ‘’ 


s 


peripheria unius circuli, ducaturque recta PH, et fiat (I. 23.) 
angulus EZO==BFH, hi quoque anguli aequales, et reciso 
aequales I°, Z9 coincident (Obs. ad I. 8. Ax.), adeoque 
puncta H, ® coincident, Omuwia igitur punocta utriusque pe 
ripheriae, adeogue totae poripheriae, e areac circnlorum 
gongruunt, ac proinda (I. 8. Ax.) aequales sunt. Ci. Pllei- 
derer. de dimens. circul. P. II. Tub. 1790, p. 4. Aliter ita; 
si positig iisdem ac ante, ciroulieque sibi eodem modo aptatis 
sumere velis, punctum 7 non congruere cum puncto @ in 
peripheria, cadet igitur ve) extra vel intra circulum, centro 
Z radio Z4="J"A descriptum, adeoque. erit vel TH>:Z9, vel 
TH<Z@, quod utrumque fieri nequit, quum etiam ponatu! 
TH=-Z9. Cf. Pfieiderer, l. c. Caeterum Campanus in ip# 
definitione addit: maiores circuli sunt , quorum diametri suo! 
maiores, minores, quorum diametri minores; Quod ipsus 
definitioni etiam subiungunt Clavius, Orontius Trineus, Bil. 
lingsley, Borellius, Atgna id quidem simili ratione probari 
poterit. Ex conversa quaque huius propositionis valet: nemp‘ 
circuli aequales diametros quoque et semidiame:rga invicer 
habent sequales; et prout quis circulus maior, minor sit al. 
tero, illius etiam diameter maior, minor erit diametro buius 
quod facile per indivectum demonstrabitur, et notatum est ! 
Borellio, ot, quoad circulos aequales, a Giordana da Bitonto 


- 
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? Recta circulum cantingere dicitur, quae tan- 
pus circalum et producta circulum non secat. 

3. Circuli contiogere sese dicuatur, qui se tan» 
gres sese non secant, 


DEFIN. IL. 

Robert. Simson. ad definitiones libri quarti notat, quod 
im lic observari meretur, Euclidem non promiscue uti vo- 
chus «nreotas et spirreodas. Nempe, quando puuctum ali- 
quod positum est in recta, aut alia quavis linea, tum punctum 
ilud apud geometras graccos amteedas tanzere dicitur eam li- 
nem: et quando recta, aut circulus circulo quoque modo oc- 
comit, alter alteram d&rrsodus dicitur, Quando vero recta et 
circulas occurrit circulo ita, ut ipsuni non secet, dicitur 
isertodes, contingere circulum. Paucis tantum locis, nempe 
lm Defia, IV. 5. et in HI. 18. et III. 19. in textu graeco ver- 
bum simplex mutandum esse in compositum mouet Rob, 
Smsca. Quod ipsum etiam fiéri debet in expositione propo- 
ttimom II. 11. HI. 12. Et reapse in Prop. III. 11. III. 12. 
«Il, 18. Codex a Peyrerdì habet verbum compositum, quo 
pio wafirmatur Simsonis observatio, Caeterum recta circa- 
lam, quod praemittendum erat, in puncto aliquo secare di- 
ctu, i recta 6t circulus illud quidem puncium commune 
habeant, ac puncta rectae, quae huic piucto communi adia- 
Ctut, ex una parte puncti istius communis intra -- ex altera 
extra circalum posita sint. Et recta circulum contingere di- 
citur, guse citculo in aliquo puncto occurrens eum in hoe 
Pato non secet: nusquam enim secare, demum III, 18, coll. 


IU, 16. probatuy. 


DEFIN. III 


, Similiter iis, quae sub finem definitionis praecedentis 
daimos, addi potest : a) Si duo circuli punctum aliquad com- 
Rune habeant, ea vero puncta unius circuli, quae isti puncto 
Sominani proxima sufit, ex una pancti' communis parte extra 
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d. 'Ev xuxdw icoy asteyety CIO TOÙ uivIO 
evdeio, déyovvas, otav ai diro tou séncogu Èn’ ave 
ucdero. cyopevar i00? dow. 

è Msitov dè astegeto deyevat, ép v pit 
acdsvo6 TUÎILE SI. ‘ 

s .. Tuijpo uxdov fori ta resguegopevov oyî 
no ce sUdelas xal xvxdov rLsonpeostus. i 

CV. Tlujpavos dè pavia dovv Y repummnina v; 
“e svisia uo xuudov megipsosias.! 

. Ev vujpati dè puvia tovlv, bvav tal © 
meopegsias 1oÙ cn poros Anpdi di oguelov nol d 
autoù ini co stioara eis svdsius us tor) Pao: Ti 
euijuoros èrelevyFoiciy svdeiat, ) Ttspuefopeva yu 
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4. ‘Ovav dè ai TTEQLEJOvORI cpv yaviav eve 
drcolagBdvoi cu, reorpeoerav ,- è èuetvye iper 


Befyuévar poViK 


alterum circulum, ox altera vera eius parte inta alteram c 
culum posita sint; tum duo isti circuli in punceto ‘hoc coi 
muni se invicom secare dicantur, b) Et duo circuli se 
puncto aliquo contingere dicuntur, si punctum-illud commu 
habeant, neque in co se secent i. e, si ea puncta unius ci 
culi, quae ex utraque parte isti puncto proxima sunt, vel | 
mtraque parte extra alterum circulum, vel ex utraque pa 
intra alterum circulum posita ‘sint: (nesquane enim secai 
quod hic Euclides sumit, probandum demum erit). ©) 
quidem duo circuli extra se în puncto aliquo contingere ‘ 
cuntur, si illud quidem punctum commune habent, ea ve 
puncta wtriusvis circuli, quae illi puneto proxima sunt, 
utraque parte ‘posita sint extra alterum eirculum. d) D 
contra circuli intra sel in puncto aliquo contingere dicunt 
si illud punctum commune habeant, ea vero puncta uni 
cireuli, quae isti puncto proxima sur, ex utraque parte F 
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1 In circala aequaliter distare a centro rectae di- 


&tr, quando perpendiculares ex centro ad ipsas . 


Coe aequales sunt, 

è Magia autem distare dicitur ea in quam maior 
pmerdicalaris incidit. 

6 Segmentum circuli est figura contenta recta et 
uali circamferentia, 

". Angulus autem segmenti est, qui continetur 
ta et circuli circumferentia. 

è Angulus autem in segmento est, quando in 
umferentia segmenti sumitur aliquod punctum, et 
* iso ad terminos rectae, quae est basis segmenti, 
Ununguntar rectae, angulus ab iunctis rectis con- 
2atos, 

3 Quando autem rectae angulum continentes ab- 
«indunt aliquam circumferentiam, illi dicitur insistere 


cpl, 


= vat intre alterum circulum (adeoque ea punota alteriue 
fiuli, quae isti puncto proxima sunt, ex utraquefparte po- 
Sl ft extra alterum circulum). Cf. Apollonii de Taction. 
1°* mersunt. Gothae 1795. p. 34, 35. 


DEFIN. IV. 


Quas hie et in sequentibus Euclides rectas in circulo vo- 
Ri, alii etinm rectas circulo inscriptas, vel chordas circuli 
Krelare solent. 


DEFIN. VI. 


Conferantar, quae diximus ad Def, I. 19, 


L) 


DEFIN. VII. . O 


i Hanc definitionem pariter ac propositionum IIF. 16, et 
In 31, alditamenta ad angulas ‘semicirculi et segmentoram 
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i. Topeve dè suuxdov toriv, odtav nEoc 7 
qou coÙ sUxd0v puoradz puvia, co rregieXo, 
ozi; ua Uno te toy tv poviav MERLEXOVOGY. € 
ual THE coda piBavopivas Un aviwr AsSUPeOti 

id. “Opuoa cuipara xvsdov tor) va dey 
suviae Taas*  èv oÎs ai yuvia: toa edighoss «If 


MPOTAZIE d«. 


Toù dodevros xUxiov co sErTOoY sveciv. 
"Eotw 0 dodsis uvxdos 0 ABI" dei di « coù 4° 


13 | 







diny9w cis ele avcov ws trvyev svdela 7 
val teruyodo diga xote 10 d ompeior , sai «IVO 
4 ti) AB so0s dodas Mia a TA, xo dida | 
ca E, soi cevuoda 9) FE diya uard ro Z-M 
au va Z UEVTOOY tovì «où ABI xvxdov, P_ 

My yauo, "dll el duvavov tore vo H, sal 
Cevyimcay ci HA, H4, HB. Ka) èneì îoy d 


FI 


spectantia, adulterina asse, non temere quem suspicari, ui 
Vieta pronunciavit (Opp. :p. 386,) Pfeiderer, Thes, ins 
Tub. 1785. Th. 7. Et expungi omniuo poterant ex Elem 
tis, quod etiam fecit Playfair (Elem. of Geom. contain. 
first 6. {Books ef Euelid. 1798. p. 374,), misi variae, quib 
ortum dedere, disputationes historicam eorum notitiam n 
cessariam redderent. Plura vide in excursu ad finem hui 


n , 


| DEFIN. XI 
Haec definitio demum post III. 241. plenius intelligetu 
ubi ostensum fuerit, angulos iu eodem circuli segmento es: 
inter se acquales. 
PROPOSITIO I. 
Obs. Rob. Simson. ad hanc propositionem monet, css 
qui contra demonstrationes apagogicas, seu indirectas ‘nim 
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| Sector virculi est; quando ad eentrum circuli 

est angulus, figura conienta recti angulnm 

tibus et circumferentia ab ipsis intercepta. 

Il. Sinrilia segmenta circuli sunt, quae capiunt 

es angulos; vel in quibus anguli aequales inter 
t. 


PROPOSITIO I (Fig. 205.) 


Dati circali centrum invenire. 

St datus citculus ABI"; oportet igitar ABI tira 
t centrum invenire. 

Ducatur in ipso utcunque recta aliqua 48, et se- 
& bifariam in puocto 4 (I. 10.), et a 4 rectae 
8 ad rectos ducatur [4 (I. 11.), et producatur in 
Let secetar I°Z bifariam in Z (I. 10.); dico Z 
term esse circili ABI. 

. Nn enim, sed, si fieri potest; sit 77; et iungan- 
HA, HA, HB. Et quoniam aequalis est 44 


®a, et quidem imperite disputent (Ramum potissimum 


fSa videtur), nou animadvertentes, quaedam nulla alia 
Mia demonstrari posse. Cuius rei exomplum esse pusat 
‘* Poposrionem, cuius directa demonstratio afferri nequeat. 
“ape praster circuli definitianem nullum esse principium 
“aralo, ex quo demonstrationem directam sive indirectam 
“icere licear. Ex hac itaque definitione et propositionibus 
, demonstratis ngcesse esse: demonstrationem derivare. 
dum igitar non ligeat assumere, punctum in constructione 
"Teatum ‘esse centrum (hoc quippe demonstrandum demam 
“%) manifestum esse, punctum aliud tanquam centrum assu- 
Sadum esse, et, si ex hoc assumto absurdum aliquod se- 
fata, tum asssumtum utcunque punctuum rn0n esse centrum: 
è ita patere necessitatem demonstrationis indirectae, At, 
Ntavis in 60 Rob. Simsoni facile! consentiamus, nibil'in 
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) 44 ty 4B) xvi) dè 1) AH, die PX ai AA, dk 
duol talé HA, dB ivo slotv; inartoa Éruzica, ra 
fido: * HA Puo Ti HB tostv don, ta xevspot 
gio coé H° yuvia cea 1 vino AAH yovie ti) Uno 
H4B log toviv. “Otav dè svdeia én° Vday ota- 
deloa tus ipetio yuwvias Tous «AAmdare 104%], 0097 
drarioa cv lowy pavia tour 009) dea dotiv 7 
vno HAB. “Ecc dè val 1) vino ZAB 609° îvy dica 
9) ino ZAB ij vno HA4B, n ueiboy vi ddurcovi, 
bmeo doriv ddvvator. Ou dea vo H xevtDoy dov 
voù ABI xuxiov. ‘Ouoiwe dr) Bellossev, pu oviÈ 
dAÀZ0 vi Av voù Z. 

, To Z pa dypuetov méveooy îorà voù ABI x 
miov. Qreo dei storoan 


HOPISMAÀ. 
"Ex di) tourov pavegor, dr: tav ty nuxdw evdela 
tic sUdeiav tiva diya nal moos 00dac viuvm en vis 
seuwovone tori to séntoov toù xuxdov. 


demonstratione indirecta reprchendi posso, quae potius dire- 
ctam eo adbuc superare videtur, quod directa plerumque tan- 
tum evincat, rem aliquem,jta esse, indirecta etiam rem 
aliter esse non posse, et quamvis etiam in hac propositione de- 
movnstrationem indirectam maxime convenire largiamur, (quippe 
ius pars prior est fere negativa, nempe: centruna circuli non 
esse potest nisi in recta ‘e media basi ad angulos rectos basi 
erecta), id tamen Rob. Simson. non evicisse videtur, nullam 
esse posse directam huius propositionis demonstrationem. 
Quin collatis iis, quae I. 26, Cor. 5. et 6. dicta sunt, omnino 
directa nostrae propositionis demonstratio exhibeti posse vide- 
tur. Ducta nempe in circulo recta quacunque JB, quin 
rectae e centro ad .f et B ductae equales sint L Def 15, at 16. 
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rectae 48, communis adtem AH; die utique Ad, 
AH duabus 774; 4B aequales sunt, utraque utriquey 
et basis FTA basi 77B est aequalis (I. Def. 15. et 16.), 
sunt enim ‘ex centro #; angulus igitàr A4H angulo 
HI aequalis est (I. 8.). Quando autem recta in 


| rectam insistene deinceps angulos aequales inter se 
| fici, rectus uterque aequalium est (I. Def. i0.); re 


cine igitur est 774B.. Est autem et ZAB rectus; 
sequalis igitur est Z4B angulo HA4B, maior minort, 
quod feri non potest (I. Ax. 9.). Igitur 7 non est 
tentun circuli ABI. Similiter autem ostendemus, 
neque aliud quoddam praeter Z. 

Érgo punctnm Z est ceutrum ABI circoli, Quod 


| tporiebat facere. 


COROLLARIUM. 
Ex hoc €videné esty si in circulo recta quaedam 
Ttctam quandam bifariam et ad rectos secety in secante 
est centrum circoli, a 


triassalum his rectis et basi 4B contentum aequicrurum, adeo- 
que ein vertex i. e. centrum circuli neeessario erit in recta 


ka, Giàe e media basi ad angulos rectos basi erigitur (I. 


e 122». 


%. Cor. 6,). Quae cum circulo necessario occuttere debeat 
in duobus saltim punctis (I. Ax. 13.) occurrat ei in punctis 
È, Diet quam centrum circuli ab his punctis aequaliter ab- 
tue debeat (I. Dof. 15. et 16.) sirum illud erit necessario in 
®edia EI (Hoc ipsum, nempe centrum citculi (postquam 
demonratum fuit esso illud in recta E/°) esse debere in media 
El, in demonstratione textus graeci supponitur magis quam 
etenditor. Expresse tamen id addidit Campanus, Cogisius, 
Boermanuns, aliique.) Sii tamen quis acrius ingistere, et con- 
kadere velit, ita to indirectum demonstriationis reiectam tan- 
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‘Boy sindov èal tié Tmepipegeiae Agp9y dvo tv: 
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% 


di 97 andò voò A ènì vò B èrutevypripivg evdsia. 
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Mi} pdo, dilel duvarov; risctéto Entog ws 
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dejyfw 7 AZE. 
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yuvia 9 vo AAE «ij vno ABE- ual tre 1717... 
000 AAE pia rievoa nposexféBinear  AEB, pei 
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A4EB vis inò ABE. ‘Tuo di vs) peitove yovia 
(9 peitav shevod Vnoveive» pelbay dea 9 AB 8 
AE. “Ion dè ij AB vj AZ peitov dea Td4 98 


zum esse ad I. 26. Cor 6. nolim equidem' pertinatiuò dispu- 


tare, quamvis certum sit, immediatam certe nostrae propo8!* 


DI LI . ° . bd i e 
tionis demonstrationem esse directami Pottrat etiam res sue 


I. 26. Cor. 6. ita absolvi Quum triangula, quae efficiuntu!s 


. sì e centro circuli ducantur rectae ad duo quaecunque puncti 
‘4,B in circulo;, et ad punctym 4, quod ductam 


AB bisecsto 


sint aequalia, et nominatim angulos ad 4 babeant aequales (£ 
8.), uterque angulorum ad 4, i. e. angulorum , quem recla 
ex centro ad 4 ducta cum A8 efficit, rectus erit (1: , 
centrum circuli necessario positum erit, in recta pe 4 per 
pendiculariter ad 48 ducta: unde reliqua ut supra consequelt” 
tur. Cf. Thom. Simpson. Elem. of Geom. Lond. 1800: 


‘ 





13.), vel 


Ie 
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PROPOSITIO IL (Fig. 206.) 

Si în circuli cirtumferentia sumantur duo quaelibet 
puncta, recta haec puncta coniungens cadet ‘intra cir- 
culum. 

Sit circoalus ABI; et in circumferentia ipsìus su. 
mantur duo quaelibet puucta A, B; dico rectama 
pancto 4 ad BR ductam carcere intra circulum. 


Non enim, sed si fieri potest, cadat extra ut AEB, 
et sumatur (HI. 1.) centrum circuli AB’N, et sit 4, 
inoginturgue 44, 4B, et ducatur 4ZE. 


Et quoniam 44 aequalis est 4B, aequalis igitur 
et angulus A4£ angulo 4BE (I. 5.); et quoniam 
tnanguli 44F unum latus AEB producitur, maior 
igor est angulus 4EB angulo 44E (LL 16.). Ae 
qulis antem 44FE angulo ABE; maior igitur est 
AEB angulo 4BE. Maiorem autem angulum maius 
late sobtendit (I. 18.); maior igitur est AB recta 
dE. Aequalis autem 4B rectae 4Z (I. Def, 15.); 


Prop. 2, Cor. Siquis autem dicat, hanc demonstraticaem 
analyticam potius esse, quam syntheticam, contra monuerim, 
quam centrum in quovis circulo esse debere, ex ipsa circuli 
definitione pateat, et analysis iam ostenderit, illud nuspiam 
tie posse, quam in perpendiculo ex 4 ad AB erecto, synthe- 

Rn, quae ex lag analysi immediate fuit, et nihil sumit, quod 
%en ante probatum fuerit fieri posse, hoc casu nova ulteriore 
demonstratione hand egere. 

Praeter Cor, 1. in ipsis elementis exhibitum, addi adhuc 
potest hoe Cor. 2. In circulo non nisi unum centrum esse 
potest. Si enim praeter centrum Z Fuerit alind N, erit 474 
Aiter ac Z4 ad 45 perpendicularis, quod fieri uequit I. {1. 

E 
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JE, n thuvrwv vie usitovog, Srso totlv cbiveroi 
Ovx dpa 7) Uno où A ini vd B erutevpuvpevy sy 
deia èxcos seositai voù sixiov. ‘Quotez dg deitoyei 
ott ovdì èr’ avesje ese neorpeoslas* èvròc figa me 
ositai. "Eav dea xuxdov, xal co 96: — 
IHPOTAZIE }. 

"Eav èv uurdo eUderd vis' did coi UévTOOY eU 
Ielav viva ur dia où nevegov diya Tépuvy, nai 7190, 
oedds oderv tive val èey mos opdag avti 
teury, wai diya avvjy téuver. , 

l'Eovw ubuhos é ABI, xal 8y auto tuta TI 
dia toù xévrgov ) TA evdeiay va pa dia tor 
xévroay tiv AB diya veuvira vavd' ri Z ogueior 
dipw dti na) mode cedas avro véuve.o i 

Elypdw peo co nevigov to ABI ubxdov, uc 
otm 10 E, xa) eneteydwcav ci BA , EB. 

Kal ere ioy todv i AZ ti ZB, xowy dii 
ZE, dio 8) Svoly iui elol, na) Becg % EA Puc: 
t)j EB ion, zuvia "oa ” Uno AZE yuvia vi ve 
EZB (on totiv. “Orav dè sddsia în eUdelav ote- 
deica res épebo yovias icag aiiyia son, 60d, 
eretica cuv iomv povusv tori 0097 doa Borly txa- 
via vv inò AZE, BZE. ‘H TA dea dd zoî 
xevtoov oÙoa tiv ‘ AB 4 dia toù xévroov clou 
dia réuvovoa, mal 00 00dag avrny téuver. 





Cor. 2. sin autem in ipsa EI praeter Z aliud punctumì centrun 


€88e posse statueriss reota El" in duobus punctis bisecabitur 
quod fieri nequit I. Ax, 7. et 9, | 


PROPOSITIO IL o 
Genoralius haec propositio ita exprimi et direct 





O bs. 
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maior igitor est AZ recta 4E, minor maiore, quod 
feri nequit. Itaque recta ab 4 ad B ducta non cadet 
tira citculum. Similiter ostendemus, neque in ipsam 
arumferentiam cadere; intus igitur cadet. Si igitur 
Urali etc. i 


PROPOSITIO III. (Fig. 208.) 


Si in circulo recta aliqua per centrum ducta rectam 
ilqua non per centrum ductam bifariam secet, ct . 
xd angulos rectos ipsam secat; et si eam ad angulos 


Itaos secet, et bifariam ipsam secat. 


St circualus ABI, et in ipso recta aliqua I°4 per 


centrum ducta, rectam aliquam -.4B non per centrum 
©urtam bifariam secet in puncto Z; dico et ad angu- 
‘ lbs rectos ipsam secare, 


Stmatur enim centrum circuli ABI", et sit E, et 


ingatu E4, EB. 


Et quoniam _4Z aequalis est ZB, communis au- 
tm ZE, duae utique duabus aequales sunt, et basis 


| EA \wi'EB aequalis; angulus igitur AZE angulo 
EZB qualis est (I. 8.). Quando autem recta super 


Feclam insistens arigulos deinceps aequales inter se 


Rat, rectus uterque aequalium angulorum est (I. Def, 
10); rectus igitur est uterque’ angulorum AZE, 





BZE, Ergo IT°4 per centrum ducta rectam AB non 


| #' Centrum ductam bifariam secans, et ad angulos 
| ‘tllos ipsam secat. 


*nomsttari poterit: si rect aliqua per duo puncta 4, 8 


% 201, in circuli circumferentia Posita transeat, omnia huius 
‘id Puncta inter 4 et B posita intra <Srculum: omnia autem 
Fieta in recta pruducta sumta extra circulum eruor. Sit 
“n E punctum huius rectae quodcunque inter 4 er 8, ei 





LI 
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"Aa di) uu 7 TA vijv AB st006 0pduS vepveo 
Ziyw oi nal'diza avtrv veve, cod Toviw, ou ii 
toviv 1 AZ «ij ZB. j i 

Tuv yep cVrwv ratavzevavdivewv, tre) Toy èot 
i EA xj EB, ton 8ovi nol yuvia 7 vno EAZ: 
uno EBZ. “Eou dèi xal cod ) Uso AZE det 
vj ino BZE îog' do dea toiyova tori va EAi 
EZB vas do puviag duoì puviats ivas Èyovra, x 
piav rdevoav pud mievod loyvs uovny aùrar ti 
EZ, Unortivovoav lUno piav tiv Towv yuwvav x 
tac donde don sAevode vais Roustatg stAeupaîs ict 
ite Toy dea ) AZ vj ZB. ’Ecv dpa èv nur 
mal ta éEno. 


 HPOTAZIEX È. 

"Edy è nidw dio svdeici ciuvacw dighe 
prj dia coù névegou odoa ov tiuvovow. dAzha 
diya. , ESE 
"Eovw xxhos ò ABTA, sal) èy air Io evdeti 

al AT, BA repwitwcav dAlyiac rara co E orueio 
un did tod sévcoov avocr’ Miyw dar où vépvovot 
adlngias diya. | sn 
Ei peo duvaròv, veuverocav diijias diya, ds 
tony sìvar vjv pèv AE ti ET, vijy dè BE sj El 





occurrat [4E circulo in puncto 77, ductisque e centro 4 recti 
44, 4B, 4E erunt 44, 4B aequales (I. Def. 15.) 2deoqu 
AAB==IBA (1. 5.). At JEA>ABA (I. 16.). Itagne etiat 
4AEA> A44B, adeoque 4A4%> 4E (I. 18.). Et quum 4. dl 
(I. Def. 15.), cerit etiam 4I7/>4E, adeoque F istra circu 
lum. Eodem modo si sumatur in recta 48 producta puuciui 
quodeunque Z, et ducatur recta 4Z, quae circulo occiutàt i 
@, erit ang. AZB<ABA (1. 16.) i. 0, <4AZ, adcoque ( 
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(uodsi autem TA rectam AB ad angulos rectos 
tecet; dico et bifariam ipsam secare, hoc est, aequa- 
lim esse AZ rectae ZB. | 

lisfem enim constructis, quoniam aequalis est E 4 
te EB (I. Def. 15.)s aequalis est et angulus E.4Z 
usuo EBZ (I. 5.). Est autem et angulus rectus 
ALE recto BZE aequalis; duo igitur triangula sunt . 
E4Z, EZB duos angulos duobus angulis aequales 
habentia, et unuma latus uni lateri aequale , commune 
pis EZ, subtendens unum aequalium angulorum; 
e reliqua igitur latera reliquis lateribus aequalia ha- 
bebunt (I. 26.); dequalis igitur est AZ ipsi ZB. Si 
igiw in circulo ete, 


PROPOSITIO 1V. (Fig, 210.) 


Si in circulo duae rectae sese secent, non per cen- 
Im ductae, sese, non secabunt bifariam. 


St circulus ABI; et in ipso duae rectae AF”, 
BA wie secent in E puncto, non per centrum ductae, 
dico es sese non secare bifariam. 


Si enim fieri potest, sese secent bifariam, ita ut 
AE quidem aequalis sit EI", et BE vrectae Ed; et 


N) dA<4Z, vel 40<A4Z, ac proinde puncium Z extra 
cteulam. CE, Clavius ad h. I, Quodsi recta per centrum 
Uinseat, res per sc patet, 

Cor. 1. Recta circulum in pluribus quam duobus pun- 


ti: secare, vel goneralius plura quam duo puncta cum cir- ‘' 


alo communia habere nequit: per tria itaque puncta in cadem 


‘ita posita circulus non potest transire, aut describi. Cf- 
I 16. Cor, 
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mol slajpd to xévroov ‘voù ABIFA xusidov, wai 
Toro co Z, ual inetevy da y ZE. 

°Enei odv eddsia vs dia coù mivtoov L, ZE ev: 
Ddetav tiva un dia toù névrgov vv AU diya céuvei 
xa 006 dodac avrnv ceuei d0dy doa Zoviv 7 vu 
ZEA. Iloàdwy, enel svdsla sis 7 ZE evdciavr uva 
ev BI un da coi xerroov dia ceuvei, nai stpos 
codes avv téuver 009) d00 1 vio ZEB. Edsiy3 
dè xal 9 varo ZEA 609%° ion doa y vano ZEA vivai 
ZEB, 1 èieviwy vj peisovi, ono toriv dduvaror 
Oux dox al AT, BA cérwovow diindas diya. ° Eay 
Goù dv uuxdw, kai va dirjo. 


HIPOTAZIEA è | 


°Eay duo nuxdoi séuvwow GAINAOVE è oa coral 
ud TO auto xtrtoor. 
duo poe xuxào. oi ABT, TAH Tepwtrwoey di 
dhove «sata va B, I onpeia» déyw ott oÙx dova 
aUtdiy to aUro xévtpOY. 
Eì yao duvarov, torw to E, nad enstevyto 7 
EF, ua derydo 7 EZH ws Fevyev. i 





Cor. 2. Circuli circumferentia est linea curva, i e. n0 
minima quidem eius pars recta est. | 
Cor. 3, Recta, quae per punctum ‘aliquod intra circus 
lum ducitur, si opns est producta, circulum necessario in 
dubbus punctis (I. Ax. 13.) neo pluribus secabit, (Haec quo- 
que Corollaria e schedis Pleidereri.) 


PROPOSITIO III. 


O bs. Hmnec propositio est conversa III. 1. Cor. 1. idem: 
que pronunciat, quod I. 26. Cor. 1. et 2. 
Cor. Si duo circuli (Fig. 209.) ex eodem centro A do 
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amatur centrum ABITA circuli (MI. 1.), etoît Z, 
et imgatur ZE. 

Quoniam igitur recta aliqua ZE per centrum re. ° 
cam aliquam AT non per centrum ductam bifariam 
«at, et ad angulos rectos ipsam secabit (II. 3.); 
ictus igitar ost ZEA44 Rursus, quoniam recta aliqua 
4B rectam aliquam BA non per centrum ductam bi- 
hram secat, et ad angulos rectos ipsam secat (III. 
3); rectus igitur est ZEB. Ostensus cet autem et 
ZEA restus; aequalis igitur ZFA angulo ZEB, 
mnor maiori, quod fieri nequit. AT, BA igitur sese 
ma secant bifariam. Si igitur in circulo etc. 


PROPOSITIO V. (Fig. 211.) 


Si duo circuli sese secent, non erit ipsorum idem 
Utoirum, . 
Duo enim circuli ABI, I'4H sese secent'in pun- 
ta B, I; dico non esse ipsorum idem centrum. 


_Stuim fieri potest, sit £, et iungatur ET, et 
doctor AZ utcunque, 


IGIpII int, et recta aliqua' B/" interjorem circulum in punctis 
br, adeoque (IT. 2, Cor. 9,} preducta etiam exteriorem cit- 
tum in daobus punctis 4, E seeet, erunt eius segmenta, 
24, PE inter utrumque circulum intercepta aequalia. Quodsi 
46 per cenrrum utriusque circuli transeat, adeoque JE dia- * 
aeter unius, BI° alteriùs circuli sit, pater, ob JSA=AE, et 
| BA-4T (I. Def. 15.), esse etiam 4A4-BA=-AB—-AT (I. 

A 3) i e. /B=IF. Sin autem 4E non por centrum trans- 
|, demitatur ex centro 4 in BI perpendiculum 47 (I. 
| Ri), eriique ex .nostra propositione 4Z=EZ, et BZ=IZ, 
| toque 42—-BZ— EZ-TZ (I. ‘Ax. 3.) i, e. 4B=BI. Cla 
| Nsadh.lL Gilbert. p, 115. 
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Koi ène) 10 E oyusior xévreov tot voù AB 
‘ auxdov, îoy éovìvy ) EF xj EZ. Ha, ine 
E ornpstov utveoov torì coù TAH sxuxdov, ion tor 
sj TE vij EH. ‘ESdsiyx9y dè 1 EF sal vj EZi 
uo 7 ZE co vj EH éoxv în, 1 èlaccuy 

pueitovi, dstso Soviv diuvaror. OQux dpa co E 0 
peiov uévipov. 8otì vv ABI, TAH xvxdwv. ’Ecs 
dea duo, nai va dire. 


IPOTAZIX 5. 
*Ecy dio xUxdor ipdrtovea: diijiww ènvoc, ova 
totar ati to aUto xévegov.. I 
duo yeo uvxdoi oi ABT, TAE èpancioduca 
adi mara t0 I oxusiore \Aiyw det gux Éovu 
aUtdv TO aÙTo xévroov. ! 
(-_ EL pao durato» , foro cò Z, na) èrslevzto 7] 
ZI, xab derrto wc érvyev )7 ZEB. | 
°Eneì cv c0 Z ompeiov sévrooy dovì voù ABT 
svxdov, È ton èovìy 5) ZI vj BZ. Iahy, ind vo 7 
oruelov névegov toxì coù TAE xvxAov, ton tovv ZI 
vj ZE. Edeixdy dì mal 9] ZI ci ZB ioy sui 7 
ZE doa vj ZB tovv ion, 1 array vj puetsor, 
ostso ‘dovlv dduvarov. Oix dea 10 Z onpeloy uéy- 
| «oov èovì viv ABI, TAE sirdwv. ’Edv doa duo, 
send, voì éEio, 





PROPOSITIO IV. 


Obs. Haec propositio ita intelligenda est: si non utraguo 
per centrum transeat, nec utraque ab altera bisecabitur. C£ 
Plleiderer. 


PROPOSITIO VI. 


Obs. Demonstratio huius propositionis tacite sumere v!* 
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Et quoniam punctum £ centrum est circuli ABI, 
ET smequalis est EZ (I, Def. 15.). Rursus quoniam 
punctam E centrum est circuli J'/H, IE aequalis 
tt EH (I. Def, 15.). Ostensa est autem et ET ae. 
quis EZ; et ZE igitur aequalis est EH, minor 
mari, quod fieri nequit. Punctum igitur £ non 
&t centrum circulorum AB", T4H. Si igitur 
duo etc. . 


PROPOSITIO VI. (Fig. 212.) 


Si duo circuli sese intra contingant, non erit ipso- 
rum idem’ centrum. 

Duo enim circuli ABI, TAE se contingant ia 
purcto I"; dico non esse ipsorum idem centrum. 


Si enim fieri potest, sit Z, et iungatur ZI", et 
dncaur uttumque ZEB. 

Quoniam igitur punctum Z centrum est circuliì 
ABP, aequalis est ZI" rectae BZ (I. Def. 15.). 
Rures, quoniam punctum Z centrum est circuli JE, 
aeqnlis est ZI rectae ZE (J. Def, 15.). Ostensa 
et atem et ZI' ipsi ZB aequalis; et ZE igitur 
rette ZB est aequalis, minor maiori, quod fieri ne- 
qui, Punctum igitur ,Z non est centrum circuloram 


ABT, T4E. Si igitur duo etc. 


leur, puncta & et B non posse coincidere, vel circulos se in- 
vicem in I intus contingentes in nullo alio puncto convenire 
Posse. Quod quamvis verissimum sit, tamen ab Euclide infra 
demum II. 13. demonstratum est. Utraque autem propositio 
II. 5. et IT. 6, iunctim et generalius ita demonstrari posse vi- 
dentur: si duo circuli ex eodem centro descripti sunt, nullum 
Vutctum inter se commune habebunt. Quodsi enim punctum 





282 | ®SLEMENTORUM 


| HPOTAZIE L. 


"Ecv nuov ts «ie diapéroov!) Aypdg TL 09- 
petov È pi tore kérigor tod xixdovi dsrò dè voi 
onpsiov stoog tov nUxdov'npocninmmore sUdeiai vives* 
peyiotn uèv tovai èp' 15 to mévrcov, thayloen dè * 
dosn tiv dè didwv, del 9) Eyyiov cije dia coù niv- 
‘qoov tie cmwrepov peibuv tori duo dè uovoy isa 
diro toù aUTo) opusiov ngosnegourtaI HNQOC TOY M- 
ulov, tp gxatéoa vie tdayiorne. 

“Eorw uvxhos 6 ABI, dicuerpos dè arov torw 
7 A4, val èrì vis Ad sllpdw vi oguetor vé Z, 
ò pr tore uévigov toÙù nuxdov, evtoov dè tou uxiov 
toro 0 E, xa) dro où Z reoos vov. ABI sixdor 
noocsusntetwcav svdsiat vives al ZB, ZT, ZH. 
diyw du pepiorn piv èovuv 1) ZA, tiayiosy dè 1 
ZA civ dè ddr, 7 ev ZB vis ZI 1eisov 7 7 ! 
dè ZI «js ZH. o 

. ‘EnetevySocay yeo «i BE, TE, HE. 

Kai mel mavtos Toy YoU al duo srhsvoal ts 
doris peitovie siav, ai EB, EZ, cipa vie BZ 
psitovie lov. “Ion dè ) AE vj BE, ai dea BE, 
EZ tou celo) vj AZ: psibov deu % AZ vije BL 
Ileiv, èrneb fon toriv 7 BE vj TE, soy dè ZE, 
dio d) ai BE, EZ dvo) coîs TE, EZ ica shov. 
LAMMa nol ywvia 9) inò BEZ yuvias vije no TEZ 


. 
@ 








1) Verba: èml 775 deaptrpov, nisi otiosa iudicare veliis | 
nihil aliud significare possunt, quam éyros tov svxdov. Quod- — 
vis nempe punctum, quod in ipsa diametro haud saltim n | 
puncto eius extremo sitam est, est etiam intra circulum ct 
vice versa. 


iliquod ipsis commune sit, punctum istud in utroque circulo | 
a centro communi aequaliter distabit, At vero omnia puncta — 
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PROPOSITIO VII. (Fig. 213.) 


Si in diametro circnli sumatur aliquod punctum, 
pod non sit centrum circuli, atque ab eo in circulum 
udant rectae quaedam, maxima quidem erit ea, in 
qua centrum, minima vero reliqua; reliquarum autem, 
‘emper propinquior èi, quae per centrum remotiore 
maior est; binaeque tantum aequales ab eodem puncto 
tadent in circulum ex utraque- parte minimae. 


Sit circalus ABI", diameter autem ipsius sit 44, 
tti ipsa 44 sumatur aliquod punctum Z, quod non 
st ceotrum circuli, centrum autem circuli sit E, et 
a Z in ABTA circulum cadant rectae quaedam ZB, 
Zl, ZH; dico maximam quidem esse ZA, mini. 
mam vero ZA; reliquarum autem ZB quidem ma- 
rem quam ZI; et ZI quam ZH. 


lungantur enim BE, TE, HE. 

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo ma- 
let sunt (I. 20.) erunt EB, EZ maiores, quam BZ. 
Est mtem AE aequalis BE (di. Def. 15.); ergo BE, 
EZ requales sunt ipsi AZ; maior igitur est AZ 
Qum BZ. Rursus, quoniam BE aequalis est TÉ, 
ommunis autem ZE, duae BE; EZ duabus FE, 
EZ aequales sunt. Sed et angulus BEZ angulo FEZ 


uriusque circuli a centro aequaliter distant ac punctura illud 
commune (I. Def. 15.). Quare omnia puncta communia erunt 
Urique circulo , neque iam duo, sed unus circulus descriptus 
et, quod est contra hypothesin. Hinc conscquitur, si duo 
circuli se invicem secent, vel contingant, vel, ut generalius 
eranciemus, punctum aliquod commune habeant, ipsorum 
Vem conrum non esse. (Apollonii de Taction. quae super- 


\ 
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psiboye Pacis doa 1 BZ fovene vie TZ petboy 
‘dovivi did vd avra di wvad 7 TZ js HZ peibor 
EOvIV. ca 
TeMy , tre) al HZ, ZE vijs EH peitoves slow 
îoy 03 j EH vj Ed ai doa HZ, ZE vic Ed psi 
tovés- clou. Kowj donojode 1 EZ: Ron dea ” 
HZ Momis vie ZA peitov toviv. Meyiorn pòv ce 
i ZA, Bhaziorn 88 1) ZA peitov dè 9 pòv ZB 6 
ZI, y dè ZI vis ZH. 
Aiyu Sv val dnoò coù Z ogusiov dvo povor io 
noosreooiviai odg vv ABI sixdov, èp° uo veoa 
- «ie ZA tlayiovne. Zvvectaro puo 2006 DI E | 
sUdela, na) © mode avvii oqusiw vé E, MO 
HEZ yovia îoy 1) ino ZEO, vai inesevgto gzb. 
Eneì ov toy tosìv 1) HE vj EO, uown & q EZ, | 
dio dj ci HE, EZ dvol cais OE, EZ tou slota 
xo. yuvia 9 ino HEZ yuvia vj Uno OEZ im 
fac dea 7 ZH Pacs vj ZO ion èoviv. dio dr 
Sti vi ZH din Toy où riposrscetvas 11006 10Y SU 
wioy dirto voù Z onusiov. Eî yao duvaror, MS 
nuniero 9) ZK. Kod ène) 9j ZK vj ZH Boviy (0%; | 
cile ubv nal 1 ZO vj ZH: val 1 ZK dea vj 94 
îotiv.î0n, 1) &yyiov tije dui coù xévegov ti crmTSOOY | 
Îoy, 0ste0 aduvatov. 
"H saì otwc. "Enstelyda i EK. Kal ine (0) 
èvviv 1 HE vj EK, ‘xo dè 1j EZ, nol Pao‘ 7 


sunt, Gothae 1795. Lemm. A. p. 99.) Austin, observats PIO” 
positionem HI, 6. manifosto etiam locum habere, quum duo 
circuli se extra contingant, neque itaque restringendam fuiss0 
ad cum casum, quo se intus contingant, et. deinde Prop» di el | 
6, una demonstratione comprehendit. Quod tamen observatio” | 
nem illam attinet, iam Clavius monuit, Euclidem propos4!55° 
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maior; basis igitur BZ basi TZ mîior est (I. 24.), 
Ex eadlem ratione et TZ maior est quam.17Z. 


Rursus quoniam HZ, ZE maiores sunt quam 
EH, aequalis autem E} ipsi FE4; erant HZ, ZE 
maiores quam EA. Communis auferatur EZ; reliqua 
igitur HZ reliqua ZA maiorest. Maxima igitur Z4, 
minima vero Z4; maior autem ZB quam ZT; et 
ZI quam ZHA ° 

Dico et a puncto Z duas tantum acquales cadere 
in dreolum AB’9WdAd, ex utraque parte minimae Z.4. 
Constituatur enim (I. 23.) ad rectam EZ, et ad pun» 
tum in ea È, angalo HEZ aequalis ZEO,; et iun. 
gsur ZO. Quoniam igitur HE aequalis est EO, 
communis autem EZ, duae HE, EZ duabus 0E, 
EZ aequales sunt; et angulus 77EZ angulo OEZ 
acqualis ; basis igitur' ZH basi ZO acequalis est (I. 4). 
Dico autem ipsi ZH aliam aequalem non cadere in 
drculum a puncto Z. Si enim fieri potest, cadat ZK. 
Et qoniam ZK aequalis est ZH; sed et ZO ipsi 
ZH; et ZK igitur ipsi OZ est aequalis, videlitet 
propinquior ei quae per centram remotiori, quod fieri 
nequit i 


Vel et hoc modo. lungatur EX. Etquoniam HE 
aequalis est EK, communis autem EZ, et basis ZH 


hoc theorema de circulis duntaxat intus se contingentibus, quo- 
nm eirculorum extra se contingentium idem centrum esse 
non posse mabpifestum sit. 

PROPOSIT10 VII. 


Obs. Duas, ex utraque parte minimae, aequales esse, 


° Enclides ait, cas nempe, quae acquales angulos efficiunt cum 
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ZH fiosi ci ZK ion povia doa Uro HEZ ye- 
via ti) vano KEZ loy Éoviv. ANN ino HEZ Li 
uno ZEO inv for° xa) 7 vno ZEO deu vj inò 
NEZ èovlv lo, ) chutrtwv vj peitovi, dreg 2orly 
cdupurov Ok doea uno où Z ompeiov érica vs 
mpogneosita: 1006 10v xUxdov Ton vj HZ pia dea 
uovr. *Eayv daga uvxdov, Kal va de. 


HPOTAZI® è. 


"Eav uvudov Angdi ve oguetov tnvos, ano dè 
toÙ OCrpustov mpeg tov uvzdov diayFuow evdsial v- 
veg, vv. pla puiv dia toù sevroov, ci dì doinal ws 
éruya' tav puèv 7006 tiv noidy ttegupepetav s00s» 
sUTTOVODY "evdstuv pueyioty piv tovey 9 dia où 
meveoov tuv-dè dilww, dei 7 èypuv rie dia to 
mivToov te drcwregov usituv tovar cav dè mpos DV 
KUOTIY stepipeoetav npostuntorodv ee dhayiorn 
pév totv ) uevatv coù ve ogueiov al 17 diepi- 
eoov: tuv dè dAlwv, del ” èyyiov cije tdayivrys dis 
astutepor tou ficttwv. Ao dì povov ica: ano vo) 
‘Oupsiov ngogragoivta: n00g TOv xUxdov, èp’ tnuréoe 
€e tiaylotys. . 

"Ecrw uvxlos 0 ABI, xa) voù ABT ellypda u 
onpetov tuto 10 4, al am avtoi dijzFwoav et 
Delai vives n90g vov svxdov 1) ai AA, AE, 42,41 
orw dè 1 AA did vob xiveoov: deyw dti vev per 


1) Verba: wp0c toy suxdov, quas Peyrard. cum Cod. a. 


l 
omittit, ex edd. Uxon. et Basil. restituimua. 


minima, Nempe in AA EZ9, EZH est (I. 14.) angulus 
EZ9=EZH, adeoque et 4Z0—A4ZH (I. 13.). Caetorum cx 
hac etiam propositione consequitur, quod iam III. 1, Cor. 2. 
déduximus, circulum non nisi unum centrum-habere. ‘ 


LU 
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basi ZK aequalis; angulus igitur 7/Z°Z angulo KEZ 
aequalis est (I. 8.) Sed HEZ anguio ZEO est ae- 
quilis; et ZE igitur angulo KEZ est aequalis, mi- 
nor maiori, quod feri non potest. Quare a puncto 
Z non cadet alia recta in circulum aequalis ipsi 77Z; 
uea igitor sola, Si igitur circuli etc. 


PROPOSITIO VIII. (Fig. 214) | 


Si extra circulum sumatur aliqued punctum ) ab 
ipso [autem puncto ad circulum ducantur rectae quae. 
dim, quarum nna per cenîrum, reliquae autem utcun- 
fit; tarmm quidem, fiae ad concavam circumferen. 
tam cadunt, rectarum maxima est quae per centrum; 
eliquaram autem, semper propinquior ei quae per 
‘Rim remotiore maior erit; earum vero, quae in 
m convexam circumferentiam cadunt, rectarum, mi. 
“ma est quae inter punctum et diametrum; reliqua- 
i autem, semper propinquior minimae ,remotiore 
‘ minor. Binae autem tantum aequales a puncto 
(det in circulum, ex utraque parte minimae, 


Sit cifculus ABP, et extra ipsum sumattr pun- 
(tim aliquod 4, et ab eo ducantur ad circuluni rectae 
qedm 44, AE, AZ, AF, sit autem JA per cen- 
Tum; dico earum quidem, quae in AEZI conca- 


Cor. 


Nullum itaque intra circulum punctum est, praeter 
Cemram, a 


quo plures, quam binae rectae acquales ad circum- 
lerendiama circuli duci possunr. ° 


PROPOSITIO VII, 


Obs. 1. Quaenam circamferentiae pars concava, 


quae- 
a convexa sit, 


hic w' valgo notum supponitur, et definitus 








‘ yrooé tejy> dEZI uoidgy FIVE COSIAP IGPOGIITTTOVOLI 


doa tais ZM, MA ica sio), xal poovia 


partis evitari poterat in hunc fere modum: Si @ puncio 
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edderiy usyioty pév tori 1) did coù xivegou 1 44 
ue dè o tyypiov vie dia toù mevepov tue cirto;tE00 
pelbov fovee, n pèv AE visrdZ, 2 dè 42 vis di 
vuév dì 1006 viv OAKH xvorny rmepupigerav #006 
vuntovonv evdersv tiagioty uèv 1 4H, y petur 
sod ogustov A xoì tie diaperoov AH cel dè 
èyyiov cije AH èlaziorns tAeveav dovi vjs CITWTELOI 
sj utv AK ts 44, dè dA vis 40. | 

Eiljogdw ydo sò nésroov toò ABI nuxdov, xa 
tovw cò M: xaì ènstevyiwoav ci ME, MZ, MI 
MK, MA, MO. i 

Koù èscel ton torìy +) AM vj EM, womwy mes 
selodo MA 1 dga AA ion tovì vaie EM; Mi 
Ai 3 EM, MA vijs EA ueltovée elov nai 1 4° 
dodfwje EA psituv coviv. Illy, ènel fon 60 | 
EM vj Z.M, «ov nooskeioda 1 MA, di EM, M 
ij ind EM 
ywvias 176 Uso ZMA peituv towy. Bars 000 | 
EA Bacews vis ZA peibuv toviv. ‘Quolws d de 
Louev, ov xd 9 ZA vis TA peiboy tovi ppey!o? 
uièv'aoa 7 AA, ueibav dè 1) pèv AE 19 4L 7° 
AZ vis dI. I 

Ka) ine al MK, KA 56 MA peitaves sio 
loy dè MH vj MK, io) doo 1 KA Roewe "I 
HA peituv toviv vece cal AH vijs AK èhao00 
èoviv, tAayioty uoa toviv. Kal rel gQryuvoY Ù 
MAA in pds vv mdevpiv vje MA, Avo VI 
èvros ovvectadgoav, al MK , KA, at ‘Q0@ | 














utriusqua terminus demum post IIT. 17. exhiberi potest. cai 
E mferenti: 


aliqu 


terum omnis mentio concava aut convexae cireu 
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ram circimferentian cadunt, rectarum maximam esse 
Hi, quae per centrum; semper autem propinquior ei 
quae per centrum remotiore maior erit, nempe 4É 
maior quam /4Z, ét 4Z quam dF'; cearum autem, 
que in OA4AKH convexam circumferentiam cadunti, 
rectarum sè minima quidem /4/H, quae inter punctum 
4 et diametram AH; semper autem propinquior ipsi 
JH minimae minor est remotiore, AX quidem minor 
quam JA, et 4.1 quam 40. 

Sumatur enim centrum circuli ABI (1IL 1.), et 
sit 3/; et iungantur ME, MZ, MIT, MK, MA, MO. 


Et quoniam aequalis est 4M ipsi EM (I Def. 15.) 
communis addatur M4; ergo A4 aequalis est ipsìe 
EM, MA. Sed ,EM, MA ipsa EA maiores sunt (I: 
%.); et 44 igitur ipsa EA maior est, Rursus, quo. 
niam aequalis est EM ipsi ‘ZM, communis addatur 
Mi; ergo EM, MA ipsis ZM, MA aequales sunt, 
et angulus EM angulo ZMA maior est. Basis igi: 
tur EJ basi Z4 maior est (I. 24.). Similiter autem 
ostendemus, et Z4 ipsa I°4 maiorem- esse; maxima 
igitur est AA, maior vero JE quam AZ, ” et AZ 
quam 47°. 

Et quoniam MK, KA maiores sunt quam Md 
(€20), et M77 acqualis MK; reliqua igitir KA re. 
liqua HA maior est; quare et AH minor est quam 
Rs minima igitur ést. Ef quoniàm stipèr triànguli 
| MAd uno latere MA, duaé rectae intus constituuntur; 
MK, KA igitur ipsis Md, AA minores sunt (I 
4 extra citculum posito plures rectao iri- irculim ducantar, 
, Quaram una 274 per centrum; ca, quae por centrum pro- 
‘ ducta est, usquedum iterum cum circulo contoniat, mempe 


| 





t 
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do N 
K4') tv MA, AA iddevovis elow: Toy 8 7 MI 
tj MA don doo 1) AK owije vije 4A Varta 
tovty. ‘Quoiws di) deibopiev, ott xaì n AA cis de 
îdderwoy toviv: dayiory pèòv doo ] 4H; slaicuy è 
9 piv AK vis dA; n dè dA vic AB. 

Aéya de xal dio povov Toci ago coò 4 oyueio 
smoogrecovviae ?) node cov xuxdov; tp’ sxamtoa tf 
. 4A Wagyiowns. Fvvevtaro mods vj MA edbele, na 
tw 006 avg onpusio vi M, 7 vnò KMI povi 
î6y yuvia 1) inò AMB, ol èretevyBo n dB. Ko 
anel îoy tovìiv 7 MK vj MB, xo dè q MA, W 
dò) ai KM, M4, dvoì vais BM, MA icw eloiy 
trattoa txatiea, xo) yovia 1 vino KMÉ puvia © 
finò BMA ion: Pacis deu 1 AK face dij AB io 
toviv. éya dij dv vj JK evdeia ddin î0y 0Y 11005: 
smeositai st00g tov xUxdov diro où 4 onpeiov. È 
puo duvarov, roossusttito, na) form 97 AN. ‘Em 
oùv + 4K vj AN toy ion, dA 1) 4dK vj dl 

1) Pro: a: apa MK; KA Peyrard. è Cod. a habettantw 


deu. Nos. ca verba ex edd. Oxon. et Basil. restituimus, ! 
etiam Peyrard. in versione latina et gallica habet. 


2) Lectio haec wposwecovrras, quam e Cod. a habet Pe 
rardus, praeferenda omnino videtur alteri ovascecovyra:, qual 
habent edd. Oxon., et Basil. 


44, crit omnium maxima, ea autem èius pars 4H, quae 2 
punctum 77 inter A et centrum intermedium ducitur, omniu 
mipima; reliquarum autem semper ea maior erit, ad cui 
intersectionem cum circulo recta e centro .M ducta angulw 
cum recta M4 maiorem efficit, quam ea, ad cuius intersectii 
nis punctum recta e centro ducta minorem cum M4 angulu 
efficit, et ad utrasque rectae M4 partes binae ‘tantum aequ 
lea, erpat. I 
Cor. Neque extra circulum igitur ullum pounctum e! 

| 

| 
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2); sequalis autem MK ipsi M4; reliqua igitur 
4K reliqua 44 minor est. Similiter autem ostende. 
mus et 4 minorem esse quam 40; minima igitur 
et 4H, minor vero AK quam 44; et AA quam 
48. 
Dico et duas tantum nequales a puncto 4 cadere 
‘in circalam, ex utraque parte ipsius 477 minimae. 
) Constitraetar ad M4 rectam, et ad punctum in ea M, 
ipsi KMA angulo aequalis angulus 4MB «I. 23.), et 
li nugatur 9B. Et quoniam aequalis est MK ipsi MB, 
communis autem MA, duae KM, Md duabus BJ; 
| MA aequales sunt, utraque utrique, et angulus KMd 
ingalo BMA aequalis; basis igitur JK basi 4B ae- 
qualis est (I. 4.). Dico autem ipsi JK rectae aliam 
equalem non cadere in circulum a puncto 4. Si 
trim fieri potest, cadat, et sit ZN. Quoniam igitur 
AK ipsi AN est aequalis, sed AK ipsi JB est acqua» 
lis; et 4B igitur ipsi AN, propinquior minimae 4H 
2 quo plaros quam binae rectac nequales ad citcumfetentiàm 
circuli duci possunt. 
Obr. 2. Consideratis hac razione in Prop. 7. 8, punctis, 


| quae vel extta vel intra citculum posita sunt, necessario oc- 


| 


| 


camunt etiam puncta, quae in ipsa citcumferentia sita sunt. © 
, Ta his idem fere obtinet, quod in Prop. 8. et 7. Nempe, si. 

* puneto aliquo in ipsa circuli cvitcumferentia posito plures 
Tectae in circulum ducantur, quaram una per centrum trans» 
tu, haec quidem omnium maxima erit; reliquarum autem 
e1, ad cursus intersectionera cum circulo ducta recta e centro 
maiorem angulum efficit cum ea, quae a dato puncto ad cen» 
tum ducta est, maior semper etit, quam ea, ad cuius intersettionem 
cam circulo ducta recta © centto minorem anzulum elficit cum ea, 
que a dato puncto ad centrum ducta est. Ete duabus puncti dati 
| partibus ;binae tantum rectae acquales ad circulum duci possune. 
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\ 
tozly loy x) 5) AB doo «ij AN 2ovly Toyy sj Epyio 
aj 4H è)agiotns tj dnwreooy fovev ion, ormep ‘di 
varov èdetydy. ' ; 

"H sal dis. ‘Enesety00 7 MN. Kal èu 
Ton tovìv 1) KM xj MN, xo) dè 5) MA, sal Paci 
) AK face vj AN îoy puvia cea 7 anò KM. 
yovia vi ino NMA ion torivi ‘AIN vò KM: 
vij inò BMA torv io ue) 7 vno BMA coat 
uno NMA èovlv ion, 1) ètierrwy cf peibovi, dn 
ori v dduvarov. Oux dea sAeiove 7 dvo fon: ng0 
tv ABI xbndov andò toÙ 4, onuetov èp èxatig 
tic AH 2hayiorns sposrecvivioi. "Edy Goa vimdor 
uo) qa és. 


MIPOTAZIX $. 


"Ecv uUxhov Ayp9 ci ‘orpueiov Evros, diro dè to: 
0711810Y 1006 tov xxdov ROGITO! TÀE{OVE 7 dv 
loan eudelac, T0 Angpdty onto xévaoov EotÌ to 


uuxdov. 


re. 


Quod eodem imodo demonstratur ac MII. 8. Hanc proposi 
tionen septimae huius libri subiungit Commiandinus , qui carl 
quoque demonstravit in commentario in propositionem octa 
vani libri Archimedis de épiralibus, pariterque eam affert va 
Svwinden Anfangsgriinde der Mefskunde. 

Cor. Nec in ipsa igitùi civcumferentia, adeoque gene 
ratim nusquam in eo plano, in quo circulus descriptus est 
praeter centiam, datur punctum, @ quo plures, quam bina 
rectae acquales ad circulam ducì possunt. Binas autem i 
omnibus his propositionibus dicere maluimus, quam dusi 
quod ut Candalla mouuit, sensus enunciati ita iustius expr 
mitur. Caeterum, quod modo de pun. to in ipsa circuli 
cumferentia posito diximus, ‘ad idem fere redit, quod in 
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remotiore est aequalis, quo;l fieri non posse ostensum 
est, . 
Vel et aliter, Iungatur MN. Quoniam aequalis 
et KM ipsi MN, communis autem MI, et basis 
JK basi 4N aequalis; angulus igitur AMA angulo 
NMA aegualis est (I. 8.). Sed KM4 ipsi BMA est 
aequalis; et BM igitur ipsi NM est aequalis, mi. 
Lor maiori, quod fieri nequit. Non igitur plures quam 
duae aequales jin circulum ABI" a puncto 4 ex utra- 
que parte minuimae 4/H cadent. Si igitur extra cir- 
culum etc. 


PROPOSITIO IX. (Fig. 215.) 


Sì intra circulum sumatur aliquod punctum, ab eo 
autem puncto in circulum cadant plures quam duae 
rectae aequales, sumptum punctum centrum est cir- 
culi, 


II. 15 dicetur, nisi quod in III. 15. non de rectis tantura 
sergio est, quae ex codem omnes puncto excunt. Omnes tres 
propositiones, nempe III. 7. Ill. 8. camque, quam Obs. 2. 
subinnxienus, uno enunciato complectitur (quod facile fieri 
posse perspicunm est). Thom. Simpson. Elem, of Geometry 
Lond, 1800. p. 45. et Gilbert. p. 153, Quae porro Austin, 
de his propesitionibus mpnet, dicemus ad Prop, 9. 

O bs. 3. Facile patet, conversam quoque propositionum 
:.8. ciusque, quam Obs.2. babuimus, locum habere. Nempe, 
sì e pumcto aliguo in circuli plano posito, quad non bit cen- 
tum, ducantir plures rectae ad circulum, sitquo una omnium 
maxima, erit în hac circuli centrum: .ea vero, quae omnium 
minima est, erity, sé puretum illud intra circulum fuevit, sh 
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“Eotw suxhoce 6 ABI", èvede Ièì aùroò Oy pelo 
vo 4, xa) ano coù A np0s vov ABI scixdov 7906: 
suntetucav Theiove 9] dio Tour evdelae, al AA, A4B 
AT° Reyw du vò 4 onpsiov sértoov tori coù AB] 
— avxdov. | . 
° ‘EneSiyducav yéo ai AB, BF, xaì verurodu 
cav dira xsri vi E, Z onueia, ma trtevjdeica 
ci EA, ZA dejydacav ènì ve K, H, A, 8 orusio, 

_ *Eneì 0dy éothy to) 7 AE vj EB, XOLW9] di 1 
EA dio d) «ì AE, EA dvoì vaie BE » EA toc 
eloi" ual Baci 1 AA Bdose vj 4B toy puyia God 
quno 4EA pyovie vj inò BE4 log gori: 0097 God 
ésatioh veiv ino AEA, BEA gover 5 HK cod 
tv AB diya réuvovoa, sal mods deco véuver. Kai 
bel, èov èy xxlw ce eVIsîia evdeldy civa dixa es 
od oo oodac viuvy, ènì vie teuvovore tori sà 
Revtoov to muxdov ènì vie HK doa tovi co #Y- 





: 
directumfei, quae per centtum transit; ex parte puncti oppo« 
sita; si vero punctum extra circulum fuerit , ca, quae omnium 
minima est, cerit pars eius, quae per centrum transit, extra 
circulum' sita (si punctum in ipsa circuli circnmferentia fue- 
rit, nulla dabitur omnium minima); omnibus porro casibus 
ea, quae maior est altera, circulum'ita secabit, ‘ut recta © 
tentro ad punctum intersectionis maioris illius rectae ot circuli 
ducta maiorem efficiat angulum cum recta e puucto ad con- 
trum ducta, quam ca, quae e centro ad punctum intersectio- 
nis minoris cum circulo ducitur, efficit cum recta e puncto 
ad centrum ducta; denique binae rectae aequales ‘e puncio sd 
circulum ductae puncta intersectionis cum circulo ita posta 
habebunt, ut rectae ad haec puncta e centro ductae sequale? 
utrimgue angulo: efficiant cum ea, quae a puncta ad centru 

ducitur. Quod facile sumto contrario évincitur., Conversali 
hanc; quatenus respicit III. 7., habet Clavius 
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Sit circulus ABI", intra autem ipsum punctum 4, 
ta 4 in circulum ABI cadant plures quam duae 
rctae acquales 44, 4B, Al‘; dico punctum 4 cen. 


rum esse circuii 4BI. 


fungantur enim 4B, BI, et secentur bifariam in 
punctis E, Z (I. 10.), et iunctae E4;) Z4 produ- 
canter ad K, H, A 9 puucta. 

Quoniam igitur AE est aequalis EB, communis 
rutem £4, duae AE, EJ duabus BE, EA aequales 
sint ; et basis 44 basi 4B aequalis; angulus igitur 
AEA angulo BE aequalis est (I. 8.); rectus igitur 
uterque angulorum AEA, BEI (I. Def. 10.) HK 
igitar AB bifariam secans et ad angulos rectos ipsam 
secat. Et quopiam, si in circulo aliqua recta rectam 
aliguam bifariam et ad rectos angulos secet, centrum 
circuli est in secante (III, 1. Cor.); erit in HX cen. 


PROPOSITIO IX. 

Obs. Haec propositio facillime consequitui ox IM, 7. 
Cor. vd generalius etiam, nulla positionis puncti intra circu- 
calum mentione facta, ope III, 8. Obs. 2. Cor. ita, ut nrella 
alia demonstratione opus foret. Atque ita Borellius rem exper 
dir (Euclid. restitut. 1658. p. 72.). Caeterum debubat in de- 
mosstratione priore hic allata, si omnia iusto rigore persequi 
velis, distingui is casus, quo reotarum 48, BI' (Fig. 215.) 
alteratra per punctam 4 transit. Et, quum praeterea in hao 
demonstratjone sumatar, quod apud Enclidem neque inter axio- 
mata deprehendimua, nec alias demonstratum videmus (quo 
tamen etiam’ utitur in demonstratione priore Prop. ‘10.) duas 
Tectas ponnisi unum punctum commune habere, suspicari 
forte Jicsar, spuriam esse, quae primo loco habetur, demone 
strationem. Editorum nonnulli priorem, nonnulli postesia« 
rem demonstrationem omittunt. Priorem omittunt Tacqitetj 


Ci) 


296. RLEMENTORUM 


voov sob ABI suxlov. Ai vo avra di) nel Errà vs 
OA tori vò uéveoov où ABT wislov. - Kai ovédèy 
#r500y xowwoy xovow ci 'HK, a OA vd, ” co d 
O7petov co 4 cioe cyuetoy xeyegov fox seé A4BI 
uuxov. Eav coa uuxhov, nol va #exe. 


AAASZ 


Kuxhov yeo voy ABI silipro vi Gypsolov Èyròs 
«0 4, dnvò dì toù A rode voy ABI xvsdov IVPOGITLITTE- 
twoay mhslove î dio ica: eddetas, «i AA, AB, A | 
Aéyw "Sti vò Ayg9ty orusiov to A sivioov dorì goù , 
ABI xvxiov. 

My 700 c4à' eì duvatov, torw 10 E, xa gs 
cevydeioa q dE dujz tà înì vt Z, H orpea, 1 
ZH oo diapetgos tore vo (ABI nuxdov. ‘Enel 
oùv xvxhov vo ABI tnì vijs ZH diaperoov etd- 
surai ci onusior cè A, È pur doti rivtpor coù rmluiov, 
peyiocn puòv fora 7 AH, peiSov dè 1 pèv AD 
eis 4R, 7,0} 4B tue dA. “Alla ua) è 04 OTLEO 
toviy aduvarpoy: ovx &ga to E xévrpov tori tov ) ABI 


Rob. Simson., Playfair., posteriorem Campanus, Ambros. 
Rhodius, Orontius Fineus, Candalla, Gioydano da Bitonto, 
Fournier, Hauff in Vers, German. Austin monet, proposi- . 
tionem ‘9. adeo facile deduci e septima, ut credi vix possit, 
Euclidem id non animadvertisse. —Recentiores’  quosdam 
geometras reapse in posteriore 9. demonstratione, quae priori 
omnino. praeferenda videatur, usos esse 7. At quum Fuclides 
ipsé, ad quem nempe priorem demonstrationem 9, referendam 
putat, 7. neque hicy. neque alibi unquam utatur, nec 8. ullus 
wsus sit apud Euclidem, quum praeterea theoria circuli-etiam 
sine’%, et 8. perfectus esse videatur, quaad reotas ad circulum 
duxctas propositionibus III. 12 (HI. 15. IU, 55. et II. dh. 
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trum circuli ABI. Ex eadem ratione et in 04 ew 
centum circoli ‘BT. Et nullum aliud commune 
habent rectae HK, OA quam punctum 4; circuli 
ABI" punctum igitur 4 centrum est. Si igitur cir 
cnli etc, . 


ALITER. (Fig. 216.) 

Intra enim circalum ABI" sumatur aliquod pun. 
cum 4, a 4 autem in ABI circalum cadant plures 
quam duae rectae acquales, 44, 4B, 4’; dico suma- 
ptum punctum 7 centrum esse circuli ABI". 

Non enim, sed si fieri possit, sit £, et iuncta 
4B producatur in puncta Z, 4; ergo ZH diameter 
est circuli ABI. Quoniam igitur in diametro ZH 
circuli 4BI" sumptum est aliquod punctum 4, quod 
ncn est centrum circuli, maxima quidem erit 4H, 
maior vero JI quam 4B, et 48 quam AA (II T.). 

Sed et aequalis, quod fieri nequit; non est igitur £ 
centua circuli 4BI. Similiter autem ostendemus, 


«. et 8. serius saltim ‘inventum eius auctoris videri, qui pro- 
positionis 9. demonstrationem posteriorem addiderit, Obiici 
quidem posse, in Theodosii Sphaericis adhiberi has proposi- 
tlones, et similia nonnulla de spliaeris' demonstrari, at quum 
Iheodosium tribus fere seculis post Euclidem vixisse perhi- 
| beast, ab illo quippe ab auctoris elementorum aevo nimis 
alieno non addisci posse, quacnam ab initio huins operis 
forma faerit. Quae quamvis satis speciose dicta sint, pro 
certis tamen et indubitatis sumi posse nou videntur, quum 
nondum evictum sit, posteriorem Prop. 9. demonstrationem 
non esse Enclidis, et propositiones 7. et 8., si non ad de- 
monstrandas propositiones sequentes, perte tamen ad plenivrem 
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avudov, ‘Quoivws di) dsltopev, Gti ovdì dlio vi ny 
soî 4 cò A doa omueriov xévrooy tovì voi ABI 
XVAdOY, ° i 


IH POTAZIZX Ld 


KuxAos xùxdoy ov céuver nata qrdsiava onpela î 
duo. 
El yo duvavov, xishos 6 ABI xxdov vov AEZ 
ceuviro naro siziora onpeia 1 dvo , va B, H, 0!) 
vol isnutevy9etoas ai BO, BH dtya vepviodmoav vara 
ce K, A onusia xa) dro civ K, A vale BO, BH 
mooc codes aydeion al KIT, AM diyduoay ini 
sa A, E oypsio, 

"Eneì odv îv uislo e ABI evdsia vie 1 AT 
evdsicv viva cy BO dia xal stoos opdus seus, 
inì vie AT &pa èovì cò xivroov toù ABI mirdor 
| IlGhuy, ènel tv xixdo vd crd vi ABI svdsid us I 
NE svdeiay. uva ev BH dia moi neòs 00das 
siuvec, în vije NE doa 70 xévroow tori voi ABI 
«ushov. 'Edeiyin dè mal tal ee AF, mol xot 
ovdiv ovuBardovow ai AT, NE evdeia cAdyghess 


1) Editio Parisiensis, nulla exhibita Cod. auctoritate, 2d 
exemplum tamen ed. Basil, ponit B, H, Z,9. At, quun 
ostendendum sit, ne tria quidem puncta duobus circulis posse 
coso communia s restituendam ornrino putavimus lectione 
ed, xomn. ì - 


accuratioremque circuli theoriam omnino pertinere videantuti 
cuius rei exempla etiam infra ad Prop. 11. videbimus. 
PROPOSITIO X. 
‘’Huius quoque ‘propositionis, quae generalias ‘adhuc iti 
exprimi, et eadem ratione demoustrari poterat: circulus cuni 
alio circalo non plures quam duo puncta ‘communia hab 
Vai 





Va 
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neque aliud praeter 4; ergo pu:.ctum 4 centrum est 
circuli AB’. 


PROPOSITIO X. (Fig. 217.) 


Circulus circulum non secat in pluribus punctis 
quam duobus, 


Si enim feti potest, circalus ABI" circulum AEZ 
secet in pluribus punctis quam duobus, B, H, 9, 
et iunctae BO, BH bifariam secentur in punctis K, 
-4 (3. 10.); et ab ipsis K, Aipsis BO, BH ad re. 
ctos angulog ductae KI", AM (I. 11.) producantur in 
puncta 4, E. ” 

Quoniam igitur in circulo ABI retta aliqua AT 
rectam aliquam BO bifariam et ad rectos secat, in 
AT exit centrum circuli ABI CII. 1. Cor. 1.). Rur- 
sus, quoniam in eodem circulo ABI recta aliqua NE 
rectam aliquam BZ bifariam et ad rectos secat, in 
NS centrum est circuli ABS (IL 1. Cor. 1.). Osten- 
sum autem ipsum esse et in AJ", et in nullo puncto 
conveniunt reciae AJ", N inter se praeterquam in 


potest (in quo enunciato illud etiam continetur, circulos se 
invicem contingentes certe non plura quam duo puncta com- 
munia habere) in textu graeco duae sunt demonstrationer. Tu 
priore illud desiderari possit, quod non satis accurate demon- 
stratum sit, rectas, quae in punctis bisectionis rectis ex hyp. 
utrigue circulo inscriptis ad angulos rectos ducantur, sibi in- 
vicem in puncto aliquo et quidem unico occuirere, qui de- 
fectus tamen facile expleri potest ope I. Ax. il. et I. Ax. 10. 
a et J. Ax. 12. Demonstratiò pòsterior sumit sine ratiote, 
punctum, quod pro ceutro unius circuli sumtum fuit, esse 


intra alterum ‘circulum. Neque tamen necessé est hoc sumere, 
\ 
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g ‘xari 10 O vò O dica ogpelov sevroov tari toi 
ABI nsdov. ‘Quoius dj dellouev, dvi mal cov 
AEZ uiniov mévrgov tovìè to O duo toa xiv 
refivortay dAhhove, vv ABI, AEZ, xò ‘avro 
éou xevrgoy zo O, dro éoriv diuvaror. Qua cea 


xux..og, at Te #eijs. 
AAAS I. 


Kvxàos yoo  nédv 0 ABT svxiov vov AEZ 
ceuvito nata rsiova bypuela 7) dio, sè B,.H,Z, 
‘uo sllyp9a to névroov: voù ABI uuxdov vo K, 

xaò Enetevydwoav ci KB, KH, KZ. | 

*Eneì ov xuxdov vod AEZ silynval vi orpeiov 

* . &vrosì, vo K, xa anò coò K noos vov AEZ xbxdoy 
mpocrnentonaci ItAstove 9 dvo evIsia: ia, ai KB, 
KZ, KH: xò K aoa opueiov xévioov tori vo AEZ 
xuxiov. "Eow dèi xaì coù ABI" xxdov sévroov to 
K: duo doa xvxdmv teuvovitav allieve to avro 
xevtoov tori to K, oreo dduvaror. Qux doa xv 
zhog, uu ve bio. 


si praemissis propositionibus III. 7. III. 8. et ea, quae Obs. 
2. ad HI, 8. continetur, propositionem II. 9. generalius ex- 
primas de puncto quocunque etiam non intra circulum posito. 
Atque ita propositiones III. 7. JII. 8. et III. 8. Obs. 2. ne- 
cessariae forent ad demonstrationem posteriorem IM. proposi- 
sitionis 10. perficiendam. Etiam hic alii editores omittunt de- 
monstrationem priorem v. c. Orontius Fineus, Borellius, Tac- 
quet, Cotsius, Giordano da Bitonto, Fournier, Rob. Simson., 
Playfair., alii posteriorem, v. c. Campanus, Candalla, Tar- 
talea, Ambros. Rhodius, Hauff deutsche Uebersetz, , Lorenz 
deutsche Uebersetz. Ste Ausg. 1809. Cacterum sequentia ad- 
huc ex hac propositione et maxime ex demonstratione priore 
perficienda ante ut diximus, corollavia ‘derivari possùnt; 
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O; ergo O punctum centrum est circuli ABI. Si 
militer autem ostendemus, et circuli 4EZ centruo: 
cise O; duorum igitur circulorum sese secantium 
ABU, A4EZ, idem exit centrum O, quod fieri nes 
quit CIII. 5.). Circulus igitur non ete. 


ALITER. (Fig. 218.) 


Circulus enim rursus ABI cireulum 4EZ secet 
in pluribus punctis quam duobus, B, H7, Z, et su 
matur centrum circuli ABI, K, et iungantur KB, 
KH, KZ. 

Quoniam igitur intra circulum 4EZ sumptum est 
aliquod punctum XK, et a K in circulum 4EZ inci. 
dunt plures quam duae rectae aequales, KB, KZ, 
KH; ergo punctum K centrum est circuli 4EZ (II 
9) Est autem K et circuli ABI centrum; duoranà 

igitur circulorum sese secantium idem centrum est K, 
quod fieri nequit (III. 5.). Non igitur circulus etc. 


Cor. 1. Per tria puncta rion in eadem recta posita circu- 
los describi potest, invento inempe illius centro eadem, qua 
pour demonstratio utitur, ratione, et tribus itaque punctis 
datis oninimode determiuatur circulus, qui per ea transit. 

Cor. 2. Recta, quae duo puncta, quibus duo civonli se 
secaut, iungit, non per utriusque circuli centrum transit, vel 
nori est utriusque circuli diameter. Quodsi enim esset dia- 
meter utritisque citculi, vel idem centrum esset utrique cir- 
calo, quod Reri nequit (Iff. 5.) vel recta haec in duobus pun 
etis bisecaretur, quod pariter fieri non potest (I. Ax. 9.) Cf. 
Pfleiderer. DI 

. Cor. 3, Quae tectam puncta intersectionis circulornm se ° 
secantium iungentem , sive haec per centrum unius circuii 
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nP OTAZI® ie. 


‘* ’Edy ddo xixdo: ipurtarec:.ddijlud iveog , sai 


Ang aUutav ta sevidu; 9 inl ta kévrpa avre 
dnuSevyvupévy sddsia tufaMiopévy est) viy buragIy 
neceitai toy uuxdwv. 

Avo yo xixdo. oi ABI, AAE èparcicdorev 1) 
uAiy4wv èvros ata 6 A ogpetov, xal elinpIa toù 
euìv ABÎ uixiov xévtoov 40 Z, coò dè AAE «6 H' 


. iyw OtL 9 dsvo voù H ènl to Z inibevyvuutvy er- 


deia ixBoddvpévi èstì. to A onpelov seecstcat 


1) ‘panziotwear e Cod. 4. ponit Peyrardus piò' simplici 
drrs0dwoav, quod est-in edd, Oxon. et Basil, Cf. quae 
mus ad Def. 2. huius libri. 


‘ transeat, sivo non, bifariam secat recta, eique ad augulos te- 


ctos insistit, per centra duotuit circulorum . tratsit, et vice 
versa. Cf. Pfleideror. | 

Cor. 4. Distantia “centroruam duorum circulorure , qui se 
intersecant, minot est summa radiorum eorum (I. 20.); et 
quod pariter ex I, 20. consequitur, si radii inacquales sint, 
distantia téntrorum maiot est differentia radiorum eorum; et 
is radiud, qui altero maiot est, minor est summa alterius 
radii et distantiae centrorumi Semper nempe triangulum effici 
debet inter utrunmue centrum et punctum sectionis circulo» 
rum. Cf. Pfleiderer 


PROPOSITIO Xt, 


Obs. i. In huius propositionis enuticiatione distinctius 
dicondum erat, quo senzu vox éxfaZZepivn sumta sit, Illud 
nempe volebat auctor, ut e demonstratione utraque patet, re- 
ctam, quae centra utriusque citculi coniungit, productam ad 
tam partem, ad quam est centrum circuli interiorisy in contac- 
tum, vel potius in illud ipsum punctum cadere, in quo duo 
circuli se contingero sumebantur, ‘ Hac demum ratione, accu« 


_ 


\ 
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PROPOUSITIO XI. (Fig. 219) — 


Si duo circuli sese intus contingant, et sumantur “ 
eotum centra, rectà centra eoruni coniungens producta 
in cirQulorum contactum cadet.. 


Duo enim circuli ABI", A4E sese contingant 
intus in puncto 4; et sumatur citculi quidem ABI' 
centum Z; circuli autem A44E centnim HH; dico 
rectam ab 7 ad Z ductam, si producatur in punctum 
4 cadere. ” 


r 


fatias seristi enunciati determinato, patet, cur in figura pun- 
ctum 47 centram hempe circuli ‘mnittoris vel interioris sumtum 
sir ex ea parte puricti 2 centri circuli maioris, vel alterum 
comprehendentis, è qua sunt puncta 4°, @, in quibus recta 
ZH circulos in tlemonstratione secare sumitur. Dixi, unum 
circulorum necessario alterum comprehendere, adeoque maio- 
tem esse. altero, Quamvis enim in iis, quae ad III. 3. Def. 
observata sunt, duos circulos intus se in puncto aliquo con- 
tingere dixerimus, si ea saltim puncta tunius circuli, quae isti 
puneto proxima sunt, ex utraque patte posità sint intra alte- 
rum eirculum (adeoque ea puncta alterius circuli) quae isti 
pencto proxima sunt, cx ntraque parte posità sint extra alte- 
ram) ex iis tameri, qitae hactenus demonstrata sunt; colligere 
iam licebit, unum eorum circulorum necessario integrum 
intra alterum positum esse. Quodsi enim imaginari vclis, 
duos circtilos intus se ini puneto aliquo contingentes, quorum 
tamen netter intva alterum comprehendatur, neecssario is, 
cuins puncta puncto 4 proxima intra alterum posita sint, 
«xtra hanc exire, et deiride per aliud eius punctum, vel per 
idem puactom iterum intra circulum redire deberet, At; si 
sumere velis, posse esse (Fig. 220.) circulum A84Ff, qui 
aleram ABFÉ ins contingat, er in B extra hunc exent 
versus d, in IT. vero intra cam.tedeat, duo hi circuli plura 


° 
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Mi yeos did’ duvardv , sumtére dig X ZH6, 
gal instevydwoay al AZ, AH. n 

*Ensì oévy «i AH, HZ vie ZA sodi dovi 176 
Z9, (ion -yeo )Y ZA vj ZO, ano rxévaoov yo 
Gupo 1) peitovig elot, xo cdquoroda sj ZH 
40.19) dea 7 AH dose vis HO ueibav torivi "Toy 
dè 7 AH «j.AH° ucì * HA doo vijg HO peitor 
èoriv, ) thurvay 906 uetbovoe, 0neo torlv dduva- 
tov.' Qvx.dg@ 7 asro toù Z èînì 0H Enusevyvupevy 
stele èutòg ts mata 0 A ovvaPI]e ruegeitat tn 
uvtgv cea. Eav daga dvo uvxdo: xa) ta étre. 


AAZARE | 
‘AlMt dè suntiro vie 1$ HZI, saì &fefigoda 
en svdsiac 1 HZI tni 10 O onusiov, xal inefev- 
xdwoav ai AH, AZ. 


1) Verba uncis inclusa, quae Peyrardus cum Cod. & 
omittit, ex edd. Basi. et Oxon. restituimuse, 


“quam duo puncta communia habebunt, quod fieri bequit, ft 
in Obs. ad UT. 10. monuimys. Sin autem imaginari velis 
circulum A4B4BA (fig. 221.), qui alterum 4BE intus con» 
tingat, et tamen extra eum in puscto B egrediatur, ‘per idem 
puntum 8 autem intra illum regrediatur, necessario ille_no- 
diformis erit, et e duabus figuris vel gyris, una .4B, altera 
BA undequaque clausis, et in puncto 8 cohaerentibus consta 
bit, in quarum altera v..g, in 48 centrum circuli I" positus 
erit. Ex centro F. ducatur, ad punctum aliquod Z alterius 
gyri recta IZ, quae, quum necessario e gyra AB exire do- 
beat, hunc secabit in puncto aliquo @ (I, Ax. 15.), eruutque. 
tam Z9 quam IZ vadii circuli, adeoque Z@9=/FZ (Def. I. 

15.) pars itaque apqualis toti, quod est absurdum. Quum 
îgitur circulus ,' qui alterum intus contingit, et cuius itaque 
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Non enim, sedsi fieri potest, cadat ut ZHo, et 
impatti AZ. 9 A4H. 

Quoniam igitur 4H, HZ recta ZA (I. 0.), hoc 
est recta Z@ maiores sunt (est enim ZA acqualis Z0, 
ambae quippe ex eodem centro), communis auferatur 
ZH; reliqua igitur 4 reliqua 7/0 maior est. Est 
autem AH aequalis 4H; H4 igivar ipsa HO maior 
est, minor maiore, quod fieri nequit. Non igitur a 
Z ad H ducta recta èxti contactam 4 cadet. Ergo 
in contactum cadet. Si igitar duo circuli eta 


ALITER. 


Sed cadat ut HZT, et producatur in directum 
HTZ ad pusctum @, et iungantur 477, AZ. 


puneta contactui proxima intra hunc continentur, nulla sui 
parte extra hunc egredi vel eum secare possit, consequitury 
illam ciscalum prorsus ab hoc comprehendi, vel integrum 
nzra em situm ‘esse, adeoque minorem esse circulo compre= 
hendente. Unde et radius circuli comprehensi minor «rit 
radio circuli comprebendentis. (Vid. Obs. ad III 1. Def. 
tub Snerm) Et illum quidem, qui e duobus se invicem con- 
tingentibus circulis radium minorem habet, intra contingere, 
alteram, qui radium maiorem habet, contingi dicimus. His 
praemissis, quac ad omnes scrupulos penitus eximendos ne- 
cessaria visa sunt, reliqua etiam plenius et accuratius ita ex: 
pedientur. Si duo circali ABI, A4E (lig. 222.) se intus 
contincant in puncto 4 (adeoque ex lil. 6. centra eorum di- 
versa .sint), recta, quae centra utriusque circuli coniungit 
producta ad cam partem, ad quam est centrum circuli inte- 
ricris, in illud ipsum punctum 4 cadet, in quo duo illi cix- 
| culi se contingunto Sit enim ZH centrum circuli interiorie 


LÀ 


CI 
lado 


- 9 
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"Esme ov «i ‘AH, HZ psitove siol Ma AZ; 
cIie n ZA ion èovì vj ZF, cova éou vj ZO, 
xovi) dpyorode 1 ZH 207) «oa 9 AH long 
tie HB psibav tery, cevr toviv 7) HA vis HO, 
i) #Attrwv die peibovog, One0 toriv dduvarov. ‘O- 
uoiws, ndv Extog 7 toù pooù tO nércoov toù pei- 
Lovos. xvuxdov, dettouev to avuto dtostov: ‘ 


i MPOTAZIE cf. 


"Ecv' dvo nurloe tpaerntwviar1) dAiNAMI èxv06, 
a) èrrì Ta xévtgo aUTHwY erusevy eva evdela dia vis 
ènapije tlevoeta. 


1) ipartuvia e Cod, a. ponit Peyrardus ro sim ici 


amruvta:, quod est in edd. Oxon. et Basil, CE. III, 11. Prop. 


(minoris), Z centrum circuli exterioris vel maioris. Tam s si 


. puncthm contactus 4 non sit in recta Zzf ultra ZH producta, 


erit aut in recta ZZ7 ultra Z producta, aut extra reciam Z#. 
Sit 1) si fieri potest, punctum 4 in reota ZZ ultra centrum 
circuli maioris Z producta, eritque HA—Z4-Z4; adeogue 
HA>ZA.' At ex hypoth. Z est centrum circuli maiotis, vel 
(vid. ‘Obs. ad III. 1.. Def.) est ZA>HA. Absurdum igitu: 
est, esse simul HA> ZA. Sit 2) punctum 4 extra rectam o ZH 


‘ positum. ' Recta ZH ultra «27 producta necessario cum utroque, 


circulo conveniet (I. Ax. 19.). Conveniet autem cum utroque 
‘circulo vel in puncto utrique communi, vel in duobus diversis 
punctis. Conveniat a) si fieri potest (Fig. 223.) in puncto 8 
utrique circulo communi, ductisque ad punctum contactus 4 
rectis HA, ZA, constituetur triangufum HAZ, in quo AH 
+HZ> ZA (I.'20.) i. e. > Z0 (L Def. 15.), adeoque, demts 
communi ZH, AH>H@. At etiam AH=H@ (I. Def. 15) 
quod est absurdum. Conveniat b) recta ZH cum circulo ex- 
teriore in puncto @ (Fig. 219.) cum circulo interiore in puneto. 
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Quoniam igittr AH, HZ maiores sunt ipsa AZ 
(I. DO), sed ZA aequalis est ZI, hoc est ipsi Z0, 
tommunis ‘auferatur ZH; reliqua igitur AH reliqua 
H@ maior est, hoc est H_f ipsa 709, minor maiore, 
quod fieri nequît. -Similiter, et si extra circulum pare 
vum sit centrum maioris circuli, ostendemu3 idem ab- 
surdum sequi. 


PROPOSITIO KILL (Fig. 225) 


Sì duo circuli sese extra contingant, recta centra 
ipsorum coniungens per contactum transibit. . 


d, et evincetnt alterutra earum demonstrationum, quae sunt 
zpud Euclidem, id fieri non posse. (Huec autem consequentia 
non valeret , nisi ante ostensum fuerit, circulos se intus cone 
tingentes non simul se invicem. secare posse vel punctum @ 
nou intra circulum minoren esso posse.) Nequaquam igirur 
presctum 4 extra rectam Z/7, nec in ipsa tecta ZI ex ea huius 
sectae parto esse potest, qua ulzra punctum Z producta est: 
itaque (quum centra Z, H intra suos quodque circulos, adeoque 
puncium 4, in circumferentia quippe circulorum positum, nec 
in ipsa ZH inter haec puncta situm) esse possit), erit necessario 
in recta ZH ultra Zf ceutrum circuli interioris producta, vel, 
quod eodem redit, puncta Z, H, 4 centra nempe et punctum 
comactus in cadem recta, et quidem eo, quo nominavimus, 
ordine posita erunt. Aliam casus 2. b. demonstrationem ex III, 
7. derivatam habent Peletarius) Billingsley, Borellius, Henrion. 
Alia porro, quam Cottsius habet, demonstratio, dubito an 
efficiat id, quod probandum erat. 

Cor. Et quum recta Z/ necessario ex utraque parte pro- 
ducia circalos secet (I. Ax. 15.), neutrum autem in pluribus 
quam duobus punctis secare possit (III. 2. Cor, 1.) ex ea parte, 
qua ultra 4 producitur, in uno tantum puncto 4 eos sacare 


# 
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duo "yao ‘xvxdoi ci ABT, AAE ipanticdwoce 
dA A ww énros rara cò A onpusiov, ua) elinp9w 100 
uèv ABI uvxdov xevroovs t0 Z, voò dè AAE vo 
H° iéyo ov 7) dro coù Z es vo H èesubevaovuiry 
evdsia dia vie xava to A ènapjs thevostat. 

My yao, d12° sì duvaror, toxé0dT0 ws ai ZIAH, 
zal enebevy9woav al ZA, AH. 


poterié. Quum igitur punctum contactus dudrum circulorum 
intus se contingentium pesitum sit in recta centra eorum con- 
| iungente, qua ultra centrum circuli interioris producta circulis 
occurrit, illa autem occurrere circulis ex hac parte non nisi in 
uno puncto possit, circuli, qui se intus contingunt , non nisi 
in uno puncto se contingent. Et quum circuli, qui se intus in 
puncio aliquo contingunt, née in alio puncto se secare possint, 
ut supra vidimus, generalius adhuc dici potest, eos non hisi 


untim punetum commune habere. (Est haec pars propositionis 


HI. 15, facile ita stabilienda, quamvis generalius exprossa). 
O bs. 2, Ex hac propositione, adiectoque corollario im- 
mediate haec etiam eius conversa sequitur: si duo circuli se 
învicem intus contingunt, recta ex centro unius circuli ad 
punctum contactus ducta per centrum alterius quoque transit» 


(Est haec Pappi Lemm. V. ad Apollon. de Taction vel Collect. 


Mathem. L. VII. Prop. C. Habet eam quoque Co@tsius in 
Schol. ad IIT. 11.) 


Obs, 3. Alia ‘porro huius propositionis conversa locum 
habet: nempe, si duo circuli punctum aliquod A (Fig. 224.) 


commune habeant, sintque radii eorum ad punctum A vergen- 
tes in endem recta, ex cadem parte puncti illius communis po- 
siti: circoli in puncto isto communi intus se contingent. Sint 
enim centra duorum circuloram H, Z, quae non coincident 
(MI. 6. Obs.), sitque Z punctum a puncto A remotius. Ex 
‘ puncto Z ad punctum aliquod 4 circuli radio HA descripti do- 
,catur recta Z4, eritque haec recta minor recta ZA (III. 7. III. 8. 


‘€ Obs. 2. ad MT. 8.), adeogne ex Def. 15. punctum 4 situm i 
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Duo enim circuli ABI", AA4E sese contingant 
extra in puncto A, et sumatu#circali quidem ABI 
centrum Z, circuli vero 4/4E centrum Hi; dico re. 
cam a Z ad H ductam per contactum A transire. 


Si enim non, cadat, si fieri potest, ut ZIAH, et 
imgantor ZA, AH. 


«i: intra circulum centro Z, radio ZA desoriptum. Idem de- 
monstrabitur de puncto quocunque circuli radio 77.4 descripti 
ex alterutra parte rectae Z, 4 sumto. Itaque duo isti circuli in 
puncto _f se inrus contingeut (Obs. ad III, 3. nr. d.). (Est 
hoc Pappi Lemm. VI. in Apollon. de Taction. vel Collect. 
Mathem. L. VII. Prop. CI.) ” 

Cor. Hinc © patet ratio describendorum circulorum, qui 
‘e invicem : intrà contingant, et manifestum est, distantiam- 
centroram în iis acqualem esse differentia radiorum corum, et 
vice versa. 


PROPOSITIO ZII. 


Obs 1. In circulis ctiam, qui se extra contingunt (cf. 
Obs. ad III. 3. Def. nr. b. c.) simili plane ratione ac in pro- 
positione praecedente deraonstrabitur, eos sc invicem nusquam 
secare posse, vel utrumque integram extra alterum positum 
esse. 2Deinde, si in puncto A se extra contingant, punctum 
4 necessario positum erit in ipsa ructa, quae centra utriusque 
circuli (quae quum uterque circulus integer extra altetum sit, 
certe diversa erunt) coniungit. Si enim punctum contaotus 
4 non positum sit in ipsa hac recta, erit vel in recita utrum- 
que centrum iungente ultra alterutram centrum producta, vel 
extra eam. Sit f) sì fieri potest (Fig. 226.) punctum 4 ìn 
recta, quae centrum Z unius circuli (primum vocabimus) ac 
centrum ZH alterius circuli (secundum appellabimus) coniumgit, 
ultra secundum v. g. centrum 2 producta. Ar, quum uterque 
crculus integer extra alterum positus sit, roota ZZ7, antequam 
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*Ens) oùy 10 Z onpeiov xévioov tor toù ABT 
wisdov, ion tor 9 ZA vj ZI. Ilaùv, èrnsì co 
H onpisiov xivroov tovì vo AAE nixiov, Ton tori v 
i AH vj H4. ‘Edeiy9n dè vob 1) ZA vj ZI tor 
ci doo ZA, AH vois ZI, AH ica ciciv were 049. 
5 ZH viv ZA, AH peigav toviy. "Ala nai the 
cuv, oreo dduvaror. Oux dea n do voù Z tn to 
H 8rutevyvupévy sideia dia vis saro vò A èsragijs 
ovx dievostae di avre dea. ’Eav dea duo suzio. 
. no va dee. 


HPOTAZI®X uy. 
° Kuudoe uvalov ox Igaunterar vata stdetova 073 
pela 7 nad Ev, îuv te èvros epurenmat, idv ve turosi 
‘ 7 ' i 

secundum circulum intrare possit, primum circulum secabit in 
puncto aliquo Y (I. Ax. 15.), adeoque erit Z/° radius primi 
circuli. AL ex hypothesi cadem recta ZH producta in 4 oc- 
cutrit puncto utrique circulo communi, adeoque etiam Z4 est 
| radius primi circuli, Erit itaque Zf=Z4 (I. Def. 15.) pars 
toti, quod est absurdum, Punctum itaque 4 non situm esse 
potest in recta ZI ultra ZH" producta. Eodemque miodo osten- 
| ditur, non esse punctum contactus A in recta ZI7 ultra Z pro- 
ducta, Sit deinde 2) si fieri potest, punctum contactus 4 
extra rectam ZZ, rectaque ZH vel utrique circula in codem 
puncto @, vel uni quidem in puncto I", alteri in. puncto 4 
“occurret. Occurrat 1) si fieri potest, utrique circulo (Fig. 
_227.) in puncto @, ductisque ad punctum contactus 4 rectis 
ZA, HA, constituetur triangulum ZAH, in quo ZA-4-H4> 
ZH (I. 20.), At Z4=Z@) et HA=-H0 (I. Def, 15,) Itaque 
Z0+-H0O=ZA+-HA. i. e. ZH=ZA-4-HA q.e. a, Occurato 
deinde b) recta 4H (Fig. 225.) uni circulo in 7°, alteri io dl 
et ostendetur, ut apud Euclidem, etiam hoc fieri non posse 
Quum igitur punctum contactus neque extra rectam Z77, neque 
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Quoniam igitur Z puuctum ceutrum est  circuli 
ABT, aequalis est ZA ipsi ZI (I. Def. 15.). Rur. 
sus, quopiam / punctum centrum est circuli A4É, 
aequalis est AH ipsi-HLJ (I, Def, 15.). Ostensa est 
autem ZA ipsi ZI aequalis; rectae igitur ZA, AH 
rectis ZI°, 4H aequales sunt; quare tota ZH ipsis 
ZA» AH maior est. Sed et minor (I. 20.), quod 
feri mequit. Non igitur recta a -Z ad 77 ducta per 
contactum 4 non transibit; per ipsum igitur. Si igi- 
tur duo circulì etc. 


PROPOSITIO XIIL (Fig. 229.) 
Circulus circulum non contingit in pluribus punctis 
quam in uno, sive intus contingat, sive extra. 


in ipsa ultra alterutrum centrum producta, nec (ut ex I. 15. 
Def. patet) in alterutro punctorum Z, MH situm esse possit, 
erit necessario inter puncia Z et 7 intermedium, vel, quod 
eodem redit, centra Z, 4 et punctum contactus ‘A hoc or- 
dine: Z, ‘4, H se invicem subsequentur. Caeterum Campa- 
ans et Peletarius hanc propositionem cum praecedente simul ‘ 
uno eodemque enunciato efferunt, et casus 2. b. aliam adhuc 
ex III. 8. derivatam demonstrationem habent Peletarius, Bil- 
linesley, Borellius, Henrion. | 

Cor. i, Et, quum recta ZH necessario ex utraque parte 
producta alteratrum circulum secet ‘I. Ax. 13.), neutrum an- 
tem ‘in pluribus, quam duobus punctis secare possit (IIS. 2, 
Cor. 1.), inter puncta Z e. H utrumque in uno tantum punoto 
A secare poterft. Circuli itaque sc extra contingentes non: 
nisi în uno puncto se contingegt, et, quum nec in alio punero 
3e secare possini ,, unum tantum punctum commune habebunt. 
(E t haec pars altera III. 13. Prop. gèneralins expressa. ) 

Cor. 2. Si duo ‘circuli puncium aliq od comruie ha- 
beant, quod non sit in recta centra eorum iungente ipsa aut 
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Fi} yoo duvarov, uvxdhoc 0 ABITA susiov to 
EBZA èparioda 1) nodvepov èrvoc xara smàetova 
cyusiu ) &v, va B, d. 

Ka) silyp3w voò piv ABAT uurdov xévroov, 
co. H° coò dè EBZA, vo 0. 

H cea ano vo H'tnì co O tnbevyvvuivy e0- 
Feia ini va B, A sneosirai. Ilintéco vs 7 BHOS. 
Kai è5eì vo H omuetov xévigov f00ì voi ABI 
uvxiov, ton toviv 7 BH «vj Hd usibov cea 9) BH 
ce O nodi dea pusiftuv 7 BO «is 04. < Hay, 
Enel to O omusiov xivtoov tori voò EBZA xuxdov, 
io) ètotlv 7 BO vj 04. ’Edeix9y dèi avvio mai 
nol peitov, Orto ddUvarore on capa uvxdos xu- 
udov Epestretai èvtos nata qràsiova omueia 7 Ev. 


. 1) Hic quoque e Cod. a. Peyrard. ponit #partiote pra 

simplici drrréodw edd. Oxon. et Basil. Caeterum figuram huio 

propositioni adiunximus, qualis fere est in editione Basileensi, 

rextii Geaeco melius respoudentem, quam quac ‘vulgo ha- 
etur, Si i 


praducta, circuli hi in ista puncto se invicem socabunt. Si 
enim se invicem non secent, s0 contingent. Atqui contingere 
so non possunt (III. 11. vel III. 12,), ergo secabunt. 


Cor. 3. .Duvo itaque circuli, in quibus distantia centro- 
yum iminor est summa. radiorum, et si radii inaequales sint, 
maior diffeventia radiarum, se invicem secant. Tum nempo 
(I. 22.) e duobus iradiis et recta, quae centrorum distantiam 
exprimit, triangulum constitui poterit, in quo itaque punctumy 
in quo radii se intersecant, non erit'in recta centra iungente, 
unde res consequitur ex Cor. praecedente, 


Cor. 4. Duo circuli, qui in duobus punctis sibi occur- 
runt, se invicem secant. Contingere enim se non possunt 


° 
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Si enim fieri potest, circulus ABAT circalum 
EBZA contingat primum intus in pluribus punctis 
quam in uno, in B, 4. 

Et sumatur ipsius quidem circuli ABATI centrum 
H (II. 1.); ipsius autem EBZI, centrum 8. 

Recta igitur ‘ab H ducta ad 0 in puncta B, d 
cadet (II. 11.). Cadat ut BHOA. Et quoniam pun. 
ctum H centrum est circuli 4B4T, aequalis est BH 
ipsi HA (IL Def. 15.); maior igitur BH ipsa 04; 
ergo multo maior BO ipsa 04. Rwsus, quoniam 
punctum @ ceutrum est circuli EBZ4A), aequalis est 
BA ipsi 04 (I. Def. 15.) Ostensa est autem ipsa et 
multo maior, quod fieri mequit; non igitur circulus 
circulnm contingit intus in pluribus punctis quam in 
uno. 


(Cor. ad Obs. 1. III. 11. et Cor, 1. ad Obs. 1. IIP. 12.). CL. 
Plleiderer. 

Obs 2. Ex hac proposizione, adiectoque Cor. 1. imma- 
diate etiam haec eius conversa sequitur: si duo circuli se invi- 
cem extra contingunt, recta ex centro unius ad punctum con- 
tactas .ducta, si producatar ultra contactus punctum, per cen- 
tram alterius quoque transit. (Est haec Pappì Lemm. Ill. iu 
Apolion. de Taction. vel Col], Math, L. VIS. Pr. XCVIII.) 

Obs. 3. Ft huius propositionis alia quoque conversa lo- 
com habet. Nempe, si duo circuli punctum aliquod .f com- 
mune hbabeant, sintque radii eorum ad hoc punctum vorgentes 
în eadem recta, e diversis puncti illius communis partibus 
positi: circuli in puneto isto communi extra se coutingent. 
it enim (Fig. 228.) upius circuli diameter AB ac centrum 7, 
alterins diameter 47°, centrumque Z. Quum igitur cx hyp. Z 
itam sit in diametro B4 producta, erit (Obs. ad IH. 2.) pun- 
cinm Z extra circulum 47. Unde simili ratione, ac in Obs. 3. 
‘ad propositionem praecedentem ex III. 8, demonstratur, rectas 
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Aiya di) dv odè invos. El yea duvarov, ui 
udoc 0 A©UK xvxhov voù ABAT iqpuncicdw ènros 
seta stheiova onueia' ] v, va A, T', uaì èretevyda 
4 Ar. 

°Erntsì oùv wxlwv vv ABAT, AFTK silynia 
Bn vijs meorpegeius Enatéoov Oo tuyovta ompsia ti 
A,T, 7 èni cd add cmquelo èrubevyvupeviy pÙUdsia 
Ivros ésarégov meositat. ’A%MI to pèv ABI 
èvros énege, toù dé ATK èxvos, 07180 dvogror: ova 
doo xuxdog xuxlov èpustreta: Întos nata ndeiova. 
ampio 7) Ev. "Edety®y dè, davi oddè tvvos, Kuxdos, 
Gpu mal ta dt, i 


- 


a HPOTAZILY d. 

"Ev xixho ci loc svdsiai Îcov dstfovow dro 
‘coù nivegov, nal ai Î00v dmézovoa: ao Toù sevroov - 
ioue diinda:s eloiv. - 

"Eotw xvshos 0 ABATV, mal èv avrò Tour sv- 
delia forwoav ai AB, Td deyw 6 OTI i00v dirtEYOVOLY 
dao T0V UEVTQOY, 

Ellipdw peg vo xevigov vob ABAF xuxdov, sel 
évtw 0 E, xal arco voù E ènì vas AB, TA xa- 
deroi 7/Iwav ai EZ, EH, xaì tnebe7 9000» ci 

AE, TE. dà 
ex puncto Z ex utraque parte puncti 4 ductas ad puncta quae- i 
cunque circuli 48 maiores esse recta Z/, adeoque puncta quae- | 
cunque circuli 48 ex utraque parte puncti 4 sita esse extra 
cirealum AF. Eodem prorsus modo ostendetur, puncta quae- 
«unque ‘circuli AT ex utvaque parte puncti A sita esse extra | 
cirtculum AB. Circuli itaque in puncto .f extra se contin-. 
gent (Obs. ad III 3. Def. nr. c.). Est haec propositio Pappi 
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Dico etiam neque extra. Si enim fieri potest, cir.. 
culos ASK, circalum ABIA contingat extra in' pla. 
ribus punctis quam in uno, in 4, J*, etiungatur AL. 


Quoniam igitur in circumferentiis circulorum ABATI 
4TK sumpta sunt. duo quaelibet puncta, 4, £) recta 
haec puncta coniungens intra utrumque cadet (III. 2.). 
Eadem autem intra circulum quitem AB4T cadit, 
at extra circulum ATK CUI. Def. 3.), quod est absur- 
dum. Non igitur circulus circulum contingit extra in 
pluribus puvctis quam in uno. Ostensum est autem 
neque intus. Circulus igitur etc. 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 230.) 


In circulo aequales rectae aequaliter distant a centro, 
et quae aequaliter distant a centro aequales inter se 
sunt. 

Sit circulus ABATN, et in eo aequales rectae sint 
4B, T' 4; dico ipsas aequaliter distare a centro. 


Sumatur enim centrum circuli ABA/F (III. 1.), èt 
sit FR, et ab E ad AB, T4 perpendiculares ducautur 
EZ, EH di. 12.), et iungantur AE, FF. 


Lemm, IV. in Apollon. de Taction. vel Collect. Mathem. L. 
VII. Prop. XCIX.). 

Cor. Hinc patet ratio describendorum circuloruni, qui se 
extra contingunt, et manifestum est, distantiam centrorum 
in illis aequalem esse summac radiorum, et vice versa. 

PROPOSITIO XI. 
Huius propositionis damonstrationem nos quidem: in Cor. 
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*Escsì odv svdeia vis did toù néveoov Y EZ “ed 
Seldy ceva mi} di zoù xéreoou cv AB no06 00das 
céiwer, nat dixa ati siuve.. “Ion doa 7 AZ «i 
BZ: dial. dea q AB vis AZ. du ve ada dn 
xal 3 14 vago TH tor derdj, nai èovuy Toy AB 
vj T4 ton coa ua) 7 AZ vj TH. Koi ènet Loy 
‘Zotlv j AE vj ET, lcov nol co dno vjs AE vd 
«no vie ET. ‘AXìè@& 6 pèv ano ‘js AE ica qe 
cnò viv AZ, ZE, 6087 ye0 1 n00s té Z yuvia: 
îG di ano vie ET ica ve dano vv EH, HT, 0097 
co 9 rg06 vé H ywvia' va dea dno tiv AZ, 
ZE ica tor cvoig dano civ TH, HE, dv vo andò 
vie AZ loov tor cò dro vis TH, ion pao tovey 
o) AZ vj TH: Aosov cea vo dro vis ZE dosi 
cò «no vie EH icov torly, Toy dea 1 ZE vq EH. 
"Ev dè sudo icov dnéyev ano coù uévrgov evdsiae 
déyovtai, 0tav ai ato coù névtoov èn aras nadetoe 
dyouevai iva. dov al dea AB, TA icoy drérovow 
uso toù xévigov, 


ad III. 11. Obs. f. et IIT. 12. dedimus. In ea, quae in textu 
graeco est, mounulla minus accurate posita esse ividentur. 
Nempe in eius parte priote, in qua {de circulis sermo est, qui 
se intra contingunt, ex III. 11, adstruitur, rectam, quae per 
, centra duorum circulorum transeat, necessario, si duo contactus 
puncta sumere velis, per utrumque eorum transire, quod tamen 
fieri non possit. Verum enim vero in Prop. 11. illud tantum 
demonstravit Euclides, ut in Obs. 1. ad III. 11. vidimus, re- 
ctam @7, quae per centra utriusque circulì transit, sltra 
centrum H minoris circuli productam in. punctum contactus B 
cadere, eamdem vero ultra centruam @ maioris circuli pro- 
ductam in alterum, quod hypothetice sumitur, punctum con- 
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Quoriam itaque recta aliqua ZZ per centrum dhcta 
retam aliquam 4B ion pér centrum duetam ad re- 
ttos angulos secat, et bifariam ipsam secat (III. 3.). 
giur AZ aequalis est BZ; ideoque AB ipsins 47 
dupla. Eadem ratione et FA ipsius IH dupla est, 
et est #B inequalis ipsi IA; aequalis igitor et 47 
ipsi FA, Et quoniam aequalis est AE ipsi ET, ae- 
quale est et quadrattm ex AE quadrato ex ET. Sed 
quadrato ex _AE aequalia sunt quadrata ex AZ, ZE 
(I 47.), rectus enim ad Z angulus; quatirato vero ex 
ET aequalia sunt quadrata ex EM, HI (I. A7.), 
rectus enim ad 77 angulus; quadrata igitur ex AZ, 
ZE aequalia sunt quadratis. ex T7, HE, e quibus 
quadratum ex _4Z aequale est quadrato ex ZH, ae- 
qualis enim est AZ ipsi [H; reliquum igitur quadra» 
um ex ZE reliquo ex 77 aequale est, aequalis igi- 
giu ZE ipsi EH. In circulo autem aequaliter di- 
tre a centro rectae dicuntur (II. Def, 4.), quando a 
centro ad ipsas ‘perpendiculares ductae acquales sunt; 
ego AB, TA aequaliter distant a centro. 


tattas, siquidem ‘alterum tale punctum locum habere possit, 
cadere debere, nequaquam fuit demonstratum. Deinde in 
pate posteriore, ubi de circulis agitu', qui se extra contin- 
gut, ex II. Def. 3. sumitur, eorum utrumque integrum 
extra alterum situm esse, vel tales circulos se invicem non 
care At, quum lineae curvae cogitari possint, quae quam 


Tit se in puncto aliquo extra contingant, non tamen ita com-. 


Piratae sint, ut neutra alteram etiam ulterius productam secet, 
« obiicere quis possit, forte idem etiam in circulis obtinere 
posse, ad eximendum hunc scrupulum res accuratius evol- 
venda esse visa fuit, ut in Obs. 1. ad III. if. et III. 12, 
lcimus. Robert. Simson. etiam partis prioris, ir qua circuli 


| 
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° xi dj ai AB, T4 svdeici Toov ustspérmour 
“no coù xevigov, tovt tour, ion tr n EZ «;j 
LH° Miyw ov ton tori xa 7 AB vj TA. 

Tv go avruv xatuorevacdivemv, opoiws di 
Isitouev; der dini toruv 7 piv AB ts AZ, % 
dè IA vijs T'H° sal èntì io èoviv Y) AE vj FE, 
icov tovì 10 dro vj6 AE i duo vis TE ila 
‘ qa pv ano vie AE iva lor ta and vv EZ, ZA, 
ci dè and se TE iva va ano vv EH, HT, ta doa 
uno ty EZ, ZA Èca tor vois anò ray EH, HI, 
wv 10 uno vie EZ «é «sò vje EH étorìv toy, ic 
y00 7 EZ vj EH: lomov dea 0 uno vie AL 
orsi ew «mo vie IH ioov totiv io) dea ] AZ ij 
TH, noi tav vie uv AZ dij +j AB, vj dì 
TH dini] 1 TA, ioy Goa Y AB «j FA. ‘Ev ava 


cioa sai 1a die. 


MPOTASIS® tc. 


"Ev xUudw peyiovn uiv tovuv 1 diapsroos tav 
dèi cilwv, del 9 ipytov coù xintoLU TIE anwreoor 
peitov éomiv. 


intus se contingere ponuntur, aliam habet demonstrationem, . 
quae etiam est apud Campanum et Peletarium, et huc redit 
. ssIntus se contingant, si fieri potest, duo circuli in duobus 
punctis B, 4, ductaque BA intra utrumque circulum cadet 
(II. 2.); igitur in recta AM, quae rectam B4 bifariam et ad, 
angalos rectos secat, erit utriusque circuli centrum (IL I. 
Cor. 1.), ergo .4M producta in cironlorum contactam cadet | 
(III. 11.), sed in contactum non cadet, quod puncta 8, 4 
sunt extra rectam .ÉM, quod est absurdum.* — At vero» 
quum MI. 11:, apud Euclidem, ut ad eam monuimus, nol | 
distincte satis evoluta sit. ex Euclidea eius demonstratione; , 





/ ' | 
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Sed vice versa aequaliter 4B, I°/ distent a centro, 
hoc est, aequalis sit EZ ipsi EH; dico aeqtialeni esse 
et 4B ipsi TA. 

Etenim iisdem constructis, similiter ostendemus 
duplam esse AB ipsius 4Z, et TA ipsius TH; et 


“x 


, quoniam aequalis est ZE ipsi I'E, aequale est qua- 


dratum ex AE quadrato ex SE; sed quadrato ex AÉ 
sequalia sunt quadrata ex EZ, ZA. 47.), quadrato 
vero ex I° quadratà ex EH, HI; quadrata igitur 
& EZ, ZA aequalia sunt quadratis ex EH, HI, 
e quibus quadratum ex £Z quadrato ex E7 est ac. 
aequale, aequalis enim EZ ipsi EH; reliquum igitur 
quadraum ex 47 reliquo ex IH est aequale; aequa- 
lis giur AZ ipsi IH, et est AB dupla ipsius 47, 
F4 vero dupla ipsius I. Aequalis igitur AB ipsi 
Td. In circulo igitur etc. 


PROPOSITIO XV. (Fig. 231.) 


In circulo maxima quidem est diameter; aliaram 
tro, semper propinquior centro remotiore maior est. 


qum etiam Simson. habet, non satis perspicue prodire vide- 
tir, praeter contactus punctum, in quod ex III. 11. recta AM 
incidit, nullum aliud vel in ipsa AM, vel extra illam con- 
lactus punctum esse posse. Eandem demonstrationem Austin. 
doret applicari posse, sive de circulis intus sive de citculis 
tita se contingentibus sermo sit, dummodo posteriore hoc 
tan IN. 12. loco HI, if. adhibeatur, et, quod mirum vi- 
deri possit, inde concludit, Prop. HI. 12. spuriam csse, quum 
m ‘simili casu etiam in INI. 6. de circalis extra se conugon- 
ubus non sermo fuerit, et praeterea in HI. 12 arrowres più 
HpsiarzionTeee positnm sit. | Huic ultimae tamen rationi ipse dil- 
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*Eorw uixhog 6 ABITA, didseroos dì ailroù lor 
AA, xiveoov dì ro E, sal Eyyiov puèyv voò E 
1évr00v Bota 9) BI, anuteoov dè i ZH: Méyw 06 
peyioty pev tor n) Ad, peibwy dè @ ZI v%6 ZH. 

"Hy9wouy yap do cod E xévrpov èn) cds BI; 
ZH sudstoi al EO, EK. Kat èsel èyyiov uèv vov 
zivipov toviv 9] BI, unwrspov dì 4 ZH, peifoy 
«oo 9 EK rijs E0. Keicdo vj EO ion y EA, 
zai dia «co A vj EK neoc 008ac axFsiva 5 AM 
dixdu int co N, xai inotevSuoay où EM, EN, 
LZ, EH. 

Kos èsnsi loy 2oriy ) EO vi Ed , ioy tori sol 
9 BI vj MN. IIchwv, ts ton dov y pò AE 
1) EM, x dè EA wj EN, 1 ‘d00a AA caic ME, 
EN loy tociv: ‘AN ci ME, EN vis MN pseibovse 
cioe, xal $ AA Goa vie MN qpeibwv toviv "Icy dè 

MN xy; BI, 1) AA dea vis BI peituvtoriv. Kai 
ene divo «i ME, EN dvoi vate ZE, EH Èoa sio, 
uoì yuvia 7 viso MEN, yuvias ts tro ZEH pet 
fdere videtut, et Cod, a. habet omnino égartovia:, Nec re 
liqua Austini argumenta sufficere nobis videntur. Alii quoque 
alias huius' propositionis demonstrationes dederunt, e quibus 
ea, quam habet Giordano da Bitonto, similis fere est ci, 
quam in Obs. 8. ad III, 11, et ad II 12. eius, quae ibi ex- 


hibetur, propositionis exhibuimus. 
PROPOSITIO KXIV. 

Patet,, veram adhuc esse propositionem, etiamsi rectae 
AB, I° ex eadem parte centri fuerint, vel si se invicem se- 
cent, aut ex uno eodemque circumferentiae puncto ductae 
sàut. 

; _PROPOSITIO XV.” ° 

Obs. Rob. Simson. monet, ad probandum, diametrum 
Ad maiorem esse quacunque recta BI in circulo, nihil opus 
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Sit circalus ABI, diameter autem ipsius sit 44, 
centrum vero É; et propinquior quidem centro E sit 
BI, remotior vero ZH; dico maximam esse AJ, 
miorem. vero BI ipsa ZH. 

Ducantur enim ab E centro ad BI", ZH perpens 


diculares FEO, EK. Et quoniam propinquior quidem 


centro est BI» remotior vero ZH, maior igitur EK 
ipsa #0. Ponatur ipsi EGO aequalis Ed, et pei A 
ipsi EK ad rectos ducta ./M producatur ad N, et 
InDgantur EM, EN; EZ, EH, 


Et quoniam aequialis est FO ipsi E 4, aequalis est 
et BI ipsi MN (III. 14). Rursus, quoniam aequalis 
st AE ipsi EM, et Ed ipsi EN, ergo Ad ipsis 
ME, EN aequalis est. Sed ME, EN ipsa MN maa 
iores sunt (I. 20.), itaque 44 ipsa MN maior est; 
Aequalis autem MN ipsi BI", ergo A4 ipsa BI' 
maior est, Et quoniam duae M£É, EN duabus ZE,' 
EH aequales sunt, et angulus MEN angulo ZEH 


esse linea 21N aeduali lineae BI", ‘quum eadem demonstatio, . 
que ad MN applicatur, brevjus. immediate ad BI" applicari 
possit. In Enelidea tamen demonsiratione rmecta MN rectao 
BI aequalis et rectao ZH parallela ducta inservire potest, 
quo facilius ostendatur, esse angulum MEN>ZEH, quod 


nempe, ducta diametro 44 parallela 77 ZH, vel MN, ob 


FA<EE, puncta M, N diametro A4 propiora sunt, quani 
poncta Z, 47, quod ipsum tamey clarius exponi debebat. 
Cieterum hanc ipsam seeundam: partero , et quae pariter valety 
‘ins conversanì, nempe reetarum circulo inscriptarum, quasi 
maior sit, esse etiam centro propiorem, pariter sine ope rectad 


| MN, et anguli MEN modo simili ei, qua Euelides utitur in 


Precedente, er quam etiam adhibet Theodosins in Libr. K 


Prop. 6, Sphaericoram i in casu omnimo sirnili sor IL, 3, es 
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Loy tor) Baone cos g MN Edoeme vic ZH petov 
toriy. ‘Ac ) MN xy BT iderndy È E ‘noì 7 BI" 
vis. ZH psitwv tativ. . Meyicty dea q Ad duaie= 
1008 è usisav dì 7 BI cis ZH. *Ey uuxde dor el 
sa Eno., | 


HIHPOTAZIE is. 

‘H vj diupirow toò xintov mo0s 0094s ast dxpas 
«your îxroc smeogita toù sndov: unì elc TOY pe, 
satu tomov tie te eUdelag nol wife Ttsprpepstas intoa 
.eVOsia 00 nageurteoeinar xoù 9] juty TOÙ Npunvadiov 
yovia diva one obelas 'yuwvias evduyocupov petto 
estive ) dè don) tharruv. 

"Eotw xUxi0g o ABI mueoì xéveoov cd dual 
diciseeroov 27 AB' Reyw 0 ) anco cod A vj AB 
toos 00dac an’ aupas dyoprévy èutog segelvat tod 
xuadov. 

My pyaos dil el doverov , suscita èyròc, US i 
AT, nal trmsbevydw L Al’. 

"Ensì î Toy tovly 7 4A “i AT, îoy tor) sai povia 
9 vano AAT yavio vj ino AVA. ‘0097 di 7 Uno 
dar, 007 do uaì ij ino ANA ai doa') Ud 





1) Pe ard. e Cod. _a pro as ded ponit 7 syulyov. dy roi, 
ATA ai dvo yovia: ai. ? tea p i | 


I 4%, demonstrari pesse, Rob. Simson. observat, et ipse liane 
demonstrationem exhibet, Conversa illa facile etiam 0p° 
partis primae et lil. 14, demonstrabitur. Aliam partis secun- 
dae demonstrationem habet Campanus, in qua nihil opus est 
perpendiculis e centro ductis, dum integra ille triaugula MEN, 
ZBH comparat. Denique observari potest, cas etiam rect:® 
in tirculo, quae ex eodem circumferentiae pungto excunl; ata 
comparari posse. CE. Prop. 8. Obs. 2. I 
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maior; basis igitur MN basi ZH maior est (I. 24.). 
Sed MN ipsì BI" ostensa est aequalis, itaque BI 
ipsa ZH maior est Maxima igitur est diameter 44, 
raior vero BI ipsa ZH. In circulo igitur etc, 


PROPOSITIO XVI. (Fig. 232) 


Recta diametro circuli ad rectos angulos ab extre» 
mitate dueta cadet. extra circulum; et in locum, qui 
inter rectami et circumferentiam interiicitur altera recta 
nn cadet; et semicirculi angulus quovis angulo acuto 


rectilineo maior est; reliquus vero minor. 


Sit circalus ABT circa centrum d et diametrum 


1B; dico rectam lineam, quae ab extremitate 4 ad 


AB ad rectos angulos ducitur extra circulum cadere. 


Si enim mon, cadat, si fieri potest, intus, ut AT 
et iongatur AT. _ 

Quoniam aequalissest 44 ipsi 47 erit et angulus 
dAl' angalo AT aequalis (I. 5.). Rectus autem 
dAl', rectus igitur et _4I°4; itaque duo anguli 4AIy 


Cor Quodsi itaque in circulo, cuius radias magnitue 
line datus est, magnitudine data sit recta circulo inscripta 
(que nunquam maior esse potest duplo citculi radio, vel, 
quod eodem redit, dismetro circuli). distantia eius a centro 
magmitudine data erit, et vico versa, Est nempo ZAg=a 

‘MNX2 MN \2 "1 
urv-mds=Me4-(7 ) set Md (7°) ME q- 
R49, Cf. Pfleiderer. 

PROPOSIT10O0 XVI. 


Obs Propositio haec (cuius etiam directa demonttratio ' 


sv. 
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dAl, AT A duoi» dodo 6 ion sioîv, 0step tastv adi 
vetovi Vis 9 da0.t00 A onuelov, tg BA coos 
dodac cvopeévy èvros secsita. toÙ xxiov.. “Opoiws 
d deitoper, drt vd Bè rije megrpegsiase èetog @ou 
runtito , we 7 AE. 
 Atyw di dv eis cov peratò comov, vie te AE 
svdsiac ual vis TOA neorpegsiag, Erica eVdeia 0U 
nagénregeitote 

Ei pae duvatrov, STaRLIUTTTETO os n ZA, sal 
ita and coi 4 oruslov ènl tiv ZA xaderog g AH. 

Koi éneì 009%) louv 1 ino AHA, Besgror di 

dedie gq vaò AAH pusiby dea YA4%vijs 4H. “Icq 
dè n di vj 4° peitoy di cea 1 40 vis AH 9) tor 
my TS pusitovoss 0780 torly aduvarov. Qua dea 
elc-cov peratù conov, vie ve evOsias ual wie steot- 
pepetde , fréoa evdsia napsusteositos, 
__ «iz dv ua ) uèv toù quixuxdiov yuvia c) 
| respuepo pera vno ce vie BA evdsias ual je TOA 
nepupeosiag , diredone obeiag pavias sUbvyecs nov pei 
Lov -taviv: sj dè don, 1 mepissopivy Und ce tijs. 
TOA neoipeosias val cio AE evdeiag, dndoys' yu- 
vias dlelas «viuyocuuov tlarimy toviv.. 

EI yoo tomi vic pavia evduycaupos , peizov pui 
t76 TEEQLEXO LEV ]S ino ve vje BA sidelas nai vis 
T dA neopegciaso èiderwv dè vie ‘ TTEQLEYOLLEVYS 
uno te 76 TOA rnepipeosiac na vie AÉ svdelas, © 


, satis facili exhibetar «b Orontio Fineo) ita exprimi potest: 
1) recta, quae ab extremò diametri puncto diametro ad rectos 
angulos ducitur, tota extra circulum cadit. 7) Quae autem ab 
extremo diametri: puncto oblique i. e. sub angulo quocunque 
acuto vel obtuso ad diametrum ducîitur, citcumferentiae ite- 
rum occurrit. 3) Angulus semicirculi, i. e. quem circumfe- 











LI 
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ATd duobus rectis sequales sunt 4 quod fieri  nequit 
(I. 17.). Recta îgitur a puncto A ipsi BA ad rectos 
augalos ducta non cadet intra circulum. Similiter 
v-tendemus , neque in circumferpntiam cadere; extra 
| iziunr cadet, ut 4E. 
, Dico etiam in locum inter rectam 4£ et circumo 
O ferentiam /JI°OA alteram rectam non cadere, 


Si enim fieri potest, cadat ut ZA, et ducatur a 


runcto dd ad ZA perpendicularis 4H. 

Et quoniam rectus est angulus 474; minor au- 
tem recto 44H; erit A4 maior ipsa ZH (I. 19.). 
Aequalis autem est 44 ipsi 49; maior igitur 40 


ipsa 4H, minor maiore, quod fieri nequit. In locum: 


igitunr inter rectam et circumferentiam altera recta pon 
cadet. | } 

Dico praeterea semicirculi augulum, comprehensum 
a recta BA et circamferentia TOA, quovis angule 
acuto rectilineo maiorem esse; relijguum vero compre- 





angulo acuto rectilineo minorem esse. 
è % 
Si enim est aliquis angulus rectilineus, maiar com- 
prehenso a recta BA et circumferentia TOA, minor 
vero comprehenso a circumferentia T'OA et recta AE, 
in locum inter circumferentiam [0A et recaum AÉ 


renti cum diametro, efficit, maibr est quovis angulo rectilineo : 
reliquus vero angulas, ille nempe, guem circumferentia cum 
recta efficit, quae diametro a puncte éius extremo ad rectos 
2ugalos ducta est, et quem angulum contingentiac ‘vocare 

«Jent, minor test quovis angulo acuto rectilinco. De hao 
iertia propositionis parte videbimus in excursu ad cafcem huine 


hensum ‘a circumferentia [OA et recta AE; quovis . 


n 


LI Vai 
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lc ‘t0v puatazu vonov vis ve TOA sreorpeosius sai 
vis AE sUdeias svdeia mageureoeitat, 1] ti nos 
uellova puèu ts stspuegoneévne vno ce js BA e 
Psiaguul vige TOA stepipepeias Uno svdetiv negre 
qouevnv, èlaettava dì vie nepiegonevys Uso Te di 
TOA neospsosiag nab vie AE evdeias.  Ov naoep- 
misere dé ov doa Tie stegrefonitvys yuviag Ùno te 
is ‘BA’ ebtelas ua) vie TOA rnepipepelas Foves 
peibov dEsla Uno sUderom megteyopivn,  ovdè pr 
Blattwv vis stepregouévne vsto te vije TOA neoge- 
Quas mal vs AE ev&eius, ‘Onso èder deltar 
HHOPIXZMA, 

°Ex dy tovtov paveooy ,s ou 7 ti duopiron toù 
uuxdov "7006 cedas an dxpag cy opevy aqpurrerai 
coù uuxdov nal Ott ‘svdeio nixdov rad Ev povoy 
Ipencerae ogusiov, ’Enedireo val 9f nata dvo AUTO 
ovufaldovoa ivros aUtoù sinvovoa èdetydy. 


HPOTAZIA E. 


Assò co dodivros ompeiov co dodivtos xuxdou 
îqartogivygv evIciuv yoappuny dpogetn. 


libri. E duabus reliquis propositionie paribus, praoter c0- 
.rollarium toxtus  Graeci sequens adhuc a Rob, Simson, dedue. 
eitur corollatfium. 

Cor. 2. Unica tantum recta linea circulum in eodem 
puncto contingere potest, nempe, quae radio circuli in puncto 


' eius extremo perpendicularis est. Quae autem ei oblique in 


terea 


sistit, circolo ad partes anguli ackti iterum ocquirit. Prae 
2 


patet, ex hac quoque propasitione consequi, quod iIll. 
Cor, 8, vidimus, circuli ciroumferentiam esso lincam curvali 
i. e, me milrimam quidem eius partem esse rcctam. 


- 


k- 
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recta cadet, quae faciet angulum a rectis comprehen- 
sum rnaiorem comprehenso a recta B4 et circumfe- 
rentia IO A, minorem vero ‘comprehenso a circum- 
ferentia © T OA et recta AF. Non cadit autem; an. 
gulus igitur rectis comprehensus non erit maionghgulo 
comprehenso a recta BA et circumferentia T60A, 
neque minor comprehenso a circumferentia OA et 
recta ZE. Quod oportebat ostendere. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc manifestum est.rectam, quae ab extremitate 
diametri circuli ei ad rectos angulos ducitur, contin- — 
gere circulum; et rectam circulum in unico “contingere 
puncto, «+ Quoniam recta in duobus ‘punctis ipsi occur- 


. gens intra ipsum cadere ostensa est. 
. | 


PROPOSITIO XVIL (Fig. 233.) 

A dato puncto rectam lineam ducere, quae circulum 

datum contingat. ° 
PROPOSITIO XVII. 

O bs. ‘1. Duo, si rem exacte absolvero velis, casus di-. 
stinguendi sunt, prout punctum datum vel extra circumferen- 
tiam dati ‘circuli, vel in hac ipsa circumfereutia datum est. 
(Intra datum circulum enim esse nequit, 'ut ex Defin. re- 
ciae coptingentis patet,) Ultimum huuc casum, quo est in. 
ipsa circumferentia, cuius solutio caeterum ex IIT, 16. Cor, 1. 
sponte fluit, addit Rob: Simson. Priore casn, quem solum — 
habet Euclides, patet, rectam 4Z, quao rectae E4 ad angnlos 
rectos dieta est, quumjper puuctum 4 intra circulum AZH 


, £ 
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“Eotw co uu dodiv eyueiov cò A, 6 dèi dodets 
suxdoc 0 BT dei dn_.asca où A onpetov où BIA 
uuxdov Iparntopevgy evdelav yocupajv dyayelv. 

EMypdw yao co uentoov coù xvxdov to E, rai 
înelebydw ) AE, sal xivioo uèv vò E diaceypar 
di e EA uvudos yeyoaydu 0 AZH, maì ero voù 
A vj EA 003 00346 749% ) AZ, uoù inezsvydwoay 
ci EZ, AB Mya du and. voò A onueiov voò BI4 
suxdov èpartoueva Yurai ] AB. 

*Ensì quo «d' E xévroov èovì civ BT4, AZH 
silvio, Ton Goa torly 7 uèv EA vi EZ, 1j dè Ed 
ti. EB: duo dj «i AE, EB dvol eis ZE, EA iu 
elo}, xaì yuviav xovjv Tegiégovor, tijv 10oc vi E 


transeat, \.cum hoc circulo in alio adhuc praeter Z puncto 
v. c. in 27 ex altera parte rectae E4 convenire, adeoque etiam 
- ex hac parte duci posse ‘aliam, adhue rectarn 40, quae cir- 
culum BZ°4 contingat: duplex itaque semper hoc casu solutia 
locum habebit. Reducitur autem problema ad illud: con- 


.  struere triangulum rectanzulum 4£$, cuius hypotenuta A£ 


positione et magnitudine, alter cathotus EB autem magnitu- 
dine dantur. Caeterum compar atis duobus triangulis 4EB, 
A4E@, in quibus hypotenusa 4 communis, recta EB—F4, 
‘et anguli EB4, E04, quippe recti aequales sunt, patet, esse 
etiam rectat AB, 40 aequales, pariterque.aequales esso 2u- 
gulos E4B, E49, et AEB, AEB8. Duse igitur rectae, quae 
ex eodem ‘puncto extra citculum sito ita ad circulum duci 
possunt, ut eum contingant, inter se aequales sunt. Et, quum 
acquales sint anguli E40, EA4B, et AE9, A4EB, vecta 4k 
utrumque anguloram 048, @EB bifariam dividit. Hinc 
‘porro nonnisi duae rectac ex eodem puncto extra circulum 
duci possunt, quae cum contingunt. 

O bs. 2. Posteriore casu, si e punoto in ipsa cirouli cir- 
cumferentia dato ducenda est rectay quae ‘circulum in hoc 


rà 
4 
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Sit datam punctum A, datus vero circulus BJ; 
oportet igitur a puncto 4 rectam lincamducere, quae 
circulum BLA contingat. 

Sumatur enim centrum circuli E (III. 1.), et iun- 
gaur AE, et centro quidem È iutervallo vero £4 
circulus describatur AZH (Post. 3.), et a A ipsi 
EA al rectos ducatur 4Z (I. 11.), et iungantur EZ, 
AB; dico a puncto 4 ductam esse AB circulum 


BI coòntingentem. ‘ 


Quoniam enim È centrum est cifculorum BF4,; 


| AZYF, acqualis est EA ipsi EZ, et EJ ipsi EB; dude 


igitur 4E, EB duabu ZE, Ed aequales sunt, et 
angulum communem comprehendrnt ad E; basis igi- 
puncto contingat, ductae ad hoc punctum diametto erigi debet 
in eo ipso puncto recta ad ‘angulos rectos (III. 16. Cor. 1,). 
Hinc consequitur; duos circulos, qui se iu puncto aliquo 4 
comtingant, sive extra sive intra se contiugant (Fig. 254. 235.) 
in hoc puncto ab gadem recta, quae diametris circulorum ad 
hoc punctum ductis (quae nempe in eadera recta positae erunt 
Obs. 2. ad III. 11. et Obs. 2. ad HI. 12.) ad angulos rectos 
est, contingi = vel rectam, quae unum duorum circulorum in* 
puneto aliquo 4 se contingentium in hoc ipso puncto 4 con- 
lingat, contingere in 60 quoque alterum, Cf. Apalion. de’ 
Taction. Lemm. E. Cor. 7. 8, 

O bs. 3. Quum ex Obs. 2. duo, eademque ratione in- 
fici circuli eandem rectam B/' in codem puncto 4 contingere 
possint, patet, Problema describeodi circuli, qui réctam po- 
sitione datam B/° in dato inipsa puucto 4 contingat, nos 
esse determinatum, adeoque alias ‘aliasque conditiones huio 
(paritergue simili problomati describendi circuli, qui datum 
circulum in dato in ipsius circumferentia puncto contingat) 
addi posse. Unde plura huc, vel etiam ad IU. 11. aut MI. 
12, pertinentia problemata oriuntur, quae quum sint satis 


do , - 
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Pacis ou H-AZ Pace vj AB îoy tori xal vo E4Z 
tdiyuvov «6 EBA toipwvo toov tori, mal ai Aosssaì 
yuviui taîs dorrmals yuvias: ion’ doa 9) inò EAZ vj 
ino EBA. ‘0099 dè 1 vno EAZ, 0037. doa rel 


m vo EBA. Kai ‘touv 1) EB èx où xiveoov ag 
ddr diapcérow: god uvxdov roos dodas an dupas 
- <popévn tparvera: toù xvxiov 7 AB coaèpantera 


t00 BI'A xvxdov. | | 

"And coù dea dodévtos oyusiov cho A toù de- 
diyros uuxdov toù BI A èparnrouevy evdeia yoappr 
quiet y AB. “Oneo idee nooo 


HPOTASZISAX uu. 
°Ecv nuxlov tqpuneyiai vis evdeia, dsvo dè vov 
sivioov Inì civ aprjv inubevydij us evdsia, 1) îmu- 
Gevydeica ucderos totai ènì tyv èpartopivyv. 
Kuxiov yo voù ABI èparticda ts evisia 1 


. AR uaca 0 T onustov, ual sliypdw to xévegov toi 


ABT uxiov 10 Z, vai aso too Z ènù 10 LD ène- 


° Celydw 1 ZI dipw ov ) ZU naderos tor in 


qjv dE. > . 


facilia, tivonibus solvenda' proponi possunt v. c. 1) Descri- 





bere circulum, ‘qui rectam ‘positione datam in ‘dato in ipsa 


puncto contingat, et per aliud quoddam extra hanc rectam 


. dygium puuctum transeat. 2) Describere circulum, qui datum 


circulum in dato in ipso puncto contingat, et per sliud quod- 
dam extra vel intra hunc circulùm datum punctum transeat. 
5) Describere circulum, qui rectam positione datam in dato 
in ipsa puncto et simul datum circulum contingat. 4) De- 
scribere circulum, qui datum circulum in dato in ipso puncto, 
e simul rectam positione datam contingat. 5) Describere cir- 
culum, qui duos circulos datos, et quidem alteram in dato 
' ° LI 


CS 


-” 
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tor 4Z basi AB aequalis ést (I. 4.); et triangalum 
EAZ triangulo EBA aeqnale est, et reliqui anguli 
reliquis angulis; aequalis igiur E4Z ipsi EBA. 
Rectus autem £4Z; rectus igitur et EB4; et est 
EB ex centro; diametro autem circuli ad rectos ab 
extremitate ducta contingit circulum (HI, 16. Cor. 1.); 
4B igitur coutingit circulum BI. . 


A. dato igitur puncto 4 datum circulum BI.fcon. 
tingens recta linca ducta est AB. Quod oportebat 
facere. 


PROPOSITIO XVIII. (Fig. 237.) 


Si circulum contingat aliqua recta , a centro autem 
ad contactum ducatur aliqua recta, ea è perpendicularis 
erit ad contingentem. 

Circulum enim ABT contingat diqua recta <4E in 
pancto I°, et sumatur Z centrum circuli ABF, cta 
Z ad T ducatur ZI; dico ZI perpendicularem esse 
ad JE. - 


in ipso puncto coutingat. 6) Describere circulum, qui duas 
rectas positione datas,- quae sibi invicem occurrunt, et qui- 
dem alteram in dato ia ea puncto contingat. .7) Describere 
circulum, .qui duas rectas parallelas positigne datas, et quidem 
alteram in dato in ipsa puncto contingat, vel quod eodem 
redit : dato radio describere- circulum, qui rectam positione 
datam in dato in ea puncto contingat. 8) Dato radio descri- 
bere circulum, qui rectam positione datam contingat, et per 
datum extra cam punctum transeat. 9) Dato radio circulum 
describere, qui duas rectas positione datas, quag inter se con- 
veniuut, contingat. 10) Dato radio circulum describere, gni 


Del 
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Ei yoo mi}, yxFv do co Z tn cv AE xade- 
so ZH . 

‘Enti oùy L] UTO ZHI pavia 0097 our, otsta 
cea toviy | ij vo ZIH' dno dè epy puslsova qrovic 
7 peibov rtdevodì unorsive, ueitod dea 9) ZI 965 
ZH. “Ion dè 7 ZI vj ZB: pueibey doa n ZB1) 
vis ZH, 7 $harray vis perbovos, oseg tot adv 
vatov, Ouu dea 97 ZH uaderog tour inì epy AE, 
Opotwe dn delbopev , ot. ovò ail Ts yy is 
ZI : ZI oa nadevos éotiy tn) tjv 4E. ’Eay 
coa-xvadov, xal ta ie 


. «+ IDPOTAEZISZ ds. 


. 'Eav mxdov è parcentai cis evdsia, sro dì vige 


| deole (2/] a pasevo ev 11008 edu evdela 70c[eper] 


«197, ta) vie dyFelone torar vò ivtoov Tod xuxdov. 
Kuixiov ydo vo ABI dntioda 2) vs svdeia 7 


"AE mara co T omuetor , ua dro où IT vj AE 


71006 ceddc Fydw q DA hépo ov énì 7g AT éoxi 
To xEVT0OY roy xuxdov: 


\ 


1) Peyrardyo ex Cod a haber Zuy ded xa) ZB. Nos 
praetulimus lectionem ed. Oxon. Ed. Basil. habet wa 7 ZB. 


2) Si vera sunt, quae e Rob. Simson, ad III. Deb, 2. 
notavimus, legendum hic fuerit Eparttigdw. 


* o eo Y ; o_. » 
circulum positione datum, et rectam positione datam contin- 


gat. 11) Dato radio circulum describere, qui circulum po- _ 


‘sitione datum contingat, et per datum .extra eum punctum 


transeat. 12) Dato radio circulum describere, qui duos daios 
circulos contingat. Denique 13) (quod iam ad III. 1. Cor. 1. 


‘ pertinet: dato radio circuluim describere, qui per duo data 


puncta transeat. Vide Pappus in Praefat. libr VIL“Collect. 
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Si enim non, diîcatiti a Z ad AE perpeadicularis 
ZH (I. 12.). 

Quoniam igitur angulus ZAT est rectue, acutus 
erit ZIUÙFH (. 17.); maiorem autem angulum maius 
latas subtendit (I. 19.), maior igitur est ZI" quan 
ZF fAequalis autem ZI ipsi ZB; maior igitar ZB 
ipsa ZH ; minor maiore; quod fieri non potest. Igi. 
tur ZZ7 non est ‘perpendicularis ad JE. Similiter 
ostendemus neque aliam quampiam praeter ipsam ZI; 
ergo ZI perpendicularis est ad dE Si igitur cire 


culum etc. 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 240.) 


Si circulum contingat aliqua recta , a contactu au- 
tem contingenti ad angulos rectos recta binea ducatur, 
in ducta erit centrum circuli. 

Circulum esim 4BI" contingat aliqua recta 4£ in 
puneto I', et a IJ'ipsi 4E ad rectos angulos ducatur 
TA43 dico in AT esse centrum circuli. 


Mathem. ad Taction. Apollonii, vel Apollon. de Tactior. 
Goch. 1795. p. 18. 

O bs. 3. -Aliud haud inelegens problema, quod huc per? 
tinet,, affert Clavius e Cardano, quod ita habet: duobus cir= 
culis, quorum neuter elterum includit, datis, ducere rectam, 
quae utrumque contingat, Exempli causa figuram saltim uni 
casui adaptatam adponemus (Fig. 236.) e cuius adspeotu so- 
lutio facile derivari poterit. 

Obas. 5. Peletarius ad hunc locum sequene adhuc habet. 
problema: Lineae rectae, quae circulum aliquem secet, alianz 
parallelam dacere, quae: ipsum contingat, quod etiam gene- © 
ralins exprimi potest; rectae positione datae aliam parallelam 





= 


334 ì ELEMENTORUM 


f 


Mn peo, CA) el duvatoy è tato co Z, sab ène- 
tevytw 7 TZ. i 
° Este ov xuxdov tod ABÙ apdsterai vig via 
9 AE, cso dì où mevtoov ènb vijv dprv èintbevutat 


i Zl,j ZI Goa xaderde Coty Eni ia dE 6087 


Goa totlv 9) vao ZIE. Eou dè nai L vnò ATF 
009° ion capa totly ” uno ZIE vj ina ATE, i 
tdurtwv LY ueibovi, orso 2orly dduvatov. Ova apo 
10 Z xévTO0Y tor cov ABT uvndov. ‘Quoine di 
dsitopey , dr ovd' ddlo ar ndgv ènì vije AT. "Ew 
«pa muxdov, xa ta ‘Éire. . 


MPOTAZIEX x. 


° Ey use 5 9 008 Tu xivtog puvia dere aotdy 


. lotì tijs mods tI meorpegeia, OTOY TYv aUTYy Tegi- 


peostav Pacww Èqwow ai yoviar 


dutere, quae circulum contingat, et facillime solvetur ducti 
e centro ad rectam positione datam perpendiculari, et e puncto, 
in quo illa citculo occurrit, parallela positione datae, Ch 
Gilbert. p. 203.) 


PROPOSITIO XVIII. 


, RObs. 1° Poterat etiam haec propositio e III. Prop. ib. 


Cuius conversa est, ita deduci. Si ME mon sit rectao LZ ad 
rectos angulos, Î"E secabit circualum ex HI. 16: adeogue no! 
continget in:4°, q. e. a. Orontius Finaeus simili ratione | 
parte tertia Prop. 16. IIL hanc 18, deducere conatur. 

Cor. 1. Duge rectae, quae per puncta extrema ciusder 
diametri ductae citculum contingunt, perallelao sunt, 

Cor. 2. Vicissim, si duae rectae (Fig. 248.) Al, 49, 
quae -circuluam in B, £ contingunt, parallelac fueriat, rect 
BE, quae contactus puncta coniungit, erit. diameter. Sichin 
recta BZ non sit diameter, erit centram circali extya ca0 


- 
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Non enim, sed sì fieri potest, sit Z, et iungatur 


TZ. ] 


Quoniam igitur ctirculum ABI contingit aliqua 


! recta AE, a centro autem ad contactum ducta est Z/, 
. ZI pexpendicularis est ad ZE (III. 18.); rectus igi- 


tr est ZIE. Est autem et ATE rectus; aequalis 


 igitor est ZIE ipsi ATE, minor maiori, quoi fieri 








non potest. - Igitur Z non est centrum circuli AB 


| Similiter ostendemus, neque aliud aliquod esse prae- . 


terquam in ipsa Alf", Si igitur circulum etc. 


PROPOSITIO XX. (Fig. 2.) 


In @rtulo, angulus ad centrium duplus est anguli 
sd ciramferentiam, quando eandem circumferentiam 
pro basi habent angali. 


v.e.in Z, ductisque ZB, ZE, erit ZBI pariter ac ZEQ re- 
sis, adeoque Z'BE pariter ac @EB minor recto, igitur rectae . 
4l', 49 non erunt parallelao (Ax. 11. vel I. 5. Pott) q. ec. a. 

Cor. 5, Si duae rectae circulum contingant, etrecta, quae 
‘omactus puncta iungit, mon sit diameter, contingentes cum 
hac tecta obliquos angulos efficient, nec parallolae erunt. 

Cor. 4. Vicissim, si duae rectae circulum contingentes 
son sint parallela, recta, ‘quae contactus puncta iungit, ne 
qut esse diameter (Cor. 1.). Cf. Gilbert. die Geometrie nach 
le Gendre I. Th. p. 120. sq. 

Obs. 2, Alia conversa propositionis HI. 26. vel, si 
Nivis, propositionis huius lil. 18. haec est: rectà, quae e 
‘entra circuli ad contingentem perpendicularis- demittitur s per 
‘ntactue punttum transit, et vice versa. 

Obs. 3. Si eadem reeta duos circulos in codem puncto 
tontingit, duo isti circuli in eodem puricto se contingent. Que 
vera 6 centris cireulorum ad punctum commune, in quo recta 
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“Foto uixdos 0 ABI, xal 1ro06 uèv du nivrga 
nUTOÙ puvia foto 1) no BET, 006 dè vj neoipi= 
osia, 7 vno BAT, ixetw0ay È vv avezv neugi- 
oerav Buow vIV- BI" hey ove distdacimv toriv 1 
ino BEI yuvia «ij vino BAT. 

"EsutevyBeicw yo n AE digg ènl t0 Zi 
‘* ’Ene ody loy toviv.) EA vj EB, ion roi puvia 
yg vino EAB i vo EBA° ai dea Uno EAB, EB4 
price ejs ind EAB dindaorci slow. Ton di 4 
vno BEZ qaîs vuo FAB, ERA: nel q vno BEZ 
doa ve vno EAB tori dinài. di vd asta di nol 
9. ino ZET vis vnò EAT toc Fendi: ddy dea 7 
uno BEI 0àrs tis vano BAL torà derrdgi 





utramque contisigit, duerntir rectaé ad hanc contirigenten 
perpendiculares, adeoque iu cadem recta sitae erunt, unde cir" 
culi se contingent (Obs. 2. ad III. 11, et Obs. 2. ad,1I/.12.). | 
O bs. 4. (Ex Clavio.) Duobus citculis ex eodem centro. 

e descriptis (Fig. 259,) erunt omnes rectae A/°, B4 interio- 
rem circulum contingentes et usque ad circumferentiam Exte: 
rioris citculi productae inter se aequales, bifariamque in pun- 
ctis contactus E, Z secabuntur. Ductae enim ex centro 6, 
6Z ad AF, B4 perpendiculares erunt (III. 18, ), itaque (II, 
. Def. 4.) AF, BA aequaliter a centro distant, quoniam er= 
OZ. Itaque AT=-BA (II. 14.), et bifariam dividuntur : a per 
pendicularibus OE, 9Z (LI. 3.) 





PROPOSITIO XIX. 


Obs. Haec quoque propositio, vel ut conversa III, pro: 
positionis 16, considerari atque ex ea demonstrari potest, vels 
ut est apud Euclidem, ut conversa ILI. propositionis 18. Can 
dalla monente, ut exacte vera sit.propositio, addi debet, ro- 
ctam a contactu contingenti ad rectos angulos ductam secare 
debere circulum. Id nempe vult, esse debere hane perpendi 
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Sit circulus ABI", et ad centrum eius sit angulus 
BET, ad circumferentiam vero BAT; habeant autem 
candem circumferentiam BI" pro basi; dico duplum 


esse asgalum B&T anguli BAT. 


luncta enim AE producatur ad Z. 

Quoniam igitur aequalis est EA ipsi EB, aequalis 
est angulus EAB angalo EBA (I. 5.); anguli igitur 
EAB, EB4 anguli E4B dupli sunt. Aequalis mu 
tem est- BEZ angulis EAB, EBA (1. 32.); Igitur 
BEZ ipsius EAB est duplus. Eadem ratione et 
ZET ipsius EAT duplus est, totus igitur BEI to. 
uus BAI" est duplus. 


cularem ad dasdem reetac contingentis partesî, ad quas est cir- 
culus. Quum tamen illa utrimque produci possit, haud ne- 
cessartium est id addere, 

PROPOSITIO XX. 


Austin. quidem monet, hanc propositionem latius patere, 


quam vulgo putent, et circumferentiam, cui angulî insistant, ‘ 


aeque mraiorem setnicirculo sumi posse ac minorem. Vult 
igitur angulos quoque gibbos i. e. qui duobus rectis maiores 
sunt, sub enunciato propositionis comptehendere, Ita nempe 
propositionem sequentem generalius sumi posse, nec nova id 
additamentam dembtisttatione egere. At, quaravis res per sè 
vera sit, et hoc propositionis nostràe consectariugi ctiam è 
Candalla, Tartalea, Commanding, Clavio, Peletario aliisque 
exhibeatur, et a nonnullis eorum cadem ratione at Austin, iu- 
ber, ad generaliorem Prop. 21. demonstrationgm adhibeatur, 
valde tamen dubitamus, an Euclides de ‘angulis gibbis in ipsa 

proposizione comprehendendis cogitatit.  Nec' poterat facile ab 
anculis sensu consiteto suimtis transire ad angulos gibbos, nisi 
per angulum duobus rectis sequalem, i. e. cuius crura in di- 


Y 
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Kextacdw dy ud», xul foto trtoa yadia ij Unò 
BJAP, nal ènstevjBcica ] AE èuBePiyodw tai vo 
: H. "Opotas è) deitonev, du dindij tori 1 inò 
HET youvia vis vriò HAT, vv q no HEB Vskij 
tomi vijs Uno HAB: dor dea Y vnò BET dadi 
îovi vijg ino BAF. “Ev xundg doa, xab ta dis. 


MPOTAZIE wa. 
"Ey sudo al iy sé auru tipa yoviai ion 
«dini elotv. 


. rectum ad oppositas "partes eiusdert verticis sità sunt: talem 

autem angulum non aguoscere videtar Euclides; vid. Def, 8. 
Illud tamen certum est, demonsttationern partis primae VI: 
33. non permittere considerationem angulorum gibborum ex 
elementis excludere. Vide Pfleiderer. Thes. 1791. Thes. 1. 
Magis antem necessarium fuerit, monere , praccerrbissumi esse 
ab Euclide eum casfim, quo unum ctururti anguli, cuius ver: 
tex in circumferentia positus csi, per ipsum contrum circali 
transit, quem casum nominatim habent Clavius, Giordano di 
Bitonto, Borellius, aliique. Clavius praeterea observat, taci 
in demonstratione axiomatis loce ‘sumi, si duae magnitudine! 
duaram magnitudinum sint duplae, singulae singularum, fore 
quoque summam ex illis summae ex his duplum, vel: si to 
tum totius, et ablatum ablati duplum sit, fore et reliquur 
reliqui duplum. Et hoo quidem ‘Prop. V. 1. et V. 5, univer 
saliter demonstrari, at hic de dnp.0 ut per se notum sumi 
CE. quae ad fiuem Axiom. libri I. notavimus. Ipse deind 
rem aliter sine hoc axiomate demonstrare docet. 


PROPOSITIO XXL° 


È bs. 1. Huius propositionie, quae etiam ita exprim 
potest: anguli ad citeumferentiam eidem segmento insistente: 
aequales suht, duo sunt casus, prout segmentum, in quo sui 
anguli, de quibus quaeritur, vel maius, vel non maius es 


“ 


- 


È 


14 


—__—————__— 


LU 
LIBER TERTIUS. 339 


Rinsus inflectatur ad circumferentiam altei angulus 
BAT, et iuncta 4E producatur ad 77. Similiter osten. 
demus duplum esse angulum HET anguli 74, 
qorum ZHEB duph:s est anguli 774B 
ur BEI" duphîs est reliqui (BAL. 
îur etc. 


3 reliquus igis 
In circulo igi. 


PROPOSITIO xXI (Fig ‘2942,) 


In circulo; qui in codem segmento sunt anguliy. 
îmt inter se aequales, 


emicircalo. Demonstratio textus graeci 
tomplectitur. Posterioris demonstration 
dinas, Clavius, Boréllius; Giordano da 
Rob. Simson; aliigue. Rob. Simsonis 
cissima est. Ea sio habet: sit (Fig. 213;) Segmentunr BAEd 
sn majtts semicirculo, et in ipso sint anguli B44; BEI; 
Decatur ad centrum Z recta AZ, et producatur ad F° , iunga- 
ine EF Segmentum igitur BAZI &st niaius semicirculo; 
eoque ex casi I. est BAl=BEr Eodem modo secmentuni 
T4FA est ridaius seniicirculo, adeogue LA4FIEA. Totus 
isitut angrilus Bd toti BEA est aequalis; Plures alias de- 
noastrationes habent Commandiius, Clavius; aliique: Etne: 
‘tllaria est omnino'casus quoqua posterioris mentio ad per- 
propositionis isequentis demonstrationeni. Caoterura,fut 
“> quas in praeparatione ad demonstrationem sumuntur, fieri 
Point, nempe ut centium circuli inveniri possit ex III. 1, 
intezer circulns dattis ésse #supponitur. Quodsi enim segmen: 
am taritumi circuli datum Foret, res demum per lil. 25, effci 
Met; Et in textà quideni graecu integer circulus datus pe: 
utur: Forw &sxlos: Nihil tamen impedit; etiam segmentuzi 
‘olum datum ponerei 'propositio enim HI, 25; non & HI; 21: 
Radet, et etidmi ante hano poni poterat, i 
0bs. 2 Vicissim, sì super cadem tectà Bd (Fig 294.) 
tl cisdem eias partì constituti sint duo anguli aqualeò BAd; 


priorem ealtim casuni 
em dedere Comman- 
Bitonto, Baermaunus, 
demonstratio simpli 


Ù 
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‘. "Eocw mundos d ABIA, xa) èv td bw apuipzioat 


«6 BAEA yuvici tctwoav di uso BAA, BEA Riza 


dre ai vino BAA, BEA yuvici Ton: dAiydesg cio 
Elljpdw yio vo ABITA xUxdov v0 uévrgor, vol 
toro co Z, xdi Esselevy3imoavr ai BZ, ZA. 

° Ka) èreeì 9) peey vò BZA yovia sep0s ew seveoo 
doviv,-14 dè ino BAA nos ti stspipegeia, noi 
Zyovor vijv ailtiv rspipeosiav Puow, sqv BI4 7 
dea vrnoò BZA povia dindaviav tori vije vò BAL 
did cè ava di) 1) vino BZA nol vijs vino BEA tal 
dndaciav fon deu 1 ino BAA vij ino BEA. “È 
xundio do, nei va éErjc. I 


HPOTAZI® af. 
Fisy îy core nundo:s tevpartàsuow al adrvevavtior 


yuviae duoiv ogdais ina: eloiv. - 


BEA4, circulus per puncta extrema rectae 8, 4, et-per ver 
ticem unius anguli descriptus transibit etiam per verticem all 


. terius anguli. Si enim fieri potest, circulus per punctà Bi 


A, d descriptus (III. 10. Cor. 1.) non trauseat per punctum 
E, quamvis sit BE4=BA4, erit itaque punctum £ vel intra 
vel extra circulum B44. Sit 1) intra circulustm 844; re 


itaque BE producta segabit: circulum in puncto aliquo Y (III 


2. Cor. 3.), ductaque 74, erit, ex hac propositioné , BH 
==BA4. At ex hypoth. etiam BE4=--BA44. Itaque BH4= 


BEA, quod fieri nequit I. 16. Eadem ratione 2) ostenditnt 


punctum E neque extra circulum cadere: cadet itaque in 1psu2 
circuli, circumferentiam, Conversam hahc habent Clavius, 
Giordano da Bitonto, Borellius, Tacquet, aliique. Aliter, 28° 
heud' satis accurate expressa ea legitur apud Gruson. Ab- 
handi. der Kn. Acad. der Wissenschaft, zu Berlin fil 1613 
— 51. p- 55, 6, 27. ve ° | « 
Obs. 5. Hinc porro consequitur seguens Theorem3, quod 


LI 
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Sit circulus ABI, et in eodem segmento B4E4 
mguli sint B44, BEA; dico angulos BA44, BEA 
ese inter se aequales. 

Sumatur enim centrum circuli ABI4 (UL 1.), et 
sit Z, et iungantur BZ, ZA. 

Et quoniam angulus BZ4 est ad centrum, Sngu- 
lus vero BAA4 ad circumferentiam, et habent eandem 
iirtamferentiam BI pro basi; angulus BZ duplus 
est ariguli B_A4 (III 20.). Ex eadem ratione angulus 
etiam BZ angoli BEA est duplus; aequalis igiua 
BAA i ipsi BEA. In circulo igitur etc. 


PROPOSITIO XXIII. (Fig. 246.) 


Quadrilaterorum , quae in circulis sunt, anguli op- 
positi duobus rectis aequales sunt. i 


est apad Serenum.de sectione cylindri Prop. 16. 47. .Cf. Gil.» 
ber. Geom. I. Th. p. 172. Si fuevit (Fig. 245.) 4AB seg- 
metum quodeunque circuli. atque in eo punctum I'ita posi- 
tam, ut sit recita [Lf=SFMB, et describatu: centro I", radio MP 
arculus 1468, qui itaque et per ® transibit; erit summa cru- 
rom anguli cuiusvis 448 super 48, cuius vertex in segmento 
44B positus est, acqualis rectae BE, quae obtinetur, si altor- 
utrum crus producatur, .dum cum g@irculo 40B conveniat. 
Qaum enim sit, si BF ad Z producatur, SZ==FB=FA (I. 
Del. 15.) eris trianzulum ZA" aequicrurum, adeoque angulus 
ZAC-4ZF (IL 5.). Et, quum ex nostra propositione sit 
4A4B=AFB, adecque et ASL=3DAFZ (I. 19.) et AP4nzA2F" 
UU. 21,), erit et EA4--ZA4F (I. 32, Cor, 3.) =AZI--Ab4,' 
ideoque AA:=-4B (I. 6.) ct 44-+-4B=-4E-+-4B=BB. Et, 
quum eodem modo sit Z'A-+-1'B==BZ, at BZ, quippe diame. 
ter circnli 4@B maior, quarha BE (II. 15.), erit etiam FA 
+FB>44-4+-4B, i. e. inter omnia triangula super eadem. 
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“Ecce vbudos d ABD, sa) tw wbsii cespdredev-o 
gov fovo vo AB’IA léyu du ul dmevavitoy «roù 


quvia dvoly codaîs logi eloiv. 

"ErneGebySoicuy ai Al, BA. 

"Ere ov mavvos vorpuvov al sosis yavia:. duole 
dedeic icae eloiv, toò ABI 0a TQLYWVOV ci tpeis 


guviue al sso TAR, ABT, BFA dvoiy Sedats 


todi slolv. "Icy dè 1 pèv vino FAB «ij Uno BAT, 





dv Yao cò avro suiuori elòi tw BAAT, 7, di Uro 


ATB vj uno A4B, LL puo té avrii munari slor vv 


4 


basi 4B constituta, et quoram.angulus basi oppositus aequa= 


lis est, quae igitur in eodem circuli segmento constituuntur 
(Obs. 2.) triangulum aequicrurum maximam "habet summam 
crurum', adeoque maxirtnam laterum omnium summam: reli- 


‘quorum vero crurum summa eo minor erit,y quo magis BEO 
a diametro distat (Obs. ad III. 15. sub finem.). Denique ob- 
servari potest, si etiam 44 produgatur ad 6, fore et 46= 


4B, et A0=44+4B, adeoque =—=BE, et quum in trian: 
gulis.F40, AdAB sì E4A=-Ad, 40=4B, et anguli ad ver- 
ticem aequales (I. 15.) erit et recia E6==4B (I. 4.). 
PROPOSITIO XXH, 
Obs. 1. Cor. ì. Si latus quodcunque quadrilateri in 
in circulo descripti extra circulum producatux , erit angulus 


externus gequalis angula quadrilateri interno. opposito. Habent 


hoc Cor. Clavius, Tacquet., alii, 
Obs. 2. Cax. 2. Tuquadtilatero cireuloinsoripto summa 


duorumjangnlorum oppositarum'aequialis ost summae reliquorum 


duorum anguloram oppositorum, vel: ‘si anguli quadrilateri 


circulo inscripti, initio a quovis eorum facto, ordine, quo se 


invicem ‘insequuntur, mumeris indicentur, eri summa angu- © 
lorum primi et tertii aequalis summao angulorum secundi et 


quarti: Hinc consequitur, rhombum . et rhemboidem circula 
non insoribi posse, 


“ 
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- Sitcireulus.1BF4, ‘et in ipso quadrilaterum 4814; 
dico anguloa ipsius oppositos duobus rectis acquales 
esse, 

lungantur AT, BA. 

Quoniam igitur omnis trianguli tres anguli duobus 
rectis aequales sunt (I. 32.), trianguli ABI" tres an-: 
gui DAB, ABI, BI A duebus rectia ncquales sunt. 


| Aequalis autem est Y4B angulo BAT (III. 21.), ete. 
| tim in eodem sunt segmento BAAT, et ATB an- 
gulo 448 CHI. 21.) etenim in eodem suat segmento 








Oba 3, Ea, quae in Cor. 2. dicta sunt, ganeralius de 
fienra quacunque, quae parem laterum numerum habet, et 
crculo inscripta est, valet: nempe, si anguli talis figurao, 


|  luitio facto a quovis eorum; ordine numeris indicentur, erit 


umma angulorum nameris imparibus 1. 3. 5. ete. notatoram 
aequalis sumqnae angulorum numeris paribus 2. 4. 6. erc. no- 


= uterum, Huius propositionis demonstratio pro quavis figura 


arulo inscripta 4BI4EZHO . .. quae parem habet laterum 
numerum , ita instrui potest: Sit (Fig. 247.) centrum circali 
4, ique ex eo dacantur rectae 04, OB, OI, 04 etc. quae 
cifcient triarigula 0:4B, OBI, OFA etc. quae 'singula erunt 
aequicrura (I. Def. 24.), adeoque in quolibet eorum anguli 
sd basin erunt aequales (I. 5.) i. e. 
erit O4B=0B4 

,0FB=0BF 

OPd—04l" 

O0E4=-04E 

ORZ=O0ZE 

0HZ—0ZH 

0H0—09H 

040—094 
unde, omnibus fin unam summam collectis, erit (048-+4-0 40)+- 
(OPB4-0r4)+- (OE4+0£2;+(0HZ+ 086)- (0B4A+0BI) 
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AATB- din doa 1 bind AAP vate iné BAT, ATB 
foy èoxiv. Kowy snoosstiode Y varo ABI" ai dea 
inò ABI, BAT, ATB vais inò ABU, AAT iou 
eloiv. “A ai vno ABU, BAL, ATB dvotv 00- 
dale ioas slot xa) ai vino ABT, AAT doa dvoty 
ogdaîs icar sioivi ‘Opoitwe di) deltopev, 00 xaì ai 
Uno BAA; ATB puvici duolv dodaîs ioui sloiv. Toy 
Goa Èy tolse xUxdo:S » di ca dere. | 


-.HKPOTASZISX sy. | 
“En tie uve sÙdeias dio rurnara xuxdev 
opoa, mal dvca ‘od cveradpoeza: ni vd ad 
pen!) i I 


1) Commandimus observat, iu vetusto aliquo codice 
verba : érì ta avro uo” deesse. In omnibus tamen editioni. 
bus Hla habentur, nec Peyrardus codicum varietatem in iis 
nota. | 
-(0414-04E)4+-(0ZE-+-0ZH)+(00H-+-094) i. e. integri 
anguli A-+-F-+-E-+4+H= integris angulis B+d+Z4@9, Et 
facile patet, idem ratioc nium eontinuari posse, quisquis in 
figura pari laterum numero’ circulo inscripta laterum numerus 
fuerit. Et simile -crit ratiocinium, etiamsi iutegra figura ine 
scripta sit segmento, quod non maius sit, quam semieirculus, 
Caeterum facillime etiam, quod Collega amicissimus Kausler, 
quum hanc propositichem cum co communicassem, mo nuit, 
generaliter etiam res ita demonstrabitur. Sit propositio nostra 
demonstrata pro figura eiusmodi quacunque, in qua murfierus 
lat&rum =2n, ac vera etiam erit propositio pro figura, cuius 
laterum numerus —=2n-4-2, Sit nempe (Fig. 248.) figura 
ABF4EZH®O, cuius numerus laterum =202, in circulo. 
Jara, si ducta recta T@tria quaecunque latera figurae 40, AB, 
BI a reliqua figura abscindantw, reliqua figurae latera 724, dE, 
EZ, ZH, HA ervant numato 2n iI, quibus si addas latus #9, 


# 
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Ail'B. Totus igitur AAT angulis BAL, AMB ae. 
qualis est. Communis addatur AB"; ergo ABI, 


BAT, ATB angulis ABI", AN aequales sunt. Sed , 
ABT, BAT, ATB duobus rectis aequales sunt; et 


° BM, A4T igitur duobus rectis aequales sunt. Si- 
niliter ostendemus, et angulos BA4, dl B duobus 
rectis esse. In circulis igitur etc. 


PROPOSITIO XXIII. (Fig. 251.) 


Super eadem recta dug segmenta circuloruni ymilia 
tt macqualia mon constituentur ex cadem parte, 


ent fipura T4BZH® circulo inscripta laterum numero =2a. 
Atqui ex hyporhesi demonstratum est, in hac figura esse an- 
puloe OF44-E4+-H—=44-Z-4-HMOI Praeterea in quadrila: ero 
4BT9 circulo ihscripto est ex Obs. 2. .f-4+-B590-=-B-+T04. 
Ttaque 4-+4-(BIO-+-0F4)-{-E--H==B-{-(T04-|-H0OM}-4-d-4-% 
i e integri angali A--M-4-B--Z== integris angulis B-4-44- 
24.0, 


Obs. 4. Propositio observatfone praecedente allata totidem 
vabis quidem applicari nequit ad figuras circulo inscriptas, 
Que imparem habent laterum nnmerum. Prout enim, initio 
:b aliqio angulo facto, reliquos dextrorsum vel sinistrorsum 
mmeres , alii aliique anguli in eandem summam convenient, 
onde e praocedente propositione verbotenus applicata contra- 
dictoria consequerentar. Similis tamen propositio, etiam iu ta- 
libus figuris ABIAE (Fig. 249.) locum habet, si rocta e centro 
cicali 0 ad verticem anguli cuiuscunque E ducta, lunc in 
duos angalos OE4, OE dividamui, atque has integri anguli 


È partes separatim numeremus. Ita enim pariter summa angu-_ 


lorum numeris imparibus notatorum aequalis crit summae au- 
gulorum numeris paribus notatorum, quod eadem ratione de- 
Mmonstrabitnr, ac in Obs. 3. ductis rempe radiis ad omnes an- 
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Ei -poo duvatoy, dì ife avvio evdetas «jo AB 
duo cunpata xvxhav duoia vai avioa cuvecta tO ‘n 
‘ed adeà péon vé ATB, AA4B, où dig da ) ATA, 
sol trceboVyduoay ci TB, 4B. 

‘Enel ov dpoov tom, vo AT'B cujua ve 448 
cupo, ouoa dì tuquara xuxiwv Èosì ta doro 
psva puviae i0ag* io) aoa tovly 9) vino ATB yuvia 
tij ino AAB, 2 èuvos ij tvros, onso toviv adv- 
vatov. OQux doa Eni cis auris evdeiag, nai ve 
ES9Ce . 


MPOTAZIE xi. 


To èr lomv svdswiy duo tuniparo uusdwy 00. 
GIÀ). 0g èotiv. 

Ecrwoay peo ‘tal ionv evdewv tris AB, Ti 
TIT vurpata xixiov ve AEB, TZA déya 0% 
ic0v tovì vo AEB vuijpa vi TZA ruyuor. 


gulorum vertices. Neque tamen haec propositio ita enunciata 
semper valet, si integra figura inscripta sit :segmento, quod 
minus sit semicirculo, sed tum levi aliqua mutatione opus etit 
quod hic monuisse sufficiat. Cf, l’Huilier de Relatione mutua 
Gapacit. et Terminor. fig. $. 215. De fignris, quae angulos 
gibbos habent, neque in Obs, 3. neque in Obs. 4. sermo est: 
nec, omnino huius generis figurae circulo inscriptae css9 pos- 
Sunt, misi forte o lateribus figurae alia alia secent. 

O bs. 5. Propositio III. 22, vel, quod eodem redit, pro- 
positio, quam in Obs. 2. habuimus, valet etiam conversa. 
Nempe, si in quadrilatero duo anguli oppositi aequales fue- 
rint duobus rectis, circulus per tres quadrilateri vertices transions 
(qui semper describi potest, III. 10. Cor. 1.) transibit etiam por 
vertitem quarti anguli. Id enim eodem modo demanstrabitur, 
ec in II. Prop. 241. Obs. 2 Nominatim igitur circa.quadratum 
et rectangulum circulus describi potest. ca 


% ° 
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Si enim fieri potest ad eatìdem rectam 18 duo 
segmenta cisculorum similia et inaequalia constituan- 


tur ex eadlem parte AF°B, A4./B, er ducatur AA, 
et ingantur I"B, 4B. 


Quoniam igitur simile est segmentum AF seg- 
mento 44B, similia autem segmenta’circuloram sunt 
quae capinnt angulos aequales (II. Def. 11.); aequalis 
igitur est angulis AIB angulo 44B, exterior jnte- 
riori, quod fieri pequit (I. 16.). Noa igitur super 
tadem recta etc. 


PROPOSITIO KXXIV. (Fig. 252) 


Super aequalibus rectis sintilia ciroulorum segmenta 
sequalia inter se sunt. 

Sint enim super aequalibus rectis 4B, I° similia 
segmenta circuloram AEB, I'Z4; dico aequale esse 
segmentum AEB segmento T'Z4. 


Obs 6. At, quae in Obs. 3. er 4, continentur propositia- 
le, nequegnt converti, i. e. si v. c. in figura aliqua, quae 


parem laterum pumerum habet, sit summa anguloram impa- © 


tum 1, 5. 5. etc. aequalis summae angulorum 2. 4. 6. etc. inde 
haud consequitur, circulum describi posse, qui per omnes fi- 
gurae verticos transeat» Sunt potius innumeti casus, quibus 
id feri neguit. Sit enim v. g. (Fig. 250.) in circulo Hexago- 
tum ABFAEZ, in quo itaque ex Obe. 3. erunt anguli 4+- 
DI 44-R:=-ABI4-44-Z, Producantur duo latera 48, dl 
lateri BI" contigua, donec rectae OH, quae parallela ducta est 
Tectae BI", occuirant in punctis 6, ZH, eritque (I. 29.) angul. 


(#67) = apr ) oe(‘7° ) = BI9, adeoque M-+PH4-Bsa 


04-4-4-Z i. e, figura A40H4EZ ita comparata est, ut summa’ 


anguloram imparium asequalis sit summae angulorum parinm, 
ueque tamen cirenlus per vertices figurno A@HABRZ transiro 
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"Egappotopivov yeo voi AEB cuijuaros Est) co 
-TZ4, sol idsusvov voi uèv A oppeiov înì co I, 
cis dè AB evdelas er vv TA, tpappudcer sai co 
‘ B oypstoy è vo 4 onpeiov, did vo ioyy slivae cry 
AB «ij Td wijs dè AB n) «yu TA èpagpocaors, 
3papuossi ual vo AEB cuijua tn) vò TZA. Eî yao 
AB svdsio è) env TA èpaopoos, co dè AEB 
cuijuo ènì ro TZA Mm} èpaopoosi!), Ho èvros 
avtoÙ smeositai, 7 èxtos, 7 magaddatee we co T'OHA, 
xal xindos nuxdov téuver nata stAsiova onusia 7 duo, 
ca I,H,A, oseo Boriv dduvarov. Ova dea èpaopo- 
Couévns vie AB eddelas tr ev IA 06» Ipagpoosi 
sel vo AEB suijpua în) vò TZA ètpaguoosi dea, 
xal i00y avg dove. Te dea Eni cu leur evdewav, 
“at ta sEgo. 
I POTAZIZX ce. 


Kuxiov euuaros dodtvros, soocavayoaya: roy 
uuxdov oUrio dose tujua, 

“Loro co dodàv cupa xuniov, vo ABI‘ dei dy 
nodcavaypaya. c0v muxdov onto tov «0 ABI 


Tifeo 0 


1) Post verba? pin epaoudori edd. Oxon. et Basil. habent: 
ràla ra less, UIG TO TOITA. Koudoc di xundov 06 tiuvu 
nata rmislova onpsta 7 dvo' ada nol réuva 60 TOMA ov IZ4 
sara swslova onpusia 7 dvo, rd I°, H, 4 etc. cum qua lectione 
consentiunt omnes a Peyrardo collati codd. praeter codicem 4, 
giem secutus Peyrardus ita legit, ut nos quoque ‘expressimus. 
erum etiam in hac lectione quam veriorem putamus, aliqui 
desiderari posse videtar; quo ostendatur, ex III. 23. unum 


‘ 


segmentum circuli ‘neque extra neque intra alterum cadere | 


se. Idem sentire videntur DeLambre et Prony in relatione 
ad Instit. Franc. facta. 


° potest. Circnlus enim, qui per tria puncta 4, Z, Z transit, 
per haec puncta ompimode determinatus est (III. 10. Cor.1.), 


| ‘+ DIBER TERTIUS. È ZAU 

Congruente enim segmento AEB segmento T'Z4, 
e posito puncto .f super J', recta vero ,fB super 
TA, congruet et punctum B puncto 4, propterea 
quod'aequalis est /4B ipsi IT°/; ipsa autem AB iptsi 
l'4 congruente, congruet et segmentum AEB seg 
mento I°Z4. Si enim AB recta ipsi I°4 cougrua, 
segmentum autem 4EB segmento SZA non congruat, 


| vel intra ipsum cadet, vel extra, vel pertransibit ut 
. T@H4, et circulus circulum secabit in pluribus pun. 
| ctis quam cuobus, in punetis I", 7, 4; quod fieri 
‘| non potest (Ilh 10.). Non igitur congruente reota 


AB ipsi {4 non congruet segmentum AEB segmento 
IZA. Congruet igitur, et aequale ipsi erit. Ergo 
super aequalibus etc. 


PROPOSITIO XXV. (Fig. 253. a. b. c.) 


Circuli segmento dato, describere circulum, cuius 
est segmentunà. 

Sit datum circuli segmentum ABI"; oportet de- 
scribere circulum , cuius ABI" est segmentum. 


nec itaque alius esse potest, quam circulus AZZ4FB. Atfhio 
Grculus rectas AB, 4 secat alteram in punctis 4, 8, al- 
&ram in punctis 4, I°, neque igitur iterurh eas secare potest, 
in punctis @, 7 (II. 2. Cor. 1.) i. e. nequit transire per 
vertites ©, HT figurae AQHAEZ.. Pariter res demonstrabitur 
de conversa eius, quam Oba. 4, babuimus. 


° PROPOSITIO XXIII. 


Obs, 1. Quamvis verba: in) cd abra péon non omitti 
Possint ob demonstrarionem, verum tamen est, quod Campa» 


DI 
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Terunodw ya0 Y AT' diro tarà cò 4, xo) irta. 
Uno voù 4 Oypetov ei AL node 00dd6 n 4B; sal 
inetevyio 1 AB: 1 vnò ABA dove yova vis Uno 
BAA irei pietGuy èotiv, 7] îoq, 7 fhartor. 

"Eco TPOFE0OV petto ; ul cursotaTtO pos CA 
BA «bela, xal to 1006 avifi tueto vw d, ci vao 
| ABI povia Toy n uno BAE, uaì dirty du 7 dBia 
to E, na) ?nele0y0w 1) ET. '‘Eneì oùy ion tortv 
vino ABE yovla vj ino BAÉ, ion dea ?ovì sol g 
BE evdsla r$. EA. Kiol tre îoy torlé Y] AA vj 
AT, xowi) Bè ) 4E, dio dy ai A4;- AE dvei vale 
‘ T4, AE ico elobv, Euartfpa éxatéba , xo Yovic n 
Unò AA4E povia vi uno TAE tor on, dog peo 
éxotiou* sal Bac dou 5 AE fPaver è) TE dov 
ion. "Alè ij AE *j EB edely9m lay: al i BEGGa 
vj T'E toc)y Toy al tesîe Goa ai AE, EB, EC 
logi didgdoss elciv' 0 Goa sevionuag E, diavviport 
. ® dl vv AE, EB, ET; uundos yoaipopevos FE 
val did tav Zoumoy ogpueiav, nai Soto: noocuvaye-o 
Yeoppevos nuo. KéxAov sou vuijuatoc dodevtoe, 
soosavayiyborteai 0 xixioc. Kal dijhov we €0 ABI 
tujua davrov tovv pesvidiov s dad € co 10 E nre 
*g0y dxtog autoù tuyyavew: 


nuo, Commandinue , Clavius, Peletarius, aliique rnoneni, nei 
© diversis ciusdem rectae partibus esse posse duo segmenti 
similia et itaequalia, quod facile patet, si alterum eorum 
circa réctam communéem circumvolutuni ponatur s. ita ntianio 
sint ex eadem rectae communis parte: | 
O bs. 2. Rob. dittison, motiet, in Prop. 23. bstendendum © 
sese, non posse ox cadem rectae AB parte cosstitui duo cir- . 
culisegmenta similia'et inaequalia; quorum alterum alterturi secet 
{quortiam] oh piva dubbus functie 4 er B communia 


“» VÀ 
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-Secetor enim AI° bifariam in 4 (I. 10.) et duca. 
tar a puncto / ipsi AI" ad rectos angulos 4B(1.11.), 
et imgatur 4B. Ergo angulus AB4 ipso BAA vel 
maior est, vel aequalis, vel’ minor. 

Sit primum maior, et constituatar ad rectam BA; 
et ad punctum in ta A, angulo ABA aequalis angu- 
hs BAE CI. 23.), et producatur 4B ad E, et iun» 
gatur ET. Et quoniam aequalis est angulus 4BE 
ipsi BAE, aequalis est et recta BE rectae Ed (1. 
6.).° Et quoniam aequalis est 44 ipsi AT) communis 
autem. JE, duae 44, 4E duabus FA, AE aeqnales 
sunt, utraque utrique, et angulus .44E angulo T/E 
est aequalis; rectus enim uterquè; basis igitur AE 
basi T'E est aequalis (I. 4). Sed AE ipsi EB ostensa 
est sequalis; et BZ igitur ipsi IZ est aequalis; (tres - 
igitir AE, EB, ET aequales inter se sunt; ergo 
circulus centro\F, intervallo autem una ipsarum 4É, 
EB, ET descriptus transibit et per reliqua puncta, et 
etit descriptus circulus (III. 9.). Circuli igitur seg-. 
mento dato » ‘descriptus est circulus. Et manifestum 
est segmentum ABI" minus esse semicirculo s propte- 
rea-quod Centrum E extra ipsum cadit. A 


babere possunt HIT, 10.) ne postea demum ad Prop. 24. id de: 

monstrare mecesse sit. Cacterum Campantus in Prop. 23. paulto 

prolixius distinguit casus, quibus punctum I'in uno crurumi 

uguali 44B, aut extra huzio angulum, aut intra eum situtti 
1, 


PROPOSITIO KXXIV.: 


O bs. i, Robert. Simson., postquam Prop: 23. ita ut 
0bs. Z. ad IMI. 25. diximus, domonstraverat, breviter iam ex- 


s 
s 
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Enatedxduouy pio ai BI, EZ. ; 

Kul èîmeì i000 elalv ot ABI, AEZ xindoi, foci 
sfolv al èx tv sevionr dio d) ui BH, HT dvoiy 
sule EO, OZ loci cio ro) yuvia ) novi 6 H 
puvia ti n00g ti O ioy tou Pacis deo 7 BI favi 
tI) (EZ tovìy ion. Kai însì toy tor Y 71006 ci A 
yuvia' vi poos té 4; op 01ov do èoti to BAD 
Teojpua ty EA4Z curjjratt, xui tovv tr Towv edera 
TW BI, EZ° ca dè énù iowv eden Opiote qpr= 


PROPOSITIO XXV. 

Obs. Boermann., Rob. Simson. et! Playfair eos casus;. 
quibus segmentum datum non est semicirculus, comiunctini de- | 
monstrant. ‘ Quod ad additam observationem attinet, quibus 
casibus segmentum datum maius aut minus semicirculo, ant ei. 
aequale sit, Atistin, monet, eam ita positam esse, quasi ex de- 
monstratione demum id detegatur, Campanus rem invertit; 
ét'monstrat, si segtnentum minus fuerit semicirculo, fore an: 
- guium 484 maiorem ang@ilo BA4; si semicirculus, fore hos 


 angulos aequales; "si maius semicirculo, fore 4B4 mirorem. 


angulo B44, quod ipsum ut corollarium addit Billingsley. 

> Creterum Campanus ,_ Peletariùs, Billingsley, Tacquet, alijqué. 
problema ita etiam solvunt, ut duas quascunque chotdas in* 
segmento ducant, ‘et eas rectis bisecent, quas ipsis ad anpulos. 
rectos erigunt: Orontius Fineus, Clavius, Billipeleyz Barrov., 
Cottsius, Henrion hanc solutionem simpliciorem reddunt, . 
dum duas chotdas ita-ducunt , ut unum circumferentiae pun- 


\etum commune habeant. Austin, dehique observar, in con- 


structione problematis sumi, angulos, et latora trianguli dato 
segmento inscripti dari: hoc autem posito omitti posse hanc 
propositionem, utpote in genéraliore IV. 5. comprebensam. 
, Quod quamvis verum sit, in solutione nostri problematis ope 
IV. 5. facta addi tameg debet, circuli ita descripti partem ex 
HI, 23. cum dato. segmento coincidere, 
PROPOSITIO XXVI. 
O bs. Paullo distinctius procedit demonstratio; si duo 
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Iungantur enim BI", EZ. 

Et quoniam tequales suni circuli ABI, 4EZ; 
aeguales sunt, quae ex centris (III: Def. 1.); duae 
igitor BH; HI duabus EO, 0Z aequales sunt; et 
angulus ad 7 angulo ad O aequalis est; basis jgitur 
BI basi EZ est aequalis (I. 4.). Et quoniam aequa- 
lis est angulus ad 4 angulo ad 4, simile igitur est 
segmentum BAT segmento E4Z (HI. Def. 11.), et 
sunt super aequales rectas BI", EZ; quae autem su. 


casus , i:prout anguli ad centrum vel ad veriphòfiam aequales 
porumtur, separatim tractantur, quod_fecere C.imperius, Clae 
vius, Peletarius, Cottsius. Ostendendum nempe est, et ex 
uno supposito consequi alterum ope HI. 20. Praeterea itire 
idhuc addit Clavius, demonstrationem eius casus, quo anguli 
ad peripheviam 24/', E4Z non sunt minores recto, adeoque, 
ne ex NI. 25, consequitur, :egmenta BAL, E42 non iminore 
semicirculo.. Is casus misi in Iil. 20. cum Austino angulios. 
gibbos quoque comprehendere velis, ne manca sit demon: 
stratio, si anguli BA, £4Z obtusi fuerint ope HI. 22. ad 
casam angulorum acutorum reduci debet: sin hi afguli récti 
fuerini, res ex I. Ax. 8. patet. Ante omnia autem monendum 
fuerit, angulos BAI", E4Z {vel semicirculis insistere, vel 
segmentis, quas maiora vel minora sint semicirculis, prout 
ipsi recti, obtusi aut acuti fuerint ex conversa III. 31; quae 
ante hanc 26. poni potest. IDenique Commaadinus, Clavius 
aliique  monent, has et tres sequeutes propositiones etiam irì 
uno eodemque circulo locum habere. 


Cor. 1. Hinc etiam in sequalibus circulis tircuinfetenziae, | 


in ‘quibus sunt anguli aequales; aequales ernnt. Nempe, 
quam circumferentize, quibus anguli aequales insistunt, aes 
quales sint, 4equalia etiam erunt reliqna circuloram segmente 
(I. Ax.) i. e. circumferentiae , in quibus ‘sunt anguli aequales. 

Cor. 2. CÉ£. Ciavium ad HI. 27. vel Pappi Collect; Ma: 
them. Comment. ad III. 52. Prop. Si in citculo fuerint dues 
rectae parallelgo 44, BI° (Fig. 255:) et punct acarum ex- 


id 
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pera xbxdov Toca dAaphors totiv: icov dea to B.il' 
quia vu EAZ iuruav. “"Eou dèi naì ddce 0 
ABI uvxios odo vo AEZ ava iv0s + Zorssor «00 
BKIT «urua dona FAL ivor- 77 dea BKT STERN] t= 
qua dov io) vj EAZ segupegsia. ’Eay diga 10îg 
l00, mal ta, dere. , 


", 


| II POTASZIS a. 

°Ev woig îo0g miudows ai èni iowv stepupepetot 
fsfysvici yoviat foor ‘diinats  siolv, tav te n00: 
toi. NEVTOOLE 3 day e ngos tale Nnegrpeoeiais wol 
BsPyuvia:. 


trema, “quae ex cadem parte sutit, iungantut rectis AB, I°4, 
evunt circumterentiae a parallelis interceptae AB, l'4 aequales, 
Ductis enim rectis B4, /"4, erunt apguli APB, IAA acqua 
les (I. 29.), adeoque aequales erunt circumferentiae ; quibus. 
insistunt (III. 26. Obs.), 

Cor, 3. Vid. Clavius. Sì iu aequalibus circulis, vel io 
eodem circulo duo’ anguli inzequales fiterint (sive illi sint 
anguli ad centrum, sive ad peripheriam), arcus quoque, vel. 
- eircumferentiae, quibus insistunt, inaequales erunt, nomina 
tim éa circumferemtia , cui maior angulus insistit, etiam 1psa 
maior erit. Et si unus istorum angulorum sit multiplum al- | 
tefius auguli, arcus quoque, cui unus angulus insistit, idem ! 
multiplum ‘eius arcus erit, cui alter angulus insistit. Hoc co- 
rollarium etiam, de angulis gibbis i. es duobus rectis maiori- 
bus, vel, si miavis de sunema angulorum duobus rectis quaiore 
. ‘vel iis'aequali valet, dummodo pro arcu, cui însistunt, etiam 
eam circuli partem sumas, quae semicizculo vel aequalis vel 
maior est. 

PROPOSITIO XXVII. 

O bs. Est haec prbpositio conversa prioris. Ad plenio- 

rem cis demonstrationem ‘ pariter ac in MI. 26. separatini tr4- 


x 
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per aequales rectas similia sunt segmenta circulorum 
aequalia inter se sunt (III. 24.); aequale igitur seg- 
mentum ZBA4I" segmento E4Z. Est autem et totus 
ABI circulus toti 4EZ. circulo aequalis; reliquum 
igitur BAI segmentum reliquo E4Z aequale; ergo. 
cirrumferentia BK aequalis est circumferentiae EA4Z, 
Si igitur in aequalibus etc, e 


PROPOSITIO XXVII. (Fig. 256.) 


In aequalibus circulis anguli aequalibus circumfe- 
rentiis insistentes acquales inter sé sunt, five ad con. 
tra, sive ad circunaferentias insistant, 

| 
crandi sunt casus, quibus circumferentiae, quae aequales. po- , 
nuntar, nom migores sunt semicirculo, quod simili ratione 
ope III. 22. fieri potest, 

Cor. f. E Clavio, Duae rectae 44, DI (Fig. 258.), 
quae inter. se in circulo aliquo aequales arcus AB, 40 inter- 
cipiuat, sunt parallelae, (Est haec convers. Cor, 2. II, 26. 
Prop.) Quum enim ciroumferentia AB sit aequalis_ ciroumfe- 
rentiae I°, erit (III. 27. coll. Obs. ad INI. 26. sub finem) 
anculus AT/B=I44, adeoque 44, BF parallelae (I. 28. Ò 

Cor. 2, Et quum etiam circumferentise A4F, 4AB ae- 
quales sint, acquales erunt anguli ABI, 4FB (HI. 21.), adeo- 
que rectae 4B, I°, nisi hi angali simul acquales sint duo- 
bus rectis, inter se convenient, ita, ut triangulum isosceles 
constituant (I. 6.), cuius vertex igitur situs evit in recta, quae 
e media basi BI perpendicularis ad eam erigitur (1. 26. Cof. 
4.) i. e. (HI. 1, Cor. 1) in diametro ad mediam basin BI 
ducta, ‘ 

Cor. 3. Pariter, ‘si puncta istarum parsllelarim è ‘dis 
versis partibus sita iungantur rectis 1}4, 7 quae se nocossa- 
rio intersecant in puncto aliquo , aequales erunt anguli 
Al'B, 4BI", adeoque (I. 6.) aequales sunt rectae BB, FE, 


0 
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"Eu pao Too uvxdoie voîs- ABI, 4EZ 2nì Toy 
mepupeperiv vv BI, EZ, no0c uèv cois H, © 
mutooe yavici PePyxitogav ai vro BHT, E0Z, 
1006 dè caîs sreoupegeiats al vano BAT, EAZ: déy 
dvi 9 pèv vò BHI .povio vj inò EOZ tariy ion 
1) dè vò BAT vij no EAZ su 

Eì 1) yao dvioos toviu Y vio BHT vj vano EOZ, 
pia aùtdy ueitov fovai. "Eotw. 1 eiSov n vio BHT, 
mal ocuveotate 3006 ti BH evdzia, noi cu ‘9t006 
ot oyuelw vé H, xij vro EOZ yavie ion 1 Uno 
BHK-ai dè ice ywvios trà) lowv neorpeosrv Pefy- 
uGGLV , OTOY 7006 Toîg sevtooLe wotys toy coa,9 BK 
meoupeoera ij EZ nepepegeia. “A ) EZ vj BT 
torìv ion, naì 7 BK dea ts) BI tovlv ion, 1) thax- 
ov ti] pelbovi, 050 fotiv aduratov. » OÙx, dea 
avioos tav 7 vno BHT yuvia vj vuo EOZ- ion 
cea. Kai tov vis pèv ino BHI' pisa 3) 906 
ta A, cis dè vno EOZ rpiosia 7 stgos tw A tor 
do sol 7) 008 vw A puvia vi) 006 twd. Evo 
voîs (0016, ual ta ire. | 
' 


1) Ita cum Peyrardo ex Cod. a. omnino legendum esse 
videtur. ‘Edd. Qxon. et Basil. cum omnibus reliquis a Pey- 
rardo comparatis manuscriptis habent: .Ai 4èv 08 7) vò BHT 
lon torì ti vrò EOZ, qavsgbv, Ot1 no. 7) vo BAU 7 vro 
EA4Z ion toriv si dì ov, pia avrwv pusiZwv éoriv etc. Quae 
tamen, quum “ad fincm emonstrationis denuo aequalitas angu- 
lorum 3 er 4 ex aequalitate augulorum BH, E0Z deduea- 
tur, minus apta videntur. 


LI 
’ 


atque ex eadem ratione rectae AF 4E s vel punctum 2 quo- . 
que positum est in recta , quae e media basi 2/° perpendicula- 
ris ad eam erigitur (I. 26. Cor. 4.) i. e. (III, 1, Cor. f.) in 
diametro ad mediam basin ducta. Haec Corollavia habet Gil- 
bert. p. 122. , 

Cor. 4. E Clavio, qui ad Candanum de Subtilit, id re- 
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In aequalibus enim circulii ABI, 4EZ, acquali- 
bus circumferentiis BS, EZ ad centra 71, ©, anguli 
inistant BAI, £0Z, ad circumferentias vero an- 
gii BAT, EA4Z; dico angulum BAT angulo EOZ 
esse aequalem, angulum vero BAI" angalo E4Z. 


Si enim inaequalis sit angulus BHI angulo E0Z, 
unus ipsorum maior erit. Sit maior BH, et con- 
sitnatur ad rectam 87}, et ad punctum inea H, 
angulo EOZ aequalis BHK (I. 23.); aequales autem 
ansuli eequalibus circumferentiis insistunt , quando ad 
ceutra sunt (III. 26.); aequalis igitur circumferentia 
BK eircamferentiae EZ. Sed EZ ipsi BI aequalis 
est, et BK igitur ipsi BI est aequalis (I. Ax. 1.), 
minor maiori, quod fieri non potest. Non igitur in- 
aequalis est angulus BHT angulo EOZ; aequalis igi- 
tur. Et est ipsius quidem ‘BH dimidius angulus ad 
4, ipsius vero E0Z dimidius angulus ad 4 (II 
20.); aequalis igitur et angulus ad 4 angulo ad d. In" 
aeqpalibus igitur ete. 
fert. c£ Gilbert. p 150. Si (Fig. 25%.) in circulo ductis dua- 
bas diametris sese ad abzulos rectos secantibus,. altera carum 
AF producatu, sintque quadrantes ex una parto illius in partes 
quotcunque aoquales ZZ, ZI, IB,et totidem 46), 0H, RBB 
divisi, iuxaganturque rectae 70, IM etc. quae ex Cor. 1. pa- 
rallelae oruamti, aque ex puncto ext'emo 2 alterius diametri per 
panctum «livisionis I ipsi ex una partie proximum recta duca- 
tur JB, quae cum altera diametro conveniet in A: exit tota 
recta A4 inter punotum concursus X et concavam peripheviam 
circuli omnibus parallelis ZZZ, ZO etc. una cum diametro 4f* 
simul sumtis, acquales. Nim quum, ob arcus acquales, 
tectae IH, ZB, AFie IH, K4;5 et ZO, Al (Cow 1.) et 
ex eadem ratione BI, HZ (aleoque IK, IA), HZ. @F 


f 
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‘IPODVAZIEX 


*Ew qcoîs ico xUxdois al foci evIriai Toag sepi- 
‘ geosias dpaspotor, tv uèv pebova tj uettovi, ty 
dì èiarrova xi thartovi. , | 

"Eoccocav ic00 xixdot oi ‘ABT, AEZ, xal èy ev 
goîg icar svdeiai fovwcav ai BT, EZ, vas per 
BAT, EAZ nsoupeosios pelbovas dparcoica » 7as 
. dè BHT, EOZ eidetovas éyw OTL o” pv BAT 
peo mepupigsta toq éotì vj E4Z posi Love meo- 
geocia, 7) dè BHT &icttov meoupeoea ti) E0Z 
ti uttonI: 


Eilljp9w ydo td sévioa civ xxdwv, a K, Ad, 


uo) ènetevydocay ai BK, KIT, EA, AZ. 


(adeoque ZA, @I) parallela sint, erit IH="XKd4, et Z6= 
dI (I. 34.) adeoquo KA=KA+-AF-+TA=IH-4-Z0+4, 
Cor. 5. Si (Fig. 258.) semicirculus A4EH (qui in Cor. 


praeced. in numerum parem partium aequalium quemceunque 


divisus fuerat) iam dividatur in numerum imparem partium 
aequalium quemcunque 48, BI, F4 etc. et ducantur per 
puncta aequaliter a diametro distantia rectae BO, I°Z etc, quae 
inter se et cum diametro 404 parallelae erunt (Cor. 1.), et 
ad extremitates eius harum parallelarum, quap a diametro 4H 
maxime distat, ducantur e centro Q radii 04; UF, summa 
rectarum #8, ye, 4E, quas hi radii e parallelis ibtercipiuot, 
‘aequalis erit radio 40. Nam rectae 40, EO productac ad 
M, N, ok angulum MON=40E (I. 15.) arcum MN=4E 
abscindent (III. 26.). Ductis deinde per 4; “PF rectis 44, 
TK etc. parallelis rectae ZM, abscindentur arcus Md, AK etc. 
‘ aequales arcubus AE, 47° etc. (INT. 26. Cor. 2.) et, quum integer 
semicirculus MF aequalis sit semicirculo 44, adeoque tot 
arcus aequales inter se, etarcubus 48, BI" etc. contineat, quot 
habet. semiciroulus A4H, reliquas etiam arcus AK acqualis 
erit arcui BI, adeoque ducta BA parallela erit rectae TZ. 
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PROPOSITIO XXVIII. (Fig. 260.) 


In aequalibus circulis aequales rectae aequales cir. 
cumferentias auferunt, maiorem quidem maiori, mi- 
norenr vero minori. | 

Sint aequales circuli ABD, 4EZ, et in ipsis ae- 
quales rectae BIT, EZ41), circumferentias quidem 
BAT, E.JZ maiores auferentes, circumferentias vero 
BHI, EOZ minores; dico maiorem quidem BAT 
aequalem esse maiori E4Z, minorem vero BI!" mi. 


nori EOZ. 


Sumantur enim centra circulorum, K, 4; et iune 


gantor BK, KIT, EA, AZ. 


# 
1) In Gguris cet textu litteras reposuimus, quales sunt’ in 
edd. Oxon, et Basil. et in figura prupositionis sequontis, quam 
Peyrardus nullam causam mirtatarum litterarum altera. 


Pariter wectie TM, 24 eto. inter se, et diametro 4N paral- 
lelaè erant (Cor. 1.) Et quum F4, AM sint arcus aequales, 


teclae TM, 44 se intersocabunt in punceto aliquo 4 cito in 


diametro, quae ad rectam 4M, vel, quod eodem redit, ad 
tectam ei parallelam EN perpendicularis ducitur (Cor. 3.) i. 
e. ut facile patet, in diametrò 4017. Eodem modo ostende- 
tur, rectàae TX, ;B.d in puncto « eiusdem diametri convenire etc, 
Et quum sit 40==B9 (I. 34.) et a0— B# (I. 54), erit RO 
=A4ax. Eodem modo, quum sit «0=Z%, ar dO=Iy, erit 
us, Denique est JO =4E (I. 4): itaqueda-bad-4-d0 
Le A0-=-B89-4-yer-4E. Habet hanc propositionem Kraftiue 
in Geom. Sublim. 6. 92., qui cam La Hirio (Mim, de Math. 
1692. p. 92.) tribuit. Cf. Gilbert. 1, c. p, 131. 

Cor. 6. Vid. Clavium, Boermaunum, aliosque. Recta. 
PZ (Fig. 259.), quac éx medio peripheriae alicuius ducitur 
circulum contingens, parallela est rectao lincae, quie pori- 
Pheriam illam subtendit. Ducta enim e centro 4 ad con- 
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Ko) èrmel ioor ‘vvxdor siolv, ico. slo) xal ai è 
uv xércowv dio dn ai BE, KIT voi voîs Ed, 
Al ic sio, xoxl fiore 9 BF faosi K) EZ ion 
yovia «ea 7 vano BKIC pavia Ti) 1/10 EAZ ion 
favivi Ai dè Îoar yoviai tn towyv qreQupegety Be 
Brxacw, otav 009 Toîg mévtooLe wow i0y dea n 
° BHT nepipigeia vj EOZ neopepeia. “Eou di 
ua) 6406 0 ABI nbxdos 04m ti AEZ nuvndw Îoost 
ul Zon con n BAT neogeocta ‘Zon v} EAZ 
meoepeocia ion toviw. ‘Ev doa vois i00ss, nel ta 
#375. 


N 


IPOTAZISX us. 

"Ev toîs ico nvsios Uso Tae: loag ITEQLPEOEINS O 
float evsial vrrotelvovor. - 
"Ectwoay ico uvadoi oi ABI, AEZ, na èv 
uùtoîs ica rrepipeosiai dnenpdacay ai BHT, 
EOZ, sal instevydwoay ci BI', EZ svdeiav dia 
ou i0n toviv'‘) BU evdsia vj EZ. 
Elngdw yeo vo xevtoa ov uvadwr, si K, dr 

- ua) trebevyiwoav ai BK, KT, EA, AZ. 


\ 


tactum A recta 44 perpendicularis est ad raggentem(JII. 18.). 
At ductis 48, dI", in triangulis 4BO, A4F9 est 4B=-4F, et 
49 communis, et ob arcus 48, AF ex hyp. aequales , angu-o 
lus B40=r409 (HI. 27.), itaque BO4A=F94 (I. 4.), proinde 
uterque rectus est (I, 15.): itaque recta £Z parallela erit 
rectae BI (I. 28.). Hinc simul patet, rectam), quae e centro. 
circuli ducta arcum circuli bifariam secat, secare etiam rectam 
illi arcui subtensam bifariam et ad angulps roctos, 
Cor. 7. Conversa quoque antecedentis corollarii facile 
demorstrabitur : nempe, si recta EZ, quae ex ‘medio peri 
pheviae alicuins ducitury parallela est rectae limeae ; quae il-- 


“x 
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Et quoniam aequales circuli sunt, aequales sunt et 
rectae ex centris ductae (III. Def. 1.); duae igitur 
BK, KIT duabus EA, AZ aequales sunt, et basis 
BI basi EZ aequalis; angulus igitur BK angulo 

EAZ aequalis est (I. 8.). Aequales autem anguli ae- 
qualibus circumferentiis insistunt, quando ad centra 
sunt CIIT. 26.); aequalis igitur BHTI circumferentia 
ipsi EOZ circumferentiae. Est autem et totus ABI 
circulaus toti A4EZ cjrculo aequalis; igitur et reliqua 
circumferentia BAI reliquae tircumferentiae E4Z 

| sequalis est. In aequalibus igitur etc. - 


PROPOSITIO XXIX (Fig.] 260.) 


In aequalibus circulis aequales _circumferentias de, 
quales rectae subtendunt. ’ 


__ Sint aequales circuli ABI, 4EZ, et in ipsis su- 
| mantur aequales circumferentiae BHIT, EOZ, et iun- 


 emtur BI", EZ rectae; dico acqualem esse rectam 
BT rectae EZ. 


| Sumantur enim centra circulorum, K, 4, et iun. 


_gatur BK, KT, BA, AZ. 


| lam lineam subtendit, EZ contingie .cirenlam, Erit nompe 
‘nzalus B40=F40 (PI. 22.) 4B6=- 419 (I. 5.), adeoque 
IT. 62.) BO4=F04=" recto (I. 13). Unde et E44 rectus 
ene (I. 29.) et BA circulum continget (II. 17.). 


Cor. 8. Si in aequalibus circulis, vel in codem circulo . 
| duo arcus inaequales fuerint, erunt etiam anguli iis insistentes 
imequales, sive illi fuerint anguli ad centrum sive ad peri- 
dleriam, nominatim , qui maioribus arcubus insistunt anguli, 
| fune maiores. Et, si unus istorum arcuum sit multiplum 
lierius, erit etiam angulus priori insistens idem multiplum 
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È Kal dre 107 iovly n" BHT seocipéozia er E6 
smevipeosia, îoy tovì xal yovia 7 ino BKT vj ® 


y E AZ, Ko) mei ioo0 slolv oi ABT, AEZ rvsdo 
r îoa. slot ual ai èx toy mevtouv: duo di ai BK, K 


, dvoì cais EA, AZ ici sio), nai yuvias îoac seou 
povor Pao ao 7 BI Baos vj EZ ì ‘07 toviv, ‘1 
Goa coig i004% , na) to éEye, 

fr \ 

HPOTAZIX 32, 

SI To dodetgay naosbpigerar diga cepeiv. 
- ‘0 "Eoto 7 dose negipioea , A4B, del di n 
A4B TEoupEgetav diya tepeiv. 





‘anguli alteri insistentis. Est haec conversa III. 26, Cor. 
e: * pariter defangulis gibbis. quoque ‘valet, 


PROPOSITIO XXVIII. 


Obs, Ad pleniorem rei tractationem (Pfleiderero monent 
praemittenda fuerint sequentia; Si in uno. circalo recta, 
pericentrum transeat, in altero etiam ei aequali recta £4 ip 
BI aequalis per centrum transibit. Nam si £Z non per ce 
tram transiret, ea, quae ‘per centrum circuli 4EZ trans 
maior foret quam £Z (III. 15.) i. e. maior quam BF. E 
.demJautem i illi est aequalis (HI. Def. 1.) q. ca Tuma 
tem, quum circuli agquales sint, semicirculi etiam, quos di 
metri BF, EZ auferunt (I. Def. 17.) aequales erunt. .S 

‘ autem BI” non per centrum transeat, nec ca, quae illi acqu 





lis est, BZ per centrum transire potest: nam, si BI" non 
. centrum transit, erit «illa minor diametro circuli /BF (1 
! 15.) i. e. (III Def. 1.) minor diametro circuli 4RZ, iUg 
et EZ minor est diametro circuli 4E, adeoque non per ce 
tram circuli 4EZ transit, - Atque hinc deinde reliqua com 


quentur ut apud Euclidem. | 
Cor. 1. Et quum bircumferentiae , quas aequales re 


ì) 
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.. 74 
Et . quoniam aequalis est circumfèrentia BH cir- 
comferentiae EOZ , aequalis est et angalus BKI' an. 


+ qgulo FAZ (II. 27.). Et quoniam aequales sunt cir- 


iau 


culi ABI, 4EZ,; aequales suntet rectae ex centris 


. dactae; duae igitur BK, KT duabus Ed; AZ ae- 


quales sunt, et angulos aequales continent; basis igi- 
tir ZU basi EZ acqualis est. In aequalibus igitur etc: 


P ROÈPOSITIO XXX. (Fig. 268.) 


Datam circumferentiam bifariam ‘secare. 
Sit data circumferentia 44B; oportet circumfe» 
reotiam _AAB bifariam secare, 


ia aequalibus circulis vel in eodem circulo (cf. Obs. ad It. 
%.) asaferunt, sint aequales, anguli etiam, qui iis insistunt, . 
ive ad centrum; sive ad peripheriam aoquales erunt (111. 2%.) 
deoque segmenta erunt similia (III. Def. 11.). Cf.Pfleidere-. 
Cor. 2. Si duo eequales circuli (Fig. 261.) tse intersc:- 
cent in -# et B, arcus #I°B, 44B erunt aequales, adeoque 
rmilio I. 27, ot III. Def. 11.) . 
Cor. 3. si in aequalibus circulis ant in eodetn circulo 
inaequales rectae "constituantur, rhaior recta maiorem, minur 
minorem circumferentiam apscindet (I. 25. et III. 26, Cor. 3 
i sempe de segmentis loquamur, quae setmicirculo minor, 
tunto In segmentis vero, quae semicirculo maiora sunt, con- 
trariam valot, nempe minor recta paius segmentum subtendii. 
CE. Clavios. 


PROPOSIT1O:XXIX.. 


Obs. 1. Est haec conversa praecedentis. Et, siquidern 
citchmiferentia unius,circuli sit semicirculas, erit (quum cir- 
cumferentiao utrimque aequales sumtae sint, et circuli etiam 
aequales ponantur) etiam circumferentia , quae ex altero stmta 
est, semicitculus, adeoque roctae subtendentes diametri, Sin 
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‘'Ensteyto 1 AB, sci terpiodo dija UoTd TO 
l'; xaì dno toù T orpeetov vj AB evdele pos 00- 
bdc 1790 1) TA, sal èrnetevydwoav ai Ad; AB. 

Kaì 378 lo) toriv ) AS vj TB, xo di i 
FD dio dij «i AT, TA dvoi vais BF, FJ ic 
ticiv. Kat yovia 1 vno AFA yuvia vj) no BLI 
t0r;, God yao ératipu Puos doc 7) AA Bou vj 


. AB îoy toviv. Ai di fogi eVbsiai î0ag TLeQLpegsius 


cdpargotot, tqv puèv peitova ti peitovi, trjv dè édur- 
trova tI) theriove nai toy énatioa viv AA, 4B 
TEQLPEQEIY éiadttwy uerondio» îoy dga ) Ad me 
bipioera 1) AB nepipepeig: 

autem aequales sint circamferentiae BHI", £0Z, erunt, quan 
tirculi aequales sipt, etiam reliquae circumferentiae BAN, 
E4Z aequales, et quum, ut Euclides ostendit, aequales sint 
anguli ad centrum, adeoque etiam anguli ad peripheriam, seg- 
menta liaec erunt similia (III. Def. 11,). Et haec propositio 
pariter valet, si aequales circurhferentiae in eodem circulu 
sumtae sint. Hinc consequitur - 


Cor. 1. Rectae AB, Td (Fig: 255.) ita ductae ut Ill: 
26. Cor. 2. aequales sunt. 


Cor. 2. Si vero in aequalibus circulis, vel in eodeni 
circulo imaequialia segmenta sumta fuerint, dum utrtumque mi- 
nus est semicirculo, recta, quae minori segmeuto subtenditur, 
minor est ea, quae maiori subtendituri in segrgentis coutray 


quae utrimque somicirculo maiora sunt; contrarium obtinet: 
E. Clavio: l 
: ‘ 
. Obs.-2. Idem Clavius et ante eum Commandinus se: 
quentes adiiciunt propositiones $ Quas sufficiat-hic subiungere : 
. A. 
Circuli, e quibus aequales rectac auferunt similia s0g: 
menta, aequales sunt. 


Pd ° F) 
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Inngatur -4B, et seceiur bifariam in T (I. 10.), 
et a puncto I" rectae 48 ad rectos angulos ducatur 
TB (1. 11.), et iungantur 44, 4B. 

Po quoniam AI" aequalis est f"B, communis auteni 
l'A; duae igitur Af, TA duabus BI, FA aequales 
suntî Et angulus AI angulo BFA adequalis, rectus” 
enim uterque; basis igitur 44 {basi //B aequalis est 
(I. 4.). Aequales autem réctae aequales ‘circumferen - 
tias auferunt, ma:orem quidem maiori, minoremn verd 
minori (II, 28.); et est utraque ipsarum 44, dB 

circumferentiaruam minor semicirculo ; igitur circuma 
ferentia #4 circumferentiae ./B aequalis erit: 


B. . 
Ex circulis inaequalibus aequales rectae dissimiles cir- 
cunaferentias auferunt. | 
C. 
Rectae, quee ex circnlis inaequalibus similes circumfe- 
rentias auferunt, inacquales sunt. 
co» D. 
Rectae, quae ex quibuscunque circulis circugpferentias ai- 
rniles inaequales auferunt, inaequales sunt. — 


O bs. 35. Ope huius propositionis varia adhuc theoré 
matf demousttari possunt, .e quibus sequehtia huc referre 
visum fuit. 1) Si divisus sit circulus în sex partes aequales” 
in 4, B,T,d4, E, Z(lig. 266.) — fieri id posse, infra ex 
IV. 15. patebit — ducanturque ME, BZ, ponantur AF, 4E, 
occurreutes rectae BZ in 0, H, dico vectam BZ trifariam csse 
divisam. Nempe ob aequales circamferentias AM, TE, E4 
erunt et rectae 47", IE, EA aequales (III. 29.), adeoque 
etit triangulam ATE aequilareram, adeoque aequiangulum 
(I. 6: Cor.), et, quum arcus BI, EZ siut aequales, erit BZ 
parallela rectae ZE (III. 27. Cox. 1.), adeoque anguli 40H, 
419 aequales angulis I", £ (F. 29.), unde et triangulum 
49H erit aequiangulum; adeoque (I, 6. Cor.) aequilaterum: 


%» 


ro 4 orusiovo "Orntsg Èder rtonjoan 


. 00975. . 


.. Et, quurh sit atigulus dBo—Bx9 (I. 2°), erit BO—40 (L 


f 


‘ 4° coincidet. Est haec Gregorii a St. Vinc. IIL LL p. 107. 


N 


4B, AB, et 4B secet citculum AA4B in Zi et, quum angu> 


scripto: idem vero ex hypothesi est etiam in circulo 44B, 
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UH deu doBsica steprgpegero diya eiruytre sura 





DPOTAZTI da . 

°Ey sido; 7 puev, ty cu spusvidio gota dodn | 
tore Uè îy cò psitovi vurpari durrav 09975 
)) di è v eò tiuvcovi turpor peitov opdfei Ko 
Ùri 9 pv coi usifovos Tuygpuoatos quviu peitwy tor 
code di roù tAdrrovos vurpatos pavia Darty 





6.) =@H. Eodemque modo ostenditur, esse Z5=H0: ie 
qua recta BZ in punctis 9, H trifariarh divisa est. Est haec. 
propositio Gregorii a St: Vincénit. de Quadrat: Circu!. p. 169: 
Cf., Kiaft: Geom. Sublim: p. 79. et Gilbert. p. im. 2) sì 


doo aequales circuli se intersecent in 4 et 8 (F ig. 267, et ex, 


uno intersectionum puncto A: describatur circulus, qui utram-. 
que reliquorumi circulotdm setet, unum in 4, alterum in I, 
punceta By F, din eadem retta erunta -Ducaritur enim rectao 


lus AB sitejr utroqué circulorum aequialium, arcus 44, AI, 
quibus insistit, saequales erunt (IIT. 26.), adeoque etiam rectae, 
A4,'4Z, quae hos arcas subtendunt; aequales erunt (II. 
29.) i. e. puuctum Z erit in circulo, cento 4 radio 44 dé. 


ergo erit in utroque circulo , i; a. cum puncto intersectionis 





ubi plures casus speciatim expositi sunt; (CÉ Gilbert. p. 158: 


PROPOSITIO XXX. po 


O bs, Circumferentiaram 44, 4B éssey uit in demòn 
stratione dicitur, utramque minorem semicirculo, inde patet: 
quod ex III. 1. Cor. 1. recta F4, si opus est producta pel 
gentrum transit, adeoque ex altera parte 'rectae 48 demur 


- t 
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Ergo data circumferentia bifariam secta est in pun- 


co 4 Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO .XXXI. (Fig, 269.) 


In circule, angulus, qui in semicirculo , rectus est; 
qui vero in maiore segmento, minor recto; qui autem 
in minore .segmento maior resto. Et insuper maioris 
segmenti engulus maior est rectoj minoris vero seg- 
menti angulus minor recto. 

. ù 


emcalo itetum vecurrie, et semicirculum subdtendit, cuius 
iteque pars est circamferentia 44 vel B4. Piura hino deduci 
possutit consectaria : . 

Cor. 1. Recta, quae chordam circuli (ita vocant re-. 
ctam Scirculi ‘ seginento subtensam) bifariam et ad angulos re- 
ctos secat, ‘aut. quod eodem redit (IIT. I, Cor. Î.) diameter 
tirculi per mediam chordam Cucta, ant diameter, quae chordae 
ad angulos rectos ducitut, bifariam .dividit utrumque seg- 
mentum, cui chorda illa subtenditur. 

Cor. 2. Diameter, quae alterutram atcum a chorda sube 
tensum bifariam gividit, bifariam dividit quoque alterum,' pa- 
riter sc chordam , atque huic est ad amgulos rectos. 

G or. 3, Recta, quae duos chordae alicui oppositos are 
eus bifariam dividit, est diameter, quae chordena Piseost» 
ipseque ad apgulos rectos insistit. 

Cor. 4. Recta, quas chordam aliquam, et unum are 
caum, eni illa subtenditur, bisetat, est diameter, quas chordse 
d asgulos rectos indisrit, et oppositttta queque atcum bi. 
Cor. È. Idem valet de. perperidiculo ex putoto' arcas 
alicuius in oppositani ipsi chordamn demisso, +. 

Cor. 6.’ Repetita problematis \applicatiore eraus cireuli 
quicungae in quatuor, octo, sedaim et generaliter 2h partès 
sequales dividitum (Sunt haec omnia 6 sehedis PRieidereti.) . 

° Aa - 


4 


Cal 
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"Euro uvxdoc è ABTA, dea peroos de eùre. 
iotw 7 BI, névegov dè co.E, wai éneletyBwoay a. 
BA, AT) Ad, AT. Atyw du pevey cò BAT zu 
uvxliw yovia 1) vno BAT de8n tore: 9 dè iv ai 
ABI ueibovi où yi pusvtiov Csosjpuase quvia, y tn 
ABI, Fareoy sedie " dè in ed AAT diario 
qoù r]pesvadiov ‘vunpoase puvia q.Uno AA°' pete 
doxiv opdje. . 

Enetevyto 7 AE, 21.7: dei g BA tro Z 

Koi #rnsì i07 tovy 7 BE vj EA, îog tori va 
yuvie 7 ino ABE vi vino BAE. Ildhw, èssel i09 
éorv 1} TE vj EA ’ Toy tor) «el a vnò ATE" 
ano DAR 0An dea 7 vao BAT dvo) tate uno ; ABL 
AB ion toviv.' “"Esu dè val 7 ino ZAT èxr0s 
qoù ABI" toxyavov dual vaîs vno ABI, ATB pur 
vis loy° i0% dea sal 9 vaio BAT puvia TY eno 
ZAN, 0097) doa ssazioa’ 1 dea èv ve BAI gue 
avudiw yuvia ) ino BAI 0681 tor: 

PRIOPOSITIO KXXL 
-... Obse. 1. Ciroz ca, quae ad finem huius propositionis de 
angulo .segmenti maiéris ant: minozis sermgioirculo dicuntar 
eadem valent, quae im excureu ad hunc libram de segmento 
.semicitculi ad Prop..46. diximns, usde iidem etiam, qui u- 
timam ,propositionis 16, parte pro spuria habent: et idcireo 
emistunt, huius quogneultimim partem ex pari ratione omit- 
«tunt. Praoterea, iquum in Prop. Si. doctrina de angulis in 
segmentis:,' quam Prop. 20, 21. Euelides cxhibere coeperat, 
absolvatur, ad pleniorem autem Prop. 26. expositionem coo- 
vessa. Prop. 31. pertinere. wideatur, ut ad Prop. 26, stonui- 
mus, neque tamen Prop, di. ante III. 22. ad quam illa recur- 
Tit, poni possit, verisimile faerit, ab ipso auctore Prop. dI. 
‘fonte atatim post III. 22. positam fuisse; : e quo ordine forte 
postea, gaum III. 26. mutilata fuisset, morta, et amte IU! 
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Sit circalus ABI‘4, diameter autem ipsius sit BI, 
ctrum vero Zi, et iungantur BA, AT, 44, AU; 
ico ngulum BAI in semicirculo BAT rectum esse; 
nsuum autem ABI in segmentò ABI" semicirculo 
miiore minorem recto; angulum ‘vero AAT in -sege 
mento A4/5" semicirculo miuore maiorem €38e recto. 


LS 


Imgatur AE, et producatur BA ad Z. 

| Et quoniam BE aequalis est EA; aequalis est et 
\agulus ABE, angulo BAE (1. 5.). Rursus, quo- 
I riam IE aequalis est EA, acqualis est et ATE an 
i zio IAE (I. 5.); totus igitur BAT. duobus ABI, 
| AFB aequalis est, Est antem et angulu8 ZAT» 
} extra triangulum 4BT'> duobus afgulis ABT, ATB 
| sequalis (I. 32.);  aequalis igitur. et. angulus BAT an 
slo ZAT; rectus igitor uterque (I. Def. 10.); ane 
| guus igitur BA[ in semicirculo BAI" rectus est. 


| 
Ì 


——_— 


Sì, in qua nunc primum adhibetun, posita fuit, | Ita de:hac 
te indîcat Pficiderot. in sched. mscpt. Cf. Thès. inàugur: 
191. Th. 2. sqg. Eam, quae secundo loco ponittr, demon- 
srtionem omittit Rob. Simson.,. Austin. contra ex ea.illud 
quoque deducit, quod angulus in maiore. segmento. minor 
retto, angulus autem in minore segmento ‘maior sit recto. 
llem judicat, Corollatius vulgo additumà non huo pertinero, 
sed ad IL 32., cui propositioni etiara nes silad, pautlo gine 
alias, ut Cor. & subiupximuse . Et menifestum -ests COMYS® 
tum quoque propositionis III, IS. locum babere. - Nerpe,» pi 
rgulus aliquis ad peripheriam reotus sit, eri in semiciscule: 
i sit scutus, Yol minor recto, erbt, in segmentq mQjove; si 
st obensus, vel maior recto, erit in segmento minore y' .quod 
facile, sunamo contrario, demonstrabitur. «Ita Clavius Potest 


eee 7° 


LI 
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Kai. &teì vob ABI aoyovov dio yuviar ai ts 
ABT, BAT duo 0090v tlastoves .elciv, 0097 È 
7) ino BAI" tioturov Uou 009% tovey Li vano AB) 
yuwio sai dotv ‘èv tp ABI peibove TOV Mpanenio 
ruspe 

. Kal îmel èy sirio terodiAcuody doti ©ò ABI 
quv dt ty colc sudo: tergartÀsUgwy ai drevavtio 
perviu: duolv dodaîc Tour eloiv* al dea vno ABI, Adl 
dvolv 00daig. tour cloiv. Kai towy 9) vino ABI%ar 
cor 008° dos) dea 7 vno AAP yovia, peilo 
dedjs Sovi, nai dovev dv vò AAT èhavrovi voù ju 
svuilov cupa. 

Aéyo Su'xal ) uèv c0Ù petlovos cunuatos yovia 
s'rteoeefonivy vnò ce vie ABI raegLpeosiae mal ti 
“AT svdslag , pelbov soviy code 1) dè coù termo 
vO6 trmjpercos guvia, n sepregonitvy Uno ce ese Ad] 
mapupsgeiae xa) vj AT ev&siacs tidrrov toriv 00 


autem ‘etiam directe demonstrari. Idem Clavius aliique sei 
quentia. aldurit cerollaria | 

Cor. 2, «In triangulo rectangalo BAI (Fig 270.) si ‘hy: 
potenusa BI" bisecetur in E, et centro E vadio EBz=EF de 
Ssgtibatur: cisculus, transibit ille per «4 verticem anguli recti 
wel., us aliver dicamus; «circulus super BI" desoriptus est lo 
cus verticum omaium trianguloram rectangulorum super B2 
«descriptorum.  Quitm enim angulus BAÎ" rectus ait, erit 21 
‘qgulus ‘ dBi' minor recto (I. 17. Cor. 1.), adeoque circulu 
radio ‘EB descriptus ‘cum recta BA iterum conveniet (III. 10 
Cor. %). Et quidem convenire cum ea debet in puncto 4. 
Sé enìm non in 4 conveniat, conveniet cum recta 84 i" 
*purtoto ‘aliqao ‘ab 4 diverso v. c. in 4, eritque angulus B4! 
rectus, utpote: in semicirsulo situs (III. 3î.). Idem ver 
etiam maior est-angulo recto BA2" (I: 16.) q. e. a. EodeW 
modo_ostenditur, circulum rectam 84 non secare in puncio 


, 
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Et quoniam trianguli 4B/ duo langulf ABI ,BAF 
inobus rectis minores sunt (I. 17.); rectus autem BAI" j 
minor igitur recto est angulus ABI"; atque est in 
egmento ABI semicirculo maiore, 

Et quoniam AB’0A est quadrilaterum in circulo, 
qudrilaterorum autem in eirculis anguli oppositi duo- 
bis rectis aequales sunt (III. 22.), anguli ABI AA 
cuobus rectis aequales sunt. Et ABI" minor est recto; 
eliquus igitur angulus AAT maior recto est, et est 
x seemento A4I semicirculo minore. ‘> 


Dico .praeterea maioris quidem segmenti angulum 
| umprebensum ab ABI circumferentia et AI" recta, 
‘| Raiorem esse recto; minoris vero segmenti angulum 
i ‘mprebensum ab A4/" circumferentia et AI recta, 
| sinorem esse recto. Et est hoc manifestum. Quo- 


iigio 3 in recta BA ultra A producta. Secabit ergo in Ad. 
Cor. 3, Facilior hinc emergit ratio solvendi problema, 
qioed habetar Sita TIT. 17. Prop., descripto nempe super recta 
4L (Fig. 255.) circulo, qui, quum ex Cor. 2. transire dobeat 
pr puncta &, @ in circulo dato F. BA, puncta haec assigna- 
bit, ad quae ex A rectae contingentes AB, 49 duci possunt. 
fimili modo solvetur problema, quod habuimus in HI. 47. 
Obi, 4. descripto super recta 4a (Fig. 235.) semicirculo, qui 
paco è designabit. Pari ratione solvetur problema -T. 47. 
Cor. 10.: describore quadratum, quod aequale sit  differentiae 
deorum quadratoram. - 
. Cor 4. Quadrilaterum in'circulo inscriptam, cuius duo 
| lieta opposita sunt parallela (Fig. 271.) parallelogrammum 
tit rectanealum, E Clavio, et Pappi Collect, Mathem. im Ill. 
9, Prop. cf. quae diximus ad III. 22. Obs. 2. et ad III. 22. 
 0bs.5 Quom enim ex hypoth. sin [4B, Fd parallelae, 
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èotlv, q dea vno vis ABI neoipegtias naò ve AT 
eUdelas meoiegouevg pettuv toriv 00dws. Ilan, 
èînel 9) Uno vv AT, AZ svdewiv 0097 fave 7 a0u 
Uno vie TA epdelas xal vis ATA neopepeias re 
Queyouevy #lasvav doriv dedije. "Ev uuxiw dea, zal 
e 866, | | di 


AAALEL. se 
* Artodetkig TOY 009nv civar try ind B AT. "Basi. 
dirà tovv 9 ino AED vis vno BAE, ion peo 


etunt (III. 26. Cor. 1.) arcus BESN, AZ4 aequales. Eodem 

modo ostenditur, acquales ‘esse arcus 488; 4HF': erit jtaque. 

ABI semicirculus, adeoque angulus B rectus (III, 51.); cv 

deamque modo res de reliquis angulis demonstrabitur. 
Cor. 5. Sì per centrum 4 circuli alicuius (Fig. 272. a. 

«b. e.) circulas describatur, et per utriusque circuli centeum i 
vecta ducatur, quae posteriorem circulum secet in 4, Si de- 

inde ex puacte Z ducatur recfa quaecunque, quae priorem 

civculum. secet in 8, I: pars illius BZ intra priorem circu-. 

lum contenta a posteriore secabitur bifariam in punoto aliquo 

E. Clavius et Pappi Collect, Mathem. VII. 91. vel ad Tuolin. 

L, II. ad Probl. 24. cf. Gilbert. p. 158. Ducta enim dE, 

erit angulus 4EZ rectus (IIT. 51.) quippe in semicirculo con-. 

stitutus, adeoque recta BE in £ bifariam secatur (IL. 3.). 

"Cor. 6. Si recta aliqua 2.4 (Fig. 269.) in circulo non, 

transeat per centrum, adeoque circulum in segmenta inaequalia 

‘ secet (Obs. ad I. 17,18. Def.) ducaturque diameter B/, luneta 
AI, angulus AI°B in maiore segmento. differet ab augulo. 

recto (nempe minor eo erit) anglo ADI", quem chorda dB 

“cum diametro BI' comprehendit. - Et quum angulus im seg” 
mento ad ‘oppositas partes rectae 48 posito rectym anguluo 


L) 
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siam enim angulus a B./, Al rectis comprebensus 
recrus” est, qui ab ABI circunferentia et AS recta 
comprehenditur, maior est recto. Rursus, quoniam 
angulus ab AT, AZ rectis comprebensus rectus est, 
qui a YA recta, et AT./ circumferentia comprehen- 

ditur, minor est recto, In circulo igitur etc. | 


ALITER. 


Demonstratur angulum BA rectum esse. Queo- 
nia:n angulus AES duplus est anguli B4E, aequalis 


> 


cadem quantitate superet, qua angulus BI°f minor est recto 
{III. 22.), angulus in opposito isto segmento pariter differet 
sb angulo recto (maior eo erit) angulo ABS. CE Thom. 
Sinipson. Elem. of Geom. Book III. Prop. 10. 

O bs. 2. Aliter propositionis III. 3Î. pars prima ita ef- 
ferri potest: Si duae rectae DB, Af" circulo inscriptae (Fig. 
269.) atque ex todem in circulo puucto 4 exeuntes rectum 
ansulum efficiant, suroma quadratoriim earum acquale est qua- 
drato diametri. Nempe, quum ex Î. 47. summa quadraiorum 
carum aequalo sit quadrato lypothenusae 25°, quod ita effer 
tur, mibil aliud dicit, quam hypotenrisam 22° esse simul dia- 
metrum circuli, sive BAI’ esse semicirculum. Potest autem 
inde deduci generalior prepositio, nempc: si duae rectao cir- 
culo inscriptae AE, Bd (Fig. 245, a. b.) se invicem in puncto 
azliquo F°, sive intra, sive extra circulum posito ita secent, ut 
angulum rectum comprehendant, erit summa quadratorum 
rectaram e puncto sectionis usque ad puncta, in quibus cie- 
culo occurrunt , aequalis quadrato diametri. Omisso eo casu, 
quo altera rectaruza AE, Bd per centrum transit, qui nibil 
‘ difficulvatis lrabet, ducantur rectae 44, 4E, EB, BA et dia- 
meter AZ, ac iungator 4Z, critque (Fig. 275. a.) angul. dZ.4 
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duo) tale èvrds mal drevavtiove tori dè ual 1 dino 
AEB dindy vis vno EAT ai doe vo AEB, AET 
| dermdagioves elor «ie vsrò BAT. “AXRa ai no AEB, 
AET dvoiv 60daîs ica cioiy: 9 doa Uro BAI dedy 
totiv. “Orso idea Deltae. 


HOPIEZMA, 


"Ex dn) covrou paveoors ove tav 7 pia yovia coi 
yuvov vole dvotv T07; 7, 0097 équv 1) yuvia dia co 
ua yy Exstvys epeeica i) tale aytals ionv iva. 
(Oray dè èpetys î iocs dow, 00dai slow. | 





HPOTASZIEZAB, 

“Eay xxdov èpdreniai vg. evVdela, sro dì oi 
dpe ele cov nUxdov diaydij us evUdela téuvovoa ov 
uUxdov, dg motel yaviag 31008 02/1 E parco pevy four. 
écovtai |raic Ev tolg Sraldae Toù ‘uuxdav -ququari 
puvinie, | o 


._1) Hano lectionem 2pebio ex edd. Oxon. et Basil, resti». 
tuifnus, Peyrardus e Cod. a ponit xv dusivne Euroo, AU 
haec lectio ad , sequens: #pe676 non quadrat, et praeterea es80 

ebebat 7)v éusivov îxra6, quum angulus. exterior nunquam 
ad alium angulum, sed ad tiangulum veferatur. | 





| 
==ufBT ex III, 22, Cor, 1, Et, quum angulus 442, mipote 
rectus (III. 31.) aequalis sit'‘anculo 478 ex hypothesi quippe 
. fecto, elit reliquus angulus 44Z=FA4B (I. 32.), adeoque 
arcus 4Z== arcui EB (III. 26,), et recta AZ—= rectae EB 
(IIT. 29.). Est auteù in triangulo rectangulo 442 ex I. 47 
Ad 4-4 3== 42 4, itaque 4A49-4-EBa4Z9, At dfy=40q 
ted Fa (1. 47.), et EBA- ETqBFq: itique AF944Tq 
--ETI+BI90=-A4%q.. Et, quam etiam .sjt 4E9=-4fv#. 
- ETA, et ABi=AF94BI1, crt etiam AE4-pABIZAZI 
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enim duobus interioribus et oppositis (I. 32.); est 
autem et angulus 4EB duplus anguli EAT; anguli 
igtir AEB, AET dupli sunt anguli BAS. Sedian- 
guli AEB, AET duobus rectis aequales sunt (I. 13.); 
ergo BAI rectus est. Quod oportebat ostendere. 


COROLLARIUM. 
Ex hoc manifestum est, si unus angulus trianguli 


| duobus aequalis sit, rectum esse angulum, propterea 


quod eius angulus deinceps iisdem est aequalis. Quando 
iutem ipsi .deincepe sunt aequales s \recti sunt (IL 
Def 10.) 

PROPOSITIO XXXIL (Fig, 274.) 

Si aliqua recta circulum contingat, a contactu au- 


. tem ducatur aliqua recta circulum secans, anguli, quos 


haec cum contingente facit, aequales ‘erunt angulis 
in alternis circuli segmentis. - 


Cin itaque (Fig. 273. a.) utraque summa quadratorum laterum 


| ©ppositorum quadranguli ABZ4 separatim sumta aequalis erit 


qudraro diametri, casu autem (Fig. 273. b,) eidem quadrato 
diametri aequalis erit tam éumma quadratorum lateram oppo- 
sitorum 44, EB (quae interposita sunt iis, quae producta 
smugalum rectum efficiunt), quam summa quadratorum diago- 
lion 4E, AB. Praetorea, si ex centro 6 demittanturin 
43, AE perpendiculares 0, 0X, quae chorvdas 4B, AE bi- 
ecabunt (III. -3.), ductaque @I", erit (Fig. 273. a.) 4B4a= 


Ale4-BT44-24ITY TB (11.4.). At 4TXTB=-4Hq—HTq 


(IL. 5.), adeoque erit 4B4=4Fq+BIF9+24Hq--2H[q. 
Endemque modo 4E a=z4I 94 I'Eg+4-28Kq—2K 9, adeoque 
484-4-AEq9==4 fa-p 41 9--BFa-4-TE94-24H q4-2EK4— 
CHlI4-2X 19), vel, ob 4Fq4-AF9-+Bl'ipTEI=A4Zq 


LI 


378 ELEMENTORUM 


KuxZov puo toÙ AB’IF4 eparettoda ci s0deie 1; 
EZ sara co B onuetor , xo «o tov B orpsiov 
dyggo vg sVdsîa cic ov ABD wixdov vépuvovoa 
evrov 7 BA 2épw du dg moi yovias 1 BA pera 
ts EZ èìpantopevns ioar foovrar tais Ev tois éva)- 
IgE Yuyuaci où uUxdov puvias, tovriovva dU 7 
pèv ino ZBA yuwvia îon. tor) vj èv vi BAA ui 
Patt CUVIOTEMEVI ywvia, " dè vuo ABE pavia icr 
éovì 1) èv «w ATB curuar OvVIOTA REV yOVIa. 

"Hy9w yao ano too B cv) EZ noos dedus Ù 
. BA, mal siàzp9o ènì vijs BA rmeoupegeias cvyov 
orpstov vo T, ual nefevydwoav ai AI, Al, IB. 

Kai t&rel uundov «où ABITA èpunreroi vs ev- 
dia EZ nava cò B, ano dèi vis dpre vera: ti 
èparsonevg n006 oodac 9 BA, ènì vie BA dipa vo 
xivroov tetti vo ABF'A xuudov') 3 doa Vvao A4B 
guvia èv Nuinvnhiw oùca 609 tori dornaì doe ci 
ino BAA, ABA 1ug 69% ioni sioiv. ’Eovi de ua 
7 vno ABZ 009° 7) dea vno ABZ ioy dot tds 
vn0 BAA, ABI. Kos dproodo 7) vno ABS 
'Zo) deu 7 Uno 4BZ yovia îon tori vi îy ta 
vallet tuzuati voù xUndov puvia, tI] uno BAJ. 


1) Peyrardus o Cod. a ‘addit;.9 BA aoa dedperoos tori 
vov 4BI4 xixdov. Edd, Oxou, ‘et Basil, haec verba omittunt. 


ex demonstrat. et HT+KI[9= HT q-4-0H a=@ 19, erit 4Bq 
LABIZAZIKL4H I4-2EK 4-20 l'i A4Z9-4-24Hy4+-20H4 
-P2EK q-<-20K4—(20H34420K 9) — 201 41=AZ 344-2404144 
2049-4901 I=AZ94-1074-40Fa—24Z9—-49Fq9. Unde 
efficitur 4BI4-AE44A01I1—2AZ4 i, e. = summae quadra- 
torum chordarum 48, AE, quae inter se angulum rectum 
efficiunt, si adiicias quadruplum quadratum rectae @/' iuter 
centtum et punctum intersectionis chordaram contentae , effi. 


' \ 





\ 
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Circulum enim ABI°A contingat aliqua recta EZ 
in pencto B, et a puncto 8 ducatur ‘aliqua recta 48 
secans  circulum AB’rF4d; dica , augulos s quos facit 
Bi cum contingente EZ aequales esse angulis in al- 
ternis segmentis circuli,. hoc est angrlum quidem ZB4 
aéqualenm esse augnlu in segmento BAJ ‘conftituto, 
angulum vero 4B£ aequalem esse angulo in segmento 
Al'B constituto. c. 


Ducatur enim a f ipsi Z/°Z ad rectos angulos B_£ 


(LL 11.), et sumatur in circumferentia B./f quodlibet 


pusctum I°, et iungantur 44, Alf, TB. 

Et quoniam circulum ABI contingit aliqua recta 
EZ in B, ‘a contactu autem ducta est tangenti ad 
recto angulos BA, in BA centrumestcirculi ABI4 
(I. 19.); ergo augulus //4B in semicirculo consti- 
tutus rectus est (III. 31.); reliqui igitur B4A4, AB4 
mi recto aequales sunt (I. 32.). Est autem et ABZ 
recius; ergo #4BZ aequalis est ipsis BAJA, ABA. 
Communis auferatur 4B4/ ; reliquus igitur 4BZ an- 
gulus aequalis est angulo B.44 in alterno circuli seg- 
mento. Et quoniam in circulo quadrilateram est 


Getur duplam quadratum diametri. Et similiter in fig. 273. 
b. erit AB4A=4F"Y4-BIF9--24Fyx TB (II. 7.), at 4TXIB 
=Hlq-4H (II. 6.), adooque 4B4—=4F4+BI'44+-24Hq- 
2Hl9, Eodemque modo 4Et==d [IH-FE44-2EK4-2KTq, 
unde deinde religua eodem modo consequuntur acin fig. 273. a. 
Denique observari potest, casu fig. 275, a. esse arcum 444 
+BE=A44-4-4%=: semicirculo, i. e. eircumferentias AA4 
+BE simul semicirculum efficere, adeoque atiam reliquas 
“ibi oppogitas circumferentias 4B+4E simul acquales esse 
sersicirculo, casu autem fig. 275. b. esse circumlerentias AZA4 
-Z4 i. e. AZ4-BE=x: semicirculo, vel etiara cirengaferentias 


LI ta 
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Kai Esce) èv xux.o rerodiridevgiy ori to ABLA, ai 
unevavtiov aUroù yuviar duolv. dodals Tour sicir, 
Eiocv dì ua ai vo ABZ, ABE duolv 008dîc i0ar 
al dea vo ABZ, ABE vais ino BAA, BIA io 
siolv, dv 7) vd BAA vi vino ABZ ‘?dsiy@g io; 
20 doa 1 Vo ABE ci è di èvaliat zoù nuxdov 
sppuare té AT.B, «j vno ATB yuvia, tovìv i0y. 
-«Eey ‘dea xvniov, nai ca éeno. 


HPOTAZISv. 
"Eni vijs dodeloye eUdelas yodwai cpijua sixdov, 
deyopevov yuviav Tony vi dodsioy yuvia svdvyoapu. 


AB4-4-BB=AB4-4-4Z== semicirculo. Cf. Gregorii a St. 
Vincent. de Quadrat. Circuli L. III. Prop. TI. Carnot. de la 
Corrélat. des fig. de Géom. p. 98. sqq. et Geom. de position I 
6. 152., ubi tamen falsa est, observante Pfleiderero, proposi 
tionis enunciatio; Gilbert. Geometrie p. 375. sqq. et van 
S&winden Anfangsgr. der Mefsk. p. 506. sqq. 


PROPOSITIO KXXXIL 


. Obe 1. Distingui debent, ur Clavius, Borellius, Tac- | 
quet et Cottsius monuerunt, duo casus, prout recta B4 ips: 
ad‘rectos angulos est rectae EBZ, aut non. Prior quoque 
nihil difficultatis habet. 

Cor. 1. Angulfs, quem recta circulum contingens cum 
recta secante circulum in puncto contactus prioris rectae effi- 
cit, dimidius est anguli ad centrum segmento circuli ad 045° — 
dem partes sumto insisrenti$ GUI. 20.). 

Cor. 2. 8j recta ducatur, quae puncta contactus dusrum 
rectarum circulum contingentium coniungit, recta haec inncta 
angulos cum vtraque contingente aequales efficiet. Quorum 
si uterque rectus sit, adeoque contingentes parallelae (I. 28), 
recta iuncta erit diameter (III. 17. Cor. 2.): sin autem hi an- 


Pd 


T__r_» 


% 


Pm 
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ABITA, oppositi eius anguli duobus rectis sequales 
sunt CINI. 22.). Sunt autem et ipsi ABZ, 4BEduo- 
bus rectis aequales (I.- 13.); ipsi igitur BZ, 4BE 
ipsis BA4, B’IA aequales sunt, quorum BAI ipsi 
ABZ ostensus est aequalis; reliquus igitur ABE an. 
galo A4FB in ‘alterno circuli segmento 4I°B aequalis 


est, Si igitur circulum etc. 


Pd 6 


PROPOSITIO XXXII (Fig. 276)) 


Super data recta describere segmentum circuli, ca- 
piens stigulum aequalem dato angulo rectilineo. 


gnli obliqui, adeoqui versus unam partem rectae iunctae mi- 
nores duobus rectis fuerint, contingentes ex hac parte con- 
venient (Ax. 11. vel Post. 5. I.), eruntque inter se acqualea 
dg. 6.). i E 
Cor» 3. In aequalibus circulis, aut in uno eodemque 
circulo, quae ad extremitates duarum chordarum ducaptur 
rectae circulos contingentes, agquales cum his chordîa angu- 
los efficiunt. 

Cor. 2. Quum duo circuli, qui se in punctoaliquo con- 
tingunt, semper ab una sademque recta in hoc puncto con- 
timgantur (III. 17. Obs. 2.) patet, rectam, quae per hoc com- 
mune contactus punctum ita ducitur, ut utrumque circulum 
secet, srcus ab iis abscindere, qui angulos acquales capiunt, 
i. e. similia abscindere segmenta. Cf. Pappi Collect, Mathem. 
LL. IV. Lemm. ad Prop. VIII. et L. VII. Prop. CII. et CVII. 
vel in Apollon de Taction Lémm. VII. et XI. et Gilbert. 
p. 162. 

O bs. 2. Conversa. quoque valet. Nempe, si recta aliqua 
circolo in aliquo punto occurrat, a puncto autem occursus 
ducatur alia recta circalum. secans, sitque angulus, quem hae 
rectao iuter se ° efficiunt, acqualis angulo in alterno circuli - 
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‘"Eotw 4 dodsioa evdeia 1 AB, ds dè dodsica | 
vovia evdiyougpog.97 noos va I dei dij tnì vie 
> Codsione svdsiag tije AB yoawai cupa xirdov, de- 
‘qouevov pavia iozv ti neos we I. CH di moos. 
ag I yuivia Ho obtiu tovy i cedy Y opPdeiu. I 

"Eotw medregov ofela, ws în) roger natuypa- 
976, nai cvvsotuto no0s 1} AB evdeia nai vò A° 
oguetw vi n006 té I yuvia ion Y vò BAI disiu 
doc tori xal 77 ino BAJ. Kal 1y90 «ij Ad do 
c00- A ogusinv mode c0dds 7 AE, al verwiodo 1 
AB, diza sara vo Z, sal aydw disco vov Z oypieio | 
04/] AB nooc coda L ZH, xai inetevyda Y HB. 
Ka 2neì io) toviv n AZ vij ZB, nov dì y ZH, 
dio d) «i AZ, ZH dvoi vais ZB, ZH îom cio, 
sal yomia n. vaio AZH yuvia «ij vnòo. BZH io 
Boo ‘cea 1 AH Pace 15) HB ion toviv. "O deu. 
xévroo uòv th H, diaoviuari dè ve HA, uxdos. 
 poamponevos ber nat die coò B. Ttyoapdo, sol 
#ovà 6 ABE, xoù tnsts0ydo 7 BE. ’Ensìi ov da 
aupac vis AE diapéroov, dno voò A, vj AE noos I 
codas ov 5] AA, 9) AA dipu èparctera: rovuvmiov 
°Ensì oùv xuxdov toò ABE èparterai ces evdsia 7 
Ad ,'uc) ano ti nata 50 .A ape: ele voy ABE 
| nuudow dejurat ves eddsio 1 AB 9 deo UTO daB 
pavia foy do ti èv vi è vaddai tuoiperre govie Ti 
Uno AEB. *A22° 1) vito AAB xi no0g co T dovìv 








segmesto, prior retta ciroulam in puncto occarsus continget, 
quod facile demonstrabitur, sumto contrario, Hino canse-. 
quuutar 

Cor. i. Si vecta ‘aliqua cirdulo cocmrat, ot e punoto. 
conotrsus ducatur alia recta circulam secans, sitque angulus, 
quer he réctae inter se efGciunt, sequalis dimidio angulo 


“ 
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Sit data recta _4B, datus autem angulus rectili. 
neus ad /°; oportet super data recta AB describere 
segmentum citcali, capiens angulum aequalem ei, qui 
est ad I. Est autem angulus ad J' vel acutus, vel 
rectys » vel obtusus. 

Sit primum acutus, ut in prima figura, et consti. 
taatur ad rctam AB et ad punctum 4, angulo ad 
T° aequalis ipse BA4/4 (I. 23.); acutus igitur est et 
BAA4. Dacatur dI. 10.) ipsi 44 ab puncto dad 
rectos angulos recta AZ, et secetur AB bifariam in ‘ 
Z, et ducatur a puncto Z ipsi AB ad rectos angulos 
recta- ZH, et iungatur Z/B. Et quoniam aequalis 
est 4Z ipsi ZB, communis autem ZH, duae 4Z, ZH 
duabus Z8, ZH aequales sunt, et angulus AZH 
angulo BZH aequalis; basis igitur AH basi #7B ae- 
qualis: est (1. 4.). . Ergo centro 7, intervallo vero 
HA; circulus descriptus trausibit et per B. Descri- 
batiar, et sit /ABE, ‘et iungatar BE. Quoniam igi- 
tur ab extremitate 4 ipsius AE diametri ipsi AE ad 
rectos angulos. est 44, recta 44 contingit circulum 
CILI. 10). Quoniam igitur circulum ABE tangit 
aliqgua recta 44, et a contactu ad A incirculum 4B£ 
ducta est aliqua 48, angulus A44AB aequalis est an 
gule AEB în alterno circuli segmento CI. 32.) Sed 
A4AB angulo ad T est aequalis; angulus igitur ad J' 

aegualis est angulo AE. Super data igitur recta. 


ad centrum segmento circuli ad casdem partes sumto tasiatenti, 
prioè recia circulum continget, i 

Cor. 2. Si duae rectae, quac circulo occurugt, cum 
chonda, quae occursns puncta coniungit, sequales angulos ex 
eadem parte faciant, ung autem earum .circulum COUtiuzaz, 
altera quoque cum continget. . 


\. l . 1 
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log” sal n smoos ew T con puvia. toy èovì ci vo 
AEB. ’Enì vie dodelore doa evdelas rie AB pipo 
‘nuov yiypanta: vò AEB, deyouevov yuviav try 
uno AEB îorv vj dodeion vi) nooc vò I. 

Ada dn 6091 Form 1" noos vu I° xaì déov fora 
. nadew în) vije AB yodwa: cmijjia xxdov deyopevor 
guylav lonv vj stooc vò I dedi. Zuveorara yao 
naliv vj n00c té I 60091 yuvia ion 17 vno BAI, 
ele dysr Er vijs devteoas xarayoapie, rai cerunodu 
” AB diya rara vo Zy val révioo pèv ci Z, dia 
cumpari di oroviow civ ZA, ZB; uuudos ysyocgdu 
o AEB. ‘Egdnrera dova 9f AA edeia voi ABE 
musdov, did to 6099v elvai tiv .st00s E A yuviar. 
. Ka) ion &ovly ) uèv vino BAA yuvia ij tv cd AEB 
cupa, 003) yo nol atts) èv rniunvudio ovon 
"Ala mal 9) ino BAA vj spor cu l'ioy toviv. Kai 
n èy té AEB' Tupac coa toy èovì e pos vò I° 
giycaretge dioa neddev èrci eis AB vuijpa uuxdov dò 
AEB, defouevov yuviay îonv vij n0os vi I: 

"Aha dn 1 nos vi I dufàdsia Foro, val ovvi 
orare avrj ion noos vj AB evdsia nal ew A 07- 
ueiw 1 vo BAA, we èget ènì cis voiene vota- 
yeapiie » mo) ti AA noos cedas T0w 9 AE, xei 
cermioto nchy 5) AB diya nad ro Z, nal vij AB xs005 


Cor. 3. In eodemcirculo aut in circulis aequalibus si 
nd extremitates aequalium chordarum ducantor rectae, quae 
aequales cum illis ad easdem partes angulos efficiunt, atque 
una dnctaram circulum, ad quem ducta est, contingat, con- 
tinget etiam altera eum, ad quem dacta est, circàlum. 

Cor. 4. ‘Si duo circuli'in puncto aliquo. conveniant, et 
| recta per illaud purctum commune ducta ab utroque segmenta 
similia abscindat (e diversis reetae partibus, siquidem illa cir- 
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AB segmentum circali descriptum est AE, capiens 


agulum FEB aequalem dato avgulo ad /°. 


\ 
? 


Sit deinde angulus ad Î' rectus; et oporteat rnrsus 


riper 4B describere segmentum circuli, capiens ‘ano 
gulom aequalem angulo recto ad Y. Constituatur rur- 


sus angulo ad I" recto aequalis B44 (I. 23.) ut in 
secnda figura, et secetur 48 bifartm in Z (1. 10), . 
tt centro Z, intervallo vero alterutra ipsarum AZ, 
ZB, circulus describatur A4EB; contingit igitur recta 


Ad circuluim ABE;. quod rectus est angulus ad A 


(Il. 16.), Et aequali. es' angulus BA44 angulo in 
segmento EB, rectus enim et ipse est in semicire * 


calo consistens (IIL 31.) Sed B44 ‘angulo ad I 
aequalis est; angulus igitur in segmento AEB acqua» 





lis est angulo ad I Descriptum est igitur rurgus 
per 4B segmentum circuli AEB; capiens angulum 
«qualem angulo ad I. 

Sit denique angulus ad £' obtusus, et constituatur 
ipsi aequalis ad rectam B_4.et ad punctum A angulus 
BAA (I. 23.), ut in tertia figura, et rectae 44 ad 
mgulos rectos ducatur AF (I. 10.), et secetur rursus ‘ 


| 4B bifariam in Z, et ipsi AB ad angulos rectos du. 


| talos e diversis puncti communis partibus secet: ex cadem 


fectae parte autem, si illa circulos ex eadem puneti communis 


‘Rare secet), circuli in hoc puncto se contingent. Quod de- 
| monstrabitur , ducta recta, quae unum horum- circulorum in 


ito puncto contingat. jEa ‘enim, ut facile pater, contuuget 

ttiam alterum, hinc Girculi se c utingent (Obs. 3, ad III, 18.). 
BROPOSITIO XXXIII. 

Obs. Duo tantum, ut monet Rob, Gimson, casus distin- 
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dodac 719% 1) ZH, xabèrrelevy de 5) HB. Kok tre nos 
Uv ion tor)vy $$ AZ vij ZB, xo) xorws sj ZH, dvo di 
ci AZ, ZH dvoì xoîis BZ; ZH loci eici, ia 
povia 9) inò AZH yuvia vj vnò BZH îoy: faus 
. dea 7 AH face vi R_H ion totiv.. "O doa revico 
uv es H, diaotiypari dè vi HA, sidos yoago= 
uevos ire nel dia toù B. ’Eoytodw we è AÉR. 
Kai èscel vj AE ‘diapiroo dn’ dupas 006 60905 
suros 9) AA, 1] AA doo èpanteta: voù AEB xt 
xlov. Kal dnoò vie raro cò A ènapije dejerat 1, 
AB*.7 dea Uno BAA yovia ‘ton tori ci tv tw èvaà: 
diE edù xundov cunuuri to AOB cvviorapivy yuviz. 
° Aldi n vno BAA yovia vij nooò ci Î log îow* 
“sab 9] tv vi AGB doo thyuari yovia fon tor vi 
nooc co IT. "Enì es doa dodsione eVdeias vije AB 
péyoassta: vuijua xsiov ro AOB, deyopuevov yaviav 
. logv «ij noos cò T. “Onso der nogoa:. 


IMPOTAZIE 8. 
*Astò coò dodivcos xuxdov THjpa aqpedeivs de- 
xopevov yaviay î0yv ri dodeloy yuvia edGvyocppo 





, guendi sunt, prout angulus datus vel rectus fuerit, vel obli- 
quus. Et, si rectus fuerit, sufficit cum Clavio et Rob. Sim- 
“son. semicirculum super data recta describere. Ex his ratio- 
nibus Rob. Simson. vulgarem demonstrationem ab impento 
aliquo depravatam putat. Caeterum paullo diversam solutio- 
nem habent Campanus; Clavius, Peletarius, Borellius, qui 
nempe rectam 4B, si angulus datus obliquus sit, non bise- 
| cate, nec perpendiculum super ea erigere iubent, sed ad B 
angulum A4BH:=>BA4H constituunt, qudd, ut facile patet, 
eodem redit, In solutione Euclidea ostendendum erat, quod 
facile fiori potess, rectai ZH, AE necessario convenire. In- 
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cator ZH; et ianffetor HB. Et qiioniaim rursus ac 


qualis est AZ; ipsi ZB;.e communis Z7, duae AZ. 
ZH dusbos BZ, ZH acquales sunt, et angulus AZH, 
angolo BZH sequalisj basis igitur AH basi B77 ao. 
qualis èst (I. 4.): Ergo tirculus centro 7; intervallo 


vero HA, descripius transibit- et per B. Transtat 


it 4EB. Et quonism diametro AB ab extremitaté 


' ad rectos angulos duktà est 44; ipsa 44 contingit 


tircolimi AEB CUI. 16:). Eta tonotatta ad A ducta 
tit 4B; erge ingulius BA sequalis est angulo con- 
sittito sri altertiò circuli segrinetito AO. Sed angu. 


| lis:BA44 aiigulb ad Î nequalis est: Fi iingulus'in 


egmento #08 aeqiialis est angulo ad I Ergo super 
datati rectam 4 destriptum est segmentutt tirculi 
49B; tapieins anguluti aequalera .angulo ad IL Quod 
tporiebat facere 


- . ” ‘ 
bROPOSITIO Siov. (ig. 276) — 
A dato cirtulo segrnéntum adfetrey cajiens angli. 
lun aequalern dato angulo rettilineo. 


sisnie huino problematis usi èst in solvéndis Quai plurimis 
problematibus v. o. in iis; in quibus trianguli alicuius des 
scribendi basis, et angu'us basi oppositus dantur, yel ex datis 
deivari possuint. Tuni. ènim, si aliùd adhue trienguli ele- 
Meatum cogaitum fuerit vel geherilius, si alia adhuc deter: 
Rinatio actesserit, quae cum istis coniuncta ad efficiendumi 
tiangulum ‘snfficiàtzz facili» plevuingue erit trianguli con: 
stmetio; Exempla habeutur is appendice ad Data Euclid, ed: 
© Schwab. Probl: 2. 5; 26, et in append. Version. Cern. 
Lecvt, Planor. Apollonii Probls î, 5: 15, Caeterum aliam 20: 


1 


‘e =» © 
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"Eco d dodsg xiulòe 6 ABT, 7 dè dodelon 
Yuvi eVIVyRaLpos % 1006. c0 di dsl dy) ano cos 
ABI xvxdov cupo dperetv, deyopevov yuviav i07v 


ci) Vodstog pavia sUdvyocpp o Ti noos vw LA. 


“Hy9w coò ABI xuvsiov épartopdvy 1 EZxara 
30 B. oypeiov, xal cuvecvaro nooc vi) EZ svdeiu 


' sal vw n006 ave; ovpeto «wu B xi 1006 TY d puvia 


ion 7 urto ZBrT. E, x 

"Ensì ovv uuxdhov coù ABT ètpossistai ts ev- 
Isia 1 EZ, na divo vije nave vo B ènapis diijure 
i BI ij inò ZBI doa ion tou «ij èv ci BAT. 


‘evaddat cpjuori ovviatapiry yovia. “A 7 0 


ZBT vj 1006 to 4 tovly ioy° nal q è v vw BAF 


| dea timpare îoy èovì Wi 1006 vw 4 yuvia. 


. 'Anò cod dodéyros doa xixdov «où ABT uijia 
apyegrar vo BAT, deyousvoy yuviuv îonv vj do- 
Isloy yuvia evdvycaupo vj moos vò Ad. “Ore 
dee roroa:. 


IHPOTASXTX ie 





"Edy èy Udc duo evdeiai ciuvaot cÀiydas, TÒ 


Uno TU -©/6 puòg rugpotey neoLeydpevoy o0doya 
vuov Toov doti vu Uno toy cije etoas vunparov ne- 


 crefoptvoa dodoyavia. 


lutionem huius problematis habet Thom. Simpson. Elem. of 


Geom. B. 5. Probl. XXII. iunixam Cor. 6. ad III, 31. 


‘PROPOSITIO XXXIV. 


Obs. Huius quoque problematis is casus facilius expe- 
diri potest, quo angulus datus rectus est, Tum nempe nihil 


opus ‘est recta contingente, sed quaevis circuli diameter pro-. 


positum efficit. Alia etiam problematis solutio peti potest ex 


| 


"i RESA, —.==- EI) so ai: agi pr Sg | N gr 
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Sit datus circulus ABI, datus vero angulus recti- 
lineus ad 4; oportet a circulo ABI" segmentum au. 
ferre, capiens angulum aequalem dato angulo rectilineo 
sd 4. 

Ducatur recta EZ circulum ABI" contingens ad 
punctum B (MI. 17), et constituatur ad rectam EZ 
et ad punctum in ea B angulus ZBI aequalis angulo 
ad A4(l. 23). O 

Quoniam igitur circulum ABI" contingit ‘aliqua 
recta EZy et a contacta ad B ducta est BI"; angulus 
ZBI aequalis est angulo constituto in BAI alterno 
segmento .(III, 32.). Sed ZBI angulo ad 4 aequalis 
est; angulus itaque in segmento BAN aequalis est 
agulo ad 4. 

A dato igitur circulo BAI segmentum ablatum est 
BAl", capiens angulum aequalem dato angulo recti- 
‘lineo ad A. Quod oportebat facere, 


PROPOSITIO XXXV. (Fig. 277.) 


Si in circulo duae rectae sese secent,- rectangulum 
contentum sub segmentis unius acquale est rectangulu 
sub alterius segmentis contento. 


II, 20. Sufficier nempe ad centrum cieculi-.conseifuere angu- 
lum d plum eius, qui datus est. ‘Et, quum punctum 2 nul- 
lum determjnatum in circulo dato locum obtincat, vel, quum 
infinite variari possit situs anguli ad centrum, qui duplus sit 
anguli dati, patet, novam addi posse determinationem, v. G. 
si quis inbeat, ut recta BF parallela sit alii rectao datae. 
PROPOSITIO XXXV. 
O bs. 1. Distinctio casuum plonius ita erat instituenda. 


I . 
at 
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- *Ey rode cui vedo x ABI duo svdelar al AT, 


B4 epwermoav dAljles vara v0 E oypetor kéyu 
ov to Uno sw AE, ET neoieyduevov codoyuvwor 


icoy fori ca uno sv AE, EB MEQLELO pera de- 


Poyuyia, 


Ei ia ov di AT, BA did cod xirtoov sloly, I 


diete q0 E xtvroor elvoi vali ABTA xzdov: paveoor 


dei , ioov ovody cy AE; ET, 4E, EB,uocqta 


uno tav AE, ET meprexdpevov dedoyuivior {007 


fot) to ino idv AE) EB mvegLegopeévo dodoguvit 


Mi $otmoay di où AT, AB dia cod xersoor, 


xa) sli pda vo xevraor tod ABIA uuxdov, nei 
foto 0 Z, xa) amo tov Z 2n} see AF, 4ABa- 
Ieiag uadstos “xd won «i ZH, ZO, ua Brtetet= 


xtwoev gi ZB, ZT x ZE, - 


Koi ére) eVaetd ce dig où REVTOOV i ZH eU- 


Delay viva mj dig toù #evTQ0Y ia AT 1006 degus 
qiuvea, xa) dre adey vive, 0 daga 9) 4H 3) 


HT, Ensì ovy svdsia ] AT TETITwaA sle pube 600 | 


sett ta H, ele di dviva xare cò E, ta ion Uso 


qb AE, EU meoueydpevov dedoyalvioy preso vom 
dro sie HE TSTpa7WYOY iooy #otà qu dà Vi 


HT. Ilcosusia@a mnowvov td dro vis HZ; sò 


Goo ino viu AE; ET pera civ dra gay ZH. 


HE icov ter) vos and vv TH, HZ, “Ala vole 


Vel 1) utraque rectarum circula inacviptarum per ceptriua 
transit, vel 2) alterutra tantum, vel 3) neutra. Casum 2: I 
amissum esse a Thebne rine dubio, queritur. Rab. Simsona 


neque enim id ab Euclide factum videri, haberi enim eum 
casum Î. omnium facillimum, et in sequente propasitione 8 
paratim demonstraro casumy quo .recta per centrum iranses: 


b) 





. tento. 
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Ja cirinio enim ABTF'4 duse rectae AT", BA sese 
secent in puncto E; dico rectangulum sub AK, EF 
cantentum aequale esse rectangulo sub AE, EB con- 


.$i igitur AI, BA4:per centrum transeant (Fig. 
277, a.), ita ut Z centrum sit circuli ABI; mani. 
festum est aequalibus existentibus 4, EI, 4E, EB, 
et ipsum sub AE, EI contentim rectangulum ae- 
qua'e esse rectangnla sub ZF, EB contento. 

Non autem transeant 4, 4B per centrum (Fig. 
217. b.), et sumatur centrun: circuli 4BI4 (HILL 1.), 
ct sit Z, et a Z ad AF", 4B rectas perpendiculares 


- ducantur Z/7, ZO (L 12); et iungantur ZB, ZT, 


4E. 
Et quoniam recta aliqua Z/7 per centrum rectam 


| aliquam AI non per centrum ductam ad rectos secat, 
| «t bifariam ipsam secat (III. 3.); aequalis igitur AH 
_ipsi HT. Quoniam igitur AI" secta est in aequalia 
| quidem in f, in inaequalia vero in £, rectangulum 
| tb AE, EI contentam cum quadrato ex ZIE ae. 


quale est quadrato ex AS(II. 5.). Commune adda- 
fur quadratum ex HZ; rectangulum igitur'sub AE, 


El cam quadratis ex ZH, HE aequale est quadratis - 


TH, HZ. Sed quadratis ex EH, HZ est hequale 


Ft babet ommino eum casum Campanus, qui eum deinde pa- i 
riter ac Claviusg Henrion,, Cottsins, Playfair, et Rob. Sim- 
s01:, in duos casus particulares distinguit, prout nempe ea,. 


| quae per centrum transit, alteram bifariam dividit aut non. 


 Tenius/denique casus ab iisdem facile reducitur ad secundum, 


ducta nempe diametro per punctum, in quo duae rectae, quae 
” ' \ 
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uèv aro «iv EH, HZ îcov èovì.vo dro vie ZE, 
toi dè dre civ TH, HZ icov éoxì vo ano vis 
ZI so dea vno viv AE, ET pera coù ano vis 
ZE isov tov «di dro «is ZI. Ton dè ) ZI xi 
ZB. to doa vnòo dp AE, ET pera coù daro ti 
EZ icev èov) 6 ano «je ZR. Au sa avra dij vai 
to vano vv AE, EB peca «où duo ie ZE ivo 
tori qu dano vis ZB. ’Edsij9y dèi Ge nad so vno 


«iv AE, ET pera soù cao vis ZE iooy invi 


- 


uno cis ZB° co dea Vo suv AE, ET pera voù 
anò vie. ZE icav tovi vo '<inò civ 4F; EB peco sol 
asso «je ZE. Kovov dppooda vo arno vis ZE 
dotmov do ve vano vv AE, ET rapueyopevov 0- 
Foyuvioy icov tot) té Uno viy AE, EB snepuyo 
piro ’oedoyavio. ’Eav deu èv xvudw, mod va ts. 


HP O TAZIEXZ As. 

"Eey xUxAov Aypdj qu onustor Euros, nol Pr. 300 
euUtod n00s ov xUxioy TEPOSILIRT0OO! duo evdeia, 
sal ” ubòv auraà ciuvy tov uvxiov, L] di èparsegra: 


mon per centrum transeunt, se intersecant. Aliam huiusfpro- 
positionis demonstrationem vide apud Griison. : Abhandl.'der 
Kinigl. Gesellsch. der Wissensch. su Berlin 1814-1815. p-56. 
Generaliter, abservanto Pficiderero, omninm casuugi demonstra 
tiones derivari possunt ex sequente ‘propoeitione, quae vicissim 
ex nostra hac deduci potest: Si qua recta circulo inscripta 
in puncto aliquo secetur utcunque rectangulum' eius partium, 
una cum quadrato rectae, quae e centro ad punctum sectionis 
ducitur, aequale est quadrato radii. Cf, Gilbert. p. 957. e! 
599. Alii aliam Prop. 35. et 36. enunc tionem et demonstta- 
tionom e doctrina de tr angalis‘similibus petunt v. | Whiston: 


LÀ 
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‘ quadratum ex ZE (I. 37.), quadratis vero ex I°, 


HZ aequale est quadratum ex ZIT°(1.47.); rectangulum 
igitur sub AZ, ET cum quadrato ex ZÉ, aequale 
est quadrato ZI. Aequalis ‘autem ZI' ipsi ZB, re. 
ctangulum igitar sub AE, ET cum quadrato ex EZ 
aequale est quadrato ex Z8. Ex eadem ratione et 
rectangulum sub JE, EB cum quadrato ex ZE ae- 


quale est quadrato ex Z5. Ostensum est autem et. 


rectanguium sub AE, EI cum quadrato ex ZE ae- 
quale esse quadrato ex Z; rectangulum igitur sub 
AE, ET' cum quadrato ex ZE atquale est rectan- 
gulo sub 4E, EB cum quadrato ex ZE, Commune 
auferatur quadratum ex ZE; reliquum igitur sub AE, 
ET contentum rectangulum aequale est'rectangulo sub 
4E EBc ontento. Si igitur in circulo etc. 


PROPOSITIO XXXVI. (Fig. 278.) 


Si extra circulum sumatur aliquod punctum, et ab 
eò in circulum cadant duae rectae, et una quidem 
earum secet circulum , altera vero contingat; erit re- 


apud Tacquet in III. 35. er Cotisius. Vid. ad vi 16. et. 17. 
Obs. 6. 7. 


Cor. Si rectae quotcunque circulo inscriptac se in uno, 


todemque puncto intersecent, rectangula sub segmentis cuius- 
que earum inter se erunt acqualia. — 

Obs. 2. Clavio monente conversa quoque propositionis 
II7, 35. valet, quod facile, descriptio circulo per tria quae- 
tunque puncta extrema quataor illorum segmentorwm , per ab- 
turlam demonstratur.- Ea contra, quae in praccedente corol- 
laria continetar, propositio generalior converti nequit. Con- 
trariura assorit Gilbert. I. c. p. 365. o 


‘ 
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dura: go usa 0dnc eis top dvon val vijo inzos asco- 
desi Pavopsvns peraiu coÙ ce oqpasov xi 178 nuOste 
nepspegsia£, TTEQLENOHEYOY dgdoyuvioy t0oy tu dato 
17,6 Sporsrouevis TETQUY UV. 
° Kuxhow. 7ae où ABI Spi ci Syjustoy èxros 
10 d, xaì co voù 4 noog c0v ABI xrdov mr906- 
suntermoee duo svosias al ATA, AB xal 7 pv 
Ali tepuvitm, voy. ABI xvxdov, 1 dè AB iga- 
ntesdw' déyw 07. vo vo tiv AA, A’°”' ssegsazopuevor 
oudopuviov icov torì tw dre wie, 2IB perpayuve. 
i deu ATA ijr01 did où asvigou orig, 1 ov. 
"Ecw meoTegom de coù xÉveoey , xel dov co Z 
xivtoov toy ART xvxÀov «ai èrnelevydw 1 48 
ded) doa tavìv. 1 vino ZBA. Kai ene svdgia / 
"VAN diya sécura: naro vo Z, moosxeci dì avi 
ri IS cò doa vno vv AA, AT pers coù ano vis 
ZI isov torì «o dro vije ZA. “Ton dt ZI e ZB 
0 dea Una. vuv. Ad, Al pera voi dino vje ZB 
Taov dou vé.dnò vie ZA. Tui dè dra vie ZA iva 
lovi ca dro tiv ZB, BA, 00dy ye 7 vno .LBh 
to «ga vo civ A4, AT puerd voò ano vis Z 
iaov for) zoig ana vv ZB, BA: Kosvov aguogode 
“ro «no vie ZB Zonov pa vo varo vv Ad, dl' 
{ooy dov) tu dro vie 4B èpantousvye. 


PROPOSITIO XXXVI 
.- OQObs. 1 Ad genéralem rei demonstrationem, observante 
Pleiderero, adhiberi potest etiam haec propositio: si ad pun» 
ctum aliquod extra circulurg in tecta circulum secante e centro 
ducatur recta, erit rectangalum ex integra secante ct parte eius 
exteriore, una cum quadrato radii, acquale quadrato rectse € 
centra ad illud punctum ductae. Cf. Gildert. Pi 357. et 959. 
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ctangulum sub tota secante et exteriore segmento in- 


. è e » 
© ter punctum et convexam circumferentiam contentum 


| atquale quadrato ex contingente, 


Extra circulum ABI sumatur aliquod punctum 4, 
et a 4 ad ABT circulum cadant duae rectae 4F4, 
AB, et ipsa quidem AF A secet circalum ABT, ipsa, 
vero 4B contingat; dico rectangalum sub 44, AF 
contentum aequile esse quadrato ex 48. Ipsa. igitur 
Al'A vel per centrum transit vel non, 


U 
, 


Transeat primum per centrum (Fig. 278, 2.), et 
sit Z centrum circali ABT, et iungatur ZB; rectus 
igitur est ZB4 (IU. 18.). Et quoniam recta AI bi. 
fariam secta est in Z, adiicitur vero ipsi I°4; rectan. 
guum ‘sub 44, AF cum quadrato ‘ex ZI aequale 
est quadrato ex. Z4 (II. 6.), Aequalis autem ZI 
ipsi ZB; rectangulum igitur sub 44, 4’ cum qua. 
drato ex ZB aequale est quadrato ex Z4, Quadrato 
vero ex ZA aequalia sunt quadrata ex ZB, BI (I. 
97.) regtus enim angulus ZB4 (INI, 18.); rectangulam 
igiur sub 44, AT cum quadrato ex ZB aequale est 
quadratis ex ZB, Bd. Commune anferatuy quadra- 
tum ex ZB, reliquum igitur rectangulum sub A4, 
Al sequale est quadrato ex contingente 48, . 

Bor. 1. Si ex eodem puneto extra circulum ducantur 


plures rectae, quee circulum secant, rectangnla sub unaquaque 
tarum integra et parte eius-gxteriore inter se sunt aequali:, 


Quodvis enim eiusmodi rectanzulum aequale est quadrato con- 


tiugentis ex isto puncto ad circulum ductae. C£ Clavius, 
Ticquet, Gilbert alii. 
Cor. 2. Utramque propositionem II_ 35. Cor. et III. » 
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"AIA d) Y APA pn toro dia coù xeprgov go 
ABI uvudov, uaò bra To xEVTQOY co E, xa 
cino to E èrì ev AT xadrrog idv ” EZ, adi 
inelevyFwcuy aiì EB, ET, Ed4 dog dea èorv dl 
uno EZA. Kol gel sUdeid vs did voù nevrgovi) 
EZ cideidy vva mj dia coi xivipev cpv AT sos 
ogdas tiva, na) diya avuiv veul” ) AZ cpu ni 
ZI tovy 07, Koi ènel evdcia ) AT cérpeni 
diza OTO Lo Z onusior, JroomuerTo4 dè avej j T4 
To «oa viso vv MA, A’ pera où ano cije ZI iov 
tav su dro vis ZA: Koov nposusiodw To dro vj 
LE 10 doa vro vv AI, AL pero vv do var TZ, 
ZE i00v Éoti vole asto uv 42, ZE. Alba vis 
 guno vv TZ, ZE ioov vò dnò cis ET, 0097 geo. 
9g vno EZI yovia coîs dè dro ov AZ, ZE ioov 
dor) cò ded vje Ed 10 dea ro vav Ad, Al peri 
tov daro vs ET îcov tovì vò ano vis Ed. dor de 
9 ET vj -EB: co des Uno vv AA, Al pera coi 
inò vijs EB îoov torl va dro vis Ed. To dba 
vis EA ica èov va ano vv EB, BI, dog vie 
i ino EBA yovia sé doo Uno vv Ad, AF ped 
coù dno vj EB looy totì zoig dò viv EB, BI, 
. | 
‘Cor. 1. uno enunciato comprehendere licet. Nompe, si 6. 
puncto aliquo sive,intra sive extra circulum sito ad circulum 
‘ ducantur plures rectae, quae eum secant, rectangula e pat. 
tibus cuiusque’ carum inter puuctum let circulum compie 
hensis erunt aequalia.. Et potest ipsa etiam III. 36. sub hoc 
enunciato, vel sub Cor, 1. comprehendi: nempe, si recta iam 
‘non secet circulum, sed contingat, duo sectionis puncta in 
unum conbactus punctum coincidunt, et rectangulum sub par- 
tibua inter punctum et circulum comprebensis abit in quadra- 
tum contingentis, quod observat Costsius ad ILL. 36. Schol. 


2. , Pariter, quae ad III. 35, Obs. 1. et III. 36. Obs. Î. 
\ . 


% 
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Sed 4T°A non transtat per centrum circoli ABI 
(Fig. 278. b.), et sumatur centrum È, et ex E ad 
A’ perpendicularis ducatur EZ (I. 12.), et iungan» 
ir EB, ET, Ed; rectus igitur est EZA. Et quo- 
niam recta aliqua EZ per centrum rectam aliquam 
AT non per centram ductam ad rectos angulos secat, 
et bifariam ipsam secabit (III, 3.); 4Z igitur ipsi 


. ZI est aequalis. Et quoniam recta AJ" secatur bifa- 


ram in punceto Z, adiicitur vero ipsi Y4; réctangulum 
sub 4/, 41° cum quadrato ex ZI aequale est quadrato ex 
ZA(I. 6.). Commune addatur quadratum ex. ZE; re- 
ctangulum igitur sub 44, AT'cum quadratis ex 4Z, ZE 
aequale est quadratis ex 4Z, ZE. Sed quadratis ex 
TZ, ZE aequale est quadratum ex ET (I. 47.), re. 
cus enim est angulas EZTI; quadrati autem ex /Z, 
ZE aequale est quadratum ex EA (LAT). Rectangu- 
um igitur sub 44, 4’ cura quadrato ex ET aequale 
est quadrato ex !£/. Aequalis autem ET ipsi EB; 
rectangulum igitur 44, 4I° cum quadrato ex EB ae- 
quale est quadrato ex E. Quadrato autem ey E. 
sequalia sunt quadrata ex EB, BA (I. 47.)y rectus 
enim angulus EB4; rectangulum igitur sub 44, 4 


continentur propogitiones, uno enunciato .comprehendi pos- 
sunt. C£. Gilbert. l. c. 

Obs. 2. Si e puncto dato ductae sint duae tantum rectao, 
ita nt rectangula comprehensa sub totis, et sub segmentis 
puneto jsti adiacentibus sint aequalia, poterit vicissim per 
Quatuor puncta extrema reliquorum segmentorum circulis dè- 
tibi. Circulo nempe per tria horum punctorum descripto, 
ostendetur .per absurdum, cum non posse non per quartum . 
quoque transire. Sin autem e puncto dato plures duabus re- 
cts exeant, Cor. 1. ita converti nequit. Contrarium habet 
Gilbert, 1, ©, 


° 





858 o RikbxmERTORER 


kbiiov dyr0odo 70 no die IEB lomno& pa 
vno tuv AA, Al îc0v tori cò uno vije AB: ‘Eay 
cpu xundovs sal cl digo. 
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‘Edy suxdov dnpdglvi oyusior fxrog, ano dè toi 
Bypsiov NY0C BOY 2Uu.by MOOCTIATHOL duo svdeici; sol 
% pv aUTtoy déuvy Toy sURdOY 3 7 Bè seoogninti;, 1 
di ra uso xs 04ÀKe ve teuvovors al vijg ixros 
unsda:fovagitsino pesatò toò se unpusiov ma) iis 
averi mepupepiiae igoy sw amo 676 mpocsisizivori” 
7 TOUSITITTTOVOR Eparera: coù xuxdod. 

KuxAov puo toù ABT pda cr ayjusiov itros 
ro À, mul vino cdù A mods cv ABI xsudov npor- 
susttitotav uo evdsia al ATA, AB; xo 9) n 
ADA «tuviro cov xuxdov, * dì AB spossnto, 
dotw dì so Uno ev Ad, Al îicoy su dnò die dB 
Ziyw 0% 97 AB èparirerat voò ABÙ suxivv. I 

"Hxdw yo voò ABÎ tiparnvopiviy 9 4Es uu 
sllyp9w to sévrbov coù ABI' kuxdov, sal Fota co 
Z, xl irnesevydwoay al ZE, zB 9 ZA sj dica vatÒ 
ZEA dedr 1.110, 7 


Obs. 3. & in, fig. 278. è rèctam 44 consideremus it 
summam rèttirum Z4, et ZB, rectam autem J4/° ut differen 
rentiam èaruîn; propositio huius casui ita quoque enunciari 
potest; in. omni triangulo tectangulo 4BZ teotangulum exhy- 
potenusae Z4 et unius lateris ZB summa ac differentia ae- 
quator quadrato lateris alterins 48, quod consentit cum Il: 
4. Cor £. Cf. Whiston. apud Tacquet. ad h. l. 

Obs. 4. Pariter ea pars Cor. 1., qua una rectarum, quasi 
citcalum secant, per centrum transit, ita exprithi poterit: si 
(Fig. 279. a. b.) ab angulo 2 triangali alicetiuo RA4, coiw 
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cam quadrato et EB aequale est Quiadratie ex EB, 
B4. Commune auferatur quadratum ex EB; relia 


qum igitur rectangulum sub 44, AT aequale est 
quadrato et JB. Si igittr extra circulum etc. 


PROPOSITIO XXXVII. (Fig. 280.) 
Si extra circulum sumatur aliquod punctum, e&x 
puneto autem in circulum cadant duae iectae, et una 
quidem earum secet circulum, altera vero in eum in. 
cidat, sit autetà rectanguitità sub tota secante et esta 
teriore segmento inter punctam et convexam circum- 
ferentiam aequale quadrato ex incidente; incidens cone 
tinget circulum. 
Extra cirtuluit ABI sumatur aliquod pinctni 4, 
- tex 4 in circulum ABI incidant duae tectaé (1A, 
4B, et ipsa quidem A['A secet circulum, ipsa vero 
4B ih eiuma incidat, bit autem rectangulum sub :4//, 
| AF sequale quadrato ex AB; dico fipsam 4B contin- 
gere circolum ABT- 
— Ducatar enim rectae JE citculum ABT tontin.- 
gens (III, 17.)s et-samatur centrum circuli ABI (If 
1), et sit Z, et iungantu ZE) ZB) Z4; anguluso 

igiur ZEA rectas est (III. 18.). | 


 htera B4, EU sunt inasqualia, demittatur in basin (si vpus 
sit prodactam) perpendicalum £É, erit  rectangulum 04X 
4H sub summa et differentia laterum Èd, 2I' aequale re- 
cangulo MIYXA4A sub summa et differentia rectarum Z4, 
ZA inter petpendiculum- et angulos basis interceptarum. CÉ. 
Whiston, l. ca Haec ipsa propositio, codem monente, casuy 
| ui in figura ptiore sistitur, etiara ita exprithi potest: si ab 
angulo £ trianguli 44 demittitur perpetidiculatis iri basin 
44, cam dividens in duo segmenta AZ, dZ; erit rectangu- 
| lam sub summa et diffetentia laterum £4, Z4 sequale. res 
| stangulo sub basi 44, cet differentia segmentorum basis [4 
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Ku nel yy 4E apurtessae coù ABÎ sindov, 
qéuver dè ] ALTA co doa vno riv AA, Al icov 
tor ci dro ij AE. ‘Troxerca: dè ) To Usò 10 
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7, dè ty diaperow co sUxdov 1006 cedas dr ci 1006 
dyoutvy ipartera: xa) où xUxiov: 1] AB doa punte» 
eu: ?) toò ABI suxdov. ‘Opoins dè dery9zoru 
xv 10 mevtpov érrì vijes AU cuyyuvg 3). ’Euy ou 
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id. 

1) Pro vroneutra: dà Peyrardus ex Cod. a minus accurate 

, habot: 77 dì xal 


2) Verba inter utfumque ipdrrera: è Cod. a iure addidit 
Peyrardusi 


3) Verba: 6zo/ws dI BesyOyoeras — - svyagon Rob. Simson. 
ab editore quodam inscite addita esse putat. 


PROPOSITIO XXXVII 
Obs. Est haec propositio conversa praecedentis. Cam- 
panus cam aliter duplici modo demonstrat, vel apagogic:» 
dum ’sumit, ex cadem rectae 4Z parte aliam contingentem 
ductam esse, vel directo, dum nempe rectangulum e segmen- 


“- 
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Et quoniam 4£ contingit circulum ABI, secat_ 
autem AI°4; rectangulum sub 44, AT aequale est 
quadrato ex ZE (Il. 36.). ‘ Ponitur autem et rectan- 
gulum sub 44, dI aequale quadrato ex 4B; qua- 
dratum igitur ex JE aequale est quadrato ex ‘AB, ae- 
qualis igitmr AE: lineae 4B. Est autem er ZE ipsi 
ZB aequalis, duae igitur JE, £Z duabus 4B, BZ 
aequales sunt, et basis ipsarum communis Z4; angu- 
lus igitur 4EZ angulo 4BZ est aequalis (I. 8.) Re- 
ctus autem 4AEZ ;, rectus igitur et /BZ;, Et est BZ 
producta diameier, quae vero diametro circuli ad re. 
ctos angulos ab extremitate ducitur contingit circulum 
CIL 16.); recta 4B igitur contingit circulum ABI. 
Similiter autem ostendemus, et si centrum in A/ sit. 
Si igitur extra circulum etc, 

ti 
tis eins rectae considevat, quaé per centrum transit, et ope. 
H. 6. ostendir,. esse 4B1-4-BZ3==4Z1, afdleoque (I. 48.) an- 
gulam 4BZ recinm. Caeterum insiguem propositiones 99— 
37. utilitatem, ut per omnem geomettiam, ita maxime iu 
docttina de tactionibus habent. 

Cor. Sie puncto aliquo extra civenlum duae rectae ae- 
quales in circulum incidant, quarum una enm contingat, cou- 
tinget quoque altera. Denique ad hunc librum universe no- 
tamus, multa adhuc scitu baud inittcunda ei addi potuisse, 
maxime e libro tertiò Gregorii a St. Vincent. de quadranra 
circuli, quae brevitatis stulio hic omisinmus. - 


- 


Co 








f 
EXCUNSUS LI 


AD 
ELEMENTORUM 
I 29. 


Disimus ad ‘Propos. I. 29., in qua primum adhibetur axioma 
undecimum , vel postulatum quintum, multum inter Geome- 
tres non quidem de veritate huius axiomatis, at de eius cvi- 
dentia disceptatum fuisse. Et axioma quidem ‘ipsum ita habet: 

Si in duas rectas alia recta incidens arigulos internos 2d 
easdem sui partes duobus rectis minores faciat, rectae, in quas 
illa incidit, productae in infinitum inter se coincident (se in- 
vicem secabunt) ad eas partes, ad quas sunt anguli duebus 
rectis minores. Vel, ut alitor dicamus, ad has partes cum 
recta incidente triangulum efficient. 

Ex hoc saxiomate manifesto consequitur, duas rectas, quae 
ab una quadam recta ita secentur, ut anguli interni sint duo- 
bus rectis minores, etiam sectas a quavis alia rectà in pun- 
ctis duobug diversis cum illa angulos internos efficere duo- 
bus rectis minores. Quum enim ex isto akiomate rectae ab 
una aliqua recta ita sectae inter se conveniant, necessario cum 
alia quavis, a qua pariter in punctis duobus diversis secantur, 
triangulum efficient, unde ex I. 17. duo sogali i interni simul 
minores erunt duobus rectis. 

Caeterum facile patet, hoc axioma esse conversam propo» 
sitionis I. 17. : et si, quod Peletarius vault, canversae propo- 
sitionum, quarum veritas demonstrata est, ipsae etiam gene 
ratim verace essent, nec demonstratione egerent, nihil attine- 
| ret ulterius quaerere. Id vero non ita se habere, sed con- 
vetsas, nisi sua luce fulgeant, demonstratione semper sta 
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biliri debere,. diximus ad I. 6. et omnes logici monent. Jam 
hanc conversam propositionis I. 17. ex ca ipsa demonstrare 
quidem tentavit Castillon. (Mem. de l’Acad. de Berlin an- 
aées 1788. 1789.) at manifesto irrito conatu, Ex eo nempe, 
quod ex I. 17. patet, esso nonnunquam rectas; quae abaliqua 
recta ita sectae, ut anguli interni minores sint duobus rectie, 
concartagt, corcludit, omnes rectas, quae ita secentur, ne- 
tessario coneurtete. i 

Neque vero cum Proclo, aliisque monnullis dixerim, po- 
stalatam aut axioma non esse posse propositionem, cuius 
conversa (hic nempe I. 17.) inter theomerata demonsgtretut 
(sè 70 dyziorgoper Loc amodsntov dv rcîc Peweypaswy dvayt- 
yoestas.) Neque enim necesse es.) ut conversa proppsitionie, 
quae per se patot, adeoque nulla demonstratione eget, etiam 
ipsa seque clara sit. Unum videndum est, utrum assertam - 
aliqauod per se extra omiiem dubitationem positum :it. Et 
de hoe quidem in axiomate 11. multi dubitavere. —Unde 
factama est, ut varias excogitarent rationes, vel 1llud axioma 
(plerumque alio axiomate, quod ipsis evidentitts videbatur, 
ssnmto , aut etiam patallelarum definitione mutata, aut alia 
utione) demoastrandi, vel siné eius ope parallelatuta theo- 
riam adsiruendi. Liccat uonnullam potissimorum, quae hue 
pertinent, et. mihi innotuerunt, tentaminum breviter comme- 
morare. lin qua re gratus fateor eximie me adiutum fuisse 
opera viri doctissimi. mihigne amicissimi, Hauberi, Semi- 
nari SchSnthalensie professoris meritissimi, qui; quam du- 
dump elaboravit, de theoria et historia patallelartm commen- 
tationem, quam propediem lucem publicam viburam esse 
spero, benevele mecnm comntanitare, et, ut quae mois tsi- 
bus imserviro putarern, inde excerpertem, permit.are voluit. 
Er ili quidem: conamina circa hano rem facta ad certao quas- 
dem classes reforre vision fuit, consilio cane haud impro- 
bando : ego vero, quantum fieri possit, in iis certe, qui noe 
vam aliquam in hac re methodum proposuerunt: plerumque 
temporis rationem seguesdam putavi, quo facilius pataat, 
quis primus aliqann dentonstcandi vinia teriiaris; ita tumeo, 
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ut brevitatis studio subiungerern subinde e0s, qui simili modo 
rem tractarunt. Neque vero omnia de hac re cogitata; quae. 
infinita fere sunt, prolixe exponere consultum fuerit, sed po- 
tiora saltiro, et maxime è libris minus obviis deprampta sum: 


matim afforre statui. x 


‘ Primum itaque, Proclo referente, Piolomaeus *) libellumo 


singularem composuit seg tov rac ar' siarrovws 7) dio cedur 
isfallopivas ovurimtawv, quo Axioma undecimum demonsirare 
conatus est, Eius demonstratio, quam Proclus exhibet, eo 


fere redit:: si duae rectae parallelae ab alia racta secentur an: 


ulos internos, qui ex una parte secantis efficiantur, aut ae- 
E P ? 


quales esse duobus rectis, aut iis maiores aut minores: Ab 


quod ex tna parte secantis fiat, idem etiam cx altéra parte, 


e qua rectae pariter parallelae sint, fieri debere. Unde, si ex 
una parte anguli interni sumantur duobus rectis maiores ,-ma- 


iores etiam ex altera parte fieri necesse esse; pariterque, si mi- 
mores duobus rectis ex una parte fuerint, futuros etiam ex al- 
rera minores, quod utrumque absardum sit (I. 13.). Nihil 
itaque restare, quam ut rectao parallelae, si ab alia quadam 
tecta secentur, cx utraque sui parte angulos internos efliciani 
duobus rectis aequales. Atque ita demonstrata propositione 
I. 29. facile:inde deducitur axioma 11. At iure in hac de- 
monetratione., quidquid Ramus ogganniat, reprehenditur, siae 
causa sumi, angulos ex utraque parto rectac secantis ciusdem 


semper indolis esse debere, nempe vel ex utraque parté ma- 


iores recto, vel ex utraque parte minores, vel ex utraque parte 
duobus rectis aequales. Playfair. Elem. of Geometry p. 605. 
«ebservat, niti' hanc demonstrationem fundamento, ut aiunt, 
.rativnis. sufficienti, nec vero esse rationem distincte exposi- 


‘.tam sumendi, quosd angulos idem ex utragne parte rectae sc- 


cantis locum babere, Similem fere suppositionem invenimus 
etiam apud Ohmium (Kritische Beleucht, der Math. etc. 1819.), 


LO) Incertum est, an is Claudius Ptolomaeus fuerit, vixit tamen Pro- 
‘ clus post Ptolemaeam Astronomum (Kliigel. Conat. praecip. Theoriam 
«Parallelar, doimonetrandi Recens. Gott. 1763, p. IV. : 
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qui praetorea sumit, rectas, Quac se mon secent, candem po- 
sitionem habere. i 

Ipse deinde Proclus rem ita expedire teutat, ut primum 
monstret, tectam, quae e duabus Yectis parallelis usam secet, 
secare etiam alteram, unde postea facili negotio deducit axioma 
î1. Ia quoitaille procedit, ut sumat cum Aristotele, duas 
rectas, quae tx uno codemque puncto sub aliqno angulo ex- 
cant, sì in infinitum producantur, discedere a se invicem. ad 
distantiam data quavis' maiorem. Indo porro efficit, posse 
itaque rectam, quae e duabus pavallelis unam secet, ad distan- 
tiam produci maiorem ca, qua altera parallela ab ca distet, 
adeoque ‘necessario etiam hano alteram giarallelam socare. 
Circa hanc demonatrationem Borellius (Euclid. restitut. p. 30.), 
Saccherius (Euclid, ab omni naevo vindicatus p. 51.), Klii- 
gel. (Conat. praecip. etc. p. IV. sq.) monent, Proclo, qui in 
ieliquis Fuclideam parallelarum notionem retineat, mou tamen 
scabilem hanc notionem videri fuisse. In hac enim domon- 
strazione tacite eum sumere, parallelas omnes aequale aut sal- 
tim finitam intervallum servare. Cf. Hoffmann. Crit. der 
varallel. Theorie I, Th..p. 22. sq. 

Aliter hanc rem aggressus est Arabs, aut nt alii volunt, 
Persa Nassireddinus, citius nomine exstat Arabica Euclidis Elo- 
meatorum Versio impressa Romae 1591. ls inter Propovs. 28. 
et 29. libri primi, referente WVallisio (Opera Mathem, Vol. IT. 
p- 669. sqg.) et brevius Kaestuero (Geschichte der Mathem. 
I. B. p. 3575. sqq.), ita fore .axioma 11. demonsirare conatur. , 
Praemittit tria Lemmata. 

Lemm. i. a) Si quaelibet duae rectae, in eodem plano 
positae ‘sint (fig. 96.) AB, CD, in quas rectae EF, 
GH, IK etc. ita incidunt, ut carum sinzulae perpendicalares 
sint rectae CD, restam autem AB ita soceni, ut angulorum 
alter acutus sit, alter obtusus, omues puta ‘acyli ad partes 
BD, obtusi autem ad partes AC: dico, duas illas rectas AB, 
CD propius semper accedere versus partes BD (quamdiu se 
mutuo mon secent) et remotius distare versus partes AC: item, 
perpendiculares illas decrescere versus BD (usque ad inter- 
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sectienem) augeri vero versus AC, ita nompe, ut sit EF> 
GH, GH>IK eto. 

b) Item, si singulae rectao in duas illaz rectas incidente: 
perpendiculares sint earum slteri, atque inter se continuo cre- 
scant, prout“propius ai unas partes duarum illaru.n rectarum 
assumantur , decrescant vero ad alteras partes : etiam illac duze 
rectae AB, CD remotius ab invicem abscedunt ex ca parte, 
ubi perpendiculares illae longiores fiunt, propius autem ex al. 
tera parte inter, se accedunt, dum se mutuo intersecant. — 
Perpendicularium autem illarum ‘quaelibet eam duarum recta- 
rum, cui non sumebantur perpendiculares esso, secabit angu- 
lis duobus ; altero acuto, ‘altero obtuso, omnesque anguli illi 
acuti versus cas partes erunt, qua propius accedunt duae illze 
rectae, Orhnes autem Obtusi versus partes contrarias. Suntque 
hae duae propositiones manifestae, atque a quibusdam g00- 
. metris ita usurpautur, ut quao pro manifestis habendae sint. 
Non sine ratione Wallisius addit: ,;Esto, At, inquam, ecquis 
non facilius conceperit, ut clarum: duas rectas in codem 
plano conve:gentes, tandem, si producantur, occursUTas, quam 
‘hunc totum apparatum.‘* His addiderim, ut pateat, in con- 
ditionibus nihil iuesse, quod sibi ipsì contradicat, etiam 
in parte priore lemmatis illud ante omnia demonstrandum 6156, 
si recta EF in rectas AB, Cl) incidens, perpendicularis sit 
ad CD, cum AB autem versus BD angulum acutum, adeoque 
versus AC obtusum efficiat, tum reliquas ad CD perpendi- 
culares GH, ‘IK etc., pariter cum. AB ad easdem partes BD 
acutos, adeoque versus AC obtusos lanzulos efficere, CÉ 
etiam Saccherius l,-c. p. 38.1sq.) Kistner. I, c, ' Hoffmann 
Crit. I. Th. p. 115. sqq. 

Lemm. 2. ,,8ì quaclibet duae rectae (Fig. 9) AC, 
BD ab eiusdem rectas AB extremis et ad casdem partes duotse 
ipsi sint perpendiculares, atque inter sa scquales, csrumque 
‘extrema- iungantur  recta CD: erit uterque angalas ACD, 
BDC rectus, praeterea erit CD--AB. Nam, tiv. gp ACD 
mon sit rectus, erit vel acntus vel obtusus. Sit, si fori 
potest, acutus: erit ex Lemm, T. AC> BD, A1 0x byp- 
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AC=BD. Similis erit demonstratio, si sumdatur an- 
gulas ACD obtasus.** (At vero ex Lomm 1. sumi etiam 
| debet, ut valeat consequentia , si angulus ACD fuerit acuttiz,’ 
amsl etiam BIDC obtusum esse, quod simul locum habere ta- 
oe sumit, mon probat Nassireddinus.) Esse autem CD= 
4B, si reliqua pro deménstratis sumseris, brevius'ac Wallisio 
interprete est apud Nastreddinum ‘demonstrabitur ita: ducta 
BC, quum sit BDC=BAC= recto, er BC communiî, «t 
BD==<AC ex byp. erit ex iis, quae ad I. 26. diximus, CD 
AB, 

Lenrm. 3. In omni triangnlo rectilineo tres angnli ae- 
quatar duobus rectis. Atqne illud quidem, si duo priora - 
lemmata comcedantur, in triangulo BAC (Fig. 97.) ad 4B 
rectanculo facillime probatar, erecta in B recta BD ad BA 
perpendicalari, sumtaque BD—=AC, ubi ex Lemm. 2. , figa- 
fan ABCD quatuor angulos rectos habere, et ex I. 4. trian- 
gula CAB, + BDC aequalia prorsus esse, adeoque trianguli 
CAB pariter ac BDC angulos duobus rectis aequales esse eff- 
titur. -Facile deinde idom in triangulis obtusangulis et acutazi- 
gulis ope trianguli rectanguli demohstratur. 

His praemissis denique Nassiveddinus ad axioma fl. de- 
monstrandum accedit, cuius iterum tres casus distinguit, prout 
tetta, quae duas alias secar, ita, ut duo anguli interni duo- 
bus rectis minores sint, cum altera carum angulum rectum 
tut obtusum, aut cum utraque acutum efficit. Duo casus 
postremo loco positi facile ex primo demonstrantur, quer 
breviter adhuc videbimus, 

Quodsi ftaque duae rectae AB, CD (Fig. 98.) ita ab ali- 
Qua recta EF secentur, ut ea alteri carum CD sit perpendi- 
cularis, et anguli interni DCE, BEC simul sumti sint mi- 
nores duobus rectis, rectae AB, CD, si opus sit, productae, 
necessario concurrent. Ex puncto quocunque G rectae AB 
demiztatane perpendiculum in EF, quod, quum BEC ex hyp. 
ut angalas acutus, ex parte huius anguli cadet, adeoque vel 
cum perpendiculo CD coincidet, quo facto constat, quoi 
probandum erat, vel ultra CD versus F vel inter E et C ca- 
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det. Si cadat ultra CD versus F, constabir propositum ex 
Ax. 15, et T. 27. Si cadat inter E et C. v. c. in H(Tig.92.), 
sumatur rectae HE duplum KE, triplum ME etc. usque dum 
perveniatur ad aliquod eius multiplum OE, quod maius sit, 
quam CE. Pariter in recta AB sumatur rectae GE duplum 
JE, triplum LE etc. usque dum habeatur ‘tius aequemulkciplex 
NE, quotuplex OE fuit reciae HE.®Iam facile demonstratu, 
sì ex.I ad ‘EI demittatur perperdiculavis Ir (ita ut punctum 
r rectae El" incidat) punctum r idem fore ac punctum K, pa- 
riterque perpendicula'a L... N in EF demissa in punctis 
M. + O cum ea convenire — quam demonatrationem a 
Nassireddino praetermissam esse sine causa queruntur Kaesme- 
rus, deceptus forte versione ipsi oblata minus accurata, et qui 
eum .sequitur, Hoffmann. Crit, I. Th. p. 125. Est enim 

c demoanstratio ‘saltim in iis, quae \Vallisius ex eo affert. 
Nempe, si ex E erigatur ad EI peipendiculum EP—GH, erit 
iuncta PG=EH, et HGP_-EPG rectus (Lemfin. 9). Et 
quia rectae EB, EI versus BI divergunt, erit perpendiculum 


Ir>GH (Lemm. 1.). Abscindatur rn--GH, et iungaus 


nG, eritquo angulus HGn pariter ac mG rectua, et Hr=Gn 
(Lemm. 2.), Et quum etiam HGP rectus sit, erunt yG, GP 
in directum (I. 14.) At quum in triangulis IGn=EGP sit 
GI=GE ex constr. et angulus IGu==EGP (I. 15.) et angulus 


InG (I.-14.) pariter ac GPÉ rectus erit (I. 26.) Gn=GP= 


HE—-HK. At erat Go=rH, itaque x«H—-HK, i. e. Punch r 
et K coincidant. Similiter monstratur, perpendicula a L - 
N demissa in EF cum punctis M.....0 coincidere. Quum 
igitur O sit ultra C positum, recta CD (quae cum ON con- 
vwenive nequit I. 27.) erit intra triangulum EON, ,adeoque re- 
ctam EN secabit (Ax. 10.). Ingeniosam hanc demonstratio- 
nem esse, \Vallisius ait, et certe, sì lemmata concedantur, 
haud reprobanda erit. At de his dubia nostra supra exprom- 
‘ simus, 
Clavins quanquam queratur (Euclid. Efem. Libr. XV. 
1591.; primam Elementorum Editionem Clavius dederat 1572.) 
uunquam sibi copiam factam, Euclidem Arabicum ‘legend, 
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habet tamen in sua editione Euclidis 154)f. facta p. 50. sqq. 
demonstrationem axiomatis il, quae cum ca, quam ex Nas- 
sireddino attulimus, multa. habet communia. Alia tamen illo 
sapponit pripcipia quasi per se clara, aut levi aliqua illustra- 
tione egentia. Quorim est 

1) Linea, cuius omnia puncta a recta liuca, quae in codem 
cum ta piano existit, aequialiter distut, recia est. 

2) Si recta linea super aliam in transversum moveatur, 
constituens semper in suo extrenio cum ca angulos rectog, de- 
scriber alteyum ipsius extremum quoque lincam rectam. (Pari 
scopa hanc propositionem adhibuere, et demonstrare conati 
sunt alii v. c. Hauf*) Leipz. Archiv fiir Marhem. X. Heft S. 
1:5.). Pergit deiude Clavius:. 

3) Si ad rectam lineam duae perpendiculares rectae liueao 
evigamtur inter se aequales, quarum extrema puncta per lineam 
rectam coniungautur, erit perpendicularis ex quovis puncto 
huius rectae ad privurem rectam demissa utrilibet priorum pex- 
pendiculariuni aequalis. Ex his deinde e 

4) deducit ‘“eam propositiuonem, qua Nassiveddinus pro 
lemmate 2, usus erat, quam etiam alio adhuc modò demon: 
strare Clavius tentat, mempe ita, ut ostendat 

5) Si in duas rectas lineas incidens faciat cum una carum 
angulum internum rectum, ct cum altera ex cadem parte acu- 
tom, dcuas istas roctas minus semper inter se distare ad cas 
partes, ubi est engalus acutus, ex ‘altera ‘vero parte semper 
inter se magis distare. Arque hoc quidem, quoed rem ipsam 
nihil aliud est, quam Nassireddini Lemm. 1. e quo deinde 


*) Idem etiam Archiv 9. Heft No. VI. alia indircta ratione paral- 
lefarum theoriam exbibere voluit, de quo tentamime conferatur Hoff. 
mann. Versuch einer neuen nad griindi, Theorie der Parallelen, nebst 
einer Widerlegung des Hauffschen Versuchs, Offenbach 1801, et Hoffm, 
Crit. p. 27. sqg. Plura alia parallelarum theoriam «tabiliondi tentamina 
a sc facta repetit, novisque auget idem Hauff (Geometriae Fundamenta 
solida Gandae 1819. , quorum editio secunda: Nova rectarum parallela 
rum theoria auct. C. Hauff prodiit Francofurti 1811), quae omnia ta 
men, ut verum fateamur, uvtare nobis videntur. 
indicium anteverteudum putamas. 


Nec tamen aliorum 
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pariter id, quod tertio loco posuit Clavius, eodera fere modo aque 
apud Nassireddinum deducitur. Quocnuque autem modo Clavii 
propositio] 5. ostensa fuerit, ex ea deinde Clavius simili plane 
ratione, et magis forte dilucide, ac est apud Nassireddinum, 
axioma 11. adstruit. Hanc autem Clavii demonstrationem in 
iis, quae primo et secundo loco sumity‘certiorem.esse Euclideo 
axiomate vix puto. quemquam sibi” persuasurum esse. Ch 
Giordano da Bitonto Euclid. restituto p. 63. sqq. Saccher. lc. 
p- 33. sqg- Hoffmann. Crit. der Parall. Theor. I. Th, p. 12 
sqq. Atque in eo etiam, quod quinto loco ponitur, et caiss 
demonstrationem tentavit Clavine, perpendiculis ex una daa- 
rum rectarum in alteram, et ex punctis, quibas haec illi re 
ctae occurvant, vicissim in priorem°demissis, multa deside- 
rari circa eas harum parallelarum partes, quae duobus istorum 
perpendiculorum interceptae sint, monet Kaestnerus, ubi de 
Nassireddini Lemm. 1. agit (Geschichte der Mathem. I. B. 
p. 327.) cf. Hoffm. Crit..der Parall. Theorie p. 15. sqg. Et 
quamvis has lacunas aliqua ox parte oxploverit Karsten. Math. 
theor. elem. et sublimior 1760. $. 9. neo ipse tamen .demon- 
stravitj perpeudicula, quae ab una haram regtarum ad alteram. 
ducantur, universim omnia una ex parte semper crescere, ex. 
‘altera semper decrescere. Idem fere ipso auctore ingenae fa- | 
tente censendum est de similibus Hoffmanni conaminibus. 
(Versuch einer neuen und griindl. Theorie der Parallelen, 
1801. sei eiusd. Krit. der Parall. Theorie 1807. I. Th. p. 203. 
8q.) qui tamen primus directe demonstrationem, in qua paucì 
forte snpplenda fuerint, dedit, qua ostenditur, ex uno crure 
cuiusvis anguli acuti in alterum perpendiculum demitti posse, 
- quod sit quavis data maius, Borellius etiam (Euclid. restitut. | 
Pis. 1658. p. 32. sqq.) Clavii axioma 2. ‘retinet s tumvero,. 
quod Euclidis definitionem parallelarum, qua rectae in infi-- 
.nitum productae musquam concurrere dicuntur, valde remo- 
tam et incomprehensibilem parallelarum jpassionem continere | 
putabat, aliam earum definitionem ‘substituit, quas nempo 
dicit esse in eodem plano sitas rectas, ad quas cadem aligua 
recta perpendicularis sit. Deinde ex co,. quod dixamus, axio- 
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mate demonserat, si una aliqua recta ad alias duas perpendi.. 


crlares sit, reliquas etiam omnes, quae ad unam parallelaram 
perpendiculares sint, perpendiculares fore etiam ad alteram. 
Ilinc deinde propositionem I. 29. et axiom. ff. reliquasque, 
que inde pendent, propositiones deducit, setis tamen mo- 
deste iudicat, se, si non solidius, seltim facilius ac brevius 
Pastiones parallelarum demonstrasse. Et sane id, quod ex 
Clvio snmit, axioma vix satis tutum fuerit.: 

Italus deinde Vitale Giordano da Bitonto (Euclide resti- 
tuto Rom. 1680.) periter Enclidis parellelarum definitionem 
reprehendit, quod negativa tantum sit (quod ipsum praeter 


.3lios etiam Haaff. repetit), nec veram ecarum indolem expri- 


mat, unde ita cas definit, esse rectas, quae in codem piano 
tx utraque parte in infinitum productae nec ad so invicem ac- 
cedani, nec recedani, quarum rectarum possibilitatem sc postea 
ettensaram essespondet. Ipsam deinde parallelarum ihcoriam 
stquentibus preopositionibus adstruere conatur, 

1) ,,Si duae rectae (Fig. 100.) CA, DB sub angalis ae- 
qualibus incidant in tertiam alignam rectam AB, et sit AC== 
BD, erit etiam perpendiculam CE ex C in AB demissum 
tequale perpendiculo DF ex D in AB demisso. Contta vero, 


n sit ac7.5D, erit et CE? DF.“ 


2) s.Si in figura quadrilatera (Fig, 97.) ABCD sequales 
tota AC, BD sub aequalibus angulis rectac AB insistant, 
trunt etiam reliqui anguli C et D aequales.* Atque heequi- 
dem duae propositiones facillime demonstrantur ab auctore. 

3) Recta, cuius puncta extrema per aliquam curvam trans- 
tnt, spatium cum ea comprebendit.‘ 

4) ,,Recta, quae pet duo puncta alicniue enuvee dueitur, 
@x parte cius concava tramsit.‘‘ 

5) Perpendicula, quae @ pumetis quibusenngne tirrvae 
licoius in rectam quamounque demittuntur, tequennt otania 
inter se esse acqualia. Iungantar enim et parte cava ciirvae 
(Fig. 101.) gno puncta quaecunque A, €, vecta AC, in quam 
ex puneto aliquo B curvae demittatur perpendiculiris BD, ex 
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A evigatur ad AC perpendicularis AG, sumatur in recta DB pro 
ducta punctum quodcunque I° et fiat AG=DF iungaturque GF 
. Tam rectae AG, DF aut perpendicularesferunt ad GI aut non. S 
perpendicnlares sint, constat propositum, ob AG—==DF > BF 
Sin autem non sint perpendiculares, erunt certe ox 2. angul 
G, F aequales: unde, quum AG>BF, erunt etiam ex 1, 
perpendicula ex A et B.in GF demissa inaequalia, unde ite: 
rum constat propositum. Et quum puncium F pariter 20 
puncia A, C in curva pro lubitu sumi possint, patet om- 
nino, innumeras rectas GF dari, de quibus valeat_ proposi 
tum. Ita saltim ille concludere debebat, ut monet Kliigel, 
. (Conat. praegip. p. XX.) non autem, ut apud iItalum no- 
strum esk, perpendicula în rectani quamcungpe Ja curvae pun- 
étis demissa non posse omnia inter se esse aequalia. | 
6) ,;$i duae rectae aequales AB, CD (Fig..102.) in eo- 
dem plano sitae alii rectae BD ad augulos rectos insistant, et 
ex puncto aliguo E iunctae AC demissum in BD, perpeudì- 
culum EF acquale sit rectae AB, etiam alia quaecunque recta, 
ut GH ex puncto aliquo G ad BD perpendiculariter duc. 
aequalis erit.racta AB, Nempe, quum ex 2. anguli BAC, et 
et DCA sint acquales, et ex eadem rapione etiam anguli BAC 
et FEA, pariterque anguli DCA et FEC aequales sint, 26 
quales erunt anguli FEA, FEC (Ax. 1.), uude FEA, FEC 
recti erunt (Def, 10.), ‘adeoque etiam anguli BAC, et DCA. 
recti sunt, Deinde, si GH, AB non sint aequales, erit GH 
vel maior vel minor altera AB. Sit, si fieri potest, maior, 
et sit IH—AB, ducanturque AF, CI, Erit itagne angulus. 
.BAI minor recto, paritergue DCI minor quam DCA i. © 
minor recto. At ex 2. HIA-BAI, et H IC=DOCI, unde. 
etiam uterque HIA, HIC minor recto, adeoque AIG , erCIG | 
uterque maior recto CI. 15.), et angulus AIC maior duobus 
rectis, adeoque multa. magis AIC+-ACI maiores erunt duo-. 
‘bus regtis, quod fieri nequit (I. 17.). Itaque GH nequit 09° | 
mator quam AB, Sirniliter ostenditur, nec minorem ess0 
posse: erunt itague AB, GH aequales.“ 
TY y,8i duae rectae acquales (Fig. 103.) AB, DC in eodem 
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piano sitae ad arigulos rectos insistant alii ifctae BC; tt 6 
panctis “quibuscunque E ductae AD perpendiculà EF déntit- 
tantur in BC, erit quodvis eorum aequale rectae [AB. Si 
euim unum horum perpendiculorum non aequalo fuerit rectas 
AB, nullum ei aèquale trit (6.), itaque aut omnia maiora, att 
omnia minora erunt, quam AB, aut alia maiora, alia mi- 
nora, Atqui i) haec perpendicula non omuia maiora esse pos- 
sunt quam AB. Quodsi enim foret, abscindatur ir omnibus 
GI=AB, eritque linea per omnia ista puncta G ducta, curva 
concava versus E (4.), e cuius punotis G aequalia ad BC 
perpendicula demissa sunt, quod fieri nequit £5.). (Ita Giòrd, 
da Bitonto, ut .iam monùimus, proposititionem 5. non adeo 
universaliter demonstratam esse.) . Simili ratione demosetratur 
2) nec ompia perpendicula minora esse posse quam AB, neo’ 
5) alia maiora, alia miriora.6‘ 

8) ;,Gi in figura quadrilatera duo latera opposita aequalia 
siot, et nni-reliquoram laterum ad angulos rectos insistant, 
erunt etiam duo reliqui angnli recti. Id opo.7. ian coder 


Sere medo demonstratur ac pars prior 6.4 Est haec propo» 


sitio Nassired. Lemm. 2. et Clavii Prop. 4 

9) ,,Si duae rectae (Fig. 104 105.) AB, CD in eodem 
Plano sitae seceniur ab alia quadam recta EF, que iis ad an- 
gulos recios insistat, illao in infinitum productae nunquam nec 
ad se invicem accedent, nec recedent i. e. L definitione, erunt 
rectae parallelae. Nempo ex rectae .AB puncto quocunquefG 
demissum perpendiculum GH semper aegaale erit perpendiculo 
EF. Si enàm non sint sequalia, erît. alterusrum malus altero. 
Sit 1) si fieri potest (Fig. 10È), GHSEF, sumtoque Hlsx= 
EF, erit augulus FEI rectus.. At FEG pariter ex hypoth. 
rectus est, unde foret FEI=="FEG, pats toti q. e. a. (Ax. 
9.). 2) Similis est demonatratio i{Tig. 105.), nec GH ma- 
iorem esse posse quam EF. Erunt itaque duo per pendicnla 
sequalia. o out. 

10) ,,Sì duae rectae AB, cp (Fig. 106.) sint inter so 
parallelac, reota FE, quae unam carum CD ad angulos re- 
ctas secat, secabit etiam altexam AB ad.angulos ectos. Se- 


/ 
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. cetur enim ad rectos angulos utraque rectarut parallelaram 
AB, CD alia recta HI. (Id ipsum autem hic noster illegi- 
time. sumere videtur. Ostenderat quidem (9.), rectas ab alia 
recta ad angulos rectos sectas esse parallelas, at iam sumit 
conversam ; parallolas semper ita secari ab aliqua recta, quod 
fievi semper posso ostendendum erat.) Sumatur deinde HG 
=—IE, et ducatur GE: erit (8.) IEG angulus rectus. At ex 
hyp etiam IEF, recta igitur EF cum EG coincidet.“ 
11) ,s@i sit angulus rectilipeus acutus quicungue ABC 
(Fig. 107.) et e puncto D quocunque rectas BA quantumiiber 
productae demittatur perpendicnium DE ad CB: quo magis 
punctem D in recta BA sumtum distat' a B, eo magis etiam 
punctasa E. distabit a B. Nempe, si punctum F, e quo de 
"mittitur ad BC perpendiculum FG propius absit a B, quam, 
D, necessario etiam erit BG<BE. Si enim noges, 6rit ani 
BG=BE, at tum foret angulus DGB, utpote rectus, sequalis 
angulo FGB, totuni parti q. e. a. Aut BG>BE, adeoque 
punctum E in punctum aliquod rectae BG v. c. in H cade. 
ret, et tectae DH, FG se intersecarent in punoto aliquo !, I 
ac foret IGH triangulam, in quo duo anguli G et H uterque 
rectits esset q. e. a. (F. 17.).‘‘ Notandum tamen est, verba: 
ssquanto il puato preso in AB sarà più lontano dal puntoB, 
tanto Ja perpendicolare segarà la retta CB nel punto più re- 
‘ inoto dal prmto B° involvere videri aliguam inter incrementa | 
réctrum BD, BE rationem, quae tamen hic probari nequit. 
12) ,,Si sit angulae rectilincus acatus quicunque ABC 
(Fig. 18.), et e puncto quocnnque D unius e craribus eius 
BC erigatar perpendiculum DE, illud, si opus sit, productum | 
ecvcurset alteri craxi BA. Sumatur enim in reota BA punctuni | 
quodeanque G, et ex co demittatar ad BC perpendicalum | 
GH, et punousm H vel cum puneto D coincidet, val erit H 
in recta BD ulaas D produeta, vel in ipsa BD. Duobusprie- | 
tibus casibus facile patet propositum. Tertio casu «udtor > 
ster rem imde patere putat, quod ex Prop. praecedente magi» I 
magisque a B remota pospendicula e punctis reotae HA în 
‘‘rectan BC demittii possinty guse, quum BD Anima taste | 
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libear longitudinem, BA autem in infinitum producifpossit, 
undem ultra DE cadere necesse sit. Quam demonstrationem 
mm sufficere, nee licere a maiore subinde distantia a B ad 
dstantiam data BID maiorem concludere, vix est quod mo- 
DID. 

15) ,,Rectae AB, CD (Fig. 109.), quae in eodem plano 
i alia recta EF ita secantur, ut anguli altemi BGH, CHG 
Sint aequales, sunt parallelae. Est haec apud Euclidem L 
Z.) Bisecetur enim GH in I, et ex I demittantur ad AB, 
CD perpendicufa IL, IK, ervunt GI-IH ex const:. LGlax: 
THA (hyp.) L=K utpote recti ex byp. unde et GILexKIH 
:L 26.) adeoque LIK erit recta (Conv. 1. Prop. I. 15.). Et 
qum git cea ad AB et CD perpendicularis, hao duae rectas 
ema: parallelae C9.). 

14) ;sPariter, si angulus externus aequalis sit interno ad 
usdem partes opposito, vel si duo interni acquales sint duo- 
bus rectis, parallelae erunt rectae, quae ita secantur.“ (Eu- 
cid. I, 28.) | 

15) ,,Si duae rectae parallelaè secentur ab aliarecta, erunt . 
tagali alterni aequales etc.‘ (Prop. I. 29.). Hano iam simili 
tarructione demonstrat ac 13., nisi quod ex I rectam uni 
purallelarum ad angulos rectos duci iuber, et ex 10, ostendit, 


tim etiam alteri parallelarum occurrere. 


| Sequuntur ‘deinde Euclidis I. 50. et I. 31. adiecto corel- 

» per unum punctum extra aliquam rectam non nisi 
snam ei parallelam duci posse. Aliis deinde scholiis et co- 
tollariis Ax. 1î. Euclidis demonstrat, atque etiam docet, re- 
fm, quae e duabus parallelis unam secet, secare etiam al- 
leram; porro: si duae rectae in codem plano nou sint pa- 
talllae, cas Concurrere, et si non concurrant, esse parallelas, 
laque omnes, quae non coneurrant, nec ad se invicem acce: 


| dere, nec recedere, additis ad finem ratiovibus, quare Eucli- 


dis definitio. parallelaram pariter ac Ax. 11. et Clavii demon- 

stano ipsi imperfecta videatur. SI 
Wallisius Operibne suis Mathematicis.T, II. p. 665. s9g- 

Oxon. 1693, inseruit disceptationem geometricam de postulato 
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‘quinto libri T. Flementorum, Atque ille quidern primuin de- 
Fendere conatar, iure Euclidem postulatum ilfud, aut, ut nos 
dicimus, axioma sumsisses ,, Quod verum sit, alt, hoc etta- 
tum, nemo dubitat. Non autem gratis assumendim , sed pro- 
banduni fuisse, contendunt aliqui, duplici saltim argumento, 
sed quorum neutrum ‘me movet. Potest, inquiunt, demon- 
,Btrari, ideoque debet, et non ‘ut principium primum assumi, 
quasi foret indemonstrabile: . Verum illi non satis atteudunt, 
inter has communes notiones (tum ab Euclide, tum ab ipsis, 
qui hoc obiiciunt) recenseri, non modo cas, quae omnino de- 
monstrari”nou possunt, sed quac saltim demonstratione non 
indigent, Ecquis enim non videt, axiogna sextum: aequalium 
dupla inter se esse aequalia,, demonstrari posse ex secundo 
propter acqualia aequalibus addita? Sed et qui hoc effatnm 
demonstrari posse contendunt (saltim quos ego vidi) non il- 
lud praestant, nisi assumtis aliis, quae sunt hoc ipso nihil 
clariora. Vel igitur fatendum illis erit, hoc Euclidi conce», 
dendum, vel aliud quid huius loco, quod non sit maius cla- 
fum, praesumendum. Obiiciunt porro, utut hoc verum sit. 
de lineis recris, (uempe occursuras tandem esse, quae convet- 
gunt rectac) cum tamen id de lineis umiversim non' sit verum 
(ur de curvis cum rectis, aut cum aliis curvis notum est) id 
de rectis probandum mit; quod non est de lineis universaliter 
verum. Sed et hic in eundem ipsi lapidem impingunt, dum 
assumuht (ne plura nominem) quod duae rectae nbn compre-' 
hendunt spatium, quod de lineis universim ne ipsi dixeint. 
‘Certum utique est, duas curvas aut etiam nnam posse spatiuto 
comprehendere. Mihi cérte res videtur tam’ clara, ut do 
ea nemo, qui rem sédate ‘perpenderit, metito dubitet (ma- 
gis quam arngalos rectos omnes ‘esse inter se acquales)y sì di- 
° catur: 


Duae rectae in eodem plano convergentes (si Bdtis tonti- 
nuentar) tandem occurrent. Et quidem ad ea parte, qua con: 
rergunt (non ea qua divaricantur). Si porro quaoratury quis. 

nam’consendao sint convergentes? cas dicimus I 
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In quas recta incidens duos internos (ex eadem parte) an- 
pilos faciat minores duobus rectis. Quippe si AB magis in- 
dint ad CD., quam haec 1b illa reclinati; hoc est, si AB 
magis vergit ad CD quani base ab illa refugiat, merito di- 
untur invicem convergentes; ‘nec video, quo charactere pos- 
sit haet convergentia aptius describi, quam quod #//os angulos 
faciut minores duobns rectis.. Cum igitur luce sua sat claruri 
videatur, sic convergentes rectas tandem coiturds (quod nemò 
smus dubitabit) sitque hoc aptum x«psinpsov de rectis convere 
gentibas (quod anguli sic facti sint minores duobus rectis) non 
video, quin hoc Euclidi posulanti merito contedatur. Si 
phantasiam' cuiuspiam turbet, quod (in eodem sermone) pro 
comergentibus ipseruerit Euclides harum definitionem: poterit 
ipse se inde satis expedire, rem separatim considerando, prouto 
hic proponitur. Ego certe hand difficilis concesserim. Quippe 
qui mente satis concipit, quid sit rectum esse, et quil in di° 
retnm procedere (eorsam continuo tendens, ab ea, qua cos- 
perat, directione nusquam devians, quod ‘in curva non fit) 
non poterit dubitare, quin, si rectae sint, sirtque in eodem 
plano, et convergentes, et in directum procedant (idem altera 
lterius punctum continno respicientes eoque collimantes) non, 
iquam, dubitare poterit, quin si in infinitum (aut saltira quans 
tum opus est) sic ©eorsum continuentur, Ooccurmant, tandetb, 
utrague ad punctum illud, quo continuo collimabat, pertins 
— gono, 

Addit deinde, cum tamen aliguot magni viri senserint, 
n non necesse, saltim acquum esse, ut demonstretur, ipsique 

id adgressi sint, inter quos refert Prolemaeum, Proclum, 
Clavium, Thomam Oliver. Anglum, Arabem Anaritium quen- 
dam et Nassireddinum, se quoque suam symbolam conferite 
tataisse. Tum exhibita primum Nassireddini demonstratione, 
euitts potissima capita supra dedimus, addit, vidisse se in 
lio arab. mscpio disas alias huic non multum absimiles eius- 
dem postulati quinti demonstrationes. Hoc autem omfium 
commune esse, quod, dum Euclidi baud facile postulandum 
Concesserint , duas in eodem plano rectas souvergentes , si pro- 
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. ‘ducantur, tandem coituras, assumant ipsi huius loco aliud 
aliquod', nedum plurà, postulatum, unde illud operose de: 
monsirent , quod non minus difficile concessu videatur. Qud 





confirmatior ipse factus sit, immerito sugillatum iri Euclidem 
propter hoc (non iniquun), postulatum. Suam deinde subiun: 
git demonstrationem, quae ad haec lemmata redit: i 

1 er 2) ,,Si finita recta, in recta infinita iacens, in dia 
rectum continuetur (vel quantum libet promovoti sntelligatur) 
etiam continuata (vel promota) iacebit iri cadem récta inf- 
rita. Quod motum rectao adhibeat, eèxcusat WVallisius ex* 
emplo Enuclidis, aliorumque geometraram, qui motum cir- 
ì . culi in definitione Sphaerae, et motum trianguli in definitione 
Coni, quin in postulato tertio libri primi elementorum pa- 
riter motum fectae, et sacpius praeterea superpositionem figu- 





-  ravum sumant, _ 

3) s3Si finitae rectae, in recta infinità igcenti, insistàt recta 
angulum cum ea faciens , facit haec cum recta alla infinita 
eundem angulum.“ | 

4) ,,Si in recta infinita, finita recta iacens, in directam 

‘ promoveatur, et huic insisteris ‘recta, mon variato angulo, 
simul feratur: facit ‘haec ad reîtam illam infinitam cosdem 
(seu aequales) ubique angulos;‘ 


vu ‘5) »,Sì in duas rectas recta incidene. afigulos jbternos et 
- ad ensdem partes faciar minores duobus rectis: angalus extere 
nus (utrivis adiacens) opposito interno maior est.‘ ! 
° | . 6) sslisdem positis; si recta interiacens (Fig. 110.), 
° AC, in directum promoveatur in situm ay (ita ut Peru 


o. «A iam cum € coincidat, et simul feratur AB (Ghanente an 
ru. gulo BAC invariato) in situra af: dico, totam rectam af, 
hoc est AB promotam cadere extra CD.“ 
fi), slisdem positis: dico (Fig. 111.) tectam af, hoc est 
«AB promotam rectam CD prius secare, quam punctum © ad 
C perveniat,‘ 
x a 8). ,,Tandem, ait, praesumo (ex praesupposita rationum 


°° natara tanquam. cognita s ‘et figurarum similium- « definitione) 
ut communem notionem 


7 ° 





°- latî ‘ ° \ 
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Datae cuicunque figurae similem aliam cuiuscunque magni: 


- tudînis possibilem esse. Hoc enim (propter quantitàtes conti 


ness in infinitum divisibiles pàriter atque in infinitum augi- 
biles) videtar ex ipsa quantitatis tiatura Auere; figuram sci- 
licet quamlibet continue posse (tetenta figuirae specie) tum 
minui, tum augéri in infinitum. Atque hoc r1evera (utut in- 
observati, nec ipsi forsan animadvertentee) praesumunt omnes; 
xt cum aliis Euclides ipse. Dum cnim postulat daro centro 
et intervallo circulum describere, pracsumit, ciroculun cuius- 
cunque magnitudinie; vel quocunque radio possibilem esse: 
quodque praesumit posse fieri, postulat te posse facere: . Et 
quanquam nori pariter aequum esset postulatum, cuivis figuras 
datae sishilem to posso (nondurh edoctum) super data rectà 
construere : possibile tamen esse, hoc fieri; de figura quacune 
que non minus praesumendum erit, quam de circulo. — Neo ‘ 
obstat praesumtioni huic nostrae, quod proportionalium defi- 
nitio, et (quae lianc supponit) definitio similium figurarum 
soadumt erat ab Euclide tradita (sed altera libro quinto; al: 
tera sezto poer traderidat) : poterat enim Euclides, si expe- 
dire visum èssot, utraitique libro prin o praemidisse. 

9) Ex his lemmatibas deinde facile demonstist axioma 
Euclidis undecimum, ssquod nempe, si ponuntur (Fig; 112:) 
saguli BAC4-DCA<2 rectis; ex ,Lemm; 7. sempet inveniri 
potest twriangulum Ch, cuius anguli ad basin iidem vel ao- 
quales sint aiigulis ‘DCA, BAC, es huic triangulo Ca de- 
inde aliud simile cogitari potest super tecté CA: — Neque; 
at Wallisius; hic vbstat, quod super datam rectam triangu- 


- luni constituere dato simile moridum docuerat Euclides: nam 


multa paserrh in ndpigievi ad demonstrationes thèeorernatuim 
(uta: in problemiatum constructibrie secus sit) fieri posse prae- 
Stimuntur et supponuntur acta , quae quomodo fiafit georne- 
trice, riondami traditar. —- ‘Cum igitar sit PCA triangulum; 
occurranit invicem duas rectié CP; AP. Erit nempe; quum 
trangula PCA, Ca sint similia, PCA=#Ca=DCA, adeoque 
recta CP in ipsa CD producta iacet, paritergue PACs=ra0= 
BAC, ‘unde ctism AP in ipsa AB producta erit. Cotunt aus 


- 
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tem AP, CP in puneto P, unde cosutit DC, BA in cod 
puncto i. e. ad eas partes rectae AF, ubi sunt duo illi 
guli duobus rectis minores. Mis addit Wallisius: tantum. 
tem abest, ut Euclidem culpem, quod ipse id non denx 
straverit, ut neque culpaverim, si plura adhuc indemonstr 
postulasset, v. c. cum Archimede, lincam rectam omni 
inter eadem puncta esse brevissimam, quo posito non 0; 
faisset I. 20. Sed Euclideyg id sibi propositum habuisse vii 
tur, ut, quam paucissimis postulatis reliqua demonaetraret £ 
missimis consequentiîs. Unde factum est, ut sibi non ra 
facessat negotium ca probandi, quae nemo non gratis conce 
serit. Et quidem in omni probatione in quacunque mate 
praesumendum est aliquid. Nam, nisi ex praesutis (seu pra 
confessis, aut ante non probatis) nulla fit probatio. Ha 
‘autem prassumenda quamvis ab aliis. scriptoribus, de rebi 
aliis non soloant diserte recenseri .(quod ab Euclide fact 
est) talia tamen tacite praesumunt alii, utut inobservati. Se 
et Euclides ipse in processu operis praetor haec diserte mi 
morata (ut praecipua et magis notabilia) ‘alia, sive ex iupe 
ctione schematis, sive aliunde manifesta passim praesumit, se 
quae nemo foret negaturus, — Et quidem, si adhuc pinta ve 
tacite praesumserat , vel disertim postulaverat (quae sua lua 
clara sint) non foret inde culpandus — sed laudandus, qu 
tam rdistincte, quid velit, exposuerit. Nempe lineac (no! 
quaelibet , sed saltim) rectae (non quotlibet, sed) duae (nov 
 utcunque sitae, sed) in codem plano, (nec sit utcunque, sed) 
în quas recta incidens angulos internos et ad easdem partes fa- 
ciat minores duobus rectis , (nondum forte count; sed)si pro- 
ducantur (non utcunque,' sed) in infinitum, tandem coibunt 
(non- quidem ad utrasque partes sic incidentis reotae,, nec 29 
utrasvis indifferenter, sed) ad eas partes, ubi sunt illi duo 
anguli minores duobus rectis. Quod optimo consilio factum 
iudico. Atque haec in Euclidis vindicias sufficiant.* IU 
quidem Wallisius. ÈÉt, quidquid sit de eo, quod in Lemm 
8. sumitur: datae cuiuscunque figurae similem aliam caruscun 
que magnitudinis possibilem esse $ et nominatim super quacun- 
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e recta data triangulum descriptum cogitari posse, quod 
ile sit triangulo dato, de qua suppositione disputari. posse 
concedendum est, nescio tamen, an Kliigelius (Conat. 
ecip. etc. p. XV.) hand iusto iniqaius de hoc Wallisii 
namine iudicet. Putat nempe, qui axionta if. neget, non 
e non postulatum Vallisii sibi repugnans dicere. Quin 
onstraturum, nulla triangula, nisi aequalia, sibi [esso 
e similia. Etenim, qui axioma ff. neget, pugnaturum, 
insque triangùli BAC (Fig. 113.) angulum externum CAD 
riorem aut minorem esse summa duorum internorum 0pp9- 
torum. 8ìi enim in uno casu eum illis aequalem censeret, 
omnibus idem ipsi fatendum fore, id itaque, cum contra 
thesin ipsius sit, haud concessurum. Itaque affirmaturum 
te, triang. CAD maiovem ant minorem summam angulorum 
labere quam triang. BCD, itemque triaug. AED (facto angulo 
FAD=—CBD) maiorem vel minorem illam habere quam triang. 
4CD, ergo etiam quam triang. BCD. ' Ergo angulam AED 
naiorem aut minorem fore quam. BCD; ergo triangula BCD 
| ® AED non fore similia, licet angpioe duos singulos aequa- 
| ‘e habeant. Ita quidem Kliigelius. At mihi liaeo argumen- 
| ntio nihil probare videtur, llle enim, quem Kligolius fiugit, 
; alversarins ‘ex falsa sua aut certe nopidum demonetrata hypo- - 
thesi illud tantum adstuere poterit, quae a se et Vi/allisio 
| ponantar, simul vera esse non posse » sibi ea, quae \Vallisiua 
postulet,, haud certa videri (falsa esse nondum demoustavit). 
Nec miram. ‘Tacite onim iu iis, quae VVallisius sumit, iu- 
volvi 11, illud axioma, quod adversarius negat, nemo nèga- 
verit, quippe e suis suppositis, si iis non involutam esset, 
nec evolvere illud poterar VVallisius. —Utra autem sententia, 
num VVallisii an adversarii vera sit, id inde pendebit, utra 
m:sis sua luce falgeat, aut ex aliis indubitatis principiis de- 
ivari quest. Nec etiam omnia, quae ad figurarum similitu- 
dinem pertinent v. 0. laterum proportionalitas hic in censum 
veniunt, sufficit  Wallisio © ponere, super. quacunque recta 
constrai posse figuram alteri datac aequiangulam, vel potius 
saltim construi posse triangulum alteri dato aequiangulum. 
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CE, »Saccherius p- 40. di. sq. Tacquetus (Elementa Euclidea 
Geom. * Plan. edita- ab anno inde 1654. saepius, imter alia 
4725. quam editionem hic citabimus p. 6.) Euclidis parallé- 
larum definittonem e pari ratione ac Proclus reprehendit, quod 
dentur lineae, quae in infinitum productae, licet ad se mutuo 
adpropinquent ad intervallum quovis dato minus, nunquan 
tamen concurrant; ac rectas lineas parallelas as esse dicit, 
quae in codem plano sitae, utrimque in infinitum protraciae 
aequalibus semper intervallia distent, vel, ut postea explicat, 
. quorum omnia perpendicula ex una n alteram demissa sint 
aequalia. Eas generari dicit, si recta ad.aliam perpendicula- 
ris ad hanc semper perpendiculariter meveatur: tuuc enim 
alterum eius extremum describere (non tantum, ut Clavius 
ait, rectam, sed) parallelam ei, ad quam perpendicularitet 
movebatur. — At facile patet, demonstrari oportere, lineam, 
e cuius punctis quibuscunque demissa ad'rectem aliquam per- 
pendicula inter se aequalia sint, etiam ipsam rectam esse. 
* Sumit deinde tria nova axiamata, quae quidem, eoncessa ipsius 
definitione, facile demonstrare poterat, adeoque demonstrare 
debebat, nempe p. 8. parallelas communi uti perpendioalo; 
et perpendicula bina ex parallelis acquales utrimque excifere 
partes; ,denique p. 27. inter crura cuiusvia anguli rectilinei 
duci posse rectam uni horum crurum parallelam et quavis 
data recta maiorem. Quae omnia sane haud ita comparata 
sunt, ut Euclidis @xgife1:v ullo modo assequantur. CÈ Hoffm. 
- Critik der Parallel. Theorie p. 210. sqq. 

Wolfi demonstratio in Elem. Geom. quam ex esdem 
parallelarum definitione, a Posidonio iam, ut ad Def. 99: 
diximus , prolata > proficifcatur, neque etiam js ,demonstrare 
tentaverit, posse perpendicula ex vna recta in alteram demiss: 
omnia inter se esse aequalia, quum alii praeterea errores in 
cius argumentatione se facile prodant, v. c. quod sine demon- 
stratione sumit, perpendiculum super una parallelarum ere- 
ctum secare etiam alterum , nihil atrinet, his diutius immo- 
rari; Idem circa alia etiam tentamina ex hac definitione pa: - 
rallelarum theoriam adstruendi monendum fuerit. Ita v. © 
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La Caille (Lecons Flement, de Matù, Edit. 1784. p. 261.) 
candem parallelarum definitionem gumit, addit autem, quam 
duo puncta positionem rectae determinent, sufficere, sì duo 
perpendicala sint sequalia. Ifoc autem ad definiticnem hauo 
defendendam haud sufficere quisque videt. Pariter Edmund. 
Scarburgh. (the English Euelido 1705.) retinet quidem Éu- 
clideam parallelarum definitionem, at pro axiomate sumit, pa- 
rallelas candem ubique distantiam habere, ubi cadem monenda 
videntur. 

Similem defectum in eorum theoria locum habere, iam 
supra ad Def. 55. diximus, qui rectas parallelas cas esse di- 
canr, quae in eodem plano sitae ab alia recta ita secentur, | 
ut anguli alterni fianr aequales, nempe probandum esse, id 
Seri, 2 quacunque recta secentur. Ex horum numero est po- 
tissimum Varignon. Elém. de Math. 1751., Bossut Traité 
Elem. de Géiom. 1777. et multi cos secuti Galli, cum quibus 
etiam - facit Austin. An Examinat. ot the first six Books of 
Eudids Elements Oxford. 1781.. p. {19., quos itague pariter 
hic pratermittimus, Ipse tamen Bossut postea Cours de 
Marhérmat. T. II 1800. ait, si rectae alicui Aequalia perpen- 
dicala insistant, ecarumque exttema iungautur, has dunctas 
efficere anam rectani, ei, cui perpendicula insistunt, parallèlam, 
de qua definitione vide, quae dicta sunt ad Def. 01. 

Longe accuratius in ea re versatus est Hieron. Saccherius, 
edito Mediolani 1733. Euclide ab omni naevo vindicato. Et 
quamvis verum sit, quod ‘Kliigel. monet |, c. p. VI. VII. 
multis eum ambagibus uti, et iu tam obscuris ac involutis 
ratiociniis facile errorem aliquem latere posse, et quamvis 
nec ipsum scopum penitus tetigisse fiteamur, haud tamen ia- 
utile fuerit, laboribus viri paulisper immorari, eiusque de- 
monstrandi rationem obiter saltim coguoscere, qui resin omneny 
diligentius, quam plerique reliquorum tractavit, et omnem 
lapidem movit, ut falsarum hypothesium absurditatem osten- 
deret y et ad certa omnia, quae huc pertinent, capita revo- 
caret. Liceat itaque, quantum fieri potest brevissime, mo- 
thodum eius iudicare, Et primum quidem ostendit, quod 
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etiam Giord. da Bitonto (quem Saccherius , quod mirum : 
deri possit, baud legisse, aut aliunde nosse videtur) demo: 
strasso diximus, duas rectas acquales, quae eidem basi 
easdem partes insistant, arigulosque acquales efficiant, et qui 
“rum extrema iungantur, angulos quoque , quos cum iunc 
« faciant, efficere aequales: nominatim itaque, si cidem: ba 
duo aequalia perpendicula insistant, fore ‘etiam, si eorum ©; 
trema iungantor, reliquorum angulorum ve] utrumque ro 
ctum (quem ille casum hypothesin anguli recti vocat), vi 
utrumque obtusum (hypothesis anguli obtusi) vel utrumqu 
acuttum (hypothesia anguli acuti). Ommnis deinde demonstri 
tio eo redit, ur ostendat, hypothesin angnli obtusi pariter a 
anguli acuti locum habere non posse, necessario itaque locui 
habere lypothesin anguli recti, vel, ut aliter dicamus, W 
figura quadrilatera, cuius duo latera opposita acqualia sint 
atque ad basin perpendicularia, reliquos etiam angulos esse ro 
ctos, quod ipsum, ut supra vidimus, est Nassireddini Lemm 
2. et a Clavio quoque 4. a Giord. da Bitonto gyutem 8. loco 
positum fait. Ac Euclideum axioma facile inde derivatur. 
Et hypothesin quidem anguli obtusi non consistere posse facile 
demonstrat, quum ea admissa veritas axiom. 11, Euclid., ex 
hoc autem veritas hypotheseos anguli recti consequeretur, 
‘ antea autem ab ipso’ demonstratum fuerit, unam e tribus illis 
hypothesibus vel unico saltim casu admissam excludere utram 
que reliquarum, Hac itaque hypothesi suo telo iugnlata, in- 
cipit, ut Saccherius ait, diuturnum auctoris proelium adver- 

, sus hypothesin anguli acuti, quae sala adhuc renuit veritati 
axiomatis Euclidei, Et hic quidem multus est auctor noste 
in stabiliendis variis consectariis, quae admissa una aut alter? 
.. hypothesi, et maxime hypothesi anguli acuti locum habere 
debeant et vice versa (v. c. prout in quoliber triangulo tre 
anguli .sithul sequales aut maiores aut: minores sint duobus 
, rectis, locum. habere hypathesin anguli recti ( Hyp. £. vocan 
bimus) aut anguli obtusi (Hyp. 2.) aut anguli acuti (HyPp:- 
d.): pariterquo in quovis quadrilatero omnes angulos simul ! 
quatuor. rectis acqualea fore in Hyp. 1. aut miaiores in HyP 
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2. aut minores in Ifyp. 9.: et simili hypothesium diversitate 
angulum in semicirculo fore rectum, aut maiorem aut mino- 
rem recto etc. et vicissim). Adiectis deinde pluribus aliis 
Prop. XXHI. ostendit, duas rectas in codem plazo sitas vel 
commune habere perpendiculum, vel iu alterutram candem 
prtem protractas semper magis ad se invicem accedere, nisi 
aliquando ad finitam distantiam una {n alteram incidat. De. 
inde, postquam sumta Hyp. 3. magis sad se invicem ita acco» 
dere non posse ostendit, ut distantia earum semper maior sit 
dita qnadam longitudine, nihil relinqui putat, quam ur di- 
Nantia earum quavis data minor sit, vel ut in infinito, ut 
ainrt, concurrant, Ita vero commune perpendiculum, et com- 
une etiam segmentum habituras duas reotas in infinito con- 
currentes, quod quum fieri non possit, nec lypothesin ter- 
tam locnm babere posse. Solam itaque relinqui kyp. 1. 
quae cam Axiom, 11. arctissime cohaercat. Praeterta aliter 
tam hyp. 5. destruere conatur, quod, ea sumta, linea 
tigre curva simul maior ac minor esse debeat linea aliqua 
leta, quod tamen cum satis perspicue demonstrasse iure du- 
biutur. Unde concludit, hyp. 1. solam veram esse, adeoque 
Ax. 11, rito hbabere. Abuti tamen eum voce infiniti et contur- 
fs in infinito, merito iudicat Kliigel., infinitute enim natura 
ta esse indeterminatum, et vectas, quas in infinito concur- 
tere metaphorice dixeris, reapso haud concurrere, nec com- 
mune perpendiculum habere. 

Notari omnino meretur s Lambertum quoque in medita- 
tiones circa parallelarum theoriam incidisse, iis admodum si- 
miles, quas e Saccherio attulimus, quamvis ipse Sacchetii, 
quwm ne legisse quidem videtur, nullam mentionem faciat. 
Fuerunt illee conscriptae 1766., at post mortem demum viri 
Uueactimi , cui forte ipsi non ex omni parte satisfecere, in- 
sertae a Bernonllio Lipsiensi Promtuario Mathemathico (Leipx, 
Magazin fir Mathem. 2. St. 1786. p. 137. eqg. et S. St. p. 

99.) Lambertus post generalia circa ea, quae in pa- 
rallelarum theoria adhuo desiderari possint ,' monità, nonnul- 
las propositiones affert, quibus demonstratis Ax. 1f. sponte 


' Ci 


- 
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. fuere ostendit, variisque modis teutat, cas ita struere, ut 


wix quidquam in earum- demonstratione desiderari posse cen- 
seri debeato Deinde ipsam parallelarum theorviam aggreditur, 
pariterque tres hypotheses, sumit, et de iis, quae inde con- 
sequantur, dilquirit, prout nempe in figura quadrangula, 
cuius tres anguli recti sint, reliquus quartus vel et ipse re- 
ctus, vel maior, vel minor recto fuerit,. quaa hypotheses 
alio nomine ad cas ipsas vodire,' quas Saccherius habuit , fa- 
cillime pater, cf. Lambert. 1, c. $. 50. sqq. Lambertus tamen 
rem aliquanto brevius et magis dilucide, quam Saocherius ex- 
pedit, pariterque hypothesin:anguli obtusi facile refellit, ex 


‘ qua nempe'consequìi docet; duas rectas  spatium comprehen- 
° dere; hypothesin autem anguli acuti pariter magis refractariam 


esse deprehendit, tandem tamen etiam hanc sibi ipsi contra- 
dicere, demanstrari posse putat. Quae ipsa tamen demonstra- 
Lio nititur propositione sequenti: ,,Si in duas rectas in eodem 
plano sitas tertia aliqua incidat, quae cum altera earum angu- 
lum rectum, cum altera angulum officiat recto minorem, ita 
ug a recto angulo quaritum libet parvo diffprar, roctae istao ita 
sectao in infinitum productas se inyicem secahunt. Hanc au- 
tem propositionem, quae ax. 11. partem specialem comple- 
ctitur, in praecedentibus Lambertum haud ita evicisse, ut in 
clementis fas erat, iure. monet Hindenburg, l. c. p. 969. Ea 
quoque demoustratio, guam exbhibet Struve (Theorie der Pa- 
rallellinien, Konigsberg #820.) eo redit, ut hypothesin Ssc- 
cherii secundam et tertiam locum non habere posse asserere 
conetur. , Neque tamen. etiam apud hunc auctorem omnia gatis 
evicta, nec a simplicitate posita ease videntur, quae elementarem 
demonstrationem decet. Eadem fere ratione, ut nempe hypo- 
thesin anguli acuti pariter atque anguli obtusi locum habere 
nou posse (quamvis ipse hac denominatione non utatur) 0sten- 
dere studeat, rem absolvere se posse putat Duttenhofer (Ver- 
such eines strengen Beweises der T'heorie von Parallollinien 
1513.) in quo tentamine ceadem s quae in reliquis huc pertiuen- 
tibus notavimus, desiderari adhuc videntpr. 


Praeterco hic Hausenii demonstrationem in Elem. Mathe- 
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sos Lips. 1734. quum in ea aperte, etiam Kliigelio iudice 
I c. $. VI. sumatur, quod probendum crat. Sat;s concinne 
tamen Hausenius omnia ad eum casum reduxit, quo altera 
doarum rectarum, quae ab alia quadam rocta secautur, huic 
Ipsi ad angulos rectos insistit, altera cum ca angulum acutum 
efici. Pariter nihil opus esse puto, omnia hac in re cona: 
mina v. c. ab Hanke., Behn., Maleziou., Cataldo., Pardiet., 
Kénig., Ehbert., Voigt. , Maas., Vieth., Lanar. Bendavid. (de 
quo conferantur inprimis PAeiderer. Thes. inaugur. 1786. 
Thes, 1—G&) Kircher., Liidicke. aliisque facta, quae vel Klii, 
gel et Hoffgnann. habent, vel e schedis Hauberianis aut ali- 
unde mihi cognita sunt, hic afferre, quum vel nihil, quod 
ipsis proprium sit, aut prae reliquis emineat, habeant, vel 
manifestis etiam patalogismis innitantur. 

Praeterire etiam licegt, quae Segner. (Vorl, iib, Rechenk, 


 und'Geom. 1767, V. Abschn,) Karsten, (Praelect, Mathes. 


theor. et element, 1760.) Lorenz, (Erster Cursus der reinen 
Mathem. 1804.) habent, qui .sumunt aut demonstrare tentant, 
lsctam, quae per punctum jntîa aliquem augulum situm du- 
ctur, necessario alterutrum certe crus huius.anguli secare, 


| qui nec haec satis circumspecte evicta aut extra omne 


dabiutionem pasita esse facile patoat, 
Alia autem ratione Kaestner, (Anfangsgr, der Arithm. und 
Geom. 1758.) Segner. (Vorlesung. iiber Rechenk. und Geo- 


| mettie 1767. IV. Abschn. $. 57, et Vorrode zu den 6.ersten_ 


I 
’ 
, 
' 





Bichem der geomev. Anfangsgr. Euklids 1773.), Kliigel, 
(Encydlop. 1782.), G. G. Schmidt. (Anfangsgr. der Mathem. 
1797.) et recentissimis adhuc temporibus Herrmann. ‘Versuch 
einer einfachen Begriind. des ii. Eulklid. Axioms, Frank£ 
1815.) et Bitrger, (vollstind. Theorie der Parallelon, Karlarahe 


1516,) hanc rem ita certe illustrare studuerumt, ut tutius * 


deinde sxioma 11. sumere liceat. Eorum argumentationes , 
qurum initia iam apud Wallisium deprehendimus, eo fere 
tedennt. Si duae rectae BA', DC (Fig, 114.) ab alia quadam 
AC ita secari. ponantur, ut summa angulorum BAC, DCA 
Rusor sit duobus rectis, consequitur, ‘angulum BA maiorein 


“ 


Cd 


“ 


| possit, quamdiu libuerit, v. c. dum iterum ad CD regresta 


- I. Th. p. 61. sq. 104. sq. 147. sq. Par fere ratio est eorum; 
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esse angulo DCA, Quodsi igitur recta DC, manente angoli 
DCA, versus A promoveatur, manifestum est, ubi punctum ( 
ad A pervenerit, rectam DG iutra angulum BAF sitam fore 
v. c. in AG.' Iam, si vice versa .AG, manente angulo GAF 
==DCA, versus C regrediatur, ‘patet, non statim totam ultr 
AB recessuram (ita enim angulus GAF non .possei manere) 
sed primum inferiores saltim eius partes, quae rectae AC 
proxinjae sunt, ultra AB v. c. in eum situm, quo rectam 
ce videmus, perventuras, quum interea partes ab AC longiu! 
remotae, ut. de adhuc cis AB positae sint, Et, quam roca 
quaevis ut AG vel cd. in infinitum produoi queat, semper, 
quemdunque recta ita promota situm habuerit, infinita eius pus» 
cta cia AB remanebunt, ut itaque hic rectae motus continuzri 








sit, nec unquam situm obtinere poterit, quo non aliqua ciu! 
puncta citra, alia ultra AB sita fuerint, unde ot rectae AB, 


° . e li | 
‘CD, si opus sit, productae se invicem secare censendae sunl 


Atque haec. quidem ad illustrandum axioma 11, quam maxime 
facere, quin huic scopo suflicere videri possint, perfeciam 
tamen in iis demonstrationem coutineri, porspicacissimi hu- 
ius ‘illustrationis auctores nec ipsi putarunt, nec aliis persua 
sum fuit. Maxime etiam analogia curvarum quarunda' » 914 
asymptotas, ut vocant, habent rectas, a quibus non secantul; 
quamvis ab ipsis ‘his rectis, si retento situ priori parallelo 
promoveantur, cas secari certum Ait, praecipitare hac in Te 
iudiciam vetare videtur. Cf. Hoffm. Crit. der Parall. Theone 


qui, si in pracecedente figura alter angulus Vv. BAC rectus 
alter DCA acutus sit, ostendung, ex CD maiora subinde pet 
pendicula ad AC duci posse, quae ex AC pariter maiora 5°£° 
menta puncto C adiacentia abscindant, unde deinde collizua' 
(quamvis fortasse haud accurate ostensnm.sit, segmenti illa 


data .quavie recta tandem maiora esse, vel incrementa etiam 
tandem 





segmentorum eadem semper aut maiora etiam fore), 
aliquod horum perpendiculorum cum reota BA coincidere» 
aut etiam ultra eam cadere debere, quo praeter Clavium, 00% 


L) 


I 
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que quos cum ipso nominavimus, peitinet le Gotidre *) (Elem. 
de Géometr. 1793. et 1812.) de quo vide Gilbetti monita 
(die Geometrie nach le Gendre, Simpson etc. 1798. p. 23. sq4.) 
e Franceschini (la Theoria delle parallele rigorosamente di- 
mostrata in cius Opuscoli Mathema:. 1787. cf. Playfair. Elem. 
of Geom. p. 56%) Recentissime quoque similem viam in- 
eressus est IMettemich (Vollstind. Theorie der Patallelon 
195) sed haud meliore ao veliqui fortuna. Nam et ipsi haud 
contigit, ostendere , bases uiangulorum, quae sumit, tandem 
quaris data maiores fore. Cf. Zeitschrift fur Astron. 1810, 


I B. S. 64. fle. 


Eodem fere tempore, quo apud nos Kaestner., Gegner., 
Kuiten, aliique de parallelarum thevria laborarunt, in Anglia 
Mera aggressus est Rob. Simson. Is uempe in latina Elemen- 


| lorum editione, quam publici iuris fecit 1756, professus 
| primo est p. 335., axioma if. inter communes. sententias non 


| potendum videri, sed neque demonstrationem stricte loquendo 


idmittere, explicatione autem quadam indigere, ut dilucidior 
fat, atque hanc ipsam explicationem ita.dedit; ut rectas, quae 
tidem rectae ad rectos angulos sint, ‘aeqnidistantes queque 
tie pronuntiaret, tectas autem , quae ab eodem puncto ex- 
"int, a se invicem magis et magis divaricare cet divergere 
(quod idem fere Procli assertam est), atque. inde axiomatis 
ll. veritatem ostendi posse putaret. Si enim (Fig. 115.) re- 
cae DF, AB ab alia recta HE ita seceutur, ut anguli inte- © 
riore et ad casdem partes DFE, BEF eimul minores sint 

duobus rectis, constitui posse anugulum HFG aequalem BEF, 
tudedemonsirari possit, rectas FG, AB cidem alicui rectae 
ad angulos rectos, adéoqne inter se aequidistantes esse. Quum 
tem ex coustr. FD cadat inter aequidistantes FG, AB, re- 
ttis FG, FD ex eodem puncto exeuntes necessario tandem 
Magis inter se distare, quam aequidistantes FG, AB, adeo- * 


Li 
") idem in subsequentibus elementoram editionibus variis aliis 
Rodis rein tentavit, yuoram qui ex functionum, ut alunt, theoria 
desumti sunt, ut nihil aliud moneamus, ad elementa certe nog perti- 


Rent, qui autem ‘magis elementares sunt, nec ipsi auctori plane satis- 
facere videntur, 


430. EXcvRksus Ì. 


Qqne FD tandem fore ed partes rectae AB contrarias ei, 1 
quas pit. punctum F, adeoque taridem convenire rectae AB 
In auglica deinde Elementoruri editione; quae primum pro 
dit. Glasgi 1762. accuratius adhuc renti demonstraré aggredì 
tut hoc fere modo: | 

Def. 1. s»Distatitia puncti a recta est perpenditulu» 
puncto in rectam demissum.‘ 

—. Def. 2. ,;Recta ad aliam rectam propius accedere, aul 
ab ea recedere dicitur, prout distantiae punctorum prioris re. 
ctae a posteriore decrescant semper aut crescant: aequidistan: 
tes autem dicuntur' duae rectae, si puncta tnius ab altera 
tandem semper distantiam tencant.‘ 

Axioma.  sgFierî tiequit, ut tecta aliqua primum pro- 
pius ad aliam rectam accedat, deinde iterum ab ea recedat, 
antequam eam secueriti- pariter recta nequit prirtum recedere 
ab alia recta, deiride propius ti accedere; nec recta primum 
“alii rectab sequidistans esse, deinde ei propius accedere, su! 
magis: ab ea tecederé potest; tecta elim egndem serbpet sei- 
vat diréctionem.“ Hino facile demonstrat 

Prop: 1, ,,Si duse rectao (Fig: 116.) AC; BD aequales 
inter se alii cuidam rectae AB ad angulos rectos insistant, el 
a' puncto quocunque F iunctae CD dernittantur ad AB per- 
pendiculum, erunt EF, AC, BD aequales. -Quodsi eriim non 
ita esset, t‘ecta CD accederet prittio; deinde recederet a reca 
AB, quod fieri nequit.‘ Est haec propositio Clavii I: et 1. 
Giord. da Bitonto. , 

Prop. 2: ,,Si eidem rectae ex eadern parte ad sequales 
angulos coristituantur duae rectae aequales, earumque extrema 
iungentur, inneta hage pariter rectws angulos efficiet eutn isti 
quaruni extrema iungit. Facile patet, esse id ipsum Lemmi 
2. Nassiteddini, vel Clavii Prop. 4. vel Saccherii Hyp 1. 
Hinc deducitur in parallelogrammo, ‘cuius gres anguli rec 
siht, quartuni etiam rectum ‘fore. 

Prop. 3. ,,Si duae rectae angulum (acutum). corbpre” 
hendant, in utravis earum punctum inveniri potest, 90 


hi 
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perpendiculum in alteram demisturi mains sit data Quavis 
recta.“* 

Prop: 4. ,,Si duae rectae ab alia recta ad'easdom para 
tes sub angulis aequalibus, altero interno, altero extremo, se-- 
CENIUI , erit etiam aliqua recta, quae cas ad angulos rectos 


Prop. & Haec eadem est cum Eaclidis axiomate 11. et 

simili fere modo ac in ed. Simsonis latina demonstratur. 
Apparet, Simsonis demonstrationem : aliqua ex parte cotì- 

venire cum Claviana. Et maxime etiam axioma a Simsorie 


| tamtum iisdem fere dubiis obnoxium est, ac Clavii lemma2. 


Conf. Hoffmanni Critik der Parallelen Theotie pi 74. sq. 


 Autin. (Lo f. 15.) quoque monet, ecadem fere, quaé contra 
| Buclidis axioma fi. Proclus observaverit, valere quoque con- 
| tra hoc axioma Roberti Simson. (Haud mulium a theoria 
| Rob. Simsonis differre vidftur demonstratio prior Miullerf. 


Aosfiihrl. und evidente Theofie der Paralleloa. Nijirnb. 1819. 
Demonstratio eius posterior paralogismo laborare videtur. 
Nec ea, quae in appendice adiecta ost, demonstratio omnia 
erbanrit.) Alius Anglus,. Thom. Simpson. (Elem. of Geometry, 
quorum editionem quintam Lond. 1800, editam inspiceto mibi 
licniz), fita in hac re versatur, ut primum doceat., distantiani 
puucti alicuius a recta, esse perpefdiculum ab hoc puncto in 
Tectam dermissum, deinde sequers axioma praemittat. 

nSi duo puncta alicuius rectae inaequaliter ab alia recta 
iu code plano posita distent, hae rectae in infinitum pro- 
ductao ex ca parte concurrent, qua minus distant‘* Hinc 
porro facile deducit, duas rectas, quae ron concurrant, (vel 
que ex Euclidis mente parallelat sint) candem semper inter 


° ste distantiam habere, vel, omnia perpendicula ab una ad al- 


teram dernissa essa aequalia, adeoque per wrum idemque puxt- 
Sum non posse plures una recta alicui rectae parallelas duci, 
et recias, quae eidem rectae patallelaè sint, parallelas esso 
inter se, unde deinde reliqua et nomiratim Prop. I. 29. fa- 


- cile consequuntuv. Et fatendum omnino est, concesso azio- 
Mate, reliqua inde rito derivari.  Quamvis autem Playfair. 


é - . 
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(Elem. of Geom. p. 369.) hanc demonstrationem osnnium sim- 
plicissimam atque elogantissimam esse iudicet, alii tamen nec 
‘ hoc axioma multum ab Euclideo differre iudicarune, Playfair. 
ipse pro axiomate sumit, eidem reotae per idem punctum 
unam tantum parallelam duti posse. 

. Verum mittamus haec, et quaedam adhuo demonstrationim 
genera consideremus, quibus nostra actate parallelarum theo- 
‘riam stabiliro nonnulli tentarunt. Et primum quidem eorum 
est, qui ex accuratiore theoria situs rem expediri posse putz- 
vere. Kaestnerus inter primos fuisse videtur, qui ita iudi- 
cavet .in adiecto Kliigelii dissertationi-de patallelis, quam se 
pius laudavimus , epistolio, ubi ita ait: ,,habituros nos ali: 
quando veram parallelarum theoriam vix speraverim, nisi di- 
ligentius exculta theoria situs.‘° Qua in re haud consentientem 
habet Pfeiderer. (Thes. inaugur. 1782. Th. I.) . Karsteniu 
deinde primum in Progr. inaugurali Halae 1778, edito rem 
maxime co deducere studuit, ut ostenderet, duas rectas ino 
codem plano positas, quae cum. tertia aliqua secante aequales 
officiant angulos exteriorem et interiorem oppositum ad eas- 
dem partes, etiam cum alia quacunque ipsas secante angalo» 
mado denominatos acquales efficere. Id quod inde adstruere 
tentat, quod, assumto contrario, osedem illae duae rectae iu 
plano, in quo ductae sunt, simul habiturae essent positionem 
eandem, ac diversam, seu non eandem (forte rectius similem 
ac dissimilem.) (Ita certe accuratius Proclus ad I. 30, dicit: xe 
zae soriy ouosotye Plosws 1) rmapadiziorne.) Hac auterti argu 
mentandi ratione haud acquieturum fuisse Euclidem, iudicat | 
Pfeiderer. l. c. Thes. 135. maxime si conferantur eius propos! 
tiones 7. 8, 9. 10. 11. libri V. et VI. 21. Ulterias deinde Ka- 
stenius rem explicavit, edito Halae 1786. libro (Mathem Ab- 
handlungen S. 150—145.) Theoria cius a Pfleiderer. (Thes. in- 
augur. 1786. Th. 6.) ad haec capita reducta sistitur : 

1) ,,Rectae, quao se mutuo secant, seu non parallelae 
sunt, habent directionem , vel positiouem, diversam, non c88° 
dem‘ ($. 20.). - 


. ® 


LI 


) ;Duae reciaè;) dquao a duobus jpunctis protendontur 
ssundum tandem directionom, seu quae in eodem plano ean- 
dem habent positionem, se mutuo no» secant ($. 22. Cor$2.) 
adeoque parallelae sunt ($. 28.):' 

6) ,,Duae rectae in codem plano ; quae cum cadem tertia; 
ip secante efficiunt angulum exteriorem aequalem interiori 
spposito ad casdem partes, eandém in plano habent positio» 
mm vel directiomem" ($. 23.). 

4) ,,Quae autem non efficiunt a gululn exterinrem aéqua> 
lem interiori opposito ad easd m partes, eandem in piano 
non thabent positionem vel directicuem,, sed diversam‘‘ ($. 
DB). 

5) ..Duae rectàe, quae in «0dem plano eandem babesit 
positionem, vel iuxta eandem directionem proteuduntur, sectag 
ib cadem tertia efficiunt angulum exteriorem aequalem inte: 
nori opposito ad easdem payes‘ ($. 26. Cor. 1.16. ‘29. 
Cor. 2). 

6) ,,Contra, quae candem positionem vel directioneni 
non habent, cum tertia ipsas secante non cfficiunt angulum 
txteriorem aequalem interiori opposito ad easdem partes‘ (6. 
29, Cor. 3. $1 30.) 

9 nRectao, quae so invicem secant, cum eadom tottià 
ipsa secanto faciunt angulum exteriorem maiorem interiore 
opporito sd eas partes, «d quas concurrunt ($. 26.), adeoque 
tagulos iriteriores ad has parte: minores duobus rectis.£ ‘His 
ttabilitis; PAeiderer; indicat, 1eligua brevius, quam a Kar- 
senio faîtum sit, expediri posse, at Thes: 8. addit: ‘,,in 
preemissia, catumqué demonstrationibus scrupulo8 movere ‘nori 
inanes videtur i) cancepius identitatis directionis duarum rei . 
carum in eodem plano praemissus theoriae patallelarum; 2). 
identitas situs seu posit onis in eodem plano attributa duabus 
Tectis diversis, contra motiones cornmunes modi, quo rectae 
în plano positio dari intelligitur (6. 18. 22.); 3) axioimata 
lacite supposita in demonstrationibus Prop. 3, 4. ($. 23. 25.): 
doarum rectarum, quae ab eiusdem tertiae situ in plano ali- 
quo ad easdem partes divergant angulis soqualibua , candera . 
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esse positionem in plano; et tectam, quae positione vel 
rectione differat ab una duarum irectarum candem in pl 
positionem habentium, pariter cum altera not habere p 
tionem eandenì : quae, si geometrice enuncientur, ultimo 
solvuntur prius quidem in I. 28. Euclidis, posterius in 
positionem: non posse eidem rectae per idetti piùtictum du 
‘plures una parallelas.© 

Huc etiam pertinet Hindenburg. qui in Promtuario Lip 
ensi (Leipz. Magazin der Nattirì. Math. und Ockon, 1781. 
145—168 er 342—371.) et brevius, it, nt ipse dicit, accu 
tigs postea in eodem Promtuario (1786. III. St, p. 367-989, 
parallelarum theoriam exposuit. Haec theoria eo maxime ni 
titur,- ut ostendatur, rectas, quae eidem tertiae paralleli 
sint, parallelas esse inter se. Quod quidem casu I. nullo ne-| 
gotio evincitur,' si nempe illa tertia, inter duas, cum quibus 
comparatur, intermtdia sit. Casu II. autem, quo illa extri 
utramque reliquarum posita est, demonstrationem ita instruit 
. auctor, ut dicat, rectas, quae parallelae sint alicui tertino 
extra ipsas positae, necessario dut 


% 


1) omnes inter se parallelas esse, aut 

2) nullam earum parallelam esso uni e religuis, aut 

3) aliquas quidem inter se paralelas esse, alias mon. 

Jam vero id, quod secundo et tertiò loco positum er; 
exclulere studet, ut itaque primus saltitti casus reliquus fit. 
Nempe ‘tertium quidem casum haud obtinere posse putat: om 
nes enim rectas, quae alicui tertiae parallelae sint, 00 ipso 
determinatum situm habere: id vero fieri non posse, si 04 
runi aliao inter se parallelae esso possint, aliae non. Îtaque 
aut omnes inter se parallelas, aut ortines non parallelas fore. 
At nec secundum casum locum habere posse, eo enim sumio 
consequi ‘inde manifesto contradictoria. Quodsi enim sumatti 
(Fig. 116.), tam AB quam CD patallelas esié rectao EF exit 
îpsas positae, easque ex hypothesi hic facta inter se parallela» 
esse nan posse, necessario sequi, ut per punctum aliquod I 
rectae AB duci possit recta GH rectae CD ‘parallela (I. 51. 
quae ex controverso Ax. 11. non pendet.) Ita tam GH quer 


AD RL. I. 29, 135 


EF parallelàs fore rettao CD inter ipsas positae, tdeoque ex 
asu I. parllelas fore inter se; Quum vero etiam CD paral- 
ela ponatur rectae EF, sx hypothesi nunc sumtà, GH, CD 
tequire inter ss parallelas ‘esse, quod contradicat ei, quod 
tate sumtum fuerat. Et iti hac argumetitatione ad casum se- 
tusdim factà fatvor mihil me videre, quod iure reprehendi 
fessit. Ipse anteri Hindenburg. aliam adhuc-huius casus 
demonstrationem: iddit, tecta CD circa imiîotam EF cir- 
tamvoluta; quam ipse priore adbuc certiorem esse putat, quae 
ero meo iudicio pluribus adhuc dilbiis obnozia fuerit. Quid- 


‘rid sit, mihi cardo ‘rei non in hoc secundo casu, sed ino 


fertio, quem ante secundum leviten tantum perstrivgeve visum 
deit anttori, versari videtur. Neque enim ilind ipsum: 1e- 
ttis, quae éidem tertiae patallelae sint, determinatura situm 
hebere, satis clare expositunt est, neque etiam, sì id conce- 
daur, inde fluere videtur, non posse haruni ita determinata- 
ram rectarum alias inter se parallelas, alias rion parallelas 2380: 
Cf. Pheideret. Thes. inaug. 1782. Th. 14, et Hoffm: Crit. I. 
&. p. 230. Pariter ex ratione situs theoriam parallelarum de- 
rivat Schwrab. (Teontamen novae parallelarum theoriae, notione 
situs fandatae Stuttg. 1801.) et aliquanto brevius in alio li- 
bello (Commentatio in primum Elémentorum Euclidis lbrum 
Suitte. 1814.). Est nempe ci situs certAs modus, quo plura 
cosxistunt (6. 18: libelli modo citati): angulus planus recti- 
liseas autem diversitas situs duarum rectarum iti plano con- 
camrentium $. 26.: rectae autem parallelae sunt, si cundem 
situm habent, vel si situs unius idem est ac situs alterius $. 


2. (Distirigdit nempe inter situm et positiohem vel directio= 


tem) Duo tandem adiungit axiomata, quorum prius est: si 
diae rectae habent cundem situm inter se, habebunt situm 
‘ teque diversum & situ rectae tertiae. Posterius; si duae re- 
‘thae habert situm aeque diversum a situ rectae tettiae, ha- 
debunt situmi eundem inter se. Hinc facile deduicuntue 
+ piopositiones T. 29, I. 28. I. 27. I. 50. ac deinde axioma 
: il. Derique adstruitur; duas rectas parallelas nec iuter se 


‘ tencurtero, et vice versa: si duae roctaé ex neutra parte con-_ 


\ 


| 
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currane, esse cas parallolas: debique, ipa parallelas ed 
aequidistantes , et lineam, quae ab alia rec | acquidistet, eti 
ipsam Tectam esse. Quae omnia satis inter se cohaerere, e 
suppositis rite deduci nemo negaverit. At scrupulna resta i 
ista idea èdentitatis situs duarum aut plurium rectarum, nec Îi 
cile concipitur, qua ratione lineae diversas eundem situm | 
bere dicantur. Praetersa axiomiata ptremissa, si usitatis i 
geometria terminis exprimantur, nihil aliud esse videnti 
quam ipsae propositiones I, 29, et I. 28, Cf. Hoffmanns, Ci 
I. Th, p. 198. sq. Notandum denique Vermebren. (Versu 
die Lehre von parallelen und konvergenten Linien aus cin 
chen Begriffen vollstindig herzuleiten Gist, «1816.) ex i 
dem fere principiis procedere. Minus tamen exacta videtu 
eius demonstratio. Summit enim ut axiomata Î) rectai, qui 
versus aliquam tertiam eandem directionem habeant, habe: 
candem directionem inter sc,.i. e. si consueto more rem ai 
primas: quae eidem “tertiao parallelae sint, parallelas esse inie 
‘se, (quod certe Hindenburg, demonstrandum’ esse putaversi 
et quod solum omnino sufficit reliquia demonatrandis). ? 
Si duze rectae habeant eandem. directionem inter se, ct al 
ad tertiam aliquam inclinetur; inclinari ad eam etiam alteza 
(i. ei reciam; quae unam, e duabus parallelis secet, soci 
etiam alteram, quod pariter solum sufficiebat, at probandur 
‘ erat). Olimius etiam, de quo supra, quum de Ptolomaeosermi 
esset, diximus, aliqua ex parte huc pertinet.. Alterumi 
restart genus corum, qui superficiem planam infinitam, cruti 
‘ bus ‘anguli in infinitum productis interiacentem characters 
magnitudinis anguli constituerent: (aut pro mensura anguli i 
merent), quo pertinet Bertrand. (Développement nouvesu dé 
la partie élém. des’. Mathém. Vol. I. Préf. p. 21. et Vol Il 
P. I. Ch. I. $$. 4. et 12-24.) et Schulz. (Entdockte Theori 
der Pavallelen 1784. ac denuo in alio libro: Darstellung det 
‘vollkommenen Evidenz und Schirfo seiner Theode der PE 
| rallelen, Konigsb. 1786.), quibus adiungi potest Crelle (iibà 
Parallelen-Theorieen und das System in der Geometrie, Beda 
, 1786.) et Lactoix (Elémens de-Giom. 1803.). Theoriae ber 
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et Schulzii Epitomen er Epicrisin ab Hindenburgio, et 
e -a Kaestnero factam continet Promptuarium Lipsiense 
Magezin fur reine u. angew. Mathem. 1786. 3. St. 
$qg.) cum quo conferri meretur Karstem. (Mathom. 
. Nv. 11. 6. 52—76.). De Crelle videantur Annales: 
bergenses (Heidelb. Jahrb, der Literat. 1818. Nr. 54.) 
ix Hoffm. Crit. I. Th. p. 81. sq. Schulzium etiam 
® varias eius theoriae oppositas obiectibnes defendere stu- 
ichen. CBestiitigung der Schulzischen Theorie der Pa- 
, und VViderlegung der Bendavidschen Abhandi. iber 
srallellinien, KSgiasb. 1786.), Olim etiam, quod notat 
er. (Thee. inaugur. 1784. Thes. 6. 7,) fuere, qui an- 
pronunojarent esse spatium indefinitum’, quod cruribus 
lì interiacet, nectendis tamen inde consequentiis penitue 
tunerunt e. g. Schott. in Cursu Mathem. L. I. C. ll. 
Il $, 2. Lamy Elém, de Géom. L. II. 8ect, I. Def. 1. 
Riller. Vorber. zur Geom, C. IV. 6. 135. Et Ramus iam 
ar. Mach. 1599. p. 145. totam geometriam locis omnibus 
um aut saperficiem aut corpus facere dixerat. CÈ. etiam . 
“tlus ad T, Def. 8. At hanc rationem nominatim etiam, 
Mx legitime, ex cadem causa, ob quam longitudinis crurum 
lo in ca non. haberi debet, reprehenderunt: Orontius' Friaggis 
Geom. L. I. C. IV, $, 1. Sfeler. Geometrie u, Markscheidek. 
CL 6. 50, Bossut. Traité Elém. de Géom. Not. gener. 
49 Quidquid sir, ii omnes, quos hac ratione theòriam pa- 
Rdlelaram tractasse diximus, in eo consentiunt’, ut spatium 
fuer duas parallelas infinite productas contentum pro nihilo 
ut infinite parvo habendum patent, sì comparetur cum spatio 
Inter duo alicnius anguli crura infinite producta contento. 
Vuod ita se efficere posse putant, ut dicant, angulum quem- 
‘mque pluribus vicibus iuxta se ipsum pom posse, ita, ut 
Rnlem omne infinitum, spatium circa aliguod punctum iu 
ano positum expleat aut superet; spatium contra intrafiduas 
perallelas contentum si totidem; quot angitlus ille, vicibus 
lata se ponatur, semper tamen ad utramque sui partem infi- 
Mum parium haud espletum relinquere, unde patere putant 
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- intra terminos huius a parallelis comprehensi spatii i ©. 1 


* 


- sint case aequo’ evidentes et apodicticae, . ac ulla Euclidea 


‘ de spatiis angularibus infinitis non neque clare et tuto appli 
. cari posse; spatia evanescgatia et nihilo agquiparanda , 


hac ‘nter parallelas contentum spatiurm pro nibilo babenda 
esso comparatum cum spatio angulari, inter crura infinite pi 
ducta. His positis deinde axioma 11, Fuclidis ita adstru 
s»Quodsi duae rectae Fix. 117.) AB, CD ab alia recul 
ita secentur, ut anguli interni BEH, DHG simul sunti a 
nores sint duobus rectis, AB, CD produetae tandem concu 
rent. Facile enim patet, angulum DHF maiorem esse angi 
BGH, unde, si angulus FHI fiat aequalia angulo BGH, rx 
HI intra angulum DHF cadety et parallela erit reciae Bi 
Jam cum spatium angulare ifter crura DH, IH infinite pi 
ducta contentum ex pracoedente înfipities mains esse debe 
spatio inter parallelas HI, GB infinite produetas content 
manifestum est, spatium illud’ angulare non coneludi pos 


ctam HD necessario tandem limites rectaa GB practergressi 
ram essa, se dugs has rectas inter se concurrere. Cont 
hanc, demonstrandi rationem multa praoclare mopueruat Hu 
‘denburg. (Allgem. Litter. Zeit. 1785. Nr. h4. et Leipz. Magazi 
1786. 3, St. p. 392, sqg.) Karsten. (Mathematische Abhand 
lungen Nr. II. $. 52—70.) Pfeiderer, (Thes, inaugu 175 
Thes. 6-18. et Thesaur. inauguralis 1786, Thes 9 10.) € 
Fachler. (de Theoria parallelarum Schulziana Lips. 1786, 
Haec monita’ co potissimum redeunt: conceptum superficie 
angularis non indefinitae. sed reapse infinitae haud satis clarui 
esse, et obstare,' quo minus demonstrationes illi ignixae pos 





neque enim spatia infinita dari et ‘constrni posse; principi 
geometrica , quao tantum de quantitatibus finitis valeant, 90 
minatim principinm congruentiae ad demapstyanda theoremi! 





si n01 
.&bsolute, tamen relative ad alia nec per ‘se accurate sun 
posse, nec unquam demonstrationem rigorosam , sed aliquasi 
tantum ad verum approxir&ationem admittere; aliia eviden 
bus geometriae principiis v. c. axiomati I, 9. ptotum sua part 
maius esse‘ manifesto vim fieri, et o geometria elementa! 
erminos etiam infinite magni et parvi esse proscribendos. 
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Longie his disquisitionibua finem tandem faciemus, ad- 
isctia dnobus. recentiaribus sentaminibus , quibue rem, et alter 
certe novis plane ac -haciemue intentatis cuniculis (quod vix 
feri posse videbatur) aggressi sunt duo viri doctissimi, \Vack- 
ter. wb Thibant. Wackter ‘nempe, postquam (Zeitsche. fiic 
Astron. 1816. P. II. p. 61. 149.) theoriam parallelarem a 
Mettesnich. ecitam diindicaveraz, ciusque lacus ostenderat, 
simul novam methodum breviter indicavit. Postea edito li- 
bello singulari (Demonstratio Axiom, Geom. in Euolideis un- 
decimi Gedani 1817.) «x tisderm progressus principiis, ‘alia ta- 
men via ‘ad scopum pervenire conatus est. Nempefpriore loco 


(Zeitschr. fiir Astron. 1. c. p. 76. sq.) ostendit, ci duae rectae . 


ab aliqua tertia ita socentur, ut altera earum secanti sit per- 
peudicularis, has ructas, si fieri possit, ut ipso inter se non 
cosrveniane; :propius semper alteram ad alteram accessuras esse, 
ita ut una ssymptota alterius feti debeat. His autom sumtis 
manifestam contradictibnem incsso ostendere studuit. Deindo 
im }ibella possea edito, re ulterius explicata, ostendere an- 
nititer, vel noudum etabilita parallelaram theoria demonstrari 
posse, per quatuor pundta in spatio proutlibet data (adden- 
dum tamen: dum non plura duobus punotis sint in cadem re- 
cta, nec plura tribus in codes plano) superficiom sphaericam, 
et, quod inde conseguaturs per tria puncte in dato plauo, 
moda‘ non in una esdemique recta iaccant, circulum describi 
posse. Tum axioma Euclidéum ita demonstrari posse docet. 
Data quasvis recta -AB (Fig. 118.) in punétis A, B terminata 
‘in © bifariam'secetar, iet ex puncto C recta CD rectae AB ad 
‘perpendiculum ducatur. E ‘punotis A, B ducanturin eodem 
piano ‘enm AR et ‘CD rectao AE, BF, datao AB ad quemvis 
anenbam recto minoreminsistentes (ita nempe, ut sit angulus 
CAE==CBF). Ex punoto C ‘aliac rectae CG, CH illis AE» 
BF ad perpendioilum normentur, quae hasce in punctis G, 
H secent. Producantur CG, ‘CH usque ad I, K, ita; ut sit 


CI=2C6, CK=2C0H, quo facto tribus punctis C, I, K cit- 


culas circumeacribi potest; cuius centrum , ut quidem ex con- 
streetione perspisitur , ih reota CD ipsius punctum intersectio- 


< 
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* mis cum recta AG vel BH eflficit.* Ita quidem ille non'bece 
sitatem tantum intèrsectionie istaram rectarum, sed construeti 
onem exhibere tentat, qui ipsum intersectionis punctum in 
veniatur, Et illud certum videtur, siguidem sisie parallelarun 
theoria probari possit,. posse iper tria quaecunque puneti na 
in cadem recta sita circ ilum describi , nihil iam difficult 
superfuturum. At, ut verum fateamur, quae Vachterus uttu 
dir, quamvis ingeniosa sint, valde tamen dubitamus, an i 
elémentis ita proporere liceat: quin in ipsa etiam domoostta 

+ tione multa adhuc subobsaura dicta vwidentur, quee subink 

‘quidem promittit auctor -se ad summam evidentiam adductu 

yum, aut assotit, facillime ea demonstrari. Antequam autem 
se ea fide \iberarit, nostrum de. argumentatione i ista iudicium 
suspendera liceat. 

Thribaut: autem in libro, cui citatum fecit : Grundrilstla 
reinen Mathematik, Gt. 1818. in co cum Waoktero conventi, 
ut earum propositionum, quae ex parallelaruzm: theoria conse- 
quuntur, aliquam immediate adstruere tentet, et deinde ordine 
inverso ab huius demonstratione ad parallelaram theoriam pro- 
cedat. Ita nimirum ratfocinatur ad I. 33. immediate demon- 
strandam. Sit (Fig. 119.) triangulum quadcunque ABC, et 
sumto in latere CA ultra A producto puncio quocungque b' re- 
cta Ab' circa A fconver «ur, usquedum punotum bin pun- 
etum f'frectae AB cadat. Deinde recta AA’ jn vecta AB pro- 
moveatur, usquedom punctum A cum puncto B coincida, © 
f in b" cadat.. Denuo recta Bb” circà B Sconvertatur, dum 
b”iin punctum #” rectae BC cadat , etiam recta-B#" in gecta 
BC descendat, dum punctum B cum punato G-ooincidat, ft 
#° in b" cadat. Detique recta Ch” cinca C convertatu, dum 
b” iu punctum 2° rectae' CA cadat. Quo facto patore sit, 
rectam Ab’ conversam {fuisse aribus wicibus, atque tribas his 
gyrationibus, dum iterum cum recta CA, in qua, primum po 
sita erat, caincideret, angulos tres externos trianguli desoripsisse» 
At, cum iisdem gyrationibus recta Ab' inrectam CA, in qua pri 

“mum posita erat, iterum redierit (poterat nempo C#" adhuc 19 

CA promover, ita ug C cum A et B “ cum h' h' colpoideret) adeo: 


# 
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que omnes angulos, qui circa unum punctum A esse possunt, 
i e. quatuor Fectos emmensa sit, patere, omnes augulos externos 
trianguli cniuscunque aequales essa quatuor rectis. Quum 
vero sugnli externi trianguli cum sugulis internis simal sumti 
sequales sint sex rectis (I. 15. Cor.) anguli interni soli aeguales 
erunt dnobus reotis. Atque bino Ax, 11. facile deduci potest. 
E: haec quidem satis specipse. Liceat tamen observare, dum 
recta A#' in AB promoveatur, ita ut purictum A cum puacto 
B coineidat, rectam Ab‘, angulo A'Ab'invarito , in situm Bd 
pervenire, it ut Rd sit perallela reotae Ab' vel CA (I. 26). 
Jam mero, quum resta BA" in BC promovetur, usquedum B 
cam C eocincidat, recta Bd invariato angulo dB” sinsal de, 
scendet, et ut certi simus, rectam Ab' facia adhbuo sertia 6y- 
rione ac € nec plus, nec minus iis angulis‘absolvisse, qui 
circa unum punctum sunt, demonstrari oportebit, rectam Bd, 
postquam ad C descenderat, in ipyam rectam CA cadere. Quod’ 
tam demunm certum erit, si demonstratum anto fuerit, angu- 
lum dBA° aequalem esse angulo #°"Cb' i. e. si I. 29. ante de, 
monstrata fuerit. At I. 29, pendet ex Ax, if: itàgue haud 
vicissim Ax, 11. ex Thibaatit demonstratione propositionis I, 
$2, derivari poterit. 

Caeterum alios ‘etiam, quamvis aliis rationibus, at hacte- 
rus non feliciori successu tentasso I. 32. immediate adstruere, 
et exinde: parallelaram theoriam derponstrare , supra iara dixi- 
mus, ‘quo pertinent Hauff. (Geom. Fundam. solida Gandae 
1819.) er le Gendre. Et de hoc quidem, praeter ea, quae 
supra diximus, cf, Biblioth. Univers. Oct. 1819., .ubi auetor 
smonymus partes le Gendre, suscepit, eumque contra Iohan. 
Ledio, qui in Elém, of Geom. Edinb. 1817. ipsum reprehen- 
derat, et contra alium geometram Anglum, nescia an satis 
feliciter, defendere tentavit. 

Excussis iam tot et tam variis hac in re conaminibus, in 
quibus omnibus aliquid adhuc desiderari posse fassi sumus, 
iniqui tamen fuerimus, si negare velimut, corum anctores 
multa sabtiliter admodum rimatos esse, et magna perspicaciae 
atque ‘acuminis specimina dedisse, et miram quaestionis sim- 
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plicitatem, quae vix pormittat, ut ca in simpliciora adhuc 
resolvi èt quasi extenuari possit, nvaxime in’ causa esse, jcur 
rem acu tangere nondum contigerit. Neque tamen haec ipa 
molimina prorsus inutilia fuissa censenda sunt. Multa enim 
vel ipsi illi povae alicuius parallelarum th eoriae conditores, 
vel ii etiam, quos nacti sunt, adwersarii ingeniose observa- 
runt, quibus doctrina mathematica augeretur; et limitibus 
certao ac omnibus pumeris absolutae scientiae accuratius, ac 
ante fact, definitisi, quam modeste de nostris viribas iudi- 
<candum sit, hoc'etiam exemplo comprobatum est. Caeteram 
eam axiomatis, controversi illustrationem, quam post Walli- 
sium Kaestnerus aliigue dederunt, tiropibus sufficere posse 
confidimus. . 
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1) Quaanmvis, quae una aliqua fratione certa esse demonstra» 
gum est, mul:iplicato derponstrationum numiero nequeant cer» 
tiora fieri, undo etiam plures ciusdem theorematis denionstra-, 
tiones, ne nimii fiamas, plerumque afferre noluimus, in hoc 
tamen celebratissimo ‘theoremate ‘ab ista regula paulalum dis. 
cedere, et ex iis, quae maxime fotatu digna a variis Ma- 
thematicis circa eins demonstrationem excogitita esse vidimus, 
nonnulta certe maxime simplicia selipere, et breviter huc 
conferre visum fuit, Pleni»rem variorum hoc problema de- 
monstrandi conanimum: historiam dederunt, ipsasque potiores 
demonstrationes exhibuerunt Scherz. in Dissertut. de Theore- 
mate Pythagorico Argentor, 1743 er Tetze. pariter ‘in Dissertat, 
Academy. Praeside Lang. edita Halze Magdeb. 1752, quos se- 
cati sunt Hoffmann.; der Pythagor. Lehts. mit 32 tlreils be- 
kannten, theils neuen Betreisen Mainz 1819, et Miller: 8y- 
stem. Zusamménstell. der vichtigen ‘bisher bekannten Boweiso 
dee Pythag. Lehrsatzos u. s. w. Nitrnberg 1819, Et Scherz. 
quidem et Miller. historiam theorepiatis ab antiquissimvis inde 
temporibus yepetunt; Tetze. et Hoffmann. varias, quao qua- 
drata cathetorum, vel hypotenusne inter se habere possunt, 
potitiones distinguunt, atque irde ‘warias his casibus accom- 
modatas demonstrationes ‘derivatit. -Praeter Euclidis itaquo 
demonstrationem, quam primam vocabimus!, veritas theore- 
matis etiam adstrui poterit, ut sequitur. ° 
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‘ 2) Sit (Fig. 120.) triangalum ARC ad Br rectangulum, et 
constituantur super cathetis AB,eBC quadrata ABGF, BCDE, 
et producantur rectae DE, FG, ddnec in L — pariterque 
rectao EC, GA, donec in K'conveniant, quod necessario fiet 
(I, 29, Cor. 5.),-eruntque ex Constr. EK, GL, pariterque 
EL, KG parallelae, adeoque GKEL parallelogrammum in E 
rectangulum, et quum sit EK="AD (I. 34.) —ABef-BG, pa- 
riterque LE=FC (I. 34,) FB-+-BC="AB+-BC, orit EK= 

| LE, adeoque GLEK quadratum (I. 29. I. 34. I. Def, 90.). 
Jam, si sumatur EH=—KC=AB (unde erit LH—CE=BC), 
, ‘pariterqhe sumatur LI=KC--AB (unde erit IG—=CEBC), 
et ducantur rectae AI, CH, IH; erit AIHC quadratum hy- 
potenusae. Nam, quum EH=KC (ex Constr.), EC=CB 
(ex Constr,) =2AKE(I, 34.) et angulus HECCAKCG ex const; 
erit (I. 4.) jtriangulum HEC=CKA, et nominatim IIC—CA, 
et angulus CHE—-ACK, et HACE=CAK. At, quum CHE# 
HCE= recto (I. 32.), erit etiam ACK-+HCE== recto, unde 
ACH erit rectus (I. 13, Cor. 2.). Eodem modo ostendisur, 
esse triangulum HLI—CEH=AKC=IGA=CBA, et HI= 
HC=ACZAI, et angulum HIA rectum, pariter ac IAC, 
IHC, Erit itaque AIHC quadratum hypotenusae AC 
(Def. 50.) Et est hoc quadratum, additis quatuor triane 
gulis rectangulis CKA, HEC, ILH, AGI aequale quadrato 
GLEK, Pariter autem quadrata ABGF,. BCDE, additis 
, duobus rectangulis ABGK, BILD aequalia saut quadrato 
GLEK, Adeoque, quam triangula CKA, HEC, ILH, AG! 
simul aequalia sint rectangulis ABCK, BFLD, erunt qua 
. drata ABGF, BCDE simul sumta acqualia quadrato AI HG. 
Ad hoc ipsum fere redit demonstratio Henrici Boad, in ge0 
metria Londini 1733. edita, ut refert Kliigel, (Mathema!, 
Wortesb. Artik.: Pythagor. Lebrs, HI, Th. p. 932. sqq.) et 
ea, quam habet Thom. Simpson. Elem. of Géom, p. 59. ps- 
riterquo ca, quam dedit Winkler, Institut. Mathem. Physic. 
Geom. $. 363, Schers. Demonstr. 5, et 6., Miiller, Demons 
1. et Demonsty. 5. apud Develey Elem. de Géom. L. IV. 
” Ch. III, $ 41. Denique patet quadrato hy potenusse ex altera 
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parte tettàò AC constituto, eandem demotòitratiotiéit Îoennm 
habere. Cf. Schmid. Elem. der Form und Gròfse p. 344. Si- 
milem demonstrationem ad varias positiones, quae quadraia 
in Theor. Py hagor. habere possunt, applicat Hoffm. l. ci 
Dem. 9—16. 

35) Sit triangalum (Fig; 121.) ABC ad B rectatigulum, et 
tonstituantur ut ante super cethetis quadrata ABGF, BCDEÉ 
et producantnr rectae GF,-ED, donec in L conveniant a 
29. Cor. 5.) ductaque LB cum hypotenusa conveniat in M, 
cique parallelae agantur rectae AI, CH, quae rectis EL, GL 
- cccurrant în punotis H, I, denique inngatur HI. lam, quum 
parallelae sint AB, GT' (I. 28.) i. e. AB, IL, pariterque ex 
Construct. AI; BL, erit AIBL parallelogrammum (Def. 36.), 
adeoque rectae parallelac AI, BL aequales erunt (I. 34.) 
Eodem modo ostenditur, etiam CH, BL aequales ac paralle- 
las esses  Uride AI, CH aequales (I. [Ax. 1.)'et parallelae 
(I. 50.) erunt. Hinc etiam AC, HI acquales ao parallelae 
sunt (I. 35.). Praoterea; qnum BD—BC (I. Def. 30.), 
pariterque DL—=BF (I. 34.) —AB, et angulus BDL, ut- 
pote rectus (I. 13.) aequalis sit angulo ABC, erit ètiam 
(I 4) BL--AC, et BLD--BAM. Unde, quum sit BL= 
AI-=CH, et BL—-AC—IH, erunt AI, CH, AC, IH inter se 
asequaless  Denique, quum sit LBD—=BAI (T. 29.) et, uti 
modo vidimus, BLD=BAM, eyit LBD-+-BLDx-BAIY-BAM 
—IAM! at LBD-+-BLD== angulo recto (I. 32,), adeoque 
IMA erit rectus, unde omnes anguli parallelogrammi ACHÎ 
etunt recti (I. 3. Cor, 10.), adeoque, quum etiam latera ace 
qualia sint, ACHI erit quadratum hypotenusae (I. Def. 50.). 
Est autem quadratum ABGF== parallelogrammo ABIL (I. 
3) = rectangulo AIMN (I. 55.), pariterque quadratum 
BCDE— parallelogrammo BCLH(I. 39.) —-rectangulo CHMN 
(I, 35.). Itaque quadrata ABGF, BCDE cathetorum simul 
sumta aequalia erunt tectangulis AMIN, CHMN . simul i. e. 
quadrato hypotenusae. Cf. Miiller., qui l. c. Dem. 7. haùc 
demonstrationem, quam ex Clavio repetit, omnium hactenus 
 cognitaram simplicissimam et praestantissimum iudicat. Noe 
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tandum ost, Siili constructione ac ‘demonstratione theorerna 
longe generalius exhiberi posse. Nenipe; si super duobus 
Jateribuo AB, BC trianguli cuiuscunque constituantur paralie: 
logramma quaecunque ABGF, BCDE,”et pioducantar reciae 
,GF, ED, donec ii L conveniant, iutictagut LB cum tertio 
latere ipso vel prpducto ii M conVeiiat, et icctaè LB paral- 
lelae ducantur AI°, CH, quae rectis GL, EL in punctis, I, 
H occuirant, denique iungaturIH: erit ACHI parallelogrammam, 
quod, si punctum M in ipsàm AC cadat, summae paralielogram- 
motum ABGF, BCDE sin in AC productam cadat, differentiac 
earum aequale erit. Huius propositionis partem potissimam 
habet Pappus Collect. Mathem. IV. 1. cf. Castillon. Mem. 
de l’Acad. de Berlin. 1766. p. 345. Clavius p. 88. Gilbeit. 
die Geometrie tiach legGetidreBett. pi 298, Mugel. Encyclop. 
I. Th. Mialler. 1. c. p. 79. 

. 4) Multum cum praecedente similitodinia habet sequens 
demonstratip, rijsì quod qpadratum hypotenusas ex opposita 
parte describitur. Constructis (Fig. 122.) super AB, BC, AC 
quadratiti ABGF, BCDE, ACKM producantur MA, KC, 
usquedum rectis EL, GL in H, Î occurrant, et, quum an- 
gulus ACK rectus sit (I. Def. 30.) rectus erit ACH (JI. 19.). 
at rectus est etiam BCE (I. Def. 90.), unde, si dematr 
communis BCH , erit ACB==HCE (I. Ax. 3.). Et, quum 
praeterea BC=CE, et angulug ABC, tutpote rectusy = recto 
CEH XI. Def, 30.), triangulup APC aequale est triangulo 
HEC (I. 26.), e; nominatim HC=AC=CK. Eodem riodo 
, osteriditur, triangulum ABC aequale esso triangulo AGI, et 
nomiyatim esso AI=-AC—AM. Ducta deinde BL, eut,. ob 
BD—BC, DL—BF=-AR, ‘et lapgulum BDLe-ABÙ, etiam 
triangulum BDL=CBA (1.4.), et prigulus RLD=BAC—CHE, 
itaqne LB [paraljela erit rectar HC (1.-28.) ,.adepquo; ai LB 
sproducatur, dum secet rectas AC, INK .in N, O, erit LB 
perpendicularis ad AC, ME (I. 29.). Et ob AI33AMI, recpan- 
gulum AMNO aequale erit patdlielagrarama ABIL (I. 36.)=, 
quadrato ABGF (I. 35. Ù patiterque tectanguluni KCNO 26 
quale parallelogrammo ELE (Te = = quadrato BCRE (I- 
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55.) Ttague quadratam ACKM=S5ABGF +BCDE simul. Hané 
demonstrationem habet Scherz., estque apud ipsum nr. XI. 


Eadem etiam .utitur Thom. Simpson: Elem. of Geom. p. 3h 
Miiller. Dem. 14. 


satis farilis est tà, quae sequitur, | demonstratio. Constructie, 
ut ante (Fig. 123.) quadratis ABGF, BCDE, erigantur in A, 
C, rectae AI, ©H ad AC perpendicnlares, et producantur, 
usquedum cum rectis GF, DE ipsis; aut productis in I, H 
convegiant, quod necessario fiet (I. 29. Cor. 3.), (et iungatur 
HI, eritque angulus GAB=IAC, quia uterque rectus est, 
unde, demto corhmuni IAB}, erit angulus GAI—-BAC (I. Ax. 
d), et, quam ttiam angulut AGI—ABC, et AG—Z4AB (1. 


Def. 30.), erit (I. 26.) AI--AC. Eodem modo ostendetut; - 


esse CH—AG, unde etiim AI--CH (I. Ax. 1.), et, quurn 
prieterea AT parallela sit rectae CH (I. 28.), erunt etiam HI, 
AC aequales et parallelae (I. 34.) et ACIH erit quadratum 
hypotenusae (I. S0.). Et quum triangulum ABI, et quadra- 
tim ABGF in eatlem basi, et in iisdem pardllelis sint, erit 
quadratum ‘%ABGF duplum trianguli ABI (I. 41.) : cadem ra- 
tine, si per B ducatur recta. NBM parallela rectae Al, erit 
rettangulum AIMN duplum trianguli ABI (I. 41.), unde 
quadrattm ABOF acquale est rectangulo AIMN (I. Ax. 6.), 
Simili modo ostenditur, esse quadratum BCD£ aequale duplo 
triangulo BHC i. e. rectangulo NMHC. Totum itaque qua- 
dritum ACIH aequale est duobus quadratis ABGF, BCDE 
timul. Haro demonstratioriem habent Clavius (Euclid.. Elem. 
1591. p. 85.); Sturmius (Mathes. enucleat, p. 32.), Cottsius 
(Euclid. Elem. 6. libri prior. 1692, p. 140.), Scherzius l. c. 
demonstr. FIT. Tetze I. cs dertronstr. -XIH.; Miiller demonetr. 
S., Hoffmann, demonstr. 5. Sturmius observat, triangula 
AGI, HCE ita tonsiderari posse, quasi ttiangulum ABC circa 
punctnm A vel C conversum in situm perveriisset, quem ha- 
bent haec triangula: 

6) Clavins ibid. et ex eo Ietze 1. c. Dem. II., et Miillet, 
Dem 6. -afferunt adhue hano demonstrstionem. ,Constructisy 
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unt alito (Fig. 424.) quadratis ABGF, BCDE, et figuri ACIB, 
quae eodem modo demonstiatur @}sé quadrarum hypotenusat 
AC, tlieatur per G recta GKML, paralleli iéctae AC, quae | 


rectis AI, CF, CH occnrrat in punctis K, M, L, pariterquo 
per E recta EQPON parallela rectae AC, quae cum rectis Al; 
AB, BC, CH in puhctis N, O, P, Q converiat, et ostende: 
tur, ut ur. 5. esse triangula AGI, ABC aequalia, et nomi: 


narim GI=BC, vel ob BC=CE; etiam GI=CE. Et, quun | 
praeterea .ex constructione GK, EQ; rectad AC ‘perallelae sint, 
‘ érunt parallela inter se (I. 50.), et pariter ac AC cuin AI, 
‘CH rectos angulos efficient (I. 29.). Et, quum pariter rectae . 





GI, EC patallelaè sitit,'erit angulus IGK—GEQ (I. 29. Goo 
5.). Denique anguli ad K et Q recti sunt, etit itaque (lì. 


26.) triangulum GKI=EQC, et nominatim IK=C0. E 


quum etiam IH--AC (I. 34.), erit rectangulum IKHL== AGNO 


(I. 54. Cor. 21.). Est autem ACNQ=ACOE (I. 35:)=BCDE 


(1. 35.). Itaque quadrarum ABGF= parallelogrammo AGMC I 
(I. 35.) = rectangulo ACKL (I. 35.) Itaque quadrata BCDE, 
ABGF simul aequalia sunt rectatigulis IKHL, ACKL simul i 


e, quadrato ACHI, 


7) Aliam demonstrationem admodum concinnam habet Mill: 


ler. I. c. Dem. 15. C£. ciusdem mathem, kritische Besrbei!. 


des ersten Buchs der Elemente, et Tempelhof, Geometrie fir 


Soldaten etc.’ Consttuctis (Fig, 125.) super lateribus tvianguli 


ABÙ in B rectanguli quadrati BCODE, ABFG, AGMEK, con: 


— stituator super MK triangulum MIK ija, ut MI=BC et Ki= O 


AB', unde ob MK_AC, erit triangulum MIK= triangalo ! 
CRA (I. 8.), eidemque triangulo CBA, ducta recta FD; st- | 
quale erit triangulum DBF (I. 8.). Porro ducatur recta GB, 
quae efficiet angulum GBA semirectum (I. 5: et I. 32.), adeo- | 
que (Obs. ad I. 15.) in directum erit cum ducta BE, que 
angulum DBE. ex iisdem rationibus semirectum efficiy Do 
nique ducatur recta BI. .Iam, ut breviter dicamus, omnis | 


demonstratio eo redit, ut ostendatur, ‘utramque quadrilatero 
rum BAMI, IKCB aequale esse alteratri quadrilaterorum GF DE, 
>»GACLE, quod, quum tria latera, quae aequalia sunt laterib 13 
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trianguli "ABC, et anguli; quos illa latera comprebhenduut, 
utrimque eodem ordine aequalia sint, idéoque fgurac con- 
gruant, fatillimè probatur. Ablatis deinde a duobus quadri- 
lateris BAMI, IKCB criangulie MIK, CBA, pariterque a duo- 
bns quadrilateris GrBR, GACE, iriangulis DBF, CBA re- 
lmquitur quadratum ACKM acquale quadiatii BAGF, BCDEO 
sital. + . | 

8) Aliani deinonstrativiiem ab Euclidea haud multum di- 


| tetsam; nisi quod hic integra patallelosramma adhibentur; 


obi Butlides, usus fujt saltim triangulis,, quae dimidia eranz 
horani pataliblogramtnorum, habet Sclierz. 1; c. Dem: XI: 
Miller. Dem.t 13. Consiructis nempe (Fig. 126.) quadratis 
ABFG:, 8CDE, ACÙKM, ducantir EIl, GL parallelae Teciao 
AC} BO parallela rectae AM, KI parallela rectae BC, erit- 
que iuncii MÎ parallela rectav AB: Quum enim ex Constr. 
BCKI sit piràliotoprammum erit KI=="BC, 6t quum KI 
pirallela sir reéctaé BC ex Consu: et MK parallela recisé 
AC (I. 21) erit arigulu8 MKI-Z=ACB (I. 29. Cor. 5.): est 
zutem etiam MK=<AC (I. Def: c0.), quare (I: 4.) arigulus 


| KMI-CAB. Qium vero etiam sint AMK; PAC aequales; ut 
| reti; acquales erunt (I. Ax, 3.) PAB, AMI; adeogqué AB; 
| MI erunt parallelae (I: 28.); Est autem quadratumi ABGF= 


| Parallelograrnmmo ACGL (I: 35.). Parallélogrammum. ACGL 


| Rutem == parallelograttmno ABMI (1. 34; Cor. 21.), est enim 
° GA=>AB; ACCAM; ét angulus GAC=BiÀM ; denique ABMI 


=Iéetatigàlo AMNO (I; 35.) adeoque quadratum ABGF= 
rectatigiilo AMNO: Eodem modo ostenditur; esse. quadratuim 
BCDE aequiale reciangalò CNOK, quare quadrate ABFG; 
BCDE simul aequalfa erunt quadrato ACKM: 

9) Allarmi satis. simpliceta théorematis siostri demonsita: 
tionem habet Tetze:, quaò apird ipsom est dctava; et ita habei. 
Construantur (Fig. 127.) super lateribus ‘AB, BC ttiaiiguli in 
B rectanguli’; versus partemi hypothenusse AC, quadrata 
BCDE; ABFG, et pibducatur FG ad M; donec fiat GM= 
BC, duesturque AM. Erit itaqre, quam AG=AB (I. Def. 
DI); BM=3BC ex Qoiseti. et dngulus AGM; pipore tettas; 


3 
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x-ABC, et (I. 4.) AM=AC, et MAG=BAC, adeoque, ad 
dito commani CAG (1. Ax. 2.) MAC=-GAB= recto. Dica 
tur iam MK parallela rectao AC, et CK parallela rectao AM 
(I. 51,), eruntque. MK=-AC=AM=CK (I. 34.) et anguli 
fizurao AMCK omues recti (I. 34. Cor. 10.), unde ACMI 
erit quadratum hypotenusae. Conveniet autem DE, si opus 
est, producta, cum recta FG in O ÙI. 29. Cor. 3.), iungau 
OK, eruntque DO, .OK in directum. Nam, quum parallelo 
sint rectae EC, GF (I. 28.), erit DOF—DEC (I. 29.) = 
recto (I. Def. 30.). At suimtum fuit GM=BC=0F, adeo- 
que- erit OM =FG==AB, et ostensa fuit MK--AC, ci angu: 
lus AMK rectus = AMG--MAG, unde, demto commusi 
AMG, erit OMK=MAG=BAC: itaque (I. 4.) trianguluni 
MOK=ABC, et nominatim angulus MOK=zABC—= recto, et 


 OK=BC. At, quum DOF, ut vidimua, rectus sit, DÒ, 


OK erunt in directum (Obs. ad T. 15.). Ducatur BO, « 
producatur, dum cum reota MK conveniat ina P; et quumo sit 
OK aequalis et parallela rectae BC, erié etiam BO parallela. 
rectae CK (I. 33.), sdeoque BO erit perpendicularis ad AC, 
MK' (I. 29.). His praemissis, erit quadratum BCDE = pa 
rallelogrammo BCOK (I. 35.) = rectangulo NCKP (I. 55): 
ecdemque modo quadratum ABGF == parallelogrammo AMBO 
(I. 55.) = rectangulo AMNP (I. 35.), adeoque quadrata 
BCDE, ABGF aequalia rectangulis NCKP, AMNP simul, i. 
e quadrato ACMK. 

10) Constructis omnibus, ut ad Nr. 5. eodem modo, ue 
ad Nr. 5. (Fig. 128.) ostendetur, esse ACHI quadratum ly- 
potenusae AC, et triangulum AGI esso aequale triangulo 
ABC. Pariterque, ob AC=:CH, CB=CE (I. Def. 30.) et 1a- 
gulos ad B, E rectos, erit (I. 4.) triangulum ABC=HEG, 
unde, addito communi BLC, erit triangulum ACL=HEC+ 
BLC i. e. —BCDE-+-HLD, Est autem, ,cob HE=AB=6f, 
et DE=BC=GI, etiam (I. Ax. 3.) HD=IF, et quum pra0 
terea sit angulns FIK==GAI (I. 32.) —BAC=LHD, et s8 
guti ad F et D recti sint, erit (I. 26.) triangulum IFK= 
HLD. Ttaque trisugulum ACL = quadrato BEDE addito 
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trianculo IFK. "Denique, quum sit HC=AC, angulus HCK 
=CHE (I. 29.) —BAC, et angulup CHK rectus, adedque 
=ACH, erit triangalum CHK az triangulo ACL, adeoque, 
demto communi BCL, IILBKaxz/\ABCz=AAGI. Itaque ‘ 
AACL-HLBX-4-ABET ="BCDE-P-IFK-+-AGI-+-ABKI i. e. 
qudratum ACHI sx quadrati BCDE, ABFG simul. Hanc 
demonsirationem habet Gregorius a St, Vincentio in “opere 
giometrico de circuli quadratura L. I. P. 1L Prop. XLIII. 
p. 50. Convenit cum ea, quam Schqoten Andreae ab Oudts- 
horn. tribisit. Cf. Scherx. l.‘c. Dem. 10. Miiller. Dem. 9. 
11) Construatur (Fig. 129.) super BC quadratum BCDE, 
sumtague DF="AB, constitnatur super DF quadratum F° DGI, 
quod (ob DF+-AB) zequale erit quadrato ex AB (1.46. Cor.), 
erntqne (ob angulos rectos BDE, FDG) ED, DG in di- 
rum (I. 14.). Deinde dudatur recta AI s eritque, ob DF= 
BA (ex constr.), si auferatur communis BF, AF-BD=BC. 
Et, quum sit FieeFD—-AB, erit (I. 4.) AI==AC, et angu- 
lu FAI=-ACB, adeoque FAI+-FAC—ACB--FAC— angulo 
, teeto (I. 92.) Si deinde per C ducatur CH parallela rectao 
| Ml, quaé crim recta EG convenia? in H, et iungatur HI, erit 


ACHI quadratum bypotenusae. Nam; quum ex constr. sit © 


CH parallela rectae AT, et CAI==FAI-«-FAC== angulo recto, 
cit ACH rectus (I. 29.), adeoque ACH=BCE (l Def. 30.), 
vel, danto communi BCH, erit ACB—=HCE (I. Ax. 3.). Et 
_guum praeterea sit CB=*CE (T. Def. 30.) et ABC—-CED (I. 
Def, 30.), erit (I. 26.) CH="CA="AI, et triingulum CEH= 
CRA, Quam itaque CH, AI sint aequales et parallelae, erunt 
| eriam AC, HI aequales et parallelae (I. 33,), adeoque etiam 
angaloram AIH, CHI uterque rectus est (I. 29.) et ACHI 
— quadratum ‘hypotenusae AC. Hoc autem quadratum acquale 
: « quadratis FG, BE simul. Habet enim cum iis communia 
| tpatia IFKH, CBK, et triangulum ABC ostensum fuit ac- 
; quale ome triangulo HEC, pariterque trimgalum AFI aequale 
cit triangulo HGI (I. 8.) ob AI=<IH, IF=IG, et angulos 
AM, FIG rectos, ideoque, demto communi FIH, ‘ang uom 
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AIF=HIG. . Hanc demonstrationem, quam. ad .Schooteni 
refert, habet etiam Christ. Stuwmius Math. enuncl. p. SI. 
Develey. Elenì. de Gsom. L. IV. Ch. III. No. 42. Dem. 

‘12) Reliquis constructis et demonstratis ut nr, 10. duca 
tor (Fig. 150.) per H recta HM parallela. reotae RD (quo 
itaque angulus HMK rectug efficitur) et per L secta OLN pi; 
rallela rectae BC, et ostendetur, ut No. 10. esse triaugulun 
AGIZABC, pariterque  triaugulum IFK=HLD==L0H iL 
3%.). Praeterea autem’ est LDEN==LBMO (I. 43.) et tran 
gulum CNL=KMH (I, 26.): est cnim HM=RD (I. A) 
=—-DE (I. Def. 50.) ==LN (I. 3), angulus MazN (I. Del; 
30.) , et angulus KHM=EHC (quia, addito comuni MH, 
utrimque rectus.prodit) =NLC (I. 29.). Totum igitus quis 
dratum ex AC= quadratis ex AB., BC simul. Hepc demo 
strationem habet Codtsius p. 158. sqq: 

Caeterum , omissis pluribus aliis damonstrationibus , quit 
habentur apud .Catteium, Scherziym, Ietzium, qui viginti tre! 
habet, Hoffmannum, qui triginta duas exhibet , Miillerom, 
aliosgne, addimus adhuc nonnullas alias, quae, ‘quamvis ni 
tantur propositionibus ab Euclide pasthac demum demonstran- 
dis, vitio tamen logico, quod circulum in demonatrando vo. 
cant, minime laborant, quod nempo cao, quibus posture hat 
innitunfur, propositiones non vice versa ope thgorematis Py: 
thagorici, aut aliorum ab eo pendentium theorematum, 
ita potius demonstrari ‘possunt, nt, si que velit, e ante i 
47. poncre possit. Huc pertinet 
‘ 15) Haud inclegans ‘demonstyratig Cosnii p. 198. 149 
Sturmii in Mathesi enuncleata. p. 185,, quam etiam habet 
Sc cherz. Dem. 7., Miiller. Dem. 3,, et Jetre. Dem. xXV., qui 
eandem etiam prolatam dicit ab Hombergero Franco is Du- 

.  sertatione de Magistro Mathesgos. VVitemberg, 1701, P raesido 
Feuerlein, edita, .Ea huc fere redit. Triangnlam sesungilo on 
ABC aut agquicrurum . grit, aut non. . Rit 4) neguicrurunta ol 

‘ constructig (Fi ig. 1151.) quadragig BG, BE, ducautur diamett 
AF, CD, et inagagtur FD, eritque AGCFD quadratazo by: 


Ì 
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potenatae. Nempe /\/\ARC, ARF, CBD, FBD acque. 
lia sunt (I. 4.), adeoque AC=AF=CD="FD, et ob 
angulos sequales et semirectos (I. 32. Cor. 7.) BAC=BCA= 
BCD==BDC=BDF=>BFD=BFA==BAF, anguli AC, ACD, 
CDF, DFA recti sunt, et figura ACDF est quadratum (I. 
Def. 30,). Et, quam triangula ABC, ABF, CBD, BFD ae- 
qualia sint, quodvis eorum quarte paro est quadrati ACFD,. 
At triangulum ABF est pars dimidia quadrati AG ‘A. dd.), et 
triacgulum CBD pars dimidia quadrati BE vel quadrati AG: 
itaque quadrata AG, BE simul sequantur quadrato ACFD. 
(Hinc, ut hoc obiter motemus, deducitur, in quovis trian- 
gnlo, rectangulo isoscali quadratum hypotenusae quadruplum 
ese trianguli propositi.). Sit vero 2) (Fig, 132.) triangulom 
ABC ad B rectangalum non aequicrurum, sed AB>>BC, et 
1) facile demonetrabitur , quadrazum hypotenusae superare tri- 
mealom ABC quater sumtum quadrato, quod fit a differentia 
reliquorum laterum, sen, quod idem est, quadratum hypa- 
teuusse esse sequale triangnlo proposito. quater sumto, una 
cum quadrato ‘differentiae reliquoram laterum. Nempe, con- 
rmotis quadratia BG, BE, producantur rectae AG, EC, do- 
ne in K gonveniant, deindes constructa super AC quadrato 
ACHI, ducatur ILN parallela rectao CK (I. 31.) et HNM pa- 
tallla rectae GK, etitque angulus TAL+-KAC utpote rectus, 
(I. Def. 30.) —KCA-kKAC (I. 32.), adeogue ITAL==KCA, © 
, ob gngulos - L, K rectos, et AI==AC, est triangulam JAL 
=ACK (I, 26.). Eodem modo ostendetur, aegnelia osso 
omuia triangula ACK, IAL, HIN, CHM, CAB. Pragterea, 
Qium sit KL=FAL-AK=CK—AK=*AB— BC, et podem modo 
IN=NM==KMtc=AB—BG, et anguli K, L, N, M, recti, 
sit KLMN (quadratum differenti AB—-BC, adeoque qua. 
distum ACHI se stiangulo ABC quater sumto, una cum qua- 
drsso differentiae laterum AB, BC, vel, quod eodem redit, 
quedatam ACHI aequale est dupio rectangulo sub AB, BC 
una cum quadrato differentiae horum laterum. Iam vero b) 
ex Il. 7. sumeré licet, quadratum idifferentiae laterum AB, , 
BC aequale esse. quadratis ex AB, BC, demo duplo rectan- 


. 


% 
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gulo sub AB, BC. Itaque quadratam ACHI sequale'erit qua 
dratis ex AB, BC. ' 

Aliee adhuo demonstrationes nitun ur doctrina de propor- 
tionibus et figurarum similitudine, quam pariter certum est, 
sine ope theorematis Pythagoraei adsirui et posse et solere. 
Huo pertinet 

14) Sequens demonstratio. Constructo (Fig.-135.) supe 
hiypotenusa AC trianguli ABC ad B rectanguli quadrato ACMK, 
ducatur BNOYparallela rectae CK, eritque BN perpendioularis 
ad AC (I. 29.), itaque similia erunt triangnla ABC, ANB, 
RNC (VI. 8.) unde erit. AC: AB=*AB: AN (VI. Def. 1.) 
edeoque, quadratum ex ip = rectangulo ex AC, AN (VI. 
47.) i. e. reotangulo ANOM: pariterque AC: BC==BC:CN 
(VI. Def. 1.), ‘adeoque, quadratum ex EC — rectangulo ex 
AC, CN (VI. 11.) i. e. rectangalo CNOK. Quadrata igitur 


ex AB, BC simul aequalia erunt rectangulis 40, NK simul 


‘ 3. e. quadrato ex AC. 
‘ Haec demonstratio est apud Scherzium XIV., et-Costsius 


ea ‘utitur in scholio ad VI. ‘17. Eandem demonstrationem — 


habet Develey. Elém. de Géom. L.-IV. Ch. III. Th. 9. 
Miiller, Dem. 16. Hoffmann. Dem. 26. Caeterum codem ea 

“redit, quo illa, quam a Grusonio exbibitam esse diximus in 
I. 41, Qpr. 6,, nisi quod Grusonius rem sine consideratione 
proportionum -ac figurarum similium expedit. 

15) Paullo aliter similis demonstratio ita sisti poterit. Tn- 
angulum ABN (Fig. 155.) erit ad triangulum ABC, ut 4Bq 
ad A4Cq (VI. 19.), et triangulum BNC ad triangulum 426, 
‘ut BC9 ad ACg (VI. 19.),. Hinc A ABN-+/\BNC:/\4B6 
= ABq4+BC4:4C4 (V. 24.) Atqui /\ABN-4+ABNC= 
AABG,; itaque 4B94-BC9=4C9 (V. Def. 6.), Hanc de- 
monstrationemj habet Bézont. Elém. de Gtom. Hoffmann. 
Bew. 27. 

16) Brevior adhne erit sequens demonstratio.  Quem e 
VI. 51. in triangnlo rectilineo figura quaecungne rectilines 
super hypotenusa descripta aequklis_ sit duabus similibns et 
similiter descriptis figuris super cathetie , mominatim idem 


Là 


” 
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| Valet de quadratis ,, quippe quae sunt figure reetilineao simi» 
| les (VI. Def, $.). Haeo demonstratiò ultimo loco habetar. 


spal Scherziuza ], è.. et letza |, c. et apud Co&tsiumin scholfo 
2 ad VI. SI. 
17) Finera his demonstrationibus faciat sequens, quae est 
apad Jetzium 20., et quam ille ad Ioann. Toschim,-Langium 
Mathes. Prof. Halensem vefert. Sit (Fig. 154.) triangulum ad 
B rectangulum , super hypotenusa AC construatur quadratura . 
ACHI (1. 46.), et centro C radio CA describatur semicirculus 


| LAM, eritque LB=LC>BC==AC-BC, et BM==CM4-BC 


=4C-+BC. Sumta deinde CE—=8C (I, 3.) construatur super 
CE quadratura CEFO, quod itaque aequale erit quadrato ex 


BC, eritque DH--CH-CD==>A4C—BC, pariterque AE=24C 


-CE=4C- BC. Producatur EF, dum cum recta IH convo- 
nat in G, eritque GIE=ME (I. 34.) =4C-BC=DH. De- 
nique producantur. Al et EG ad Net Kita, ut IN=CK=© 
GH=CE==BC > et iyugatur NK, eritque IGNK rectangu- 
lom (I. 33. et 3), idque = rectangalo FGHD' (I. 34. Cor. 
%) quia FG=IG, et GK="GH. Quadiatum igitur ACHI 
requale est quadrato EFDC .simul cum rectangulis MECI, 
FDGH i. e. quadrato ex BC uva cum roctangulo AENK. 
Hoe i ipsum rectangulum autem continetur sub rectis 4E= AC 
-BC, et AN=A[4IN="4C+-BC; itaque quadratum bypo- 
lenasae AC aequale ess quadrato unius catheti BC, una cum 
testangulo ,° quod. contipetur sub summa huius catheti et hy- 
potenusae (4AC+BC), et sub differenita earum (AC-—BC ). 
At, ductis rectis. AL 3 AM angulus in semicirculo reciue. 
it (III. 31. quae non pendet a I. 47.), adeoque (VI. 8.) 
cit LB:B4=BA4:BM, i. e, AC—BC: BA=BA4: AC4-B0, 
rc proinde (VI. 17.) BA3=(4C-—BC)X(4C+BC)." Itaque 
quadratum hypotenusae acquale est quadratis ex BC.et AB 
simul. o. , 

Cor. Ex hac .0bservatione, quad nempe in triangulo re- 
cangulo ABC semper six AC—BC:BA-=BA:AC-+-BC facilo 
deduci possunt, quod Langius ad finem dissertationis Tetzii 
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Hiotat, tegulae pro inveniendis numeris integris; quoram 
quadrata (numeri quadrati) ita èompatara sint, ut duo simal 
aequalia sint tertio. Potito nempe AC—BC==za; BA=., 


. 1 2 . , 2. o ; 
quit a:b=b:7 s adeoque AC + BC = ba, uade (AC 


n pr 2 
sf BC)+(AC= BC) orta iotità. j adeoque 


a. .a A 
SEA be, Ì | a 
AC E, (AC+BC)- (AC-BC) === 
bia... b3— 22 o 
, sdsoqua BC". Tres igitar redtas AB, BC, 








AC, vel numeri iis analogi esse poterunt héi bj dia i 
IA Ri de i en edi 
—7-} dummodo\duo ultimi sint riumeri integri, vel, # 
omnes per 2a ridtiplicentur : Zab; b2—a?, b?2-4-a2, quicumo 
sumtis a et b nimeris integris quibuscunque omilès sint ni- | 
meri integri, efficiont, qued ètat propositum. Hate ipsam 
regulam supra ad 1. 48; attulimius. Ex ca &tiam derivari pos- 
sunt réliquad ditae, quae ad Pythagorani et Platoiiem tefe- 
runtur. Nebrpé it tegula a Pythagora allata nimeras, qui by: 
potentsati exprimit, unitate semper excedit numerum altorius 
catheris Quodsi îtagie ponas b%f-12--2ab=1, eiit (b1): 
4; adéoque otiatti b-a1, vel badi. fair; si hoc suo 
îvas, èrunt tres sufheri Uub=di ja; bi-at2apl: bî4- 
a2—'a 24-21 èidérti Formia compreliensi, quae supra © 
iibira fuit: Putiter ili regulà d Platbrié data ftuimeitié, qui hy- 
poteriusaiti bsprimit, biifario betnper ditédit numerùm altérius 
catheti: Quodsi poras b2-j-42:=(b2-12)t2, vel Qa 24; | 
‘adboque nosci, et arl, brit Tabe2d ; et boa fode=l 
dt b2jsad=Bb244, quae iprd cit regala Platonis: Denique. 
‘paret; quod Laigim obisrvat, ‘intle? alii speciales reguli 
hac géiieraliore contizieri, v. c. si quis velit, Ut pumerui i 
pypoterwtae rivinatati Altetiag chtbeti quiatérnatio siperen «9° 
b ipa 2-2; adbozae bre, vel bi=a-42, ot nomen 
Rabat i dinamo dfn VE 
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generalins, si pomatur b?-j-22--2ab=m?, adeoque b--1=m, 
vel b==a-f-m, erit 2ab_-2a 2aj-2am ; b2—a 2=2am4-m 2; b2f 
aî=2a Zaf=Zaxp-j-m 2. Conferri hic meretur Miiller. system. 
Darstelli. der wichtigst. bisher. Beweise des pythagor. Lehr- 
satzes, mit ciner ausfiibriichen Theorie der Zahlen-Dreyecke. 
Nimb. 1819,‘ 
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ELEMENTORUM 
1, AT. 48. IL 12. 13, 


\ 


1) P rout in triangulo aliquo angulus aliquis rectus, aut ob- 
tusus, ant acutus fuerit, quadratum lateris huic angulo op- 
positi fore aequele, aut maiue, aut minus, quam summa que- 
dratorum duorum reliquorum laterum eiusdem trianguli, 
vice versà vidimus ad I. 47. II. 12. 13° Pariter autem an 
gulorum trianguli, laterumque ipsis oppositorum mutua aliqua 
relatio e sequentibus patebit, quibus praeterea nonnullae pro- 
positionum istarum adplicationes continentur. Brevitatis caussa 
«ad initium statim monemns, omnia, quae in hoc excwsu se- 
quuntur, ad nr. usque 23. desumta esse e Pficidereri. Schol. 
saepius citatis 220—245. 

2) Si recta a vertico trianguli ad punctum, quo basis bi- 
feriam secatur, ducta aequalis est semissi basis, angulus ad 
verticem est rectus, quod facile deducitur e I. 32. contra an° I 

 gulus ad verticem obtusus vel acutus erit, prout recta ab c0° 
ad punctum, quo basjs bisecatur, ducta semisse basis est mi- 
nor aut maior, quod consequitù? ex I. 18, I. 62. IS. 13., 

3) Et vice versa, si angul us ad verticem trianguli rectus 
est, recta ab eo ad punctum ducta, quo bifariant secatur ba- 
sis, aequalis est semissi basis; si ille angulus obtusus fuerit, 
haec recta minor erit semisse basis; demique, si ille angulus 
acutus fuerit, haec recta maior erit semisse basis, quod apa- 

.gogice facile. demonastrarur. 
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4) Quae e vertice trianguli sequicruri sà punctum, quo 
bifariarm secatur basis, ducitur vecta, ad angulo» rectos basi 
insistit (I. 8. vol Obs. ad I. 10.). Quae autem a triangnli 
non sequicruri vertice ad punotum bisectionis basis agitur 
recta , ©Oblique in basin incidit, ita ut augulum obtusum cum 
ea efficiat ad partes cuiris maioris, acutum hd parte cruris 
minoris (1.. 25. J, 13.)._ 

5) In triangulo- -igitur non aequicruro, cuius anguli ad 
basin ambo sunt acuti, perpendicalum ab vertice in basin de- 
missumn banc in inaegtialia secat, sic, ut maius segmentum 
adiaceat cruri maiori, minus minori (nr. 4. et Cor. I. 17.). 
Idem etiam consequitur ex I. 42. l ’ 

6) In quocunque triangulo non aequicruro differentia qua- 
dratoram crurum aequalis est duplo rectangulo sub basi et 
sub eius segmento duobus intercepto punctis, quorum uno bi- 
fariam secatnr basis, altero dn ipsam imncidit perpendiculum ex 
vertice trianguli super cam demissum.- 

Sint (Tigg. 177. 178. 179.) triangula non aequicrura, no- -: 
minstim sit AC> AB, sintque eorum bases bifariam sectae in 
puneto G. . | 

a) Si (Fig. 177.) rectus est angalus B, qui cruri maiori 
opponitur: est ACG—AB q-BCa (I. A1.)=4B94-2GBX BC 
(1. 2. Cor. 1.). . 

b) Si (Fig. 128.) angulus ABC est obtusas, et AD per- 

icularis ad BC: est AC4=AB «BC 14+-2BD y BC (H. 
12.) =—AB44-2GBXBC+2BDX{BC- (II, 2, Cor. 1.) ==2AB q. 
<-2GDYX BC (II. 1.). - . 

c) Si (Fig. 179.) angulus ABC est acutus, et AD per- 

laris ad BC: cet "ACG-+2DBXBC=AB 4-+-BCq (Il. © 
13.) =AB4H4-2GBXBC (I. 2. Cor. 1. =AB9+-2GD » BC 
+2DBXBC (II. 1.), itaque ACq=AB g-+2GDYXBC. Pro- 
inde in triangulo rectangulo ÀC GAB q==2GBYX{BC, in tri- 
angulis obliquangulis AC quAB q=a2GD Y BC. 

Aliter ita: cum anzulus C, qui lateri AB<AC  opponitur, 
acutus sit (I. 28. I. 47. ), generatim (Obs. 1. ad II. 13.) est 

ACG+BC I=AB94+-2BCX(CD, seu (II. 2. Cor. $. et II, 1.) 
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AC4-+-2BC X CG=AB3--2BCXCD, igitur ACG=AB4W- 
2BCXGD, et ACq-ABd4=2BCX GD. Huc redeunt demon- 
strationes: Whistoni p. 61. eq. Gilberti p. 295. 
|‘) Duobus casibus posterioribus nr. praeced. sunt 
ACg4=CD qeAD 9; ABg=BDa-<-AD g, 
unde‘AC4—-ABg=CD —BD4 Porro sunt 
CD q-BD s=(CD-+-BD)X}(CD—BD) CIT. 5, Cor.10.), 
et casu anguli obtusi CO-+-BD=2GD, CD-—BD—BC, 
casu autem anguli acuti CD-4-BD—=BC, CD—BD=26D. 
Quare utroque casu CD 4—-BIDqa=2BCYXGD. Utrumque 25- 
serum ACgq—-AB9g=CDq--BD j=2BCXGD complectuntur, 
et posterius éx priore alterutro modo hie indicato inferunt 
Pappi Lemma 2, vel d. in Apollonii Locor. Plan. L. II. (Col- 
lect. Math. fol. 232. b. sq.), Apollonius von Pergen ebene 
Oerter p. 15. sq. 27. sq, 208. sq. ac Gilbert. die Goeometrio 
nach'lo Gendre, Simpson u. s. w. I. Th, Halle 1798. p. 501 
sq.). Lemma Pappi de triangulo universim enunciatar. Sche- 
ma ei adiunctum non nisi casum anguli acuti oxhibet, dee 
monstratio tamen acque ad casum anguli obtusi pertinet, Ac | 
II. Prop. î, Apollonii, quac posteriore huius_lemmatis parte 
nititur, eam non solum ad hos 0asus, sed etiam ag casum 
anguli recti extensam requirit, 

8) Cuiusvis trianguli quadrata duorum crurum simul du 
pla sunt quadratorum dimidiao basis ac rectae ab vertice ui- 
anguli ductae ad punctum, quo basia bifariam secatur. 

Triangulorum ABC (Fig. 177-180.) bases BC bifanam O 
in puncto"G secentur, et ab verticibus A ad puncta G due 
cantur rectae AG, 

‘ a) Cum in triangulo aequieruro (Fi ig. 180.) recta AG sit | | 
basi perpendicularis (Obs, ad I. 10,), ideoque sit AC4=ABI 
=GC I-<-AG=GB 94eAG 4 (1.47.) est ACq4-ARg=UGB1 
+49). 

Sint, ut (Fig. 177--179.) triangulorum ABC cru inae- 
qualia, nempe AC>AB, Cum in hie recta AG oblique sn 
basin BC incidat (ur, 4.): sit a) ipsum crus minus AB basi 
BC perpendiculare : tun ACITAG tp-GC44-2CGYX GB (pr. 


\ 
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4. et IT.-12.) —AGG4GB4-+-2GBa, ob CG=6B (constr.): 
itaquo AC9+ AB9=AG9-+-AB q-+-GBa+-2GB g=2AGa+- 
2GB 4, ob AB4-+4-GBa=AGq (I. 47.) Aliter ita: ACO== | 
AB94+BCq (I. 47.) AB444GBa (Constr. et 1I. 4. Cor. 
2.), quare ACq-+-AB a= 2AB94AGB 4=-2(AB 94+-GB )fe 
2GB a-2AG9+-2GBq (I. 17.). #) Si etiam crus minus AB 
basi BC oblique insistat, ex vertice A demittatur in basin 
BC perpendiculum AD) guod ad partes anguli acuti AGB 
cadet (ur. 4). Tunc cum angulus AGC sit obtusns, AGB 
acutus, suut ACqg—-AGqg4=CG dA+-2CGXxGD (IL 12.) c=AGq 
GB 3-4-2GBXGD, ob CG—=GB (Constr.) at ABa-AG44 
GB4—-2GBXGD (IT. 13. et Obs. 1. ad II. 13.). Quare ACq 
{AB &-UAG4-f-GB 4). 
Aliter ita: ACIQT-AD 4-+4+-CDq (I. 47.) 
ABIT-AD qa-+-BD aj 
igitor AC asfeAB 9=22A4D [CD g+BDq 
==2AD q4-2GD 44-2GBa (II. 9. aut IT. 10,) 
=2AG q-<+2GBq (I. 47.). 

9) Propositionem ne. praeced. traditam iexhibent Pappi 
lemma 4. vel 6. in Apollonii Locor. Planor. Lib. II. Collect. 
Marhem. fol, 234. b. sq.; Apollonius von Pergen ebene 
Cert. p. 15. 29. 254. sq.; Serenus de Coni sectione Prop. 
16. p. 46. sq.; Clavius Euclid, Elem. Francof, 1607. p. 208.” 
sq-; Gregorius a St, Vincentio p. 28. sq.; Franc. a Schoo- 
ten. Exercitat. Mathem. libr. V. Lugd. Bas. 1657. Prop. 
Geom. Prop. 18. p. 62: sq.; Viviani de locis solidis libr. 
III. Prop. 6. p. 34. sq.: VVhiston. p. 62.; Playfair. p. 65. 
sq.; van Swinden. p. 78.; Gilbert. p. 307. sq.; Thom. Sim- 
pson. Elem. of Geom. Lond. 1800. p. 37. for: Simpson. 
quidem facilo adhuc inde et ex T. 34. Cor. 1. deducit sequens 
theorema: si e puncto aliquo in°ra rectangulum ducantur re- 
ctae ad quatuor eius angulos, summe quadratorum duarum 
rectarum ad duos oppositos angulos ductarum aequalis est 
summae quadratorum duaruni reliquarum rectarum, ‘Idem 
rheorema van Swiuden. Aafangsgr, der Mefsk. Iena 1797. p. 
14. ex T. 47. et I. 34. deducit. Pappus ac Whiston, casutt 


_pum illud inservit. Clavius ac Franc. a Scheoten. osmnes 


_ sus, AGB acutus (nr.4.): ad huius partes cadit perpendiculum 
‘BF ex puncto B iu rectam AG demistsum, quicunque sin 


_ B.): atque "ob GC:-=GB (Constr.) et angulos K=BF G (Constr.), 


le 
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‘hic exposito, illi strictim indicato et ad I. 47. remisso casu 


- 


x 


} . 

. db. f. solum, «hic priori, ‘ille posteriori methodo demon. 
solum sistunt, proposkum autem generatim onunciant, 
duod et supponit Apol'orii libr. II. Prop. 8,, cuì apud Pap- 


recensent ac demonstrant .casus: illo casum nr. b. a. modo 
posteriori, hic priori; alterum nr. b. f. uterque modo poste 
riori. Gregorius casu nr. a, omisso casum nr. b. a. adstruit 
methodo priori: et casum nr. b. #. in duos dividit, quomm 
priorem, ubi nempe triangulum st rectangufum, pariter modo 
priori, alterum posteriori stabilit. Serenna, Viviani, Gilbert 


hr. a. duos casus nr. b. una demonstratione complectuntur; 
Viviani quidem ac Gilbert. priori modo iuxta Obs. 1. ad Il; 
153., cui hicet alteram casus nr. b. f. demonstrationem subiungit, 
Serenus autem sequenti méthodo simili priori nr. b. f. Cum 
ob AC>AB (supp.) sit (Fi ig. 181-183.) angulus AGC obtu 


anguli ABC, BAG; et perpendiculum CK ex puneto C iu 
candem AG demissum in ipsam ultra AG productam incidi 
ad partes anguli CGK deinceps positi obtuso AGC (I, 11, Cor. 


CGK=BGF (I. 15.), est. GK—GF (I. 26.). Proinde ACq 
 AG94+-GC4+2AGXGK (IL. 12.) AG g-4+-GB 94+246X 
GF. ABIA—-AGg4+GBg-2AGX GF (Obs, 1. ad II. 13.), @ 

ACI+AB a—=2AG9+-GBg). Textui Sereni praeter figut® 
trianguli aequicruri et acutanguli adiuncta est tertia angulum 
ABC sistens obtusiim: eo itaque saltim modo extensam sup- 
ponens propositionem II. 13. qui Obs, f. a. ad II. 13, indi: 
catir: quod tamen ad propositum universim evincendum baud 
eufficit. 
10) Casum propositionis praecedentis (Fig. 180.), qu0 
ARZAC, | 

adeoque AC d-4-ABg seu 2AB 1=2(AG3+-GB q) 
er ABgqg-AG4-+GB 9g, 
eliam expr mit assertum : trianguli isosoelis quadratumi ‘cauti 
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sequarti quadrato rectae ab vertice trianguli ductae ad punctum 
bisactionis basis et rectangulo' sub segmentis basis, in quae 
puncto illo dividitur, simul. Quod assertum perstat, quod- 
camque basis punctum M loco puncti bisectionis G accipiatur, 
Etenim x ) - 

AB IZZAGW|-GBq (I. 47.) 

AE 44-GM 44-BM x MC (II. 5.) 
AM +-BMXAMC (I. 47.). 

Sed, si (Fig. 184.) punctum M sumitur in basi BC produeta: 

fit ABaT-AGg4+-GBq (I. 47.) 

‘=2AG44-GM a-BMX MC (II. 6.) 
== AM 4-BMX MC (I. 47.) 

seu AB 3-4-BMYX MCCAM 4. 
Trienguli igitur isoscetis quadratum cruris excedit quadratum 
rectae ab vertice trianguli ad punctum quodcunque ipsius ba- 
sis ductae, rectangulo sub segmentis basis, quae punctum hoc 
dirimit: sed quadratum rectac ab vertice trianguli ad quodli- 
bet basis continuatae punctum ductae excedit quadratum cruris,» 
rectangurilo sub rectis, quae pariter puncto illi et extremis ba- 
sis imteriacent. 

Generatim differentia quadratorum cruris trianguli iso 
scelis, et rectae ab vertice eius ductae ad pimnctum quodcun- 
que basis ipsius, vel productae, aequalis est rectangulo sub 
rectis, quae punecto illi et extremis basis interiacenr, 

Lemma hbc Rob. Simson. praemittit propositioni 76, da- 
rortun (p. 107 sq.). Priorem eius partem cemonstiationi pri- 
mae ciusderp propositionis apud ipsos 67., ex veteri Scho- 
liaste subiungit Glaud. Hardy. (p. 121. sq.); in nota annettit 
Dav. Gregorius (p. 503). Eandem propositionem tradit Gil. 
bert. (p. 351. 397.) et Grugon. cam pro'novo affert l. c. supra 
in L 4î. Cor. 4. $. 21, 

‘11) Qaodsi ‘autem ab trianguli non ‘aequicruri ABC ver- 
tice A ducitur AM recta (Fig. ‘185. 186.) ad punctum quod- .- 
cunque M' basis BC, ab puncto bisectionis cius G diversum; 
bifariam vero in L secatur AM, et iungitur GL recta: qua- 
drata crirum trianguli simul excedunt quadratum rectae AM 


AA excpasus IIL i 
et quadruplum quadratum rectae GL, duplo rectangulo tub 
segmentis BM et MC. Et si ad basis produotae (Fig, 181. 
188.) punetum quodcunque M ab vertjce A recta AM agit, 
. pariterque in L bifariam secatur, ac recta GL iungitur: qua 
dratum rectae AM et quadruplum rectaé GL quadratum simul 
excedunt summam quadratorum crurum trianguli duplo sub 
BM et MC roctangulo. Nempe ducta AG recta, sunt 
AC 4ep-AB92=2AG 4&2GBq (nr. 8.) 
* ==2AG44-2GMq-R2BMY MC si M in ipsa basi di- 
tum est 
AL d-4-1GL t-p-2BM\<MC (ar. 8.) 
= AM9+4GL 94-2BMX MC (II, 4. Car. 2.) 
vel =2AG94-2GMqg—-2BMX MC si M in producta basi 
fuerit, 
e=4AL 4-4-AGL 9--2BM XX MC (nr. 8.) 
sxzAMq+4GLg—-2MBYXMC (II. 4. Cor. 2.). 

12) Eadem constructio applicatur sd triangulum amqui: 
ecurum (vid. Fig. 180, 184.). Tum vero, ob angulum AGM 
rectum (Obs. ad I. 10.) est GL=AL=ML (nr, 9.); 26L= 
AM; 4GL cx AMq (IL. 4. Cor, 2.). Unde ex praeced. 
si punctum: M in ipsà basi fuerit, 

erit ACg-p-ABg seu 2AB 9—-2AM opb-2MBX MC < 

ABS=AM g-4+-BM X.MC 
si vero punctum M sit in basi producta; erit' 
AC4-+-ABq seu 2A 9==2AM q--2BM X MC 
ter ABg--AM9-- BMX MC 


conformiter nr. 10. | 
13) Si in triangulì aequieruri alterutrum crus petpendicu* 
laris demittitur ex vertice oppositi anguli ad basin; rectangi* 
lum sub hoc crure et sub eius segmento, quod basi et pero 
pendiculo interiacet, dimidium ‘est quadrati basis (P «ppi 
Theor. î. subiunctum. Prop. XXV. lib. V. Collect. marhem. 
| fol. 69.). | 
> Ob angulos ad basin BC trianguli aequicruti ABC (Fig: 
è9—191 acutos (I. 5. I. 32.) ad partet anguli ( cadit pl 
pendiculun BD in crus AC demis:um ex vertice B angoli 
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oppositi ad basin (I. 17. Cor. 5.): idemque cum altero crure 
BA coincidit (Fig. 189.), si trianguli ad verticcih A anguluòà 
ess rectus; intra triangulum in crus ipsum CA cadit (Fig. 
190.), si angulus A gst acutus; extra triangulum ia produ- 
ctnm crus CA incidit (Fig. 191.), si trianguli ad verticem an- 
guius BAC est obtusus (I. 17. Cor. 5.) 
Primo casu est BC35--AB9-+-AC9 (I. 47.) =2CA41, ideoque 
CA4-1/2BC9, . 
Secundo casu est BC 4-+4+-2CAXAD--AB9-P-ACq (II. 14.) 
=2CA4=22CAXAD-+2ACXCD (IL 1.) 
igitar BCI_-2ACxCD 
et rectans. ACXCD=1/2BC 4, 
Tertio casu est BCYT-ABIH-ACI-2CAXAD (IT. 12.). 
= MACIH-CAYXAD)=2ACXCD (II. 3.), itaque - 
rectang. ACD—1/2BC4. | 
Ita Pappus apud Commandinam. Succinetius et generatim ob 
auculumn C acutum est omnibus casibus 
AB q+-2ACxCD=BC y-+ACgy (Obs. 1. ad II. 15.) 
et ob ABT-AC, 2ACxCD—BCq 
sectango ACXCD—1/2BC 4. 

13) Sit 1) ABCD parallelosrammum reotanguinm. (Fig. 

192.), cuius jungantur diagonales AC, BD, erit 

AZI—ABy4+-BCq (I. 47.) 

BDg—-ABq 

” CD pas 
ideogne AC 94-BD 4=AB def-BC q--CD Q-DA 9 
—2(AB 4-++-BCq). 

Posterius. immediate etiam inde consegnitur, quod phrallele- 
grammi rectanguli diagonales invicem sunt aequalee (I. 34, 
Cor. 12.). 

2) Sit (Fig. 195.) ABCD psrallelogramimam obliquangu- 
lum, cuius igitur duo anguli, qui eidem lateri e. gr AB ad- 
iacent, et qui (I. 9.) simul valent duos rectos sì sunt unus 
DAB racutus, alter CBA obtusus. Ductis eius diagonalibus 
‘AC, BD (quaram prior, quae vertices angulorum acutorum 
paralielogrammi iungit, seu obtusis eius sngulie opponitur, 

ì) 


- 


' 
P) . 


/ 
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altrea maior est (I. 34. Cor. 17.); in latus patallelograna 
quodlibet AB, si parallelogrammum est aequilateram, et ii 
faterum contiguorum maius AB, sì parallelogrammum vo 
èst aequilaterum, ab extremis Dy, C lateris oppogiti CD de 
mittantut perpendicula DE, CF; quofurb prius; ob angulus 
DBA DAB (Supp. et I. 5. I. 18.) ideogue acutum (I. fl 
Cor. 1), patiterque (Supp.) [acutum DAB intra triangulus 
ABD, alterum ob angulum CBA obtusum, extra triangului 
ABE cadi (I. 12. Cor. 5.), ita ut sit BF—-AÉ (I. 26.), ol 
'BC—-AD (I. 34.) atque angulos CBF=—=DAF (I. 29.) et F= 
AE) rectos (Constr.). 
Igitur ACe—AB9-+BC 9+4-2ABX BF (HI. 12.) 
BDI=-ABg4AD?2-2ABX AE (Obs. 1. a. ad IL. 13) 
= CD 4-ADd—2ABX BF (I. 34. et Dem.) 
atque ACI-+-BD AB 9-+-BC44-CDq4-4-ADg—YAB9+-BC9) 
Proinde in omni parallelogrammo quadrata diagonalium ae 
qQualia sunt quadratis laterum simul, seu dupla sunt quadra 
torum duorum laterum contiguorum.' 

‘Et eo, qui hic traditur, modo (simpliciter tamen p{‘ 
BD in subsidium vocata II. 13. nec indicata lateris AB, i 
qued perpendicula deducuntur determiuatione, quae demun 
ad quaecunque triangula iuxta Obs. f. b. extensa propositioti 
II. 13. superflua fit) propositum de parallelogrammis demon: 
strant Lagny (sur une proposition de géometrie élémentalti 
Mém. de l’Ac. des Sc. de Paris. Ann. 1707. Amst. p 412 
sq.) Baermannus p. 58. 

,15) Idem Gregorias a 8. Vincentio p. 33.3 Viviani d 
Pocis solidis L. III. pi 110. sq.; Gilbert. p. 319, inferunt © 
propositione demonsrrata nr. 8. Nempe cum diagonale! P* 
rallelogrammi ABCD se mutuo bifariam secent (I. 34. Cor.‘ 1.) 
‘sunt AB4--BCd4=2GB9+-2GA 4 

CD 44-DA 9--2GD 44-2GA q (nr. B) 
| ==2GB 44+-2GA q. 
Quare AB 4-4-BC44-CD d-+-DA d==4GB q4-AGA ge=BDst 
ACg (II. 4. Cor. 2.). 
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16) Vicissim propositam de triangulis ex propositione 
nr. 24. de parallelogrammis demonstrata potest deduci. Trian- 
gui enim cuiuscunque ABD (Tig. 192. 193.) basi BD bifa- 
riermm im puncto G secta: tum ab trianguli ventice A ad pun- 
cium G duca AG recta, eaque continuata, donec "sit GC= 
GA, et ab extremis B, D basis ad pugctum C ductis BC, 
DC rectis: ob GB=GD, GA=GC (Constr.) et angulum 
AGB=C9D (I. 18.): sunt (I. 4.) AB==CD, et angulus CAR 
—ACD, igitur rectae AB, CD'paralielap (I. 27.), ot acqua- 
les (Dem.). Proinde (I. 33.) quadrilaterum ABCD est paral- 
lelogrammum, CÉ I. 3A. Cor. 8. Et hinc XUAB4IH-ADq)= 
AG 3feBD 9 (nr. 14.) —dAG 34-4GB q (Constr, et II. 4. Cor. 
2.) ideoque AB g-j-AD q=224Gg-+23GB a. ‘ 

17) Cum paralielogrammi utraqgue diagonalis alteram secet 
bifariam (I. 34. Cor. 1.) et vicissim quadrilaterum, cuius ambae 

i es se rputue bifariam secant, sit parallelogrammum 
(ur. -16, vel I. 54: Cor. 8,); sequitur: quadrilateri non paral- 
lelogranami, seu trapezii ambas diagonales se mutuo bifariam 
ROm secare. 

1. Bifariam in E secet (Fig. 194. 195.) trapezii ABCD © 
diagonalis BD ipsa, vel producta, alteram AG; ipsa autem 
BD bifariam secta sit in puncto F. Erunt: 

AB 44-BC qg=2AE o-4-2BE 3 ( 15.) 
CD 4 DA 1=2AE 44+-2DEq nr. 8 * 19. 
igitar ABI4-BC CD 44-DA 4—MAE 14-2BE 44-2DE 1, 
Sed BE94-DB9 2DF 4-2EF 4 (II, 9. 10,). 
Quaze AB 3-BC 4--CD 4-DA 9224 AE 34-4DF 4-4-4EF 4 
= ACqQJ= BDIH-AEF9 (IL 
4. Cor. 2.) 

2. Neutra trapozii ABCD diagonalis (Fig. 196. 197.) ipsa, 
vel producta alteram secet bifariam: seu ab puncto, in quo 
disgomales AC, BD se mutuo secant, diversa sint puncta E, 
F, quibus bifariam secantur ipsae AC, BD: rectae igitur BE, 


DE triangalum constituant super diagonali BD, intra quod 
callit EF recta. Tum rursus © 


LO) 
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ABI4-BC 3=2AE g+-BEq 
CD e4+-DA 1=2AEg-42DE q (ar 9. ‘19. 15.1. 
+ Quare AB 4+4-BC q-+-CD °4+-DA q=4AE 4-4-2(BE 4+DE J). 
Sed pariter BE 44-DE —=2BF 1-+2EF 4 (ur.8.6g.15.) 
Etiamnunc itaque AB 9-4-BC g-4+-CD q-4+-DA gq 
AAE q4-1BF q4-4EF q I 

SA = AC914-BD -+4EF9 (IL 4. Cor. 2). | 
In quovis igitur trapezio, seu quadrilatero non parallglogrammo 
quadrata laterum simul acqualia sunt quadratis diagonalium n 
quadruplo quadrato reetae interceptae punctis, quibus diago- 
nales bifariam secantur. 

18) Theorema hoc, quod singularem proprietatem game 
minm quadrilaterorum motatu mazxinie dignam complecti iure 
pracdicat, et nusquam adhuc neque prolatum, neque demos 
stratum esse profitetur Leonh. Eulerus in dissertatîone iuscri- 
pia: Varia demonstrationes geometricae ac Novis Comment 
Acad, Scient. Petrop. Tom. I. ad annum 1747. et 1728, (Pe 
trop. 1750.) inserta, ipse ($. 25. sqq. p. 63. sqqg.) ab parallelo 
grammoram proprietate nr. 14. sg. ostensa sic fere deducit: 
circa trapezii ABCD (Fig. 198.) latera contigua AB et AD; 
BC et CD compleantur parallelogramma ABKD, BCDL,& 
praeter trapezii ac parallelogrammorum diagonalea 40, BD, 
AK, CL, ducantur rectae- AL, CK. Ita erunt anguli CDB 
=DBL, KDB=DBA (I. 29.). Qupre CI. 4.) CK_AL, & 
angulus CED—-LAB. Sed et angnlus DKA—BAK (I. 29.) 
“Igitur angulus CKA=-LAK, ideoque (I. 27.) CK, AL sus 
parallelae. Quare, cum et aequales sint (Demonsit) ALKC 
pariter est parallelogrammum (I. $5.). Igitur 

2(BC 44-CD 9)— BD 9Y-CLq (ur. 14. sq.) 
CL I4-AK = 2(AC4=CK9) CO li 50) 
-Unde 2(BC14-CD 1) +-AK 41=BD 4--2(AC94+-CK9). 
Sed er 2(AB9+4-AD 9) BD 4-{K4AK 3 (ar. 141 sq) 
Ergo XAB4+-AD4)+-%BC4-+-CD9)=2BDq-ACg4-CE9) 
I AB 94=BC 4-+-CD 4-+-DA 4=BD 4--AC qpCK9 


h. e. summa quadratorum laterum trapezii exgedit suromani 
ua tra- 


quadratorum diagonalium eius quadrato rectae Ck g 
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gezii ABCD et parslielogrammi ABKI) tria puncta D,°A, B 
conmunia habentivm, puncta diversa C, K junguutur, atque 
ut ai: Fulerus ($. 26, p. 65.) discrimen trapezii a * parallelo 
grammo exponitur, 

Porro per punctum F, in quo parallelogrammi ABED 
digonales AK, BID se mutuo secant, idque bifariam (I. 33. 
Cor, 1.), per quod proinde etiara transit altera parallelogrammi 
BCDI, diagonalie CL (I. 34.. Cor. 1.) rectis AC, CK pata. 
lele agantar ‘TM, FE, itaque describatur parallelogrammum 
FMCE, cuius Jatera EC=FM, EF=CM (I. 54.). Cum, ob 
AF=FK (T. 31. Cor. 1.) et angnlos FAE=KFM, AFEzz © 
TEM (I. 29.), eriam siat (I. 26.,;} AE=FM, EF=-MK: erunt 
APF=EC (h. e. AC bifariam in E secabitur) et CM—=MK_a 
EF, adeoque CK—-2EF CKu==4EF qa (II. 4. Gor. 2.) et ABq 
+8C CD ga-[PAD 9=BD qufeAC 9-+4-4EF 4, 

Eiusdem propositionis, absEulero sine subiuneta demon 
tratiose cum ipso communicatae demonstrationem analytico 
trigonometricam eodem in T. Commentar. Petrop. p. 131. 
%. dedit Kraftius. Demonstrationem Euleri etiam expomunt 
Wocherer. Einige geometr. Saetze. Progr. 1780. $. 30. fl. 
Eleise Schriften Carlsruhe 1799. 8. 133. £. nc Gilbert. P 
si sq. 

19) In quadrilateris igitar summa quadratorum latetum 
vel adaequar (nompo in parallelogrammis nr. 14. sq.) vel ex- 
cedit (nimirum in non parallelogrammis nr. 17. sq.) summam 
quadratoram diagonalium: nunquam ca est minor; seu nal- 
lun exhiberi potest quadrilateram, in quo summa quatrato- 
rum lateram minor sit, quam summa quadratorum diagona- 
liom (Ealer. 1. e. p. 65.). - 

20) In trapezio, cuius duo latera opposita sunt parallela, 
Latera haec inaequalia sunt (Append. ad I. 34. ur. 3.) et 
neutra dieeomalis alteram secat bifariam (Append. ad I. 3. nr. 
3.) At, quae in trapezio, cuius duo latera parallela sunt, 
lisdem lateribus per puncium bisectionis unius diagonalis pa- 
Tallela agitur recta, bifariam quoque secat alteram diagonalem 
(Append. ad I. 34. Dr. 6.); ipsaque recta, punctis, quibus 
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diagonale» bifariam socantur, intercepta, est: somidiffereutia 
taterum ‘parallelorum trapezii (Append ad I. 54. ur. 7.): unde 
consequitur, in trapezio , cuius latera sunt parallela, quadran 
laterum simul acqualia esse quadratis diagonalium, et qui: 
drato differentiae lateram paralleloram, Sint enim (Fig. 199.) 
in trapezio ABCD parallela latera AB, CD, ot AB>CD. 
Bifariam in E secetur altera eius diagonalis A©.et per pus 
ctum E agatur lateribus ‘AB, CD parallela KF 3 diagonalea 
BD secams in puacta F, eritque Er—fE 72 (Append, ad 
L 34, nr, 7.), \dooque 2EF=AB--CD, 4EFa=(AB-CDN 
(IT. 4, Cor, 2.): itaque (nr. 18, sq.) AB qrf-BCH-CD# 

DASTACIH4-BD 4+(AB-CD)q, | 
21) Ob AB 3-4-CD 4—2ABYXCDe-(AB—CD)g (IL 7.) 

porro fit: BC 9-f-DA 4-+-2ABYx CDe-(AB—CD)1 

srAC defeBD efe(AB—CD) q (ur. 20.) 
«el BC arefDA 9-<b-2ABX CD==A4C94-BD9, . 

h. ©. in trapezio, cuius duo latera sunt parallela, qudui 
, diagonalium simul aoqualia sunt quadratis laterum nonpiralle- 
lorum, et duplo sub lateribus parallelis rectangulo.' 

22) Trapezii ABCD (Fig. 200.) latera AB, CD sint pie 
rallela, atque altera duo AD, BC sint aequalia: et &it AB? 
CD. Per C ducta lateri AD parallela CN; sunt (I. 3.) AN 
=CD, CN=AD=CB. Itaque angulus CBN=CNB (I. 5): 
=DAB (I. 29.). Et hinc ob BC=7A4D, AB=AB; est AC= 
BD (I.°4,): et 2ACI—2BC4+2ABXCD (nr. 21.) vel ACI 
s=BC 44ABXCD. Trapezii igitur, cuius duo later: sua! 
parallela, et altera duo aequalia, diagonales invicem sunt 14 
quales, et cuiuslibet diagonalis quadratum aequale est rectaeo 
gulo sub lateribus parallelis trapezi et quadrato unius later” 
nonparallelorum simul, Caeterum ob triangulum BNC 
sceles, et AN--CD (Demonstr.) immediate ctiam es par 
posteriori propositionis 10, consequitur, esse 

ACI-BC94+-2CDXx AB. . 

23) Pariter propositum nr, 21. potest ad partem posteri” 

rem nr, if. reduci. In trapezio enim ABCD (Fig 201.) 
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sus latera AB, CD sunt parallela, et AB>CD, per panctom 
C ducta CN lateri AD parallela: fit ANCD parallelogratrimum, 
cuins igitur latera AN-=CD, CN =2AD (IT. 54.), ac diagoma- 
les AC, DN se mutuo bifariam secant in L (I. S4. Cor. 1). 
Per punuctum L agatur alteri trapesii ABCD diagonali BD 
parallela LG, et per punctum G, ubi haec lateri AB occar- 
rit, recta GI parallela rectae DN. Erunt (I. 354.) GLE=DI, 
Gix=DL. Quare ob DLceNL (Dem.), etiim GI=NL. Prao- 
terea sunt anguli IGB-LNG, IBG=LGN (I. 29.), ideoque 
(I. 26.) BG=GN, BI=GL. 8ed et DI=GL (Dem.). Ergo 
BD=-2GL. Trianguli igitur BNC basin BN bifariam dividit 
punctam G: et ad basis huius BN productae punctum A ab 
trianguli vertice C ducta est AC recta, quae pariter bifariam 


dividitar puncto L: proinde est (nr. si) ACopAGLo=BCq 
-+-CN GS-2NAYCAB. 


Sed er 2GL=BD, CN--DA, NA=-C D (Dem.). Ergo 

AC 4-BD e=BC 4-DA 44-2CDX AB. 

* 24) Quae nr. 17. 18. de trapeziis dicta sunt, possunt s se- 
quentem in modum ad figuras rectilineas plurium laterum' ad- 
plicari. Sit v. c. (Fig. 202.) ABCDEFGH figura rettilinea 

lateribus comprehensa, in qué ducantur primo a quavis 
angulo figurae°diagonales ad angulum qui secundus ab ipto 
est, nempe AC, BD, CE, DF etc. (has diagonales primi or, 
dinis vocabimus); pariterque ducantur a quovis angulo figurao 
diagonales ad tangulum, qui tertius ab ipso est, nempe AD, 
BE, CF, DG etc. (quas diagonales secundi ordinis vocabi- 
mus),et efficient singulae hae diagonales secundi ordinis cum 
ternis lateribus figurae propositae trapezia » quorum diagona- | 
les eaedem erunt, ac diagonales figurae, quas primi ordinis 
diximus. Quodsi igitur singulae hae diagonales primi ordinis 
bisecentur in punctis a, b, c, d etc. et iungantar ab; boy 
cd, de etc. 
erit ex nr. ÎT. 18. in trapezio ABCD 

AB 4-f-BC9+-CD 44-DA 9TAC 94-f-BD 9-4-4boq. 
Pariter in trapezio BCDE erit 

BC4-4-CD 4--DE S<-EB s=BD 4--CE 4-4= dcd 9 
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fai trapezio CDEF, 4 
,  CD44+-DEYH-EF44+FC q=-CE 4-+-DF qp-Ade q 
in trapezio DEFG 
DE 4-EF 44+-FG94+4+-GD 4=DF 4+EG d4dofi ° 
in trapezio EFGH 
.  EF44-FG 4-{-GH 9-+-HE9—ÈG q4+FH a-4-4fg a 
in trapezio IGHA | 

FG9-+-GH 34-HA 9+-AF S=FH a-+GA o+Agha q 
- in trapezio GHAB 

GH d-+-HA Ip-AB 4-+-BG 4=GA 9+-HE 9+-4ha 4 
denique in traperio HABC 

HA 4-|-AB I+-BC 4+-CH 4=HB a+AC Gab 


Quodui itaque omnia in unam summam collizamus, erit 


S(AB 4+-BC 4-+-CD 4+-DE 4+-EF 4+-FG94-GH qa4+-HA9) 
«p-AD 44-BE 4-{-CF 4-4+-DG 9+-EH9+-FA 9-4-GB 9+-HCq | 


=2(AC94-BD 4 CÈ 44-DF 9+-EG 94+-FH 4-4-GA9+- HB39) 
--Aab 4-j-bcd=cd 4-p-de q.4-ef 9-4-fg tHgh q--ha 9) 


i. e. erit triplex summa quadratorum lateram figurao, gi ei 


addas summam quadratorum diagonalium secundi ardinis, 20- 
qualio duplici summae quadratorum diagonalium primi ordi- 
mis, si ci adiicias quadruplicem summam quadratorum earum 
xeotarum, quae puncte proxima bisectionis diagonalium primi 
‘ordinis coniungunt, ' Et facile patet, etiam in figuris plurius 
latorum, quotcunque ea fuerint, candem walere ‘demogseratio 
pn:me Cacterum, quum diagonales secundi ordinis primum 
in Peutagonis locum habeant (in quibus ipsis tamen coina- 
dint cum diagonalibus primi ordinis) etiam hoc propositum, 
saltim si verba sensu proprio ac solito sumantur, incipiendo 
tantum a Pentagonis valebit, sensu tamen improprio illud 
e am ad ipsa trapezia, quin ad,triangula adeo adplicare pof- 
sis, dum nempe iu illis pro diagonalibus secundi ordinis ipsa 
‘ trapezii ABCD latera sumas, diagonales primi ordinis autem 
quatuor nempe AC, BD, CA, DB in computum ducss, pi 
riterquo rectas, quae earum bisectionis puncta iungunt (qu4*. 
rum proprie una tantum est) quatnor (nnam nempe quater Ft 
petitam a prima diagonali ad sacundam, a secunda ad cegtiam, 


/ 
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a pertia sd quartam, ct a quarta deguo ad primam) numeres 3 
in triangulis autom , diagonales secundi ordinis nullae sunt, 
diagonales primi ordinis autem cu lateribus trianguli coin: 
cidunt, , | 

25). Quodsi polygonum sit regulare v. c. octogonum rer. 
guiare (Fig. 203.), erunt non tantum omnia latera polygoni 
intey se aequalia, verum etiam omnes diagonales primi ordinis, 
nt facile ex J. 4. patet, pariterquo omnes diagonales secundi 
ordinis, et omnes rectae, quae duò proxima puucta bigectia- 
mis diagonalium primi ordipis coniuugunt. Quare ‘tum. in 
ommibus polygonis AB q-4-AD4=24C4-4-4abq, 

26) Hoo .casu, si nempe polygonum sit regulare, 4D, 
diagonalis secundi ordinis aequalis est 48-j-2ab nempe lateri 
polygani et duplo rectae, quae duo proxima puncta bisectio- 
mis diagonalium primi ordinis coniungit. Quum enim (I. 4.) 
triangula 48H, BAC, CBD cotc. sint aequalia, et nomiuatim 
sit HB—AC—-BD etc, et 4ABH=CBD==CDB atc. erit triang. 
HAC=-HBC (I. 8.) et nominatim 4HC==BCH. Quum vero 
etiam HAB==A4BC (IIyp.), orit 4HC-++HA4B=BCH-+-ABC, 
adeoque, quum omnes anguli quadrilateri .4BHC siut quamor, 
rectis aequales (I. 32. Cor. 12.) erunt 4HC-4-HAB aequales 
duobas rectis, adeogue AB et HC parallelao (I, 29.): eodem- 
que modo ostenditur , esse BC, AD parallelas. Et, quum in 
trapezio 4PCD recta bc ‘bisecet (Hyp.) utramque diagonalem 
AC, BD, erit Bene (ar. 7. Append. ad I. 34.), vel 
Qdo=AD-BC, vel AD—BC+-25=—AB+4-2ab. I 

27) Quum nr, 25. sit 54BI4+-AD92.4C9-4-4abq, ot 
AD=AB-+2ab adeoque AD4=4B9444B.ab44abq (II. 
4.) erit 44B4I4-A4B.ab-f-iab =224Cq94Aabq, vel 44Bq 
+4AABXab=24C4, vel 2AB14+-2ABXab=A4C9 vel 4Bq 
-2AB\gab=AC4—AB14, vel ABX(AB4-2ab)}=d4Cq-4Bq, 
vel ABXADZ24C94-ABq. In polygono regulari quocunque 
igitur rectangulum contentum inter latas polygoni et diagona- 
Jem secundi ordinis aequale erit excessui, quo quadrgtum dia- 
gonalis primi ordinis superat quadratum lateris polygoni. 
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‘ Caetorum ch, quasfnr. 25-27. de polygono regulari diximus, 
©’ etiam in quovis trapezio 4BCD locum habent, cuius tria la- 
tera dB, BC, CD aequalia sunt, et quod etiana diagonale 
AC, BD aequales habet. In eo quippe semper 4D, BC pa- 
rallelao erunt (I. 29.), quum in triangulis aequalibus (I. 8.) 
ABC, BCD, anguli ABC, BGD, pariterque in triangulis ae- 
qualibus: (I. 8.) BAD, CDA angali BAD, CDA sint aequa- 
les, adeoque ABC-+B4D=BCD4-CD4=2 rectis (I. 02. 
Cor. 12.), Unde ex nr.22, erit 34B44+-AD =2.4C94(4D- 
BC)4, vel (nr. 7. Append. ad I, 54,) SABI-4-AD d==24Cq 
-+-4ab4, unde consequitur, ut supra, esse 4BYADZ=ACq 
—A4B9. . 

28) Quae nr, 24. de relatione mutua quadratorum laterum 
Sigurae alicuius, et quadratorum diagonalium primi et secundì 
ordinis dieta sunt, porro in poligonis, quorum numerus la 
terum maior est, -generalius adhuc ‘ exprimi: possunt , in com- 
‘putum vocatis etiam quadratis diagonàlium tertii, quarti et 
aliorum superiorum ordinum. Et, si quis tentare, et loco 
trapeziorum #BCDy BCDE eto. (Fig. 202.) iam pentagona 
«1BCDE, BCDEK etc, considerare, et ad haec dicta nr. 2 
‘adplicare velit,. facile regulam generalem analogam ei, quam 
nr. 24. habuimus, satie simplicem ‘locum habere, deprehen- 
det. Nos tamen haec talia, quamvis haud infructuosa esse vi 
deantur, quum eloementorum fines excedero Fere vwidcantur, 

aut certe, ne nimis longi simus, consulto praetormittimus. 
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Diimus ad III. 16. tertiam ciba { partem in textu graeco ale 
firmare, angulum semicirculi (i. e. ut volunt, angulum, quem 
circumferentia circali cum diametro efficiat) maiorem esse 
quovis angulo acuto rectilineo; s angulum contra, quem cir. 
cmmferentia cum trecta, diametro in puncto eius extremo ad 
aspnlos rectos ducta efficiat (quem angulum contingentiae vel 
contactus vocani) minorem esse quovis angulo acuto recti. 
lineo. . 

Sam super hac tertia Prop, III. 16. parte imagnae apud ton» 
mullos Euclidis interpretes lites ortae sunt, quarum brevem 
commemotrationem, quamvis non admodum magni momenti 
esse wideantur, noluimus. tamen hoc loco praetermittere. Et 
constat , praccipuos. huius disceptationis coryphaeos Peletarium 
faisse ac Clavium, quorum illo quidem. primus:in editis ab, 
ipso Eaclidis Elementis momuît, angulum illum contactus 
quem vocant, re vera non esse angulum, nec omnino quah- 
tirate. Namque ita saltim geometriam sibi ipsi comstare; et 
multa patadoxa, et sibi ipsis repugnantia, quae e contraria 
opinibne nascerentur, declinari posse putavit. Paradoxa ati- 
‘tem illa, quorum partem iam Campanus, Cardanus , aliique 
observaverant, erant fere ciusmodi: 

1) Enclidem docere X. 1: si a maiore duarum magtii» 
sudinum auferatur maius quam dimidium, et a residuo mi- 

T 


/ 
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ius qua dimidium, et id semper fiat, relinqui tandem ma- 


guitudinem , quae minor sit minore duarum, quae primo ex- 
hibitae erant, maguituditum. Atqui, si is, quem citcumfe- 
rentiam cum contingente efficere dicant, angulum, vere pro 
angulo habere velisi, isque ex propositione hac III. 16. minor 
sit quovis angulo acuto rectilineo, consequens esse, angulum 
acutum rectilineum, quamvis ei semper plus quam dimidiam 
detyzhas, *partem tamen relinquere angulo illo contactus ma- 
iorem, quod cum XX, Prop. 1. conciliari nequeat. Idem fere 
aliter, ut Cardanus habeat (libro de subtilitato) , ita exprimi 
posse: aliquam quantitatem. (angulum contactus) posse con- 
tinue, atque adeo infinite augeri, alteram autem (angulum 


aliquem Acutum) infinite migui, et tamen augmentum illius 


quantumeunque sit, minus semper fore huius decremento. 

2) Si dtigulus circumferentiae (quem circumferentia cum 
diametro efficiat) maior sit quovis angulo acuto rectilineo; 
posse transiri a minori (angulo acuto) ad maius (angulum re- 
ctum), vel contra peg omnia media, neque tamen transirì per 
aequale (nempe per angulum ‘aequalem angulo semicirculi), 
quod Campanus moneat. His aliisque difficultatibus se "expe- 
dive se posse putat Peletarius, si asserat, angulum illum, quem 
dicunt, contactns re vera non esse sugulum, mec orunino 
quantitatem; rvectam, quae circulum contingat, in puttcio cone 
.tactus potias .cum circumferentia coincidere, mon ad eam in- 
.clinari, quod ipsum tamen ad naturam anguli pertinoat, qui 
it sectione consistat, non in contactui angulum autem semi- 
circuli omnino rectum esse, vel recto rectilineo aequalem: 
circulos autem se contingentes, sive extra, sive intra id fiat, 
angulum non efficere, 

Clavius autem s9 paradoxa illa, quae 6 Cardano et Cam- 
_pano afferantur, nec negare nec reformidare testatur, €4M 
, vero, quam inter HI. Prop. 16. et X, 1. intercedere dicat Pe- 
letarius discrepantiam ,. aut contradictionem potius neminem 
anxium reddere debere, non enim veram esso illam discre- 
pautiam, Eucljdem quippe X. Prop. 1. de quantitatibus © tale 
tum bomogeneis loqui, angulos autem rectilineos non ciu?- 





# 
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dem generis vsse ac Anghliim contactus, quamvis etiam hic 
veri nominis quantitas sit, quod indé pateat, quod et ipse 
‘ s00 quidem per lineami.rectam, at per arcus maioris cironli im 
infinitum dividi possit., 

Cacteruin Euclidem, si arigulum contactus nihilum pror- 
ss, et angulum semicirtuli angnlo recto aequalem esse pu- 
use, non tantopere desudaturum fuisse ut. demonsttaret, an- 
gilom contàctus tssé minorem quovis arigulb acuto rectilineo, 
ingilum vero semicirculi maioreni. 

Haec praecipua fere grani, de quibus Peletar um inter ao 
Clvium, edita eriam.a Peletario Apologia, cui iterum re- 
spondit Clavius, variis hino inde argumentis disputabantur. 
° Quamvis antem posica plerique summi geometrao quoad par- 
lem potibisriam in Puletàrii sententiam abieriht, cum quo ho- 
die etiam tantum non omnes faciunt, ut nempe afigulum il- 
lum contactus mon esse veri tiortiniè atgulum affirment, ne- 
gati tamen nequit, post Peletarium demum retn othnem a 
Vitis sagacissimis perfecte expositam ac dilucidgtam fuisse. 
‘Ta Vieta quidem (Varior. ‘cap. XIIf) primné fuisse videtur, 

gii tertiam illam parteni piropositionie lil. 16. spuriani, et a 
Freddo aliove additàiti iudicaret, et Pelstarii setitentiam fir- 
mioribus iatiortibus stabiliret, quas postea adotiri tentavit 
lotnnes Camillus Glotiosus Neapolitanus (Dec. If: Exercitat. 
Mathem.). Galilaeue contra in epistola ad Glotiosum risse 
(Dec. ITI. Exercitat. Mathem.) Vubia Gloriosi refellero sa- 
tesit, cique adstipulatur etiam Vintetitius Viviani. Cf, Car. 
lieri Elomenti Piani e Solidi d’Eudide Firenzè 1769. P. I. 
p 148. Galilievs maxime anguluzi iHum contactus, quetsi 
ditunt, et a circumferentia circuli rectaque Contingente effici 
volant, non esse veri nominis auguium ; quin ne quantita- 
tem quidem, ita potissimum stendere studet, ut circoli cir- 
tumfetentiam comparet curi perimetro figurae regnlaris iljin- 
sctiptae. Rectam 4 (Fig: 281:), quae ad latus CD alicuius 
polygoni ita applicetur, ut illud non secet, sed cum eò cain: 
dat, nillam certe cum hoc latere arigalum efficere sit, quem 
demnm constituat cum latere proxime sequente DE s catidera 
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autem esse rationem circumferentiae cRenli compiratae cun 
recta eum contingente, quae lateris CD cum recta 48; an- 
gelo hic non locum esse. Et, quod alii obiiciant, posse ta- 
men locum inter circumferentiam circuli rectaeque illum con- 
tingentis per arcus maioris tirculi in infinituiki dividi; .aihil 
ad rem facere. Idem enim obtinere circa perimetros similiuni 
poligonorum (Fig. 282.) his circulis inscriptorum BIOS... 
BCDE è + + quorum latera BI, BC coincidant , adeoque cum 
recta AE circulos in B contingente unum cundemque angulum 
IBE, vel CBE efficiant. Nempè in his quoque periziettuni 
polygoni maioris. locum quidem inter contingentem BE et 
, perimetrum polygoni minoris interceptum pertransire ac divi- 
dere, ipsum autem angulum JBE non*secare aut dividere. 
lam si cogitare velis polygonum laterum numero infinitorum 
maaiori circulo inscuiptum, ita ut angulus CBE infinite parros 
evadat; semper tamen minori circulo polygonum. totidem la- 
terum ac in priore polygono sunt, inscriptum cogitari powe, 


quod babiturum sit angulum IBE aequalem sagalo CBE, nun: 


quam .itaque talem angulum dividi a recta CB, quodsi antem 


dividi non possit, non esse quantitatem, si quantitas non sit; 
non esse veri nominis angulum, sed aequivoce ita dictum. 
Viviani praeterea illud maxime urget, ex ipsa Euclidis anguli 
piani definitione (I. 18. Def.), qua dicat, angulum planum esse 
duarum lincearum in plano se taugentium, et non in directum 
iacentium mutuam inclinationetn, satis apparere, illi sermo- 
nem tantum esse de angulis, qui a lineis rectis efficiantur: in 
his solìis enim evenire posse, ut una alteri in directum iacesl, 
quord angulos igitur, quos Proclus L. II. ad Def. 8. aliiguo 
curvilineos aut -mixtilineos vel corniformes, aut quos alio? 
effingant, prorsus superfinam futuranf fuisse Euclidis illam 
determinationem. Accedere, quod nullibi ille ex professo, 
ut dicunt, theorema aliguod aut problema de angulis isuus 
modi proponat, unde cum Vieta (Oper. Mathem. p. 386.) 
suspicari licere, fuisse eorum mentionem in libro tertio factam 
ab alio quodam adsutam. Ab eodem forte etiam mutatam 
fuisse (I, Def. 99, quae primur ita . habuerit: togulua csi 
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mutua inclinatio duarum rectaram in codem plazo positarum, 
quee guum in codem puncto sibi oceurrant, mon tamen in 
directum iacent. 8ì quis vero haec neget,-et (I. Dof. 8.) 
Faclideam esse affirmet, circumferentiam tamen circuli, cuius 
diversao partes aliam aliamque versns rectam contingentem 
inclinationem habeant, non dici posse certam aliquem angu- 
lam cam ea efficere, atque ex his pariter ac ex allatis a Ga- 
lilaeo rationibus consequi, angulum illum contactus, quem 
-dicant, non esse veri nominis angulum aut quantitatem. Idem 
fere, quamvis e rationibus paullo diversis dilucide explicatum 
sstit (nempe diverticulam illud contingentise, ut vocar, non 
esse anculum, et circulium efficero cum tangente non unicam 
sed-infinitas inclinationes) Borellins-in Faclide restituto. Ali- 
ter paallo, ar, ut mihi videtur, minus feliciter rom aggresens 
erat Tacquet., qui affiemat; nullum angulum esse quantita 
tim, sed modum tantum quantitatis. Esse onim angulum li- 
marum inclinationem ,. intlinationem autem non magis esse 
quantitatem ac curvitatem aut infoxionem et foactionem. Atgne- 
ta ille omnes scopulos evitare posse putat, quod (X. i.), 
que de quantitatibus tantium agat, non applicari possit ad 
Row-quantitates. At noscio, an nou in alios graviores incidat, 
dum sequalitatem adeo aut inaequalitatem angulis abindicem- 
dum essa, mec nisi sensu improprio pro similitudine ac dissi- 
militudine de iis praedicari censet. "0.1 
Cacterum ceadom fere ac ‘Tacqueti opinio fuisse videtur 
Gregorii a St. Vineentio, qui in upere suo, Geometr, Quadra- 
trrae cisculi p. 871. angulos tam rectilineos, quam cnrvos et 
Mixtos ad quantitatem tantum spostare y nec ipsos esse quanti- 
tatem dixit, sed tantum aliquid ad  quantitatom pertinens. 
Nisi enim hoc sumatur, putat, necessario consequi, omuos 
«gulos contacts a maioribus, minoribusque circmlis factos 
€518 sequales, adeoque totum esse acquale parti. Hano Gre- 
goni opinionem contra. Vincentii Leotaud., qui in cyelome- 
tria ab ipso edita cum Ciavio fore in hac re consentiobat, 
obiectiones defendere staduit Aynsoom. Bxpositio aa diluci- 
duo Geometr. Quadrat, Circuli Gregorii a. St Vincent. 1656, 
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Longa autem oopiosissime , ‘et perspicue patiter at subti | 


 biter in causa hao Versatus ost Wallisius, in onuius Oper 
Mathem. Tom. IL 1693. ‘p. 605—RG1. peculiaris est tractatis 
de angnlo contactus «et semicirculi edityg ante iam 1656, 
cum nova, quae 1685, ei accesserat, defensione prelo iam re 
petitus. Is nempe ante omnia monet, cx Eudlidis definition 
I. 8 angulum planum esse mutnam xliciv sen inclinationn 
duarurà rectaram in piano so tangentiunm , et non in direct 
positaram rem diiudicandem esse. Quamvis igitur non requ 
ratur, ut lineae (quod Peletarins voluergt) productae se ir 


vicem secent, id corte requiri, ut lineae, quac angulum com 
gtituunt, mutuo erga se inclinentar. Ideo, si quae linee. 
concurrant, nec tamen inclinentur, quod ipsum fiat, quia | 
cireumferentia a recta aliqne contingatur, cas nullum inter |. 


angulum constituere. Angulum praeterea iudicari non nisi ci 
ea linesrum copcurrentium inclinatione, quam sortiantur 1 
ipso concursus puncto. Denique verba: (4) dr sstsles nu- 
pivav aliter, ac vulgo sumuntur, explicare studet. Pat 
nempe, ca significare non lineas tantummodo rectas continui 
tas, sive dug segmenta contigua eiusdem roctae (sic enira con- 


tinuatam peripheriam in singulis spi punetis angulom format 


dicendam fuisse, quod tamen neo Euclides nec alius quisquan 
affirmet), sed per lineas in directum positas eas intelligi, gua 
to mutuo continuare dici possint, ut exinde una line fia. 


Et quamyis admodum dubitemas, an haec ultima verboran — 


én' svdslas netuivov explicatio, quam caeterum iam Clavisi 

ad I. Def, 8, proposuerat, probari, et cum usu Joquendi cos 
‘ ciliari possit, caotera tamen pleraque, quae Wallisius lub, 
ita comparata suut, ut facile omnium assensum extorqueto 
debeant, - Nempo angulnm, quem contactus vocant, cum Pe 


letario nutlum esse statuit, quod recta circulum contingesi 


ad circumferentiam: in contactus puncto non inclipetur, sed 


puiper ipsam exÀ;x0c taceat, vel, cum ipsa coincidat, augnlam | 
autem semicirculi rectum esse affirmat, et simul Clavio & | 


ea, quac Pelterario opposuérat, et pastea Leotaudo quoque 
‘respondet. ‘Omnia -hug. rofezze longum Luerit. Summa hac 
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foro redit. Verum quidem esse, nonnisi magnitudizes ciasdera 
generis inter se comparari posse, at angulos curvilineos «t 
mixtiliseos (ubi nompe pro directione curvae in puneto con- 
tacpus semper sumitur recta curvam io hoc puacto contia- 
gene) tam inter so, quam cum rectilineis ciasdem generis 0ss0, 
quod variie modis, maxime quod unus multiplicatus alterum 
superare possit, demonstrari queat.  Itaque necesse esso e ra- 
tionibus a Peletario allatis angulum contactus pro nullo, an- 
galam attem semicirculi pro angulo recto habere,  Muylta 
practerea ingeniose excogitata ad stabiliendam’ suam sen- 
tentiam «diicit. Et sane post ea, quae Peletarius, Galilaei., 
Viviani, et Wallisius, quibus nostra netato praecipuo adhuc ac- 
cesserunt Karsten. in libro inscripto: Mathem. Abhandi. Hal}e 
1786,, ubi p. 396—422. de hac re fusius disputat, et se pror- 
us cam VVallisio consentire fatetur, et Gilbert: die Geome- 
tie nach le Gendre p. 422. sqq. ad rem diiudicandam com 
tulere, nihil prorsus superesse videtar, de quo ulia ratione 
ambigi possit. Res omnino eo fere redit. Curvae quaecunque; 
quam earum partes aliae alio diriguutur, non dici possune. 
lategrar certam aliquam directionem, vel constantem orga 
aliam lineam , mominatim erga rectam aliquam, inclinationem 
habere. Proprie loquendo igitur non sermo esse @hotest de 
sagulo, quem curva aliqua integra cum alia curva, sut cum 
linea recta efficiat, sed tantum de angulo, quem elementa 
tius în punoto -contactus cum illis factura essent, siquidem 
eam, quam ibi habent, directionem ulterius prosequi possent. 
At haeo elementorum curvae directio, ut ipsum directionie 
vocabulam indicat, coincidit cum directione redtae curvam 
in hoo puricto contingentis i. e. cum ipsa hac recta contin- 

gente. Curva igitur, vel potius curvao elementum in ipso 
contactus puncto cum recta contingente, cum ,qua in hose 
puncto caincidit, nullum angulum efficit, cum. ca autem 
Tecta, quae ad rectara contingentem perpendicularis est, curta, 
aut potius curvae elementum contactus puncto proximum etiam 
*psura angulum rectum efficere dicewdum erit, siquidem an- 
gulum appellare volis inclinationem elementi infinite parvi ad . 


\ 1 
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reotam contingenti perpendicularem. Itaque pars tertia II. 
Prop. 16., ut in Elementis legitur, nibil prorsus continet, | 


. quod non etiam in parte secunda contineatur, et poterat illa, . 


Sive ab Euolide sity sive, quod multi, nominatim Rob, Sim- i 
son. putant, ab alio quodam addita fyerit, egregie omitti, 
quod etiam factum videmus tum ab antiquioribus, tum are 
gentioribus  nonnullis, mominatim a Giordano da Bitonto, 
Borellio, Go@tsio, Playfairo, Roberto Simson, et nobis for 
tasse exgusatione opui fuerit, quod rei, ‘quae simulac tite 
evoluta fuerit, nihil difficultatis hbabere potest, tam diu 
immorati simus: noluimus tamen hanc causam intactam relin- 
quere, vel, quod ad historiam geometziae perpinere videbatar, 
wel quod, ut monet Karstenjus (mathem. Abhandi. p. 108 
sqg-.) subinde adhuc sunt, qui in sublimioribus quòque Me- 
theseos partibus doctrina de angulo contactus male intellect 
abutuutur ad falsas suas de infinite papvi natura notiones tuen- 
das ac fulciendas, 
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reotam contingenti perpendicularem. Itaque pars tertia Ill. 
Prop. 16., ut in Elementis legitur, nihil prorsus continet, 
quod non etiam in parte secunda contineatur, et poterat illa, 
Sive ab Euclide sit, sive, quod multi, nominatim Rob, Sim 
son. putant, ab alio quodam addita fuerit, egregie. omutti, 
quod etiam factum videmus tum ab antiquioribus, tum a re 
gentioribus nonnullis, nominatim a Giordano da Bitoato, 
Borellio, Cottsio, Playfaira, Roberto Simson, et nobis for 
tasse oxgusatione opui fuerit, quod rei, ‘quae simulac tit: 
evoluta fuerit, nihil difficultatis habere potest, tam dio 
immorati simus: noluimus tamen hanc causam intactam relin- 
qnere, vel, quod ad historiam geometriae perpinere videbatar, 
vel quod, ut monet Karstenjus (mathem. Abhandi. p. 105 
sqg-) subinde adhuc sunt, qui in sublimioribus quòque Ma- 
theseos partibus doctrina de angulo contactus male intelleot 
abutuutur ad falsas auas de infinite papvi natura notiones tuco 
das ac fulciendas, 
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U. px amp eVdiyeanpuoy eis oxfina 'evdvyoap pov t- 
yecpeodai deyecai, OtUy Éntoty tuw coi èypeago- 
pévov o)puaros puviciv éxuot7e, vÀevods toù cis d 
ipocpera: GITTYTOL. 
bi. yin dè osoine meo cX7ua neosyodgeoda 
Mipstas, s otav éxcomn mtÀsvgoì ToÙ TEQLYQUPOJVO! 
incovne yuviae toù meol 0 neouyoagperar artytat 
y. Zyjpua dè evdUyoappoy sic xUxioy èyy00- 
peodai déyerat, 0T4v Éxaoty porto. ToÙù iyyoogpopevov 
GNTHTAL TS TOÙ xUxdov mepipepeiag ! 
Î. Zyijua di svduyoaupuov steeì xuudov meo-. 
yoapeodae Arperat , oTtav éxaoty stAsvpa qoù reo 
spoapopevov ipartenta: tie toù xvxdov rtepigpepetas '): 
é. KuxAos dè ele oxijuo opoiws déystat èyyod= | 
peodar, day 7) too xUxdov meorpepera énaotye ndet- 
Que toù eis 0 tyyocgpstai antytae 2). 


1) Ita rectius omnino cum Cod. legit Peyrardus. Pno- 
res cditiones habebant: oray inaorn nievpi 776 toù uiadov 21 


- @upsosias tov meguyoapopivov kpurtnta:, 


2) Si vera sunt, quae e Rob. Simson, ad III, Def. 2. n0- 
tavimus, hic legendum fuerit èparmentae. 
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DEFINITIONES. 


A 
t.L igura rectilinea in figura rectilinea inscribi dici. 
turs quando unusquisque inscriptae figurae angulus 
tangit unumquodque latus eius, in qua inscribitur. 

2. Figura autem similiter circa figuram circum- 
scribi dicitur, quando unumquodque latus circumscri- 
Ptae tangit unumquemque angulum eius, circa quani 
circumscribitur. | 

3. Figura vero rettilinea in circulo inscribi dici. 
hr, quando unusqufsque angulus circumscriptge tangit 
circuli circumferentiam. 

4. Figura autem rectilinea circa circulum circum. 
scribi dicitur, quando unumquodque latus circumscria 
ptae contingit circuli circumferentiam. 

5. Circulus vero in figura similiter diîcitur inscribi, 
quando circuli circamferentia. unumquodque latus èiusy 
in qua inscribitar contingit. | 


DEFIN. 
Obs. Campanns habet tantum duas primas huins libri 


definitiones. At illac ipsac nusquam adhibestot. Hino due 


4 ELEMENTOBUM 


c'. Koxlos dè steoì ops na neoryoapeoda: deyerai, 
otay 7 où xvxdov neoupegsia ixaàtrg yovias coi 
TTEDI ) nEPIYOKPeTat GHTNTU. 
VV. Evdsia sìc uuxdov eveouosecda: déyeta, 
druv to mépara arie tini tije neorpegsias 7 où 
uUxÀ0v. 


IHPOTAZIEX e. 

Eis rov dodirra xuxdov ti dodeioz evdeia, 1 
puettovi odoy ris où xvxdov dianutrgov, i0nv evdiar 
e vaggeooal. 

“  ’Eocrw é dodele wixdos è ABT, 1 di dodzice 
svela 1) usituy ris où xuxdov diapietpov 7 S' 
dei dn) ele cov ABI «valor > ti d sUdsia i0yv e0- 
deluy i vagpòoo. 

Hyda vo ABI uvxlov drdpieroos 7 BT. fi 
‘pub v oùy îoy éovtv 7 BI xp 4, yeyovox dv em 10 
‘ drucay9iv èrrjopootae yao sis vrov ABI xuxdov ti 


bium videri possit, annon serius adiectae fuerint ad analogium 
sequentium, — 


PROPOSITIO I 


. Obs. Quum punctum P in circumferentia pro lubitu 
6imi queat, patet, innumeris modie problema fsolvi poss, 
nisi nova adhuc determinatio accedat. Eiusmodi determinatio 
ea esse potest, si punctum F datum esse sumere velis. Ve- 
rum, etiam hoc sumto, duplex tamen, quod et Commandi- 
nus monuit, solutiò locum habebit: aeque enim ducta recta 
FZ ad punctum Z, in quo circuli iterum "sibi occurrunt, pro- 
blemati satisfaciet, ac recta Z°f. Alia determinatio haec cs50 
poterit, ut tecta circulo inscribenda' vel’ ipsa, vel producta, 
per datum punttum transeat, quod non sit in circuli circum 
ferentia; vel ut illa parallela sit rectac positione datae. Et 


(4 
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6, Circulus autem circa figuram circumscribi di- 
citur, quando circuli circumferentia unumquemque an- 
gulum ipsius, circa quam circumscribitur, tangit. 

7. Recta in circulo aptari dicitur, quando termini 
tius in circumferentia- sunt circuli. 


PROPOSITIO I (Fig. 283.) N 


In dato circulo datae rectae, quae non maior sit 
diametro circuli, aequalem rectam aptare. ‘ 


Sit datus circulus ABF,‘ data autem recta 4 non 
maior circuli diametro, oportet igitur in circulo ABI 
rectae 4 aequalem rectam aptare. 


‘ Ducator circuli ABI" diameter BI. Si quidem, 
igitur R/ aequalis est 4, factum erit propositum. 
Aptata est enim in circulo ABI, BI rectae / ‘ae- 


si quidem illud postuletur, ut recta circulo dato iuscribenda 

per darum punctum'transest, problema unum ex iis est, quac 

Pappo testante in Praefat. ad libr. VII. Collect. Math, Apol- 

lonius in libris wegì vevosu tractavit. (Cf. Apollonii Pergaei 

Inclinat. Libri duo ed. Horsley Oxon. 1770. et: Die Biicher, 
des Apollonius von Perga de Inclinationibus von Diesterweg 

Berlin. 1823.). Et particulare illud problema facile solvetur 

fequentem in modum. 

Anal. Puta factum, et Fig.0 284. recta AB, quae se- 
qualis sit rectae datae 4 diametro mon maiori, inscripta. sit 
circulo dato A4BZ, caqae ipsa aut producta per datum pun- 
lum 7° transear, quod non sit in circuli dati circumferentia. 
Et 1) quidem » si recta data sit aequalis diametro circuli, recta 
arculo inscribenda erit diameter per datum punctum ducta. ‘ 
Sì auterà mon fuerit diameter, erit ex hyp. minot diametro, 


é 


ro 
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4 ev3sia toy ) BI. Ei dè où pueibov tariv 15} BT 
cis d, ua ueiod 1) vj d ion n TE, rei mévcoo per 
eé IT, diagrruar dè vò TE xuxdos yey0aqpda è 
AEZ, noi înebevyda n TA. 

"Eneb ody cò I oyusiov utvroov tor) vov AEZ 
xuxdov, ion toriv 7 TA «j TE. ‘Ae «j di 
T'E tovly i0n° nei 1 4 apa «ij TA toriv ton. 

Els doa cov dodevra xuxiov toy ABU, «ij do- 
detoy evdeie 2), pun pettovi oVoy cis toù suzdov 
diapéroov, ion vjopoovar 9) TA. "Orso édet stocijoui 


MPOTAZIE fl. 


. Els tov doderra xuxhov cu dodére torruno loo- 
guviov tolywwoy è yyocwes. 
"Eoto 6 dodsis xUxdos 6 ABI), 10 dì dedi ter 


guvov vò MEZ: del di) sì vov ABT uuxdor ta 


dEZ soipuva icopuviov toivuvov tyyocwas. 


1) Peyrardus cum Cod, a legit: ei di pusitwy corly y BI 
#75 4, «siodw, Nos restituimus lectionem ‘ed. Oxon. | 


2) Peyrardus cum Cod. a. omittit verba yu) pueiton oror 
ey tov xuxdov diauitp:v ct eorum loco ponit 77 4: nos ista 
verba, quae necessariam ommnino determinationem contineni, 
restituimus, 


adeoque extra centrum E transibit (IIT. 15,). Demissa igitur 
în cam © centro -perpendicularis Z0 cam bisecabit (HIE, d.) 
adeoque , ob datam 4B, data erit dimidia 496, adeoque data 
erit, vel inveniri poteri in triangnlo ad @ rectamgulo A8È, 
in ‘qua’ etiam EA datur, recra E0 (IT. 47. Cor, 20.) vel di- 
stantia, qua recta AB a centro E abest, vely ut aliter die 
mus, notum erit, in qua distantia a centro E situm esse de- 
beat punctum @, nempe in circulo centro E, radio 59 de- 
scripto. (Quod ipsum brevius e HI. 15. Cor. derivari P°- 
terat.). Qui vicculus si describatur, continget eum recta AB 
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. qualis. Sin minus, maior est BI ipsa 4; ‘et’ ponatur 
ipsi 4 aequalis TE d. 3.), et centro T°’, intervallo 
vero IE, circulus describatur AEZ (Post. 3.), et 
iungatur IA. 

Quoniam igitur punctum F centrum est circuli 
AEZ, aequalis est FA ipsi TE. Sed ‘TE ipsi 4 
- est aequalis; et 4 igitur ipsi J°.4 est aequalis. 

In dato igitur circulo ABI, datae rectae, quae 
non maior est diametro circuli, aequalis aptata est 
TA. Quod oportebat facere, 


PROPOSITIO II (Fig, 285). 


In dato circulo inscribere- triangulum aequiangulum 
dato triangulo. 


Sit datus circulus ABF, datum vero triangulum 
AEZ; oportet in circulo ABI triangulo 4EZ acqui. 


angulum triangulum inscribere. 


in 8 (II. 16.), adeoque tota extrg eum posita erit.. Unde, 
ut recta 4B transire posdit per fpunctum datum Z°, necesse 
est, ut punctum. FP non sit intra circalum centro £, radio - 
E0, descriptum. Quodsi non fuerit, problema: reductum est 
ad hoc: e puncto dato I°, quod nou sit intra circulum datum, 
ducere ad hunc circulum rectam, quae eum contingat, i. e. 
ad III. 17, i A 
Compositio problematis itaque huc rédit. Si rocta data 4 
aequalis sit diametro circuli deti, ducatur per punctam datu 
T diameter circuli. (Punctum nempe I° a centro E diyersum 
esse sumitur, quodsi non foret, quaevis diameter problemati 
satisfaceret.). Sin autem recta data minor sit diametro circuli 
dati y sumatur in circumferentia circuli punctum quodcunque 
H, et ex IV. 1. circulo inscribatur recta H{K="4, et, demisso 
in HK perpendiculo EI, centro E, radio EI, describatur càe- 
culus, Quodsi iam punctum datum I sit intra-hune circu— 
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‘Hy3w coù ABI uundov ipanvoutvy vj HO zara 
rà A, xa ovvseraza mods uèv tj AQ evdeia sal 
To meoc avuti onpsio sù A vij inò AEZ yovia îoy. 
i vo OAI no00g dè vj HA svdsia mal co rpos 
ave onpeio cò A vij Uno IZAK yovia Ton 1) vnò 
HAB, uoì ène}ev,3w 17 BI. - 

En ov xvudov voò ABI èìpirterai ves evdiie 
) 0A, na dito ce nata vo A énapie sic toy w- 
sdoy dujuratr evdeia 77 AT° 9 dea vao OA iv 
dov) ti tv cò èvalici toù xuxdov turzeati yuvi, 
vj ino ABI. ‘A 1 vn0 CAT sj vno AEZ 
2oriv Toy uaì 1) vò AB’ dioa yuvia vj vò A4EZ 
tovìv ion. dic vd avra di) vai 1 inò ATB xg vnò 
ZAE teriv ioy, xe) dor) dea ) varo BAT dom 
. «îj ind EZA torly ion icoyuviov dea tovì vo ABF 

colyuvov té AEZ toiyuve, nai Byyézourttae sic tor 
ABI xuxdov. 


lum, problema solvi nequit. Si autem Z7K transeat per pus 
ctum I°, factum erit, quod petobatur. Sin minus ex puncio 
T ducatur recta -4I°B circulum interiorem contingens (II! 
17. vel II, 16. Cor.) eritque illa = (Obs. 4. ad III. 18.) 
«v=4 Et patet ex III. 17. duas samper solutiones locum ha- 
bere, excepto co casu, quo punctum Fest in circumforentia 
circuli interioris, qui nou nisi unara sollitionem admittit 
Notari moretur, ad facillimum hoc et simplicissimum problema 
facile reduci posse alia magis composita V. Ce problema, cir- 
culo dato inscribendi triangulum , cuius duo latera parallela 
sint duabus rectis positione datis, et cuins tertium latus trans 
eat per datum: punctum, vel generalius problema circulo dato 
inscribendi Polygonum quodcunque , quod imparem daterum 
_ numerum labear, ita, ut eius lateva omuia, uno excep!0» 
sint parallela reotis positione datis, reliquum autem latus 
transeat per punctum datum, vel etiam, ut omni polygoni 
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Ducatur. recta 279 contiugens’ circulum ABT in 


A (III. IT.), et constituatur ad rectam 40 et ad pune .- 


ctum in ea angulo ZEZ aequalis OAF (I. 23.); 
rursuss ad rectam 774 et ad punctum in ca fan. 
gulo Z4E aequalia 7.4B, et iungatur BI. 


Quoniam igitur circulum ABI contingit aliqua 
recta OA, a contactu autem ad.4 in circulo ducta est 
recta - AT, argulus OA aequalis est angulo ABF . 


in alterno circuli segmento (III. 32.). Sed angulus 
GAI ipsi 4EZ est aequalis; angulus igitur _ABT 
ipsi 4EZ est aequalis. Ex eadem ratione et angulus 
AT B ipsi ZAE est aequalis, et reliquus igituir BAT. 
reliquo EZ/A est aequalis (I. 32.). Triangulum igitur 
ABI aequiangulum est triangulo 4EZ; et inscriptuna 
est in circulo ABI. 


- 


latera transeant per puncta data, aliaque huius generis plura, 
quod primum ostendit Annibale Giordano di Ottaiano (Me- 
morie di Fisica e di Math. della Societa Italiana T. IV.), et 


post enm eodem loco Malfatti. C£. lHuilier Elémens d'Ana- - 
lyse Giométrique et d’Analyse Algébraique $. 116. sq. .Klii- _ 


— «gel Worterb. T. III. p. 155. Meier. Hirsch. Samml. geom. 
Aufg. I. Th. -6. 150. qu. Carnot. Getom. de Position. Trans- 
tamus iam ad aliud, de quo aute diximus, problema. In- 
scribenda nempe sit circulb dato recta 48 aequalisrectàe datae 
d, quae non maior esse ponitur, quan cirfuli diameter, ita, 
ut recta 48 simul parallela sit.rectae positione datae. Prae- 
termisfo eo casu, quo recta data 4 aequalis est diametro, 
ostendetuy,' ut in problemate praecedente, “vectam A esse 
cqptingentem circuli ex eodem centro cum circuli dato de- 
scripti: cuius radii quadratum aequale sit differentiac quadrati 
tadii circnli dati, et quadrati dimidiae reotae 4. Quum itaque 


a 


f 
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Eis cov dodivra dea «vsiov vo dodérsi teryuve 
icoyuviov toiyuvov èyyiyoanma:. “reo der rtotjoa 


UPOTAZIE y. 

Ilso) ov dodevra xuxdov tu dodivee cpiyove 
Ìcoywwioy Toiyyvov reoiyodwat. 

"Eotw 0 dodeic uvxdos 0 ABI, co dè dodtvia- 
guvov vò AEZ: dei dij stsoi vov ABI xuudor w 
dEZ cpiyuvo icopaviov toipuvov regiona. 

"ExfsBigogw 7 EZ èp iscreca cd péoy rar 
se H, 0 cyusia, sab sil1j99w voò ABI xuxiov 
sévtgov to K, sal dijydw we iruyev edita KB, 
xa) cuvectato sooc ‘vj KB evdsia xa) qu s00: 
avv; onpueiw sé K vj uèv vuo 4EH yovia (077 
uno BKA, vij dè vuo AZO în 7 ino BKT, ra 


did iv A, B, T' oyusiav 7y9woav Epancopevo 


soù ABI xuxiov ci AAM, MBN, NLIl. 
Ka) ere) ipaervoviae voò ABI uvxdov ai AM, 


MN, NA xava va A, B, IT’, anno dè voù K xevioor 
ni cè A, B, I'1) onueia Inifevyvupsvoi slot ci 


KA, KB, KI o0odaì doa csiolv ai rr00g vois 4; 


1) Verba: darò di roùv X nérroov énl cà A, B,JI, que 
cum Cod. a. omittit Peyrardus, ex antiq. ed. restituimus, 
quod ‘magis determinato ‘exprimunt, rectas ex centro ductas 
©35€, 


hic circulus eodem ac ante modo describi possit, problema 
redit ad id s de quo Obs. 5. ad III, 17. diximus. Afiam « 
faciliorem huins problematis solutionem tradunt Command: 


| 
| 
| 


mus er ex eo Clavius. Nempe ducta diametro rectae positione | 


datae parallela ,° abscindantur in ca e centro ex utraque parte 
,segmenta “aequalia dimidiae rectae 4, atque ex horum exU© 
mitatibus erigantur ad diametrum perpendicula, quae 


comprebendent segmenta circuli, quorum singulae chordae 


inter 5°, 
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° In dato igitar circulo trizrigulum dato triangulo 
aequiangulum descriptum est. Quod oportebat facere, 


PROPOSITIO III (Fig. 286.) 


Circa datum circulurn dato triangulo aequiangulum 
triangulum circumscribere. 

Sit datus circulus ABI, datum autem triangulum 
AEZ; oportet circa ABT circuium triangulo AEZ 
acquiangulum triangulum circumscribere. | 

Producatur EZ ex utraque parte ad H, 6 puncta, 
et samatur centrum X circuli ABI (II. 1.), et du- 


catur utcunque recta-KB, et constituatur ad KB re. 


ctam et ad punctum in ea X angulo JEH aequalis 
BKA,; angulo vero 4Z0 aequalis BEI (I. 23.) et 
per puncta A, B, I° ducantur rectae A4M, MBN, 
NFA circulum ABI contingentes. 


Et quoniam contingunt circulum ABI rectae AM, 
MN, NA in punctis 4, B, I, ex centro K autem 


ad puncta 4, B, I ductae sunt K4, KB, KF; 


recti sunt anguli ad puncta 4, B, I (III. 18.). Et 


propositim efficient. Caetevum (ope III. 20.) ad hoc pro- 


blema facile reducitur illud: circulo dato inscribere triangu- 


lum, cuius singula lateta parallela sint rectis positione dagia, 
quae omnes 30 iutersecant. 


PROPOSITIO II. 


Obs, In hoc quoque problemate punctum £ in citcum- 
ferentia pro lubitu sumi, aut datum esse, aut nova aliqua 
alia conditio aocedere potest, Praeterea, etiam si punctum 4 
datum sit, trisngulum circulo inscribendum sex diversis mo- 
dis in circulo poni poterit. Nempe angulus 0.4 I cuilibet an- 
gulorum £, 4, Z acqualis fieri potest, quo ipso. iam ties 


“ 


6g” EVI s- 777 


et ANATT. 


Bir “vv dalia a Selen 


"= eda © perche. di ossei 
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B,T. ogjuetors guviat. Ko èneì vob AMBK xerpa- 
sisvoov al TEG0A08S yovica TETQROLY oedais î igo4 eiolr, 
eneudireso xaì ei duo telpova diospsita: vò AMBK, 
mas elovy 0090. ai vrro MAK, KBM yuwviar lonci 
coa «i vano AKB, AMB duoiv 00%0îc ica slot. 
io) di xa ai vnò AEH, J4EZ duold 00dats icw 
‘ci doa vò AKB, AMB voîs vò AEH, 4EZ iu 
elly, civ 9) ind AKB ij Vo AEH 2toviy îoy dom 
doa 1 vado AMB dosso] «ij vnò AEZ toy in. 
‘Quoivs dij dery9yostar dvi xal 9) dò ANM ag vò 
AZE toy ioy ‘naù Ao1t) dea 4) vd MAN doing 
aj vnò EJZ tcrv ion. Ivoywvioy doa tori re 
AMN teipuvov 6 4EZ coiyuvo, sal AAA AI 
steoì tov ABI xuxàov. 
Ilsoi ov doderra ‘"doa nuxdov tw dodeyrti sov- 
pavo icoywvioy toiyavov meoiyepoarttat. —‘Oreo ide 
sto17j001, | 


| HIHPOTAZIE É. 


Eis vò dodèy coiyuvov uvxtov ètyyoaat. 
“Estw v0 dottv cgiyovov vò ABI dei dij els vo 


. «ABI agipavov usxdov iyyoawo. 


-” 


modi trianguli constituendi efficiuntur. Deiude, cuicunque 


‘angulorum E, ‘4, Z angulum 041 aequalem faciae, duo se- 


liqui ‘adhuc anguli locum inter se mutare possunt, quo itaque 
sex omnino modi. prodeunt. Magnitudo tamen laterom tri- 
anguli semper eadem est, quamvis variari poseit eorum p°- 
sitio. Facile etiam patet, reduci ‘hoc problema posse (ut 3 
Borelliv faotum est) ad Prop. III. 34. adeoque etiam ad al- 
teram, quac ibi allata est, solutionem, vel eam quoque, que” 


‘tu habuimus, conditionem admittere. 


Cor. Nominatim itaque circulo dato triangulum nequi- 
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quoniam ruadrilateri AMBK quatuor anguli quitgor 
rectis aequales sunt (1. 32.), quippe ia duo triangula 
dividituar AMBK, et sunt recti anguli MAK, KBM;.. 
reliqui igitur AKB, AMB duobus rectis aequales 
sunt; sunt autem et AE, 4EZ duobus rectis ae- 
quales (I. 13.); anguli igitur AKB, AMB angulis 
. 4EH, 4EZ aequales sunt, quorum AKB ipsi 4EH 
est aequalis; reliquus igitur AMB reliquo JEZ est 
aequalis, Similiter ostendetur et angnlum AN4M ipsi 
AZE esse aequalem; et reliquus igitur MN reliquo 
FAZ. est aequalis. Triangulum igitur AMN acqui. 
angulam est triangulo 4FZ, et circumscribitur circum 
ABI" circulam. ° 
# 

Circa datum igitur <irculum dato triangulo aequi-' 
angulom triangulum circumscriptum est. Quod opor- 
tebat facere. o. 4 


PROPOSITIO IV. (Fig. 287.) 


In dato triangulo circulum inscribere. 
Sit datum triangulum A4FB; oportet in triangulo 
ABI circulum inscribere. , 


angulum, sdeogue ai 6.) aequilaterum itrscribetur ope I 1, 
quod ipsum fieri posse in IV. 16. sumitur, ’ 


PROPOSITIO HL. o 


O.bs, Similes hic observationes locum liabent acin prae- 
cedente. Nempe punctum 8 pro lubitu, ws érvge, in cir- 
cumferentia sumi aut etiam datum esse, aut quacunque alia 
rattone determinari potest. Deinde etiam determinato puncîo 
B sex variis modis trianguli AMN situs variari potest, quam- 
vis magnitudo laterum noh varietun Praeterea iure quidera 


f 





x 
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Terurodwoay ai vino ABI, ATB yuviai diyo 
tais Bd, TA ev3siuts, xal cvufarderoony, cddaidats 
xavd 10 4 0ypeioy, xal jydwcav arò Toù A ènù rds 
AB; BI,.IT'A svSeias xtderoe ai AE, 4Z, 4H. 

Ko. ènel ion toriv 7 vnò ABA yuvia ri ind 
ABI, tor dè xa) 0091) 7 vo BEA 0097 vj vs 
BZA în, dvo dij to'vova tou vd EBA, ZBA, cis 
dvo YWVIS taig dvoi yuviats. toag Sorta , xal puro 
ni evedv pua sITÀevRa I0Nv , cyy Urmoreivovoay vai 


piav tv icwv yuvisv, uosry evtuv cv BA, sd 


tug Zoinag doa rÀsvods vais dowaîs TtAevoais rode 
stovotr fog deo 4 AE vj AZ. dia cè avra dij ui 
1 4H'xj'A4Z torìv ion. Ai rosis dba evdeiu vi 
ÀE s AZ, AH ivor adiygMéus eiciv è do nertpO To 
4, sul diactpuari iv) vv AE, AZ, AH nudo; 
goapouevos Wie xa dia tuv dondy orpueiwv, rei 
dpawesret rvàv AB BI, TA evdesv, dia ‘10 00 
Fig vival tag 71006 votes E, Zs H orpusivis puvias., 
Ei rie tesei avrde s éotae vi diaueton toÙ xuxhov 
nmo0s 0pdde ast dxpus ayouevi tvros stirntovoa 100 
uvxlov, uneo dtorov èdeiytty ox Goa 6 aévigu 4, 
diact)uari dè &vì riv AE, AZ, -AH yoopoperos 
L) 
observat Austîn., ‘ damonstràri oportere, contingentes 49; 
BN, IA iuter*se convenire, quod facillimum est, ducta V 


c. recta 4B, quae tum, quum anguli X4M, KBY recu sinb 
summam angulorum MAB, MBA duobus rectis minorem ef 





ficiet, unde res consequitur ope 11. axiom. vel "I, Post 5, 


vernm eandem demonstratiotem iam dedetat Tacquet. De 
nique notandum Peletarium et Borellium aliam adhuc huiws 
problematis solutionem exhibere, in qua, ope praccedentis 
propositionis primum circulo crianguluni dato aequiangulumo 
inscribitur, et deinde ope problem. in Obs, 5. ad ILL 10 


- 
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Secentur ABI, ATB anguli bifariam a rectis B4, 
T4 (I. 9.)s et conveniant inter se in puncto 4; et 
ducantur a 4 ad 4B, BI, TA rectae perpendicuala» 
Ts 4E, AZ; 4H (I. 12.). 

Et quoniam aequalis est angulus AB4angulo ABI) 
est autem et rectus BE recto BZ aequalis; duo 
igitur sunt triangula £84, ZB4, duos angulos duo- 
bus angulis aequales habentia, et unum latus uni la- 
teri aequale, et utrique commune B4; quod unì a6. 
qualium angulorum subtenditur; ergo et reliqua latera 
reliquis lateribus aequalia habebunt (I. 26.); aequalis 
igittur 4 ipsi 4Z. Ex eadem ratione et 47 ipsi 
4Z est aequalis. Tres igitur rectae JE, 4Z, 4H 
aequales. inter se sunt; ergo centro 4; et intervallo’ 
una ipsarum E, 4Z, AH circulus descriptus transia 
bit et per reliqua puncta, et continget 4B, BI TA 
tectas, propterea quod recti sunt ad £, Zs H puncta 
anguli. Si enim secet ipsas, recta diametro circuli ad 
rectos angulos ab extremitate ducta intra ipsum cadet 
tirculums quod absurdum ostensum est (III. 16.); 
circnlus igitur centro 4; intervallo autern una ipsa- 
tum 4E, 4Z, AH descriptus non secat rectas AB, 


Tectae inscripti huius triauguli lateribus parallelae circulum 
contingentes ducuntur. Caeterum de simili probletnate gene- 
taliore vide infra ad IV. 7. Obs. 2. “ 


PROPOSITIO IV. 

Obs. 1. Analysis huius problematis ita institui potest. 
Quum centrum circuli esse debest ex HI. 17, Obss 1. in recta, 
quae angulum ABI bifariam dividit, dividat eum bifarimm 
fetta 84, eritque in 24 centrum circuli (vel, ut aliter geo- 
Mettarum more dicamus, verit recita B4 locus centri circuli 


| 4, E oypsia, uo) end ov 4, E onusiwv cais AB, 


 sudeiag, 7 &xeòs vie BI. 


‘‘iecta logimus. Éadem tamen ad finem Prop. 8. desunt. 
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sriudoe vipuvei vie AB, BI, FA svSsiag Epayera 
ion avtsv xa) tavar uvxdog i7yeyoappevos elc 1 
ABI to/yavov. Eyyey0dpdw us ZEH 1). 

Eîs do 10. dodtv coiyuvov tì ABI xUudos Ù 
gipoastea: 0 EZA. "Oneo idee storjoat, 


de 


HPOTAZIS è 


Ileoì 0 dodly telyavoy xUXÀov stEoLYOUYGUI. 
"Eoto to dodèy reiywvov 0 ABI dei di neo 
16 dodly toiyuvov 10 ABI xuxdov stsorpoaya. 
Terpyo900ev ci AB, AS sUdeiae dixa MUTA Ti 


AT 71006 o0dds ,1Fv0av ai AZ, ZE ovpsreoo0 
qui dè fr! èvroge to ABI souyoivov, ù nè vis BI 


N 


1) Verba: ’Eyy:y0agdw we ZEH, quae in edd. Oxon. ta 
Basi]. omissa sunt, recte omnino e Cod, a restituit Peyrardus 
Pariter certe in Prop. 5. 9.113. 14. ad finem similia verba ad: 


describendi). Eodem modo, quim id centrum esse debeat 
in recta, quae angulum ATB bifariam dividit, dividat eum 
bifariam recta /°/, eritque in recta Z°4 centrum circali. Ent 
itaque in concursa utriusque rectac. Rectis autem 284, I4 
necessario concurrere , facile patet. Quum enim anguli 42/ 
4 TB simal minores sint duobus rectis (I, 17.), multo magis 
anguli. SB", 4FB simul (quippe dimidii priorum) minores 
erunt duobus rectis, adeoque rectae B4, I°4 convenient (Ax 
11. vel I. Post. 5.Ì. I 
Obs, 2. ‘Cor. 1. Quum etiam rectae AE, AH circulum, 
contingant, recta quoque 44.,.quae angulum 247° bifariam. 
dividit, in eodem puncto 4, centro citcali, conveniet (III 
417. Obs. 1.). Itaque tres rectae, quao angulos trianguli sli 
cuius bifariam secant, in codem intra ipsum puncto conve-. 





DI 


- 
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BI, L A contingit igitur ipsas, et erit circulus dee. 
piscriptus in triangulo ABT (IV. Def. 5.). Inscribatur 
[" 4HE. 0 
x In dato igitar triangulo ABI" circulus inscriptus 

est EZH. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO. V. Fig. 290.) 

j} Circa datum triangulum circulum circumscribere. 
:: Sit datum triangulum ABI; oportet circa datum 
j(triangalam ABI circulum circumscribere. 
pg Secentur AB, Al rectae bifariam in 4, E puno 
di (I. 10.), et punctis 4, E ipsis AB, Al ad re 

ctos angulos ducantur 4Z, ZE (I. 11.). Convenient 
autem vel intra triangulum ABI, veli in recta BI L 


! vel extra BI. a 


niunr, Et vice versa: Recta, quae ex puricto 4, in quo con- 

veniunt rectae, quae duos angulos 8 et I trianguli bisecant, 

ad tertinm amgulum ducitur, hune quoque bisecat (Obs, 2. 

ad I. 26. Cas. 5.), Cf. PHeiderer., © cuius annotationibue 
partim manusscriptis, etiam in loc_libro plura hausimus., 
Schol. in VI. Elem. P. I. $$. 41. 42, Caeterum ipsaàn pro» 
positionem EV. ‘. Euclides ex absurdo demonstrat, Rob. 
Simson. patto brevius directe, Neque vero cum Matthias 
(Auszug aus Rob. Simsons Uebersetzung) dixerim, verba.ss 
rae teust avtac x. t. À. usque ad finem demonstrationis ma- 
nifesto vriosum esse additamentu 1. Ad indirectam demonstre- 
tionem omnino necessaria sunf. | 

Obs. 3. Cor. 2. Et, que a puncto, in quo tres rectae 
:onveniunt , quae angulos alicuius trianguli birecant, ad la- 
‘era cius triangali demittuntur, sunt intér se aequalia, 

O bs. 4. Cor. 3, Et, quum sit AE=A4H, e F. z=FH 
THIIL 17. ©Obs. 5.), erit itaque BZ-4-BE, vel, quod eodem 
edit, 2.5 excessus, quo summa duorum laterum 84, BI 

Euclid. Element, P., IL | B 





ld 


BI sv9s sas ato tò Z, we éysi int Tre devrtoa 
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Supruntiroov oùv sTO0TE0OV ÈVTOS xATE TO Z 
uu) ènetevyiwouv «i ZB, ZT, ZA. Kai ene io 
totiv 7) AA vj BA, vovi) dì uu 006 009ds 7 SZ 
Bas doo 1 AZ Puos vj ZB èoriv ioz. ‘OQuoiu 
d) deitoniev dvi val TZ vij AZ èoriv iog, vet 
xal 9 ZB vj ZI toy ion di tosic Uoamai ZA 
ZB, ZI too Gi)ydowg siciv. ‘O dou ivrow vo Z 
deuotipori dè érì vov ZA, ZB, ZU xuabos yes 
qoueros ASI. mul del TwV Àoudy ONperoY , xuL Écta 
It8Q47EY00LtpLEvoG 6 xuxhos negò 10° ABI toipovo 
IHsoyoopicd ws 0 ABI. i 

"Adi dp ui AZ, EZ OVUTUTT WEI în 1) 


netayoap]e; mal èrstevydo 7 AZ ‘Opoiws di dei 
‘Fonev Ot tò Z oypieiov nivtoov Èoci coù stEGi ‘ 
ABI" toiyavov seoiyoagopiévov xvxdov. 

AMM di al .AZ, EZ OVTITOEETUGUY Euros 10 
ABI coigurov, sara td Z madiv, ws èyet Esc TI; 
TOLTY)S sATUYQAGIE > nat éresevydwOUY ail AZ, BZ 
‘TZ. Kai éneì sua dey ‘on toviv 3) AA tr AB, 400 





superat tertium AF, quo ipso propius determinatut I. 20 
‘Hanc observationem Clavius ad Ioann. Bapulsteri Benedictun 
refert. 

Obs. 5. Facile patet, eadem ratione solvi problema g ge 
neralius, quo iubetur circulus describi, qui contingat Uri 
rectas positione datas, quae non omnes tres inter se. sunt pi 
rallelao. Erunt enim vel a) (Fig. 288.) duae rectarum posi: 
tione datarum AB, T4 parallelae , et secabuutur a tertia 41 
im purctis 4, T, et tum codem modo ostendetur , si anguli 
DAB, Ald bifariam secentor rectis TE, AF, has reotas il 
puncto. aliquo E convenire, et vemissa ex E in rectas per 
pendicula EZ, FO, EH esse inter se aequalia, adeoque cil° 


f 


| 
TÀ 


[ad 


- 
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Conveniant igitur primum intus in Z, et iungan- 
nr ZB, ZF, ZA. Et quomiam A4 aequalis est 
BJ, communis autem et ad rectos angulos AZ; basis 
igtur 4Z basi ZB est aequalis (I. 2.).  Similiter 
ostendemus et rectam IZ rectae AZ esso aequalem, 
quare et ZB aequalis est ZI; tres igitur ZA, ZB, 
ZI aequales inter se sunt. Ergo ‘circulus centro Z, 
intervallo. autem una ipsarum Z4, ZB, ZI descri- 
pius transibit et per reliqua puncta, et erit circulus 
cirrumscriptus (IV. Def. 6.) circa ABI" triangulum, 
Circeumscribatur nt ABI. 

Sed 47, EZ conveniant in recta BI in Z, ut 
in secunda figura, et iungatur AZ. Similiter osten- 
demus punctum Z centrum esse circuli circa ABT 
triangulum circumecripti.. ì 

Sed 4Z, EZ conveniant extra triangulum ABI, 
mrsus in Z, ut in tertia figura, et iungantur 4Z, 
BZ, TZ. Et quoniam rursus Ad aequalis est 48, 
communis autem et ad rectos angulos 4JZ; basis igi- 


culum ceniro E, radio ZZ descriptum tres rectas in 2, @, 
H contmgere. Et eodem modo etiam ex altera reotao AJ" 
pate invenietur circulus, qui propositum efficiet. Alitar, 
ducto ad utramque rectarum parallelarum pprpendiculo quo- 
cunque ZE, eoque in E bifariam diviso, ac per £ ducta 
tecta Es parallela rectis AB, T4, ostendetur, in hao paral- 
lela esse centra describendorum circulorum. {Vel (Fi ig: 289,) 
d) nulla rectarum positione datarum parallela erit alteri. 
Omnes igituc tres #48, BI, AT inter se convenient, vel 
triangulum ABI efficient, adeoque problema idem erit, quod 
nostrum IV. 4. et invenietur centrum 4 Girculi intra triangu- 
lum describendi, qui tres rectis AB, BI", AI contingat. 


i é 
“ 


\ 
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dè sal ni0ds 009ds 1 AZ Pio doa 9) AZ Pix 
rt ZB ?ovv ioy. ‘Quoiaz dr) dcitorcev Ori vel i 
ZI vj ZA tovv îoy, wsce val 17 ZB ci) ZI io 


Toy, 0 dou nadtv seévroa vé'Z, diuotapeare dè ii 


rv ZA, ZB, ZI xdxdos yoagouevos ter sal du 
tuv Zomuv onueimv, sul forar meoryoagropievos sei 
6 ABI spiyovor. Kal yepuupîdw vs ABI. 

IIeoì 10 dodty dea cpipovov nuxdos stegiziyoe 
seu. “Ornco ide nooo. 


__ _ MOPIXZMA. 
°° Kad qavegdv du, dre pv èyvede où cpyuni 
ninter to xéveoov toi xvxdov, 7 ind BAT pura, 


- . f - . , 1) 
dv pellovi cpajpare ToÙ Yunvaliov tuyyivovda, tar 


tw totiv oedyje* ore di ènì vie -BI evIsias cò wr 
aoov minter, Y Uno BAT yovia èîv rpunvadio 1 
‘yyaevovoa 609 tot: dre dè 0 nevtoov où sazio 
‘Extos toipoivov nintet 1), g uno BAT, èy èlarin 


1) Ita sane reotins Peyrardus ex Cod. a habet, quam vu- 
gata lectio: oray éntos 176 BIT evBetas ro xtvepov inte. Cit 
terum iam Gregorius in versione latina veram lectionem er 
.pressit. ! ° 





Facile autem patet, eodem modo intra spatia XBT9, 4B4N, | 
‘ MFAO describi posse circulos, qui rectas 48, BI", AT en 
triangulum ABI contingant. Nolumus huic problemati, quod 
‘unum ex iis est, quae Apollonius in libris de Tactionibws 
‘tractavit, plenius evolvendo insistere,  Plura scitu digna, qu 
ad illud ‘pertinent, et ex hac constructione derfvari possusl; 
‘congessit Pfeiderer, ebene Trigonometrie Tiib. 1802, Iu ‘. 
‘e. facile patot, esse Arg TATO, - paritor ac i 


Obs. 4. vidimus esse sr ELATTIE et angulum dbi 


esse rectum elc. 
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basi ZB est aequalis (I. 4.). Similiter osten- 
t ZI acqualem esse ZA, quare et ZB ae. 
t ZI; ergo rursus circulus centro Z, inter- 
em una ipsarum ZA, ZB, ZI descriptus 
per relijua puncta, et erit circa triangulum 
ircumscriptus. Describatur igitur ut ABI. 


datum igitur triangulum circulus circumascri- 
Quod oportebat facere. 


COROLLARIUM. 


manifestum est, quod si centrum circuli intra 
um cadit, angulus BAI", in segmento maiore 
semicirculo positus, minor sit recto; si au- 
entrum in rectam BI' cadit, angulus BAT), in. 
rculo positus, rectùs sit; si vero centrum cir. 
extra triangulum cadit, angulus BAI", in seg- 
minore quam- semicirculo; maior sit recto. 


PROPOSITIO V. 

0bs. 1. Rob. Simson. putat, demonstrationem huius 

itionis ab aliquo vitiatam esse, non enim ostendere, 

» quae latera trianguli bifariam et ad angulos rectos se- 

» inter se convenire, et inepte dividere propositionem in 

bi corus, cum una eademque demonstratio omnibns inser- 
lt, ut iam Campanus observarit. Et illud quidem, rectas, 
Re ex 4 et Zad angulos rectos lateribus ducuntur, inter 
*convenire, facile, ut est apud Campanum, probatur, ducta 
*tta 4E, unde res eodem modo ex Ax. 11. vel I. Post. 5. 
#tet, ac ia IV. 3. de rectis circnlum contingentibus. Quod 
“tem rectao TZ, EZ nec fn unam lineam coincidere possint, 
ade patet, quod sì id fieret, rectae 4B, AF forent inter se 
ùtallelae (I. 28.), quod est contra hypothesin. Rob. Simson. 
“tas 4Z, EZ convenire inde probat,. quod sì non conveni- 
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cujpuari toù ruenvxdiov tuyyavovod, puseitov toriv 
cori. “Sete mal dtav èleerwv 00975 evpyare 7 
didontvy yovia, èvròs to toipuvov ovpreootriv 
‘ al 4Z, EZ: btav dèì 009), eni vie BI" otavd 
usizuv 003, txtos voù ABI toiyavov 1). 


HIPOTAZISX s. 
Els x6v dodivra xurlov cetocyuvov èyyoawal. 
"Ecvo 6 dodsìs xixdos 6 ABI del di eis vor 
AB’TA xvxlov cetogyuvov tyyotwat. 
“Hy3woay voù ABITA xuxdov duo diduerooi 100 
o0dds dillo al AT, BA sai èretevydo ai AB, 
BI, 4, AA. 


1) ’Exroc rov ABI roiywvov ex coniectura, quam iam 
versiones Campani, Clavii, Gregorii, Rob. Simrsonis alioruni- 
que habent, posuimus pro vulgata omninm editionum (in 

arìs. ex sphalmate- typographico est évros pro ENTOS) ento 
ey BI. ” | 
rent parallelze forent; at si parallelae forent 4Z, EZ, paral- 
lelao quoque foreit AB, A1', qui iis sunt ad angulos rectos. 
Hanc demonstrationem reprehendit Matthias Auszug aus Rob. 
Bims. Uebersetzung et Austin, Quod propositio illa, recta!, 
Quae perpendiculares sint ad duas parallelas, ipsas etiam pi 
rallelas esse, non praecedat. Facillime tamen res ad I. 28. re- 
ducitur. Caeterum poterat quoque Analysis addi simili n 
tione ac in IV. 4. facile deducenda ex IIT. 1. Cor. 1. I 

O'bs. 2. Cor. 2: Quum centrum circuli describendi e59% i 
debeat (ITI. f. Cor. 1.) in recta 42, quae rectam 48 bifa- 
riam et ad angùlos rectos secat, pariterque in recta EZ, quae 
rectam AT bifariam et ad angulos rectos secat, et denique 
eodem modo in recta, quao rectam ZF bifariam et ad angulos 
rectos seeat, patet, hoc; quod iltimo locò diximus, pepe!” 
diculum cum ‘duobus reliquis in uno eodemque puncto €09" 
venire debeie. 
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Quare et si datus angulus minor est recto $ intra tri- 
angulum convenient AZ, EZ; si autem rectus, in 
BI"; si vero maior recto, extra triangulum ABI 


PROPOSITIO VI. (Fig. 201.) 


In dato circulo quadratum inscribere. 

Sit datus .circulus 4BI"4; oportetin circulo ABF4 
quadratum inscribere. ” 

Ducantur circuli ABS duaé diametri AT, BA4- 
ad rectos angulos inter se (I. 11.), et iungautur 45 
BI,T4, 4A. 


Obs. 3. Cor. 3. Et quae ab hoe communi trium per- 
pendiculorum , concursn ad angulos trianguli 4, B;, IF ducun- 
tnr rectae Zf4, ZB, ZI acquales sunt. Casu itaque figurae 
 secundae (Fig. 290. b.) quo angulus BAI" rectus est, cen- 
trum Z circuli circumscribendi facillime inveritur, bisecaudo 
tantum latus recto angulo oppositum. Cf. III. 31. Cor. 2. 

Obs. 4, Eodem modo per tria punctt, ‘ quae non iu ca- 
dem recta sunt, circulus describetur. . 

Obs. 5. Corollarii f., quod in graeco textt legitur, pars 
prior non est apud Campauum, neque ommino ex hac con- 
structione consequitur, sed patet ex III. 51. Pars postetior 
consequitur ex conversa III. 31. vid. Obs. ad III. Si. Th 
pate posteriore corollarii praeterea, ut Rob, Simson. notat, 
termo est dè angulo dato, quum tamen propositio nihil ha- 
bear, nec habere possit de angulo dato, atque hino ille co- - 
rollarium hoc manifeste vitiatum esse concludit. Austin. id 
omnino ex hoc loco eliminandum esse putat, i 


PROPOSITIO VI 
Obs. A sexta inde huius libri propositione Euclides non 
nisi de figuris quibusdam regularibus tractat, et- de his iis, 
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Kul 3steì io); toviv ) BE ty EA, usvspov puo 
cd E, xovij dì sul stooe 00dac 1) E A- Pao: cqu 
i AB Baoss vj AA ton toviv. dia v0 aura dii sci 
Encveoa riv BI, TA sxaztoa rv BA, AI io; 
doriv: icondsveov dea tor) vo ABIA sergaristoor. 
vléya di) ove xal c0d%oyuvior. “Enei yvao 1 BA s- 
Perla dutnuetoos tove voù ABTA suxdov, spuziziior 
. dou tor to BAA' 0097 cea 1 vino BAL yeria. 
di vi avra di) nol éxiory cv vino ABI, BIA, 
TAÀ 009) tour v9doyuviov dea tovì ta AB"DA 
rerourtisvoor. ’Edsizty di nali loomdevgove tercu- 
guvov deu toviv: Kai tyyéyoanza: eis tow dodsria 
AB’0IA xvxiov. 

Eiîs doa dodévra xUxZov roy ABITA cerocpuvor 
èyyéyoarta: «cè ABITA. “Onso Èdei storijone. 


MPOTAZIE &. 


IIsoi cò v dodévra xxdov tsrodyuwvov TegIYRUYdI 
"Eotw dodele xinhoc dé ABITA dei dr) negl vor 
AB’IA xvxhov cscpayuvov srepiyodypar. 


quae Prop. 2—5 generatim de triangulis docnerat, simili 
proponit. Neque enim poterant ad ‘figuras maltilateras quis: 
cunque illa omnia applicari. Nonnulla tamen de aliis quoque 
figuris non regularibns valent. Propositio sexta, ut de hac 
iam dicamus, de quadrato idem docet, quod Prop. 2. de trian- 
gulo dato alicui aequiangulo. Quodvis autem quadratum eusm 
cuivis alii quadrato est aequiangulum. Nec vero generaliter 
îam proponi poterat problema: in dato circulo inscribere qui- 
drilaterum dato quadrilatero aequiangulum. Vidimus nemp* 
in Obs. 2. ad III. 22., ‘ut quadrilaterum circulo inscribi pos- 
sit, necesse esse, si quaestio sit de figuris, gnae nullos augu- 
los gibbos habent, ut duo anguli oppositi simul sumri 2690 
. les sint reliquis duobus angulis. Itaque etiam, si circulo dato 


° 


la 
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Et quoniam BE aequalis est E4, centrum enin 
E, communis autem et ad rectos angulos E4; basis 
igitur AB basi 44 aequalis est (I. 4.). Ex eadene - 
ratiohe et utraque rectarum (BI, :T4 utrique rectarum: 
BA, AA aequalis est; acquilaterum igitur est quadri. 
lateram ABITA. Dico autem et rectangulum. - Quo- 
niam enim recta BA diameter est circuli ABI, se- 
micirculus igitur est B4/; quare angulus BA4 re- 
ctus est (III. 31.). Ex eadem ratione et unusquisque 
anguloram ABI, BIT4, T44A rectus. est; rectangu- 
lum igitur est quadrilateram A4BIT4. Ostensum est | 
autem et sequilaterum ; quadratum igitur est. Et in. | | 
scriptum est in dato circulo ABITA. | 

In dato igitur circulo ABITA quadratum inscri» , 
ptum est ABI. Quod oportebat facere. “00 SA 


- 
-_ ic a i int ia d il Li em ee PAT. 


PROPOSITIO VIL (Fig. 29) 0 
Circa datum circulum quadratum describere. - | 


Sit datus circulus ABI; oportet circa circuluna 
ABI quadrataum circumscribere. 


inscribi. debet quadrilaterum dato quadrilatero aequiangulum, 
in dato quadrilatero eadem conditio obtinere debet. Quod si 
fuerit, poterit non modo , et quidem ita, ut panctum in vite 
cumferentia, per quod unum laterum quadrilateri inscribendi. 
transeat, datum sit, aut pro lubitu sumatur, res fieri, sed 
lanumeris modis fieri poterit, vel, ut aliter dicamus, .pro- 
blema generaliter sumtum erit indeterminatum. Nempe, si 
propositum sit, dato circulo ABI (Fig. 292.) inscribere qua- <> | 
drilateram, quod aequiangulum sit dato quadrilatero BZ0H, > 

quius anguli oppositi ZEH-+-Z@H=Z-+-IH==2 recis, ita, ut 

unum eius latus transeat per punctum datum A in circamfe- - _ 
ferentia circuli, fieri id poterit ,sequentem in modum. . Ab- ae 
scindatur per III. 34. recta dI segmentum dal ) queà ca- 


/ 


\ 
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. *Hy9wcay co ABITA xvxdov dio diajergo: rep0s 
ooddc diizias al AT, BA, mai dia voi v A, B, LT, 
A oxusiwv i Basav tpartouevar voò ABITA xvxdov 
ai ZH, H69, OK, KZ. ' 

- «+ Este odv tpancera 1 ZH co ABITA xvxdo», 
ano dè coj E xévroov ènì rv sur vo ‘A èscogiy 
inblevatot ] BA ai do n005 vu A ywwicei 00du' 


‘ slow. dia vo aved dj xal ai noos vois B,T,4 


“ 


piat angulum aequalem angulo #7, ductaque GE fiat angulus 
FAA=9EH , ot IAB—9EZ, et iungantur BI, IU y eritque, 
ut facile ex III. 22. consequitur, quadrilateram AB7J acqui 
angulum quadrilatero EZOH. Neque vero solum quadrilate- 
rum ABIA propositum efficiet. Quodsi enim v. g- ducta 
fuisset recta 59 parallela rectae ZO, iunctaque E#, angulus 
rTA43=93EH, et angulus FA#—=9E%- coustiturus esset, qua- 
drilaterum A8F93 pariter scopo respondisset, atque ita innu- 
mera glia, quae idem praestarent, exhiberi poterant. Nomi- 
matim, si ciroulo dato inscribenda fuerit fifura quadrato ac- 
quiangula, innumera rectangula problema solrent.. At, si 6- 
gura inscribenda ipsa ctiam quadratum esse, et per puncium 
in.circumferentia datum 4 transiro debet, una tantum figura 
bis conditionibus satisfaciet, Si circalo inscribi iubetur figura 
multilatera acquiangula figurae.datee, ante omnia, an res fieri 


* possit, ex observatis ad III. 22. difudicari debet, et si fieri 


possi, problema plerumque erit indetorminatum.-  Caeserum 
propositioni VI. 6. addi potest hoc. 

Cor. Circulus quoque (Fig. 291.) diametms AZ, BA in 
duattor segmenta aequalia dividitur (III. 26.). 


PROPOSITIO VII. 


O bs. 1. Rectas circulum contingentes HZ, 0K cum con- 
tingentibus H@, ZX convenire, patet ex I. 29. Cor. 3. 
Cor. ft. Quodvis quadrati cireumscripti latus aequale est 


‘ diamietro circuli, cui circumacribitur (I. S4.). ° 





Ducantur circuli ABI°4 duae diametri AT, B4 
ad rectos angulos inter se (I. 11.); et per puncta 4, ‘ 
B, T°, 4 ducantur rectae ZH, HO, OK, KZ cir 
culum ABTA contingentes (NI. 17.). 

Quoniam igitur Z77 contingit circalum ABFA 
centro autem É ad contactum A ducta est E4; an- 
gnli ad 4 recti sunt (III.:18.). ‘Ex eadem ratione et 
anguli ad B, I°, 4 puncta vecti sunt. Et quoniam 


Cor. 2. Si dactis reotis AB, BI, 14, 44 eidem cie- 
culo quadratum inscribatar, erit quadratum circumscriptum 
duplum quadrati inscripti, hoc nempe erit aequale duplo qua- 
drati radii (I. 47.), illud autem quadrato diametri Cor. 1 

Cor. 3. Circulus etiam hic diametris AF, B4 in qua? 
tuor segmenta aequalia dividitur (III. 26.). ' 

Cor. 4. Pariter latera quadrati circumscripti diametrig 
AF, BA bisecantur. Est nempo HA=BE (I. 34.) et 24= 
EA. Ar BE=E4, itaquo et HA=2Z4. 

Obs. 2. Quum quodvis quadratum aequiangulum sit 
cuivis aliî, etiam haec' propositio conferri potest cum propo- 
fitione IV. 3. Et faeilo patet, propositionem IV. % longe 
generalins, et certe ad figuram rectilineam quamcunque, quae 
angulos gibbbs non habet, extendi posse. Factis nempe (Fig. 
298.) ot' in IV. 5. angylis ad centrum O circuli dati ex ordine 
aequalibus iis, qui deinceps sunt angulis figurao datre ZOHX4, 
nempo angulo a0e= angulo, qui Z deinceps est @0# ei, qui 
@ deinceps est etc. ductisue per puncta e, a, ff etc. (quos 
rum unum etiam datum esse potest) rectis circulum contin- 
gentibus, demonstrabitur, ut in IV. 3. rectarum' harum con- 
tingentium unamquamque convenire cum duabus ipsi proxime 
positis, et esse figuram ita enatam aequiangulam datae ZOHK4. 
Nec gdueraliter omnes ii casus excIndentur,' quibus figura dii 
angulos gibbos habet: in figura autem datse aequiangnla citea 
cirenlum circumscripta latera angulos gibbos commprelendentia 
non ipsà, sed producta tantum intra figotam circulyg@ COS 
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enpsiots voniai dodo sicev. Kui èael 0ed7 lerw 9 
ino. AEB pavia, Bove dì 0097 al 3 vad EBH 
rragriARajos dou.toriv ) HO vj AT. Ar to avrà 
di) xa ij AT xi ZK tar) naoarAyghoc. “Rete nai 
) HO vij ZK tori napadìyhoc. ‘Quoiwg di deito- 
pey ati rai éxateou tuv HZ, OK vj BEA Èeq 
saoudizips. TlagadAm}oyecya , tovì va HK, HT, 
AK, ZR, BK: ion doa éoriv 1f pèy HZ OK, 
" dè HO vj ZK. Kai ènsì ion tovìv ) AT vj BA, 
Gil nol 7 psv AT énactioe tav HO, ZK, sj dè 


tingent, et anguli quoque ad centrum situm aliquatenus di- 
versum obtinebunt, quae omnia, quum singulis casibus evol- 
vendis haud vacet, hic et in sequentibus praeterimus. 

Obs. 3. In figuris eirculo alicui circumscriptis (hic quo- 
que praeterimus cas, quae angulos gibbos habent) obseryari 
potest circa latera aliquid admodum simile ei, quod in figuris 
circulo inseriptis circa angulos observavimus Obs. 2. sq. ad 
III. 22. Nempe, si- parem laterum numerum habuerint, et 
latera, initio facto a quocunque eorum ordine numeris indi- 
centur, erit summa laterum numeris imparibus notatorum ae- 
qualis sumimae lateram numeris paribus notatorum. Sit v. c. 
talis figura, quae nullos angulos gibbos habet ABIAEZ (Fig. 
295.), quae circulum "contingat in punctie a, f1Y, Gtc. erit- 
que &x HI. 17. Obs. 1. . ‘ 

MazzAZ 
Ba=Bf 
Ty=If 
dyr=dò 
E: EI 
z=Za . 
nnde (4a+-Ba) + (174+-4) +4 (04-20 DIATI) AA 
ES) 4-(Ze4- At) 
i. e. AB4-P4-4-EZ=-BT-4-4B4-Zd. 
Similis demonstratio focum habet in figuris, quae pluvra ha- 


PA 


Ci ex 





rectus est angulus AEB, rectus autem èst ei EB H 
HO parallela erit AI (I. 28.) Ex eadem ratione et 
AI parallela est ZK; quare et HO parallela est ZK 
(I. 30.). Similiter ostendemus et tttimque ipsarum 
HZ, OK ipsi BEA esse parallelam. Parallelogramma 
igitur sunt HK, HT, AK, ZB, BK aequalis igi- 
tur est #7Z quidem ipsi OK, HO vero ipsi ZK. Et 
quoniam A’ aequalis est B4, sed et Af' utrique 
ipsaram HO, ZK, BA vero utrique ipsaram HZ, 
OK est aequalis; et utraque 70, ZK utrique HZ, 


bent latera. Hinc consequitur, roctanguluni et riomboiden 
citeulo 42 circumscribi non posse. 

Obs. 4. Sirnile quid obtinet im figuris circulo circum- 
scriptis, quac numerum laterum imparem habent In illis 
sempe, si unius cuiuscunquo lateris v. c. (Fig. 296.) in pen- 
tigono 4BIAB lateris EA partes de, et #E in quae in puo- 
cio contactus dividitur, sepatatim numeremus, pariter somma 
laterum numeris imparibus notatorum aequalis erit summae 
nuntieris paribus notatorum,' quod eodem modo demonstta- 
bitur. 

Obs. 5. . In quadrilateris propositio, quam Obsi 3, ha- 
buimus, walet etiam: conversa. Nempe si quod quadrilaterum 
ita comparatum sit, ut summa ddorutn latetum oppositorum 
aequalis sit summae duorum reliquorum laterum oppositorum, 





poterit illi circulus inscribi. Demonstrri id potest vel directe, 
vel indirecte. Directa demonstratio haec erit / Sit (Fig. 297.) 
quadrilateram 48 Sd, in quo summa laterum AB-+- Fd aequa- 
lis es summao laterum BZ4-44; poterit ci circllus insctibî. 
Nam ex Obs. 5. ad IV. 4. circulus potest describi, qui, tria 
quaecunque contigua latera v. o. 48, BI", IÎ4 contingat in 
punctis a; #, y, adeoque erit, si'O huius circuli centrum 
tit, Va=.08, et 0a2=0y2. Est autem 0a2=042— 4a? , x 
OP= 042-452 (I. 47. Cor. 2.), adeoque eri 042- dar 
04?-d4p2. Et, quuto sit ex hyp. AB+-I4=BI4 4A. 
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BA incriog’0 vi v HZ, OK toy toy mal tnazioa 
dou civ HO, ZK txutioa civ HZ, OK doxty ion. 
"Ioorlsvgov ou tovì ro ZHOK terpardevoor. Aia 
dj dti na opdoyuviov. ’Erelì yde stupadày;Aoy0ap- 
uov tove vo 'HBEA, xai town 0999) 3) Uno AEB 
cedy cpu «at 7 Vano AHB. ‘Opoiws di dettopey 
ori nai aj n00g vos O, K, Z yuvic: opdat elia 
vodoyguviov dpa tori vò ZHOK csrgasdevoor. “E 
Geiy9y dì naì icondevoov: tereaypwvov dou toviv. Ka 
neoiyézoanta: meol v0v ABTA xvxdov. 

llegi tov dodivia doa uundov rerodyovov meoi- 
yivoantar, ‘Orso éde storjoai. 


. IPOTASEZSIE 2... 
Eis td dodiv teroaguvov uvxlov èyyodwar. 
'  ’"Eorw tò dodtv terodyuvov to ABIA dii di 
sis #0 ABI cerocypuvov uvadov èyyodwar 
-  7scuiodo suotioa tov AB, dA diya nerd ve 
4, Eorusia, xaì did pèv voò E onocéoa cv AB, 


TA nagddìyAos 7y9v 17 EO, die dè toù Z omomee 


quv AA, BI sragaMiyAos yo n ZK- srapadànio- 


‘Ba==Bf, Ty==T8 (Obs. 1. ad III. 17.) erit, acqualibus utrim» 
que demtis, Au-p-4}=4A. Jam it vel de=-4y (Fig. 291. 
a), vel alterutra earum maior altera (Fig. 297. b.): Utroque 


casu, demisso ex O in 44 perpendicalo 03, dico esse 0Î= 
44. 
Oy. Nam, si 1) Aa=-4y, erit tam da, quam 47= 97° 


‘Et, quum 04°—-Aa?=04°-4y2, evit 0Ax=-04), adeoque , 
04= 04, undo perpeudiculum 08 rectam 44 bisecabit ind | 


. L 
(I. 26, Cor. 3.), eritque ==. Es autom OÎ= 


04-43: et 0y%=04:—dj2, itaque 03=0y?, adeoque 0) 
=0y, Sin suse pop sit Aa=47, sit alterutra camm Yo © 
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OK est aequalis. Aequilaterum igitur est ZHOK 
quadrilateram. Dico et rectangulum.., ‘Quoniam enim 
parallelagrammum est HBEA4, et est rectus angulus 
AEB; rectus igitur et 44B. Similiter ostendemus 
et angulos ad O, K, Z rectos esse; rectangulum igi- 
tur .est quadrilaterum ZHOK. Ostensum est autem 
‘et aequilaterum ; quadratum igitur est. Et circum- 
scriptuno. est tittà 4874 circulim.. 


Circa datum igitur circulum quadratum circumscri» 
pium est. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO vin. (Fig. 299.) 


In dato quadrato circulum inscribere. 


Sit datum. quadratum ABITA; oportet in quadrato 
AB[IA circulum inscribere. 


Secetur utraque ipsarum 4B , AA bifarism in 
punctis E, Z (I. 10.), et per E alterutri rectarum 
AB, TA parallela ducatur EG (I. 31.); per Z vero 
alterutri rectatum :44, BT parallela ducatar ZK (I. 


dy maior altera 4a. Quoniam igitur 0.42—4a?2=042—4y2: i 
crt 472- A0?—=04-04% At, demisso ex O in rectan 44 
‘perpendicalo 03, est 04°-0A4°=482—A482 (I. 41. Cor. 3), 
Itaque dy°— da? 40°— Ad? i. e. rectangulum (dy4-Aa) (4y 
—Aa) = rectang. (1434-48) (4) 43 (II. ‘4, Cor. 4.) Quum 
autem sit dy4+da=A4- 4834-48, erit Ay— Aa dd 43 
(Obs. 3. ad I. 40.), adeoque erit 404 Ac-pdl'- Au=484-43 
+S3-A0 i. e. 24)=2 4, vel 4y=48? 2, et quam 06 0d°— 
di. et Oyt:=Ud°-A4yî, etit O3'=0y°, et 0ì=0y, adeogue 
utroque casu circnlus radio Oy descriptus etiam per @ transi- 
bit, er continget rectam 44 in d (HI. 16. Cor. 1.). Hino 
consequitur quadrato‘et rhombo circulum° posse inscribi. 
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yoasiuov dea toviv inaotov civ AK, KB, 49, 
64, AR, HT, BH, H4, xa) ai qnevavsioy av 
«quy misvoai dndovoti four sloiv. Kal èstel Toy tovy 
n Ad vj AB, moi èovi 4 uèy AA ypiosw Y AE, 
«is dè AB spicca ) A£, toy dea raè Y AE ci 
AF «ste nul al astevaverov iva. cisty, Ton dba vai 
% ZH vj HE. ‘Opotws dn deitouev der mal éraséca 
tov HO, HK éxareog rav ZH, HE torty ioy. Ai 
stcoupes doa «i HE, HZ, HO, HK icu aly 
das siciv. ‘O doa neiveoo uèiv vò H, diaorzpoari 
dè ivi riv HE, HZ, HO, HK uuvxàoz poagoperos 
sitei xal ‘did cy Zoeroy ovuli sa) èpawerca tav 
AB, BIT, TA, dA svdey, du 'tò b9ddg civ 
cds move vois E, Z, 0, K ywvlas eì yao esper 
, uvxloc ac AB, BI, T4, dA, 1) tij diapéro 
tou xusiov novs codug at dxoas dyopéyy trtos ne- 
ceitar toù xuxdov, bstep dconov èdeiy9y. Qua dpa 
0 sévroo pèv cd H, diavciuori dè evi civ HE, 
HZ, HO, HK xtxhos yoapopsvos tive rac AB, 


Obs. 6. In figuris aurem, quae plura quam quatuor la- 
tera habetit, propositio, quam Obs. 3 habuimus, pariterque 
altera Obs. 4. exhibita conventi nequit, quod similiter fere 
demonstratar ac Obs. 6. ad III. 22. Sit nempe (Fig. 2%.) 
figura ABI'4EZ circulo, cuius cenitum est O, radius 0a cir- 
cumscripta, et contingat ille latera in punctis a, f, 7» d,e 
$, iam sumantur duo quaecunque' latera contigua v. c. 42; 
‘EZ, et producatur utramque ultra Z usque ad @ et 27 cade 
quantitate, nempe ita, ut sit ZO=Z, et centro 4 radio 
‘49, pariterque centro E radio E describantur circuli, qui 
‘se intersecabunt in puncto aliquo X, ita ut ductis AK, BK 
sit puuctum Z inter 4X et EX, orieturque novum polyg0- 
nom 4BFA4EK, quod a priore 4ABIAEZ tantum quoad latest 
AK, EX; ceorumque poeitionem discrepabit, caeterum vero» 
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31.) ; parallelogrammum igitur est unumquodque ipso» 
mm AK, KB, 40, 064, AH, HT, BH, H4, 
et opposita ipsorum latera aequalia sunt (I. 31.). Et 
quoniam 44 aequalis est 4B, et ipsius quidem 44 
dimidia est AÉ, ipsius vero AB dimidia 4Z, ae- 
qualis erit et AE ipsi AZ; quare, et opposita aequa» 
lia sunty ergo ZH aequalis HE. Similiter ostende- 
mus et utramque 70, HK utrique ZH, HE esse 
aequalem. Quatuor igitur HE, HZ, H®9, HK ae- 
quales inter se sunt. Circulus igitur centro 7, inter- 
vallo vero aequali uni ipsaram HE, HZ, HO, HK 
 descriptus transibit et per reliqua puncta; et continget 
rectas AB, BID, D4, AA, propterea quod recti. sunt. 
anguli ad E, Zy 09, K anguli; si enim secat circulus 
rectaa 4B BI, TÀ, 4A, quae diametro circuli ad 
rectos: angulos ab extremitate ducitur, intra circulum 
cadet, quocl absurdum ostensum est (IIL 16.) Circu- 
lus igitur centro H, intervallo vero aequali uni ipsa- 
rum HE, HZ, HO, HK descriptus non secat rectas 


quum polygonum A8T. AEZ circulo circumscriptum sis, erit 
ex Obs, 3. AB+-F4-+-EZ==BT-4-4E4-ZA, adeoque, quum 
EK=BZ4ZH, et X4-x=Z44-Z9, sumtum autem sit ZH= 
28, evi etiam AB+T44+EK==BI4-4E-{4-KA. Polygonum 
itaque ABFAEK étiam ita comparatum est, nt numerus late- 
tum alterne numeratorum aequalis sit numero roliquotum la» 
terum, et tamen manifestum est, huic polygono circulum in- 
scribì non posse. Si enim iuscribi posset, idem etiam latera 
4B, BI, T4 ex ea parte lateris BI contingere deberet, ex 
qua sunt reliqua latera, At, qui hoc efficit, umicts circulus 
est, nempe is, qui centro Q radio Oa describitur. Is autem, 
quom latera EZ, 4Z contingat, nequit simul latera BK, AX 
extra illa posita contingere. | 
Euetid, Element. P. IL - . € 


LÌ . 
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BIT, T4, 4A evSelas. Egea doa avrav val 
éovai tyyeyoappeévos sì vo ABLA rerodyovor. . 

Els doa vò dodty cerpaymvov uundo? Èyytyoarii. 
<Oneo.èds rowvjoai. 


IPOTAZIE® Ss. 


Ilegi co dodiv tstpuyavor, xuxdov srepsyodypa. 
“Eco co dodiy cerguyavov vo ABITA dei di 
- neoì co ABU rivgaymvon xuxiov 1tE0LYodYwas 

‘EnetevyPsicai 700 ai AT, BA tepuyérescay cì- 
Agiac xard co E. 

Koù èrel io) toy Y V7A ij AB, 2019) dè 7 
AT, dvo d) vi AA, AI duo vaîe "BA, AT icu 
slol, nat Pace U AI fave L4/ BI ion zovia c04 
îoy tovly 7 vid AA’ puvia ti vò BAI 7 dea 
vnò 4AB puvia diya versata Uno uo AT. “Quoiss 
dry) dsitopev ove val éxaoty | twy vno ABI, BT4, 


TAA diya terugra: UO Twy AF, dB evasuiv. Ka 


ame) io) torly 7 vo 4A4B pavia vi vnd ABT, sei 
dove vie pv Und dAB piove 7) vado EAB, 7 
dè vino ABI'Yuicera 1) ino EBA' uai 7 Und EAB 
dea vj vnòo EBA toriv Toy Wsce sal nAevoa 7 F d 
mhevo vj EB torìv fon. ‘Ouviwe dij deitopey cu 
xai dsatioa cuv EA, ER evdewiv duaviga 1 


EI, EA ion èoviv. Ai r“onages Goa al EA, EB, 


O ba 7 . . In figuris cireulo ‘circumacriptis, quae nume 
rum laterum imparom habent, propositio, quam Obs. 4. hs 
buimus, etiam ita exprimi poterit: erit in illis summa latetum 
primi, tertii, quinti etc. aequalis summae lateruin secundi» 
quarti (etc. si huic addas duplum segientum primi late 
quod inter punctum contactus et eum eius terminum iecet, ! 


‘quo numerzpe coeptum cit, .v. c. (Fig. 296.) in pentagono 
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AB, BI; I4, 4A. Gontinget igitur ipsas et erit 
inscriptus in quadrato ABUA. 


In dato igitur quadrato circulus inscriptus est. Quod 
oportebat facere. 


PROPOSITIO IX. (Fig. 291.) 
Circa datum quadratum tircultm circumscribere, 
Sit datim quadratum ABITA; oportet circa qua» 

dratam ABITA circuluns circumscribere, i 
lunctae #I", BA sese secent in E. a 


Et quoniam 44 aequalis est 4B, communis au- 
tem Af°, duae 4A, AD duabus BA, AT aequales 
sunt, et basis Al basi BT aequalis; ‘angulus igitur | 
AAT aequalis est BAT (I. 8.); angulus igitur A4B 
bifariam sectus est ab Af. Sinùiliter ostendemus et 
unumquemque angulorum A4BT; BÎA4 y TAA bifas 
riam sectutn esse a rectis 45", 4B. Et quoniam ae. 
qualis est angulus. 44B angulo ABT, et est ipsius 
4A4R dimidius angulus #.4B, et ipsius ABI dimi. 
dius angilus #BA4; et EAB igitur ‘angulo EBA 
erit aequalis, Quare et latus EA lateti EB est ae- 
quale (I. 6.). Similiter gstendemus, et itramque re- 
carum EA, EB utrique EF, EA dequalem èsse; . 
quatuor igitur #4, EB, ET, E4 aequales inter se . 


circulo cifcumscripto, quod supra delineatum fuit; erat, sia 
puncto f, versus B namerare incipias ex Obs. A. AB4-T4-+- 
Fe BI4-E4-{- As unde si ‘utrimque addas 46, etit AB: T4 
+BA—-B-+-E4-+-2At=*BM--E4-+2Aa. Hinc consequititt, 

si latera figurae circulo circumiscriptaé, qiiae'rinmetum laterum 
imparem habet, omnia tlata sint, data etiam èsse ‘#eginentà, 
in quae illa in puncto contactus dividuntur. Erit nempe 2.40 


La 
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| | I 
ET, EA ica. adylas eloòvr. ‘O doa nertoo vu E, 


uaì duoviueri évi tiv EA, EB, ET, EA rio 


peapopevos ile mal dul cuv Aondv orpeiwr, ri 


oto mepiyeyoappivos neoi vo. ABI resoayavor. 


‘ Ileocyeyocpda ws 0 ABITA. 


Ilegì vò dodiv dea rerocyuvov xundos vespri 


ponreras. “Osso der TOI]. 


MPOTAZIEZ i. 


*Icooxedte tolywvoy over), cute, Èpov Sxoctpar 


quv n006 Ti Pace yuviuiv diandaciova ve denis. 
Euusiodw tes evdsia ) AB, sol'terprode vere 
co I onueiov, were to vnad vv AB, BU nepuyo- 





pevov oedoyuviov icov elvae vu ano vo IA ceroa- 


poiva' xaì xévio ubv tw A, diaovijuori dè vs AB 
xuxlos yeycapdw o BAE, nal tvrouocde els cor 


| BAF uvxlov «j AM evdeia, pr) peitovi ovoy ris 


où BAE uvudov diapéroov, ion svdeia 1) Bd val 


Ko) ere) vo uno tiv AB, Bl' îvov torì sg ano 
«ig AT, ion dè 1$ AT vij BA cò dioa Uno tav AB, 
BI icov tori vu arno vije.BA. Kal ènel uuxlov vo! 


‘ ATA ellysecod ci onuetov furos tò B, xaì asso 1oV 


B sto0g vov.ATA xuxdov ITQOGITETTTOI MAO! duo evdeiat 
ai BA, BA, uo ” per avtov réuver, 3) dè 7006 
sirnver, nai èove 10 no vv AB, BI iîcoy vu ano 


ABI A4-EA-—Bl- 4E. Caeterum haec disquisitio a tertia 


_ fnde observatione instituta primum facta est a Pitot (Mém 


de l’Acad. des Sc. de Paris 1725. p. 45.), CL' Kraft. Geom. 
Sublim. 6. 104. 


tnetevydacav dd AA, TA, ual neoiyeyoag@w sel 
0 ATA xgiyovov xuxdos 0 ATA. 
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sunt. Circulus igitur centro E, et intervallo aequali 
uni rectarum FA, EB, ET, EA deseziptus transi- 
bit et per reliqua puncta, et erit circumecriptus' circa 
quadratum 4BI4. Circumscribatur bt ABI. 
| 
Circa datum igitur quadratum circulus crcuntci 
pius est. (Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO X. (Fig..301.) 


Fsosceles triangulum constituere, habens utrumque 
angulorum ad basin duplum reliqui. 

Ponatur aliqua recta 4B, et secetur in puncto T, 
ita ut rectangulum sub 48, BI" contentum aequale 
sit quadrato ‘ex IA (II. 11.); et centro A, et inter- 
vallo AB describatgr circulus BAE (Post. 3.), et ap- 
tetur in circulo BUE recttae AT", quae non maior est 
diametro circuli B.4. I, aequalis recta BA (IV. 1. ); et 
inngantor 44, l'4, et circumscribitor circa triangu- 
lum AF cìrculus Ar4. | 


Et quoniam rectangulim sub AB, BI" aequale est 
quadrato ex AT, AT autem aequalis B4, rectangu- 
lum igitur sub 4B, BI aequale ‘est quadrato ex B4. 

. Et quoniam extra circualum AT sunptum est ‘ali- 
quod punctam .B, et‘a B in circulum AT4 cadunt . 
duae rectae BA, BA, quaruna altera quidem ipsum 
secat, altera vero in eum incidit; et est rectangulum 


PROPOSITIO Van. 

Obs. si cui rhombo dato ABF4 (Fig. .300;) circulye 
inscribendus est; quod ex Obs, 5. ad prreced. semper fieri 
potest, centrum quidem circuli inscribendi eadem ratione in- 
veniri potest, ut hic pro quadrato ostensum fuit, ductis nempe 


f 
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vie BA 1 BA dica èparrera coù ATA. {Kai inà 
&panteras pèv 1] BA, asso dè 1ijs naro vo A éragpis 
dujura .1 AI 1 doa vino BAT yuviu Toy tori vi 
$v té evadlat voò muxdov eurpon yuvig vj vne 
AAT. “Enel ov ioy oviv 1) inéò BAU vij ino 4AI, 
noevi} epocusio@w 1 und TAA- 6An figa 1 Vrcò BAA 
ion tor) dvo) vale vino TAA, AA. ‘AMG vas 
ino TAA, AAT ion torly 1 8xxòs 1) dred BFA i 
cea vrò B4A ì îon éovì vi nò RCA, “ARR vw 
BAA «ij vnò TBA tody (0%, drcel sal rcheved K XV}. 
vj AB torv ioy° wsre mal 9) vò ABA vij rino BI 
èotlv ion, Ai coeic Goa ci vo BAA, ABA, BI4 
loci adiydors sictv. Kai ere) ion doviy 9) vnò ABI 
guvia vj vino BLA, iey tovì xa) mieved 9 BA ndevei 
©] AT. ‘AW n BA vi TA nossa toy nai I 
AI Goa vj TA toriv ioy° were nai gone sj ciro 
TAA. yuvio vij vno AAT tory ioy° cl dea vs 
T4A, 4Al vie vad AA’°!M slo) dindaotave. To dì 
«cè 7 vo BFA vais ino TAA, AAl' sab 7 Uno 
BIA doo vis vnò AAF èovì dendij. "Ion dè 7 uno 
BA Snateog toy Vraò BAA, ABA ua) éuasspa c00 
suw Uno BAA, ABA vis Und BAL covi dadi 


ractis ZX, E@ pex puncta, quae latera rhambi apposita bifa- 
riam dividunt, eruatque adhuc ut ante Zi=MA=-HE—H0= 
A 1 . . 

dt at ciroulgs inscribondus iam alium radium babobit, qu 
invenitur, demisso ex N sd nanm laterum rbombi v. e 44 
perpendiculo He, quod, ut facile probatur,' aequale est 9" 
pondiculo cuicunque ex 77 in reliqua latora demisso v. © Is 
Est. enim in triangulis H£%, HCZ, HE=HZ, amgulus E=4% 
ad s et $ suut anguli recti, unde ex IT. ‘26, est Hs=H, © 
circulus centro H radio H% descriptus otiam por puncta 5; 9. 
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sub LAB, BI aequalejquadrato ex B./, recta BA contingit 
circulum A4T4 (III. 37.). Quoniam igitur BA con- 


tingit, a contactu vero ad 4 ducta est Al"; angulus 
igitur -BAI aequalis est angulo 4/°A in alterno cir- 
culi segmento (III. 32.). Quoniam igitur aequalis est 
mgulus BAI angalo ZAP, communis addatur T' 44. 
Totus igitur BA4 aequalis est duobus FAA, JAF. 
Sed angulis IAA, AA’ aequalis est exterior BLA 
(I. 32.); angulus igitur BAA aequalis est angulo BI'4. 
Sed angulus BAA angulo T'B4 est aequalis, quoniam 
et laras 44 lateri AB est aequale (I. 5.); quare et 
A4BA ipsi BIA est aequalis. Tres igitur B4A, ABA, 
BIA aequales inter se- sunt. Et quoniam aequalis est 
, angulus “ABI angulo BT, et latus BA acquale est 
lateri 4I° (1. 6.). Sed BAipsi FA ponitur aequalis; 
et AI igitur ipsi FA est aequalis; quare et angulus 
TA4 angulo AAT est aequalis (I. 5.); anguli igîtur 
TAA4, AAT angali AAI' sunt dupli. Aequalis autem 
et BIA angualis TAA, 4AT (I. 32.); et BIA igitur 
angoli AA4f est duplus. Aequalis autem et BI 
utrique anguloram B44, 4BA, uterque igitur angu- 
lorum B44, 4BA4 anguli BA est duplus. 


‘-s transit, et rhombum in: his punctis ‘contingit (III. 16. Cor. 


1.). Paullo brevius centrum X invenietur, ductia diagonali 


bus 4F, B4, quae parîter in Z/ se intersecant. 


PROPOSITIO IX. 


O bs. FEadem constructione etiam circa rectangulum non : 


aequilaterum circulus circumscribetur, quod fieri semper posse - 


patet ex Obs. 5. ad HT. 22. DemGnstratio tantum paulo di- 
Versa erit, et absolvetur ope I. 34. Cor. 1. et I. 34. Cor. 12. 
x N 


\ 


50 . ELEMENTORUM 


"Eco 0 dog rmeviczuvov, Soirmizuody re sa 
looywviov, vò ABTAE- dei dn) cis vo ABI AE nov 
suywvov xvxdov Èyyodwos. 

. Tesujodwe yio inottoa tiv rino BIA, TAE 
puvuv diga vp énavioee tiv TZ, AZ evdedir 
xa) amo ‘to Z ogusiov, nad è avufaZkovoew dl- 
Ryo vi TZ, AZ evdciar, inetevydwoav ai ZB, 
ZA, ZE svdsiai. Kai ènel ion toviv 1) BI' xg I4, 
mov dè 17 TZ, duo dn ai BI, TZ dvoi vaîig AI, 
IZ icw sio, xaì yuvia 1) ino BIZ yuvia vs ino 
A4TZ icy tori: Bucs don 1 BZ vij Peoci AZ dov 
ion, xa) vo BZI cgiyovov vé AZ’ toryove torv 
voy, sal ai Aosta yaviai tale Zouraîe yowvia:s low 
elotr , Up de ci Îoct rAevoal UILOTELVOVGLY* ‘07 dia 
9 vao TBZ yuvia vj vino TAZ. Kai èneì der 
ievy ) vnò TAE vie Vnò TAZ, îoy dè 7} pievi 


merum habentibus una regula comprehendi, nempe, si num.- 
rus laterum polygoni describendi sit ==N, eius descriptio pea- 
debit a ‘descriprione trianguli isoscelis, in quo utervis angulus 


ad basin sit (Sa :) plus anguli ad verticem. Tum vero, ut 


facile (IV. 10, Cor. 2.) probatur, simul in potestate erit de- 
scribere triangulum isosceles, cuius augulus ad verticem sil 
(N-2) plus utrinevis anguli ad basin, et vice versa. Possunt 
autem etiam polygona, quae parem laterum numerim habest, 
quando is non est formae 2n, reduci ad polygona, quae im- 
parem laterum numerum habent; si autem est formac 27, ad 
quadrata, 


i PROPOSITIO XI. 

«Obi. 1. Probandum erat ante omnia; quod Austin. mo- 
net, rectas OK, XA, AM etc. inter se convenire, quod, du- 
ctis rectis BF, FA etci facilo eodera modo probatur, ac dn. 
IV. 3. vidimus. . 


4 
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Sit dattam pentagonum aequilaterum et aequiangu- 
lum ABIAE; oportet in pentagono ABI'AE circue 
lum inscribere. 

Secetur aterque angulorum BI4, T4& bifariam 
ab utraque rectarum IZ, 4Z (I. 9.); eta puneto Z, 
in quo conveniunt inter se rectae TZ, 4Z, ducantur 
retaee ZB, ZA, ZF. Et quoniam BI aequalis est 
TA, communis autem TZ, duae BT, TZ duabus 
4l, TZ aequales sunt, et angulus BIZ angulo ATZ. 
aequalis est; basis igitur BZ basi 4Z est aequalis (I. 
d.), et triangulum BZI' triangulo 4ZT est aequale, 
et reliqui anguli reliquis angulis aequales sunt, quos 
aequalia latera subtendunt; aequalis igitur angulus BZ - 
angulo 1.17. Et quoniam. duplus est T/E anguli © 
TAZ, aequalis autem angulus F4E ahgulo: ABI, 
augulus vero I°4Z angulo I°BZ, ‘et angulus F'B4 


Li 

Obs. 2. Generaliter pariter demonstratur, si ad puncta 
tircumferentiae , in quae incidunt ansuli polygoni regularis 
circulo inscripti, ducantur rectae circulum contingentes, enasciì 
exinde polygonum regulare tundem habens laterum numerum, 
tique circulo circumscriptum. Circumscriptio polygoni regu- 
laris circa circulum datum itaque pariter pendet a divisione 
circuli in°tot partes aequales, quot polygouum latera habet. 
Caeterum in hoc et praecedenje problemate unum punotorum 


n circumferentia ‘v. c. 4 pro lubitu sumi aut datum esso 
potest. 


PROPOSIT 10 XII 
Obs. 1. Quamvis hypothetice sumi possit pentagonuin 
Tegulare vel aequilaterum et aequiangulum super aliqua vecta * 
T4 descriptum esse, etiamsi modus illud describendi antea , 
Ottensas non fuerit, multi tamen geometrae hac occasione do- 
cuerunt, quomodo super data recta describi possit pentagonum 


t 
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dxa vnè civ TE, 48 sUbewive al mivce ga yuvia 
oi ino 4Al, ATE, ETA. T4B, BAA îovi da 
Zues eloiv. Ai dè foat yoviar Èstl Touw stepupeoei 


BsPyuaow ci névre qoa meprpepsrna ci AB BT, 


TA, AE, EA ica gAlnAos .tiolv. ‘Treo dì vas ioas 
smsospeosia ione eùbelar Urorelvovore al svévve don 
sd9sia ad AB, BI, TA, 4E , EA ivo GRagpdass 


. sloiv loorAsvooy doa tovì xè ABFAE FLEVECYUYOY. 


Aeyo dè ori nat loopwvioy. Ernst ydo ” AB neo 
qiosta ij 4F megupsgsig toviv Î0y, 2019) stgocusiode 
sî BI4 dly dea 1$ ABMA nsopioeia 6A «7 EATB 
neopeosio foriv Î0N. Kai alli tr - pv ric 


ABITA sneorpepstos povia dl uno AEA, end me 


EAPB rsepipegelas pavia sj nè BAE sob * Kul 
BAE dog povia sj vno AEA tor ion. did sa 


‘aveà di rel indovy vv nd ABI, BIA, I4É 


quevitiy iuatéoa viy vo BAE, AEZ toxly ion ice 
quviov dea trà vò AB’ A4E nevedpuror. » Edeiy9n 


dè na) loordevoor, 


culi B4E pro lubica sumi aut datum caso posse, Compo- 
.nitio deinde fiet, ut apud Euclidem. 
Cor, 1. Quum dA484 = 44B = QBAh, evit BASS 
B4H-A4B+-BAA4 a . Di 
AB4YASBYBAA, vel, quum ABA = AA Boo BAN3=8 00 


5 
a R 
(I, 32), erit nas" = = oa ot angulus 484" 


4 Rect, 
=. 





Cor. 2, Simul cum nostro problemate solutum est etiam — 
hoc: Isosceles triangulum ‘constituere, cuius angulus ad ver 
ticem triplus sit utriusque anguli ad basin. Id nompe e“ 
triangulum AF4, quod vidimus esse isosceles, nempe 4f 
T4, et iu quo angulus ALA=AB4+-BAL=BBIMZITIAT | 
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ctis TE, 4B; quinque igitur anguli ‘44F, ‘ATE, 
ETA, T4B, BAA aequales inter se sunt, Acequales 
autem anguli aequalibus circumférentiis insistunt (IH, 
26.); quinque igitur circamferentise 4B, BI, F4, 
AE, EA asequales inter se sunt. Aequales autem cir. 
cumferentias aequales rectae  subtendunt (FI. 29.); 
quinque igitur rectae AB, BI', T4, 4E, EA ae- 
. quales inter se sunt; aequilaterum igitur est 4BT4E 
pentagonum. Dico et aequiangulum, Quoniam enim 
circumferentia AB circumferentiae JE est aequalis, 


communis addstur BI°; tota igitur' circumferentia ©’ 


ABTrA toti circumferentiae E4TB est aequalis. Et 
insistit quidem circumferentiae 4BT4 angulus AE4, 
. circumferentiae vero EA angulus BAE, et angulus 
BAE igitur angulo AE est aequalis (III. ‘27,) Ex 
eadem ratione unusquisque angulorum ABI, BT, 
T4E alterutri angulorum BAE, AEA est aequalis; 
‘aequiangulum igitur est pertagonum ABIAE. Osten 
sum est autem et asquilaterum, 


. SFA4. Et vice versa, si quis construere sciat triangulum iso- 
sceles 4F4, iu quo AT. Il'Ad , consizuere quoque poterit 
ABd 

3° |. 

. Obs. 2, Campanus ot Peletarius, ut bene monet Clavins, 
sine causa se excruciant, ut probent, rectam 24 contingere 
circulum 4F4, quum id ex III. 37, manifesto consequatur. 
Id autem iure observat Campanus, circulos A5°4, RIE se in 
peneto 4 non coytingere, sed se itergm secare in puncto | 
aliqguo Z, ita, ut arcus maioris circuli 4E=/), pariterque 
‘arcus minoris cirfili 4E==I"4. Quod facile ita probatur. Hi 
eirculi se non contiugunt in 4, si enim contingerent, recta 
B4, quae minorem contingit, conutingeret etiam malorem 
(Obs, 2. ad II. 17.). Eadem autem maiori inscripta est 


triangulum isosceles B44, in quo BAd= 
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‘ Eis doa sov dodivra maior revedyovor loi 
stieugor ve xal l00yuvioy èrriyenroeae ’Oscso ide 
mossjoni, 


MPOTAZIE if, 

Ice tor dodévra xuxdov stevraynvov leosàevoor 
ce vai iooyoiviov TepLyo ewae. 

"Ecto 0 dodels xvidos 0 ABFAE- det PE meoi 
ov ABIFAE xvxiov rneviaywvov lcondevoov ce nai 
looyorioy rregizonivat. 

Nevoro8w où typeyoasguevoy. meyvtayeivo TOY 
puvuiv oynsia, vè A, B,T, A, E, aigce toas siva 
vis AB, BI', TA, AE, EA srevigepeiage mal da 
iv A, B,T,4, E sjx3ucav où svxdov apanso- 
psvar di HO, OK, KA, AM, MH xa slAggdu 
soù ABIAE xxlov xiveoov to Z, al èresbevzdu- 
cav «al ZB, ZK, ZD, ZA, ZA. 


.@- e. 3. Secent igitur se in E,.eritque, ductis rectis AE; 
4Ez augulus AEI=BF4 (HI. 22. Cor. 1.) —4B4. Es au- 
tem etiam, ob AF=-:44 {I. Def. 15.) AAB-=AB4 (£. 5.) 
sn AB4=Ad4B, Itaque (I 32.) aequiangala sunt 

AA4E, A44B set nomigatim angulus J4E—BA44, unde et ar- 
cus maioris circuli ZE=48 (HI. 26.) ot recta ZE—B4 (III. 
29.) =F4, 2deoque et afcus minoris circuli SEN. Pe 
leterius addit, rectam F4 vel 47 esse'latos pentagoni regi- 
laris circulo AF4 inscripti. Nempe quum, ut vixdum vidi 
mus, cit atcus 4E--F4, reota autem M4A=-AMAF, erit etiam 
arcus Af==IA=A4B (III. 28.) Eodem modo, quum red: 
AB:=-A4, ervit arcus AZBATAXII, 28.), adedque , gi is 
bifariam secetur, circulus 414 in quinquf' arcus aequales di- 
visus erit, quornin chotdae atquales sunt (INT. 29.) et binse 
proximae angulos ‘aequales compreheridunt (III. 27.). 
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In dato igitur circulo pentagonum aequilaterum et. 
aequiangulum inscriptum este Quod oportébat facere. 
PROPOSITIO XI. (Fig. 303.) 

‘ Circa datum circulum pentagonum seduilaterum et 
aequiangulum circumscribere. 

Sit datus. circulus AB’IAE; ‘oportet cixca circilum 
ABMAE pentaganum. requilaterum et aequiangulum 
circumscribere. 
| Intelligantur inscripti pentagoni angalorum punota 
A, BT, 4, E, ita ut aequales sint 4B, BF, 
TA, 4E, EA circamferentiae; et per 4,B,T, 4 
E ducantur rectae circulum contingentes 770, OK, 
KA s AM, MH (III. 17.); etsumaturcirculi ABTAE ‘ 
centrum Z, et iungantur ZB, ZK, ZI, LA, . ZA, 


PROPOSITIO KI. 


Cor. (CClavii.) Quam ex IV. 10. Cor. 1. angulus TA44 
sit 2/3 rect, sit autem B-fI==IA4=-4AE, sequitur, angulum 
BAE pentagoni regularis compieoti sex quintas unius.recti, 
vel tres quintas duorum rectorup, quod consentit cum I. 32, 
Cor. 18.; angulus autem ABE=4EB erit (I. 32.) quinta 
pars duorum rectorum:; itaque angulus BAE triplus est an- 
guli 4BE C£. IV. 10. Cor. 2. +Caeterum simpliciorem pro» 
positionis IV: 1î. solutionem dabit XIII, 10, 

Obs. Eodem modo, quo hic ostensum fuit, descriprio 
nem pentagoni regularis in dato circulo pendere a constructione 
trianguli aequicruri, cuius angulus ad basin uterque duplus 
sit reliqui - dum nempe ope huius trianguli s aliugque illi 
sequicruri in dato circulo descripti circulus in quinque partes 
aequales divisus fuit, quo facto res erat facillima — genera- 

iter demonsttabitur, déscriptionem polygoni regularie cuius 
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Ka} èrsì Ù pdy EA svdsia èparerevat toù ABTA4B 
mino savì vd I, astò dì coi Z xbeeoov in vj 
«ate ‘0 I jreapyy ènéisvreae 1$ ZIO ZI doa dl 
derog tor ini cy KA 009 dea totiy duarico. 
suv node vg IT pavia. da vd «va di salal 
s00s ivvie B, 4. uatote yuvia: dodul slo Kei 
ènel 008Y iotiy 9) Und ZIK guvia, to dou terso ero 
ZK loov tor vole eso tv ZI, RK. da va aura 
di) xal toig dino voiv ZB, BK îooy lori TO as ris 
‘ ZK°' ste vd dro Taly ZI, TK tois no veiv 25, 
BK torìv loa, (yv cò and vie Zlaep andeie ZB 
dotiv loov: Aonov dba sò wsto sue TK dora tu | 
antò nie BK totiy t00v , 07 ao w TK vj BR 
Kol èrsì toy totiv 7 ZB vj ZF, al xotwj o ZE; 
duo dij «dà BZ, ZK dvoì vis TZ, ZK loarelo, 
aree, Pacs 3 BK face vj ÎI'K ivtiy log yovia doo 
7} puèy uo BZK yuvio vj vunò KZÎ tosiy lor, 1 
dè vno BKZ «ij no ZKT. ict Toy: dernda doo so 

per vno BZI' vie ino KZF, d dè ins BET né. 
 énò ZKT: did va wie di rai dj pev dad 17] 
. sie TZd èovi distAg 9 dè vo I'AA vijs vino DAD 
Kei èrsì Toy éoriy LU Bi meoupegera vj Ti, 
tovì sul pevia ” vso BZI +7 vnò T'ZA,. Kai don 
” pèv (uno BZ i, vno KZI derthij LI dè Uno 
AZr derchij ds reo PZI°* loy von val 7) Und KbD 
w vuno AZI* teri dì xul Î, vo ZIK govia 
uno ZIÙA ion. Avo dr) toizuva èovi td ZKÌ, GAD 








, cunques quod inumeruini Jatetum impatem —2ri-i Babons, 
pendere a desctiptione trianguli aoguituri, [ciius shgulus adi 
basi aterque sit ni plus religui anguli, ita ut v. gr. pro he 


.  ptagono angulus ad basin triplus esse debeat anguli ad venti 
cem; in envicagono 4 plus etc. vel, quod eodem redit, et pò 


£ 





- © LIBER QUARTUS. AT. 


Et quoniam recta KA contingit circulum ABTA4F 
in I", a centro autem Z in contactum ad Il ducta est 
ZY;“erit ZI perpendicularis ad KA (III. 18.); re. 
ctus igitur est uterque angulorum ad I. Ex cadem 
ratione ariguli ad puncta B, 4 recti sunt. Et quo. 


niam rectus est angulus Z[K, Yuadratum ex ZK ae. 


quale est quadratis ex ZI, I'K (I. 47.). Ex eadem 
ratione et quadratis ex ZB, BK aequale est quadra» 
tum ex ZX; quare quadrata ex ZI", FK quadratis 
ex ZB, BK aequalia sunt, quorum quadratum ex 
ZI quadrato ex ZB est aequale; reliquum igitur ex 
TK reliquo et BK est aequale; aequalis igitur recta 
TK rectae BK. .Et quoniam aequalis est ZB ipsi 
_ZT; et communis ZK, duae BZ, ZK duabus TZ, 
ZK aequales sunt, et basis .BK basi I°K est aequalis; 
angulus igitur BZX angulo KZTI est aequalis (I. 8.}, 
angulus autem BKZ angulo ZKT est aequalis; du» 
plus igitur angulus BZ/' anguli KZ/", angulus,au. 
tem BKI' anguli ZKI. Ex -eadem ratione et angu- 


lus TZA4 abguli I. ZA est duplus, angulus autem | 


TAA anguli T'AZ. Et quoniam aequalis est circum- 
| ferentia BI' ipsi I°4, 4equalis est et angulus BZI an- 


| gulo T'Z4 (III 27.). Et est angulus BZI anguali 


-KZÎ*', duplus; angulus autem 4ZI" duplus anguli 
- AZ’; aequalis igitur et KZT/ ipsi AZr; est autem 
et arighlus ZI'K angulo ZIA aequalis. Duo itaque 
triangula sunt ZKT', ZAI' duos angulos duobus ane 


omnibus polygonis regularibus valet, a divisione cirtculi in . 


tot partes aequales; quot latera habere debet polygonum de- . 


scribendum Sin autem polygonum parem laterum numerum 
=2a habeat, pendebit eius descriptio a descriptione trian: 
gui aequicruri, ciaius angulus ad basim uterque git (1-1/2) 
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tis duo ywvias tale duel puvia:s îuas Fyovra inaci- 
cav éxoteou, al piav rdevpav Jug ssdevoa t017, 
sowry avruv uv ZI, nal rie Aosas dpe nievods 
cais doundîs sthevpale ica Eter, nai eny Zo:styy yu- 
Piav «i long yuvia* toy doa 1) pèv KI eUdela 1j 
FÀ, 1 dè vano ZKF yuvia vj vino ZAT. Kai 
însì fon èorìv 1] KT vj TA, disdij doa 9) KA vis 
KP. dia ca avre ‘dn dseydicera:, na) 1 OK ti 
BK dinchij. Kai toviy 1 BK vj KT ig 1) al OK 
dea tij KA coriv ion. -'Ouoiws dn deryFyjoerw zai 
&xdovy vv OH, HM, MÀ txaziog vov OK, KA 
îon* loumàevoov deu tor to HOKAM qnevrayuvor. 
Atra di dv ‘val looyoviovi "Enel yao'ion èorv n 
uno ZKI yuvia vj ino ZAT, xal èdelydy vis 1HY 
uno ZKI disàdij 1. ind OKA, vije dè vino ZAT 
. dindij 1 ino KAM: nai 7 vno OKA doa vj ini 
KAM tory î0y; ‘Ouvios di) dery9yostar sal txact; 
evi. ino KOH, OHM, HMA éxaréoa civ no OKÎ, 
 KAM ior° ai névre dba yovivi ai indè HOK, OKI, 
‘ KAM, AMH, MHO tvor ddlidatg eloly. ’Ivoyu- 
vioy dea èovì vo HOKAM ITEVTAYOVOV. Edeixdn 
dè nai lovrtAzugor, nal stepeyeyoanto neo) vv ABITA 
suzdori “Oseo èdel nvorzoat. 
MIPOTAZIE iy. 

Els 0 dodty rmevtaymnor, d cor loostàevoov 9 

.kaò icopuviovr, uvxdov Èyyoayat. 








1) Edd. Oxon. et Basil. habent: na) érel édsg0y fon. BK 
tn: KF, xai éot derdn ) uiv KA vio KIT, 7) dì OK 1 BE i 
ua OX cca tn KA dora ion: quae verba, quum sint mes 
repetitio eius, quod modo -dictum erat, cum Peyrardo et 
Cod. a. omisimus. 


| plus peliqui anguli, ita ut v. © pro octogono angulws ad be" 


# 
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gulis aequaleò babentia utrumque utrique, et ‘unum 
latus uni lateri aequale, commune ipsis Z/", et re. 
liqua igitur latera reliquis lateribus aequalia habebunt, 
et religuum angnlum reliquo atigulo (I. 26.); aequalis 
igitur recta XJ rectae "4, angulus vero ZKI[ an. 
gulo Z.fl'. E quoniam aequalis est Xf ipsi IA, 
dupla igitar X_4 ipsius KI. Ex eadem ratiove et 
6K ipsius BK dupla ostendetur. Et est BK ipsi 
KI _aequalis ; et OK igitur ipsi K_f est acqualis. Si- 
militer ostendetur et uhaquaeque rectarum, 60H;, HW, 
MA alterutri ipsaram OK, KA aequalis; aequilate» 
rum igitur est pentagonum ZOKAM. Dico autem et 
sequiangulum. —Quoniam enim aequalis est angulus 
ZKI angulo Z AT; et ostensus est anguli ZK[ du- 
plus angalus OK.4, anguli autem ZF duplus an- 
gulus KAM; et angulus OKA angulo KAM est aes 
quali. Similiter et unusquisque angulorum KOH, 
6HM, :HMA1 ostendetur alteràtri angulorim OKA 
KAM aequalis; quinque igitur anguli 7HOK, OKÀ, 
KAM, AMH, MAG aequales inter se sunt. Aequi- 
angulum igitu* est pentagonun HOK AM. Ostensum 
est auteni et aequilaterum, et circumscriptum est circa 
circalum ABIAE. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIML (Fig..304.) 


In dato pentagono , aequilatéro et aequiangulo, Cir» 


‘culum inscribère. P 


sin (4—1/2) pls vel fa pluè anguli ad vetticem esso ‘de- 

beat. Gf, Tacquet. Euclidi ed. Whiston: &chol. 1. ad V.11.; 

Barrow, Euclid. Schol. ad IV. 14.; Clavius Schol. ad IV. 

46, ; Boermaunus Schiol. 5. ad IV. 11, aliique.. Potest etiam 

haec chservatio pro polvgonis imparem aut parema latgrum nur 
Fuclid. Element. P. IL D 
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"Esta 0 dodlv rmeviaypuvori ic0risvoor ce xal 
ivoyuyviov, vò ABUAE: dei dg cis vo ABIAE nev- 
suywvov xUxdov èyyodwat. 

| Tseujodw: yo ixavioa vv vino BIA, TAE 
puviiv dita Up inavioae tuv TZ, AZ evdudr 
val ano ‘où Z onusiov, xad è ovufaliovow ci- 
Rjloss od TZ, 4Z evdciar, instevy9woav ai ZB, 
ZA, ZE svdsiu. Kai èneì î0y toviv 9) BI vj IT4, 
xo0v) dè 7 TZ, duo da ai BI, TZ dvoi reis dl, 
TZ ion: elot, nel yavia 1) inò BIZ yuvia eg dvn0 
4TZ toy sori Buos dea n BZ vi Paosi AZ éevy 
ion, xa) vo BZI tgiyuvov vé AZI eqryuvo ini 
iooy, xal ci dorma yuviai tale doumale yvewyviats con 
siciv, vp’ ds ci ioar stdsvpal vsrorsivovarr» Toy dec 
9 vano TBZ yovia vj vnòo DAZ. Kaè ètnsì dala 
tovev g vo TAE vie vinò TAZ, iog dè 7} pv us 


merum habentibus una regula comprehendi, nempe, si num.- 
rus laterum polygoni describendi sit ==N, cius descriptio pen- 
debit a ‘ descriptione trianguli isoscelis , in quo utervias angulus 


ad basin sit (21) plus anguli ad verticem. Tum vero, ui 


facile (IV. 10. Cor. 2.) probatur, simul in potestate erit de- 
scribere triangulum isosceles, cuius augulus ad verticem sit 
(N-2) plus utriusvis anguli ad basin, et vice versa.‘ Possusi 
autem etiam polygona, quae parem laterum numeram habest, 
quando is non est formae 2n, redaci ad polygona, quae im- 
parem laterum numerum habent; si autem est formae 2°, 4d 
quadrata. 


PROPOSITIO XIL 
Obs. 1. Probandum erat ante omnia; quod Austin. 00- 
net, roctas OK, XA, AM etc. inter se convenire, quod, du- 
ctis rectis BI, FJ etci facile eodeza modo probatur, ac in 
IV. 3. vidimus. . 


£ 
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Sit datum pentagonum aequilaterum et aequiangu- 
lum ABINAE; oportet in pentagono ABI'AE circu 
lum inscribere. 

Secetur uterque angulorum BI4, T4£ bifariam 
ab utraque rectarum TZ, 4Z (I. 9.) 5 et a puueto Z, 
in quo conveniunt inter se rectae IZ, 4Z, ducantur 
retaee ZB, ZA, ZF. Et quoniam BI aequalis est 
TA, communis autem I"Z, duae BT, TZ Qduabus 
Al, TZ aequales sunt, et angulus BFZangulo AFZ 
aequalis est; basis igitur BZ basi 4Z est aequalis (I. 
4.), et triangulum BZI' triangulo AZT est aequale, 
et reliqui anguli reliquis angulis aequales sunt, quos 


aequalia latera subtendunt; aequalis igitur angulus I'BZ - 


angulo 117. Et quoniam. duplus est TE anguli 
TAZ, aequalis autem angulus FA4E ahgulo. ABI, 
sngulus vero I°4Z angulo T'BZ, ‘et anguùlus T'B4 


Obs, 2. Genetaliter pariter demonstratur, si ad punctea 
tircumferentiae, in quae incidunt anguli polygoni regularis 
tirculo inscripti, ducantur rectae circulum contingentes, enasci 
exinde polygonum regulare éundem habens laterum numerum, 
eique circulo circumacriptam. Circumscriptio polygoni regu- 
laris circa circulum datum itaque pariter pendet a divisione 
tirculi in tot partes aequales, quot polygonum latera habet. 
Caetermm in hoc et praecedente _problemato unum punctorum 
m circumforentia ‘v. c. 4 pro lubitu sumi aut datum esse 
potest. 


PROPOSITIO XIII 


Obs. 1. Quamvis hypothetice sumi possit pentagonurn 


Tegulare vel acquilaterum et aequiangulum super aliqua recta - 
T4 descriptum esse, etiamsi modus illud describendi antea , 


‘ostensus non fuerit, multi tamen geometrae hac occasione do- 
cuerunt, quomodo super data recta describi possit pentagonum 


- 


me da 
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T4E «ij -vnò ABÎ, 1) dè TAZ vj inò IBZ, wì 
g uno TBA dea vijs vno T BZ tosì derrdij-.ioy doo 
ij inò ABI yuvia vj vinò ZBI- 1) dea vno ABT 
‘yuvia dija cérparrae vnò vie BZ evdsias. “Ouoi- 
we di) decgdyostar ot val éuartga vusu uno BAE, 
AEA diya tira vnò snavigas vuv ZA, ZE 
evderiv. VHytucay di and coù Z ompeiov iu 
ses AB, BF, F4, AE, EA sevdelas xadiroa ei 
ZH, Z90, ZK, ZA, ZM. Koi èxel ion tori 
uno ONZ yuvia «j vno KTZ, éor dì val 60d7 ) 
uno ZO 009 «j no ZKT îoy, duo di} sgijan 
dove «da ZOF, ZKT tas duo yuvias quis dvoi pe 
via iocag èyovta, ua) piav rievoov pui see 
îoyy, xowi]v ‘avriv ZI Unoreivovoav ro piav vir 
fouy puvusv nai tag donde doa ndsvods vais de 
nuîc asievoale Tons Sist îon doc 1$ ZO uadero; NI 
ZK sadéro. ‘Ouotws dij deyIyjosrar du vol éxs0t 
civ ZA, ZM, ZH ixccéoo vv Z9, ZK log tour 
al névre doa svdsia «al ZH, Z0, ZK, ZA, Z 

ico: dAhajdars elalvo ‘O ‘doa xévtow tò Z, diacv 
por dè ivi viv ZH, ZO, ZK, ZA, ZM xs 
yoapopevos Mie xa) dl cav Aocruiv oypsiuv, 1 
ipayera: vv AB, BI, TA, 4E, EA eden 
dia to 00dds selva tas npoc toîs H, O, K, A, M 











regulare. Et Clavius quidem ad IV. 11. ita hoo problem 
solvit. Sit super recta data I°/ (Fig. 302.) describendum pe 
tagonum regulare. Fiat triangulum aequicrurum Z40 n 
ut uterque angulus ad basia duplus sit reliqui (IV. 10.). D 

inde circa triangulum 4F4, quod super basi F4 ope I: da 
triangulo ZH8 aequiangulum construitur, describatur circulo) 
(IV. 5), huicque inscribatur ex IV. 11. ope eiusdem M 

guli AF pentagonur regulare. Eodem fere redit constructio 


È 
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igitur anguli I°'BZ est duplus; aequalis igitur angulus 
ABZ anguo ZBI. Ergo angalus ABT' bifariamse- 
catur a recta BZ. Similiter ostendetur et utrumque 
angulorum BAE, AEA bifariam secari ab utraque 
rectarum ZA, ZE. Ducantur autem a puncto Z ad 
AB, BI, T4, JE, EA rectae perpendiculares Z/H, 
Z09, ZKy, L4, ZM(I 12.). Et quoniam aequalis 
est angulus OIZ angulo KSZ, est autem et rectus 
ZAT ‘recto ZK[ aequalis, duo triangula sunt ZO[" 
ZKTI duos angulos duobus angulis aequales habentia, 
et unum latus uvi lateri aequale, commune scilicet 
utrique ZI", subtendens nnum aegualium angulorum ; 
et religna igitar latera reliquis lateribus aequalia habe- 
bunt (I. 26.); aequalis igitar perpendicularis Z@ per- 
pendiculari ZK. Simi iter ostendetur et unamquamque. 
retrum ZA, ZM, ZH, alterutri rectarum Z0,. 
ZK aequalem esse; quinque igitur rectae Z/7, ZO, 
ZK,ZA, ZM aequales inter se sunt. Ergo circulus 

centro Z, intervallo vero una ipsarum ZH, Z0, 

ZK, ZA, ZM descriptus transibit et per reliqua 

puncta, et continget 4B, BI, TA, AE, EA rectas; 

| propterea inn recti sunt anguli ad puncta 77 , 9, 

K, 4, M. ;Si enim ipsas non contingit, sed secat, 

eveniet ut recta diametro circuli ad rectos angulos ab 


! Peletarii, quam \ haber ille ad IV. 40. Alia Clavii solutio ni- 
titac observatione in Cor. ad IV. 10. et în Cor. ad IV. fl. 
lacra. .Nempe, quam in triangulo ZH@ ci le 302) uterque, 
angulorum ad dasin sit ex IV. 10, Cor. e s erit angue 


4 Rect. 


5 





lus ei deinceps, qui basi producta oritur, ==2 Rect. 


6 Rec 
(IL 13.) —— i i. e. ex Cor. BAL 11. x= angulo, quem duo 


_ 
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oypeiors ywmias. Ei yao cova Ipayetar avtv, ddl 
cessi avras, ovufrcsra tn) v ti diapuéroo toi xt 
siov no0s codus «n aupas Upoptvgy Evtoc sunzer 
goù xUziov, orse dtormov dei dz. Qux doa 0 xértos 
té Z, diactiuari dì ivi vv ZH, ZO, ZK, ZJ, 
ZM evdewv youpopevos «Uxdos vepei us AB, BI, 
T4, 4E, EA svIsias. ‘Epaypera dea avtoy. Te 
y0cpdv vs è HOKA M. 

—  Eîs doa to dodev nevrdyavor, 0 lover Zoorràevoor 
te na) looydviov, nvxdos Fypepoartrai.  “Osmeo idu 
, N00, 001. 


. HPOTAZIZ id. 


Ileoì vò dogtv mevrdyuvov, 6 tovey loosdiveor 
ce na) Îcoyuviov, svxdov reoiyouwa,. 


td 


| 
latera contigna pentagoni regularis comprehendunt. Sufficet 
igitur, ad punctum Z' extremum rectae datae £4 angulum 2p- 
plicare, qui acqualis sit ei, qui angulo ZH@ deinhceps est, € 
rectam sub hoc angulo ductam aequalem facere rectae dati 
T4, atque ita per omnem describendi pentagoni ambitàm rem 
continuare. 
Obs. 2. Simili ratione in polygono regulazi quocunque 

circulus inscribetur. 


PROPOSITIO KIV. i 


O bs. 1. Cor. Quum centrum circoli pentagono regulati 
circumscribendi in IV. 14. prorsus eodem mindo invoniatuS 
ac centram circuli eidem pentagono iuscribendi in IV. 13. p* 
tet, wtrumque circulum idem centrum habere. 

Obs. 2. Generaliter eodem modo circa datum polygo- 
num regalare quodcunque circulus circumscribetur. 

Obs. 3. Hinc etiam (coll. 2. Obs. ad IV. 13.) Cor. 19 | 
Obs, i. allatam valét generaliter, nempe circulus polyg®2° 
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extremitate ducta cadat ititra circulumy quod absurdum 
ostensum est (III, 16.). Circulus igitur centro Z, in- 
tervallo vero una ipsarum Z/H, Z0, ZK, ZA, ZM 
rectarum descriptus non secahit rectas AB, BI, T'4, 
4E, EM; continget igitur ipsas. Describatur ut 
HOKAM. © . 


’ 4 

In dato igitàr pentagono , quod est aequilaterum et 
aequiangulum , circulus ipscriptus est. Quod oporte- 
bat facere. 


Pi 


PROPOSITIO RIV. (Fig 305.) 


Circa datum pentagonum, aequilateram et aequi- 
angulum , circulum circumscribere. 


alicui regulari inscriptus idem centrum habebit, quod ciroulus 
ci circamscriptus. 

Obs. 4. Quodsi e centro circuli polygonò alicui regu- 
lari inscripto, vel (quod eodem redit Obs. 3.) cireumscripto 
ad singulos polygoni angulos ducantur vectae, divident illae 
polygonum in tot triangula aequalia, quot polygonum latera 
habet, 

Obs, 5. Haec triangula omnia eandem habent altitudi- 
nem, quae si girculus polygono tinseriptus sit, acqualis est 
radio circuli inscripti ; si circulus polygono circumscriptus sit, 
. sequalis est perpendiculo e'centro in unum lateram polygoni 
demissum. Radius itaque circuli inscripti aequalis est: huie 
perpendiculo, quod et apothema vocatur. 

Obs. 6. Summa omnium istorum,triangnlorum, i. o. 
interum polygonum itaque aequale est (I. 38. Cor. 4.) trian- 
gulo, cuius basis aequalis est perimetro polygoni, et cuius 
altitudo aequalis est altitudini unius «ex istis triangulis, i. e. 
tì citculus polygono circumscriptus sit, radio .circuli polygone 
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"Estro «0 dodèy neviaypavor, 0 lov todsàevpor 

ce ui lcoyuviov, vò ABTAE- dei dij neoì vo ABTAE 
nevidyuvov mixdov steotyoapos. 

—  .Teruig9a dy dnqreo@ civ vò BIA, TAE yu- 

vi diza Uno incrtoas cov TZ, ZA, xal ana toi 

Z onusiov, rad è ovuBaddovew ai evdsla:, ini se 

B, A, E cqueia tres dwary svdsiu ai ZB, ZA, 

ZE. ‘Opoiws di Ka 00 tovrov: derydwostar, dr 

17) Encarn cow ino TBA, BAE, AEA yosviay dne 

sirugror ino éxdovys viv ZB, AZ, EZ evdeun. 


inscripti, vel si circulus palygona circumscriptua sit, perpen- 
diculo e centro circuli polygono circumscripti in unum late 
‘ram demisso. 

. Obs. 7. Observatio praccedens valet etiam, si polygo- 
num aliquod non regulare «irculo alicui sit circamuicriptsa, 
| quod: nempe etiam tum omnia triengula, in quae illud dir 
pesci potest rectis e centro ad singulos angulos polygoni du- 
ctis, caudem- habent altitudinem nempe radium circuli ipu 
inscripti, Tali tamen polygono non semper cirenlus circum 
scribi paterit, quod hic ol cer notamus, | 
‘© . His observationibus ci:ca polygona regularia addi possuni 
edhuc sequentia. 

*Obs, 6. Si quod polygonum regulare (Fige 306.) v. & 
pentagonura circulo inscriptum sit, et bifariam dividantut, 
sioguli cius anguli ad centrum, adeoque etiam (III. 26,) sine 
guli arcus, quos subteudunt latera polygoni circula inscripti, 
. et per puncta, in quibus hi arcus dividuntur, ducantur rectat | 
circulum contingentes, enascetur novum polygonum regularo 
priori aequilaterum , circulo circumscriptum. Quod simili rae 
tione demonstrabitur ac IV. 12. Et facile patet, singula latera 
‘ polygoni circumscripti parallela ‘esso singulis lateribus polygonì 
circulo inscripti. Haber lhanc Prop, de pentagono Peletarius 
ad IV. 12. et generaliter Ambros. Rhodius ad IV. 6 

Obs. 9, Quaevis figura acquilatera circulo inscripta 8 


$ 
Pal 
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Sit’ datum pentagonum , aequilateram et’ aequier. 
galum ABTAE; oportet circa pentagonum ABI d& 
circulum circumscriberò. ' 
© Secetur utérque angulorum BI, T4E bifariam 
ab utraque rectarum IZ, ZA (I. 9.), et a puncto Z, 
in quo conveniunt rectae, ad puncta B, A, E vu- 
cantur rectoae ZB, ZA, ZE. Similiter ut in praece» 
dente ostendetur et unumquemque angulorum MBA, 
BAE, AEA bifariam secari ab una rectarum ZB, 
AZ, EZ. Et quoniam aequalis est angulue BI4 


etiam aequiangula, Latera enim eius abscindunt arcus aequa- 
les (II. 28.), adeoque auguli a binis quibusvis polygoni la- 
teribus contigui@ compreheiri arcubus aequalibus insistuat, 
adeogne aequales sunt (IIJ. 27.). At non omnis figura aequi- 
ansula circulo inseripta necessario quoque aequilatera est, nisi 
quando numerus laterum ipsius est impar; vel, si pa: ost, 
quando duo latera proxima aequalia sunt, vel dnmmado, duo 
Quaecunque aequalia sint, quorum uno posito primo, alterum 
occupet locum parem quemcunque, ut quartum, sextum ote. 
Est haso observatio. Clavii Nemps, si circulo insoripta sit 
figura aequiangula quaecunque v. c. (Fig. 305.) 48/48, erit, 
ob angulum BAE=ABI", etiam arcus BAE=-MBA (II. 2% 
Cor. 1.), hino, 'demto communi 48 arcus 4B== arc. BI, 
edeoque recta AMe= rectae BI (HI. 29.). Eadem ratione erit 
tecta BI°-4E, atque ita deinceps, si figura plure habet la- 
tera, erit semper tertium quodque latus ei, a quo tertium est, ‘ 
uno relicto in medio, sequale: hoc est, primum (quodvis 
sutem ‘latus eonstitui primum potest) aequale erit tertio, ter- , 
tum quinto, quintum septimo etc., atque in hunc medum 
omnia latera in locis imparibus posita aequalia inter, se erunt. 
Eadem ‘autem ratione omnia latera locorum parinm , ut secun- 
dum, quartum', sextum etc. aequalia Inter se eruni, quum 
Quartum sit a secundo tertinm ec. Et haec quidem in om- 
nibos figuris aequiangulis circulo inseriptis Jogum habebtni. 


ta, 
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Kol rl +] piv KA svIsia èpeserero: voi ABTAE 
suziov sara 0 I, «dsrò di où Z xbreocv ènì cry 
sare ‘vo I jrapgy intbsvnice 7 ZI + ZI dea xa- 
dsvog toviv èni c)vy KA 0087 doa tvtiy inortoa 
suv no0g vò T yuvwv. dia cd avea dij naì ci 
n006 (rvig B, 4 ‘\onusiots yuvia: coda slow. Kaù 
amsì 008Y tutiv 9] uno ZIK yuvia, cò dou andò esc 
ZK loov tor vote ano tav ZI'Ò, IK. Aia tà uvrd 
d) val coig deo tiv ZB, BK lvoy lov to astò t7s 
ZK diete cd ano vv ZI, TK bis uno veiv ZB, 
BK corìv loa, (wy cd citò sic ZI ep anò «je ZB 
dotiy loov° dornov dpa co ano “ie TK loin ré 
ano vis BK totly suor, log ceo % TK vi BK. 
Kol ènsì toy toviv 1 ZB vj ZF, xal x0tv1) +j ZE, 
dio dij di BZ, ZK dvol vale TZ, ZK loat ele, 
sul Baci 1 BK Pacs «sj I'K îvtiv îoy yuvia dea 
7 pèv vo BZK yuvia vi vnò KZI' toriv în, 7 o 
dè vno BKZ «j ino ZKT. ov log dirti) doa 3 

pèv vno BZI' vis no KZI, 9) dè vino BRIT vie 
| tnòo ZKT. dia ca vira di xai 9) pòèv vndò TZ4 
vic TZÀ tovì Vndij ' dè vno L'AA vis vino TAZ 
Ka tre) îoy tor +) BI' mreoupegeta sj TA, io 
tonì ul pavia q Uno V7A ti vnò PZA. Kai éoviy 

i uèv (ino BZI i, vro KZI derchijy 7 dè vno 
ser dere] ais vo AZI*- loy don val 2 ino KZT 
vj uno AZI* tori dì xa î Uno ZIK gravita 1] 
uno ZIA ion. Avo dI toiyuva tou ta ZKI, ZAT 


conque; Quod numeruiti laterum itnpartem —ri--Î habest, 
pendero a desctiptione trianguli aeguicruri, [cuius abgulus ad 
basir nterque sit ri plus reliqui anguli, ita ut v. gr. pro he | 
, pragono angulus ad basin triplus esse debeat anguli ad verti- 
cem; in enneagono 4 plus etc. vel, quod eodém redit, et pb 


LN 
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Et quoniam recta KA eontingit circulum ABTF4F 
ia I°, a centro autem Z in contactum ad I ducta est 
ZT ;“erit ZI perpendicularis ad KA (II. 18.); re. 
ctus igitur est uterque angulorum ad I. Ex eadem 
ratione ariguli ad puncta B, 4 recti sunt. Et quo- 
niam rectus est angulus ZIX, Yuadratum ex ZK ae. 
quale est quadratis ex ZI, IK (I. 47.). Ex eadem 
ratione et quadratis ex ZB, BK aequale est quadra» 
un ex ZA; quare quadrata ex ZI", IK quadratis 
ex ZB, BK aequalia sunt, quorum quadratum ex 
ZI quadrato ex ZB est aequale; reliquum igitur ex 
TK reliquo et BK est aequale; aequalis igitur recta 
TK rectae BK. .Et quoniam aequalis est ZB ipsi 
ZI; et communis ZK; duae BZ, ZK duabus PZ, 
ZK aequales sunt, et basis .BK basi T'K est aequalis; 
angulus igitur BZX angulo AZT est aequalis (I. 8.), 
angulus autem BXZ angulo ZKT est aequalis; du- 
plus igitur angulus BZI' anguli KZI", angulussau- 
tem BKI anguli ZKI. Ex cadem ratione et angu- 
lis TZA4 abguli TZA4 est duplus, angulus autem 
TA4 anguli I'AZ. Et quoniam aequalis est circum- 
ferentia BI' ipsi I°A, aequalis est et angulus BZI an- 
gulo I'*Z4 (III 27.). Ft est angulus BZ angali 
KZÎ'" duplos; angulus autem A4Z/" duplus anguli 
AZI; aequalis igitur et XZI' ipsi AZI; est autem 
et argulis ZI angulo ZIA aequalis. Duo itaque 
triangula sunt ZKT°, ZAI' duos angulos ‘duobus ans 


omnibas polygonis tegularibus valet, 2 divisione cìrculi in . 
tot partes acquales, quot latera habere debet polygonum de- 
scribendum Sin autem polygonumi parem Jaterum numerum 
=2n habeat, pendebit eius descriptio a descriptione trian: 

guli aequicruri, cuius angulus ad basirr uterque qit To-1/2) 


N 
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tic duo yavias rac dvol puvics Îvas Fpovta isari- 
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Goa t KA éoriv ion. .Ouoias dj derydyjoera xo 
&xcovy «iv 6H, HM, MÀ ixacriog ve y OK, KA 
îon*° loomAevoov deu to vo HOKAM snevsdyuvo. 
Aéra di du ai icoyuviovi ‘Enel yao' Toy corr 1 
uno ZK[ ypuvia vij ino ZAT, xaè èdeiydy vis 1HY 
uno ZKI dinàij ij, inò OKA, 156 dè vino ZU 
. dithij 1 ino KAM: noi 1 ino OKA dipa vj vaò 
KAM îorv i0y. ‘Opuvios di) detyOrnoero: mal éxacti 
tiv ino KOH, OHM, HMA ésaréoa rosy vno OKÎ, 
 KAM ion i névre dba yoviv ai tro HOK, OKA, 
‘ KAM, AMH, MHO iva aMaidats eloly. Ivoya- 
viov doa tovì vò HOKAM sneveayovov. Edeixtt 
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MDPOTAZIE vi. 

Els tò dodìv mevidymnor, 0 éovey loostAevoor 9 
où inoyuviov, xUxdov èyyodwar. 

1) Edd. Oxon. et Basil. habent: sal cel died Fon? BK 
e} KT, soé dote derdn 1) pèv KA vie KT, 1) dì OK cis BE 
sal OX cca ti KA dora ion: quae verba, quum sint melt 
repetitio eius, quod modo dictum erat, cum Peyrardo ©! 
Cod. a. omisimus. | 
"plus peligui anguli, ita ut v. ©. pro octogono angulus ad be 


\ 
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gulis aequaleò habentia utrumque utrique, et ‘unum 
latus uni lateri aequale, commune ipsis Z/', et re- 
liqua igitur latera reliquis lateribus aequalia habebunt, 
et reliquum angnlum reliquo arigulo (I. 26.); aequalis. 
igitur recta AI" rectae SA, angulus vero ZA an. 
gulo Z.4l". E? quoniam aequalis est Xf ipsi If, 
dupla igitur KA ipsits KI. Ex eadem ratiove et 
6K ipsius BK dupla ostendetur. Et est BK ipsi 
KI _aequalis; et OK igitur ipsi K_4 est acqualis. Si- 
militer ostendetur et ubaquaeque rectarum OH, HW, 
MA alterutri ipsaram OK, Lf aequalis; ; aequilate» 
ram igitur est pentagonum M7OKAM. Dico autem et' 
equiangulum. —Quoniam enim aequalis est angulus 
ZKT angulo Z 4, et ostensus est anguli ZK[ du- 
plus angulus OK4; anguli autem Z.ÎI duplus ane 
gulus KAM; et angulus OKA angulo KAM est aes 
quali. Similite et unusquisque angulorum KOH, 
6HM, :HM41 ostendetur alteràtri anguloruam OXA 
KAM aequalis; quinque igitur anguli 70K, 60KA, 
KAM, AMH, MPO aequales inter se sunt. Aequi- 
aingulum igitur est pentagonurtn MOKAM. Ostensum 
est dutenì et aequilaterum, et circumscriptum est circa 
circulum ABTAE. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIII. (Fig. 304.) 


In dato pentagono , aequilatero et aequiangulo, cite 


‘culuim inscribere. A 


tin (4—1/2) pins vel 7/2 pluò anguli ad vetticem esse ‘de- 

beat. Cf Tacquet. Euclidi ed. Whistou: &chol. 1. ad V. 11.; 

Bartows Euclid. Schol. ad IV. 11.; Clavius: Schol. ad. IV. 

46.: Boermaunus Schol. 3. ad IV. 11, aliique. Potast etiam 

haec observatio pro polvgonis imparem aut payeza latgrum nur 
Fuclid, Element. P. Il 
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"Este to dodiv meviayuvovi loonizuoov te vai 
igoyuwoy , tò ABTAE: dei dy cis vo ABI AE nev- 
suyuvov xUxkov ip yod‘pos, 

. Terunodw pae ixavtoa vv vino BITA, TAE 
puviv diya Up inavicas riv TZ, IZ evdudv 
xa) ano toù Z onusiov, ad è ovuPaZZovow a)- 
QjAous di TZ, AZ evdcia, inse; duouy al ZB, 
ZA, ZE sveiui. Kal èneì ion toviv 1) BI vg I4, 
mov) dè 9 TZ, duo dI al BI, TZ dvoì vale dI, 
TZ îoar sìoi, sol puvia i ino BIZ yovia cy da0 
ITZ ion tori Puos dea ) BZ vj Paosi AZ tour 
joy, xe) vo BZT riyuvoy vò 4ZF teryuvo èoriy 
icov, xal ai Zomai yavici vale dosraîo yoviars io 
siotv, Up’ ds al ica: rdeveaì vrorsivovare i0y dea 
3) vano TBZ yuvia vj vno TAZ. Kai enel dinli 
toviv 1] ind TAE vie ino TAZ, ion dè 3 pèv uno 


merum habentibus una regula comprehendi, nempe, si num:- 
rus laterum polygoni describendi sit =N, eius descriptio pen- 
debit a ‘ descriptione trianguli isoscelis , in quo utervis angulus 


ad basin sit (37*) plus anguli ad verticem. ‘Tum vero, ut 


facile (IV. 10. Cor. 2.) probatur, simul in potestate erit de- 
scribere triangulum ispsceles, cuius angnlus ad verticem sit 
(N—2) plus utriusvis anguli ad basin, et vice versa. © Possunt 
autem etiam polygona, quae parem laterum numeram habes!, 
quando is non est formae 2n, reduci ad polygona, quae im- 
parem laterum numerum habent; si autem est formae 25, 4d| 
quadrata. , 
PROPOSITIO Il 

O bs. 1. Probandum erat ante omnia; quod Austin. 00 
net, rectas OK, XA, AM etc. inter se tonvenire, quod, du- 
ctîs rectis DI, Feto. facile eodea modo probatur, 26 in 
IV. 3. vidimus. 
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Sit datum pentagonum aequilaterum et aequiangu- 
lum ABIAE; oportet in pentagono ABI'ZAE circue 
lum inseribere. 

Secetur uterque anguloruam BI4, TA46 bifariam 
ab utraque rectarum TZ, 4Z (I. 9.); et a puncto Z, 
in quo conveniunt inter se rectae TZ, 4Z, ducantur 
retae ZB, ZA, ZF. Et quoniam BI aequalis est 
TA, communis autem TZ, duae BT, TZ Quabus 


4l', TZ aequales sunt, et angulus BIZ angulo A4FZ. 


aequalis est; basis igitur BZ basi 4Z est aequalis (I. 
4.), et triangulum BZI' triangulo 4ZT° est aequale, 
et reliqui anguli reliquis angulis aequales sunt, quos 


aequalia latera subtendunt; aequalis igitur angulus TBZ 
angulo IZ. Et quoniam. duplus est TE anguli 


T4Z, aequalis autem angulus F4E angulo: ABI, 
augulus vero I°4Z angulo I°BZ, et angulus T'B4 


Li 
Obs. 2. Generaliter pariter demonstratur, si ad puncta 


tifcumferentiae, in quao incidunt anguli polygoni regularis 
circulo inscripti, ducantur rectae circulum contingentes, enasci 
srinde polygonum regulare tundem habens laterum numerum, 
tique circulo circumscriptum. Circumsctiptio polygoni regu- 
laris circa circulum datum itaque pariter pendet a divisione 
circuli in tot partes aequales, quot polygorum Jlatera habet. 
Caetermn in hoc et praecedente _problemate unum punctorurm 
in circamforentia ‘v. c. 4 pro lubitu sumì aut datum esse 
potest. 


srordalzio XIII 


Obs. 1. Quamvis hypothetice sumi possit pentagonurn 


Tesulare vel aequilateram et aequiangulum super aliqua recta * 
T4 descriptum esse, etiamsi modus illud describendi antea , 


Ostensas non fuetit, multi tamen geometrae hac occasione do- 
cuerunt, quomodo super data recta describi possit pentagonum 


»- 


è a _ — TT _ sui - dim. 
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yuwvov: diyor dij. dvi val dooyuviov. ’Ersì ge ion 
dovìv 1 ZA neoepeocia vj EA nepipepeia, son 
sroocusig9 7 ABI nsorpeosia» dA doa 7) ZABDI 
6An vj EATBA tosty îoy, ua) Pifrpuev ènì pòv vic 
ZAB’A nspipegsios 1) vano ZEA yuvia, tr) tris 
EA4TBA mepupepeias 1 no AZE yovia: în do 
inò AZE yuvia vj vnò ZEA. ‘Opoins dij de- 
y&nosta: ot. xal ai ZAomal yuviaa voò ABIAEZ 
dtayovov sata piav ica1 lov xcrrsor voy ino AZE 
ZEA yovuiv icoyuyior dea tori 10 ABTAFZ i6- 
yovor. Edety9y dè xal laordsvoor, ual èyyiyoana 
ele vv ABIAEZ xvxdov. 

Els aea cuv doderta nuxdov ttdyuvoy ZsorrAsvoor 
ce nai laopioviov Eyyiyoantos. Orso èdei srorijoa 





IÎOPIZMA: 


"Èx tovtov pavsgoy 0% 7 rov stayovot qdevgì 
lon duci tI) Ex toù uevtoov to xuxdov. 

Kai éuv did uv A, B,U,A, E, Z oypsio 
iparttopievàs toÙ xUxdov ayveyapey , rreguygagioetai 
meol tov uuxiov étayavov looràevooy te nai iooya> 
giov, cuodovdwg coîs èrì où STEVTRYMIVOU elpypévoss» 
Kui tr did cuv Ouoiwv vole ‘és coù i srepeagurai 





Obs. 5. + Quum recita AI arecta BH bifariam et 4d an 
#gulos rectos recetur (I. 34. Cor. 1. et 20.), erit tjiiadratum di. 
midiae AT, i, e. quarta pars quadrati éx' AI (II, 4. Cor. 2) 
acquale excessui quadrati ex 4 super quadratum ex dimidie 
BH vel AH (I. 41. Cor. 2.) i. e, (IL 4. Cor. 2)= tribu 

quartis quadrati radii. Quadratum ex AF, latere triangoli 
aequilateri igitur triplum est quadrati radii cius circuli, 19 
quem inscripiura dat. ' Tacquet. ad h, ]. 


{ 
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lico etiam et aequiangulum. Quoniam enim aequalis 
st circumferentia Z4 circumferentiae E4, communis 
ddatur 1BI4 circumferentia; tota igitur ZABITA 
oti KAT°BA'est aequalis, et insistit quidem cîrcum- 
ferentite ZABIA angulis ZEA, circumferentiae 
vero EATMBA angulus AZE. Aequalis igitur angulus 
AZE angulo ZEA. Similiter ostendetur et reliquos 
agulos hexagoni ABIAEZ sigillatim aequales esse 
alterutri angulorum AZE, ZEA.: Aequianghlum igi- 
tur est hexagonam ABI'4EZ. Ostensum est autem 
et aequilaterum , et inscriptum est in tirculo ABI JEZ. 

In dato igitur circulo hexagonum aequilaterum et 

aequiangulum inscriptum est. Quod ‘oportebat facere, 
GOROLLARIUM. 

Ex hot manifesturmn hexagon: latus aequale esse cir= ‘ 
culi semidiametro. ’ 

Et si per puncta 4, B, MP”, 4, E, Z contingen- 
tes circulam ducamus, circumscribetur circa circulum 
hexagonum aequilaterum et aequiangulum ,' congruen- 
ter eis, quae de pentagono dicta sunt. Et etiam con- 


Obs 4. Circa tirculum quemcunque centro 77, radio =x 
IA LI . 


stan 


7 descriptum e punctis 4, 8, I°, 4, Es Z describi pos- 
sunt sex cìrculi, inter se et primum descripto aequales, quo- 
Tum quisgira (res, nempe eum, qui ex 77 radio HA descriptus 
tst, eg duos sibi proximos continget, si nompe radii omnium 
torum sumantur aequales HA (Obs. 3, ad IIT. 12.). 


Euclid, Element. P. II. E 








66 ELEMENTORUE 


slggpsvors, ele co dodly ttaymvay 1) sUxioy èyzea 
qponty ce uql seepiyoarpopev. 


HPOTAZIEX xs. 


- Els voy dodivra nuxdoy revienatdandyrvor 
mievoov te ua) icoyuviov tyyodwa.. 

“Ecco d dodels suxdog 6 ABI'4 dsl dr sl 
ABT9A xxdov nevrsuudenivevov loorrievgov ce ì 
igoyuyior èyyodywoei. * 


1) Rob. Simson. monet, addenduni hic esse loomie:po 
re sai isoyuvior. Recte ille quidem. Attamen haeo ex pre 
cedentibus facile suppleri posse sine dubio auctor putaba. B 
ai.ompnia ad summum rigorem exigere velis, etiam ad inilunt 
Cor. similiter addendum' erat /067. nai i00y0v. ubi nec ipx 
Simson. addit. 


x 





. PROPOSÌTIO. Xvi. 
O bs. 1. Eodem modo, quo Euclides ostendit, quu 
arcus A7° sit 1/3==5/15 circuli integri, et arcus A#==1/i= 
Y15 circuli integri, fore arcum Bf==2/15, adeoque per Ill 
30. inveniri posse irtum, qui sit 1/15 integri circuli, genera 
liter ostendetur, si describi possit.in circulo polygonum re 
guiare n latarum, aliadque n latorum, ubi mp sumitur, ei 
si m-n vel pm--qu per continuas bisectiones ad unitaten 
reduci possit, vel ut aliter dicamus, si m—n vel pm—gi sit 
2r, describf quoque posse in circulo polygonum regular 
quod habeat mau latera, ubi pet denotare potest numer 
integros quoscunques | 
, Obs. 2. Ex iis) quae Euclides hoc libro trididit, con 
* sequitur, ciroulum posse in 3, 6, 12, 2Aetc 


‘ — 4, 8, 16, 22... 
_— 5, 10, 20, 156 
— 15,30, 60, 150... 


partes aequales dividi , et figuras tegulares totidem laternm 
ipsi posse inscribi et circumscribi. Figuras autem regulare: 
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muenter eis, "quae de pentagono ‘dicta sunt, in dato 
exagono circulum inscribemus et'circumecribemus.. 


PROPOSITIO XVI. (Fig. 308) 


In dato circulo quindecagonum aequilaterum etae.. 
piangulum inseribere. . 
Sit datus circulus #4BI°4; oportet in circulo ABFA4 


quindecagonum aequilaterum et sequiangulum _ inschi- 
bere. 


ad 


quornm lateram nuznerna in istis seriebus haud contineretur, 
geometrico in cireulo deseribendi ars hactenus iguorabaturi 
Gaussius, iara apud GUttingenses Matheseos Professor, in 

Disquisitionibus Arithmeticis 1801, editis, Sect. VII. de ae- 
qution. circuli section. defimientibas, primus methodo alge-. 
braico-trigonometrica demonstravit, circalum non tantra in 


(2041) Capi) (000 en sua (I 


( 257 i) (Ha 68637 etc. generaliter nempe in 20.1 na 
Zia 


les dividi posse, racc 2Zmepi sit numerus primus, Ope 
divisionis in 17. partes eequales, collatis ii, quae in Obe. 
Ì. et in Obs. ad IV. 11. diximus, circulus deinde porre in 
IX17, 4yX17, BY17 oto. prasterea in Iyg17 vel 51 partes ae- 
quales dividetur, quod nempe 6/17—1/32-=21/15 

in 617 vel, 86, quia 1/5—3/17w=2/85 

ia 13Y:17 vel 255, quia 1/28-1/17==2/58 
et în eas adhuc partes aequales, quae bisectionibut ex prae= 
cedentibus conseguuntur. Cf etiam v. Hugnenin. mathem 
Beige Kdnigsb. 1803. p. 272. sq. et Rothe. de Divisione. 
Peripherian circuli in 27, er 23. paxtes aequales, Erlangae 1804, 
qui pro quaestione generali, an polygonon aliquod regufare 
geometrice circulo inscribi possit, banc adfert regulam generalem : 
sit Rf numerns quicunque integer pésitivus, atque litera m desig- 
tettr multitudd aumerorum integrorum positivoram <Af atque 


No a 
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’Eypiyoag8w eis vov ABTA. soxdov cpiyurot 
uiv icondevgov coù eis avtov èyycapouevov nievo 
i AT, nevrayuvov dè loordevoov 7 AB- viwy ie 
tevìv 0 ABITA xuxlos 1) lowv tunudcrwv derantve, 
sowovrev . 1 uèv ABI neoupéoera coitov ovoa soi 
nuxdov door smevre 9 dè AB stspigpiosia, stepertor 


oca toù suxiov, ibra: rpuiv' 2010) deu BI car 


icav dvo. Tirulodo 9 BI dija uura vò E, t- 
ipa deu vv BE; ET seoupeosisiv nevisuutdirorer 
doro «oi ABITA xvxdov. “Euv aoa èreZeviuviss tas 
BE, ET eUdeias, icas uvruis uara cò cvvejts tt 
Fsiuc ivappocwuev ele rov ABTA xuxiov, Èoru ei; 
surov lyyepoaupevov nevtexaidexiymvov Îoostà:voor 
se xa) iboyuriov. "Orso èdei moroae. 

‘Opoiws dì qoîc è toîi Tevcaywvov, éav dia tir 
mata xusdov diasptosuv tpastro pira roù nvndov dro 
yuwuev, Teoyoapyoetar steol tov nuxdov srevesante 
udyuvov Îcoràevgovr te mal icoydvior. "Eri di de 
suv duolww tols Ènì toÙ nEVTAYWWOV sioypiévosc, rei 


1) Pro è ABI4 x'xdos Rob. Simson. mavult legere:? 

ABI nepipioria. Quum tamen vox suxdov etiam postea se 

jus recurrat,' xvxdoc hic dictunî videtur pro integra circum 
eventia. 


erga M relative primorum. Polygonon regulare M laterum 
geometrie circulo inscribi poterit, si M potentia est nume@® 
2 exponentis integri positivi. Si vero hoc non valeat, na 
pheria etiam in M partes ‘aequales geometrice dividi nequil 
Caeterum geometrica quoque solutio ex formulis, quas habea 
vixi supra laudati, deduci omnino potest, et Pfleiderer. pe 
venit ad geometricam constructionem satis elegantem et pro 
tei matura conciunam, cuius etiam demonetrationem exbi- 
buit e mere geometricis principiis petitam. Aliam e formubs 








LIBER QUARTUI 9 


Inscribatur in circulo ABI"4 trianguli aequilateri - 


in ipso inscripti latus ‘4’ (IV. 2.); pentagoni vero 
sequilateri latus _4B (IV. 11.); qualium igitur est 
circulus .4BTA aequalium segmentorum quindecim, 
talium circumferentia ABI", quae tertia pars est cir- 
culi, erit quinque; AB vero circumferentia, quae 
quinta est circuli, erit trium; reliqua’ igitur BI ac- 
qualium duarum. Secetur BI bifariam. in E (III: 30.), 
utraque igitur circumferentiarum B£, ET quintade- 
cima erit circuli ABI'A. Si igitur iungentes rectas 
BE, ET, aequales ipsis in continuum rectas aptemue 
in circulo’ 4814 (IV. 1.), erit in ipso inscriptun 
quindecagonum aequilaterum et aequiangulum. Quad 
oportebat facere, ” 
Congruenter autem eis) quae de pentagono, si per 
circuli divisiones contingentes circulum ducamus, cir- 
cumscribetur circa circulum quindecagonum aequilate- 


algebraicis a Rothe. exbhibitis deductam constructiorfem exbi-- 
bet Miiller. (Mathem. kritische_ Bearbeit. des ersten Buchs 
der Elemente 1821. im Anhang.). Aliam satis concinnam com- 
,3tructionem vide in Paukers ebene Geometrie 1823. p. 18%. sq. 
Ta tamen hoc loco praetereunda nobis sunt, quam demon- 
stratio ex ipsa problematis matura non pqssit non esse prolixa, 
et ex parte haud exigua e libris elementoram sequentibus de- 


mum petita. Praeterea plures’ subinde mathematici methodos 


tradiderant vel generales, vel ad singulares figuras spcctantes, 
polygona regularia quaecunque , aut certe plura adhuc, quam 
Enclides dpcuerat, circulo dato inscribendi etc., haud quidem, 
ut probe uorant, rigorose veras, at tamen magis minus prope 
sd veritatem accodentes, atque ita comparatas, ut usui pra- 


i 


LS 
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sig (1) do9ly sevtenautertimvor, 0 tovuy Iicondiv 

cov te xal \00ydivi0y, uvsdoy èyyocyoséy ce noi ne 
osyenpopuer. 

- ì 

ctico, ubi saepe summus rigor attingi nequit, inservire pos: 
videantur. Haec talia autem satis ingeniose nonnunquam ek 
cogitata nihil huo pertinent, nec diiudicatio horum tentimi 
num plerumque ‘ex altioribus Fontibus repetendorum, vol me 
mechanicotari, haius loci. esse potest. Huc ramen haudrefeo 


‘ Ia 
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rum et aequiangulum. Praetérea cougruentertis, quae 
de pentagono dicta sunt, et in dato quindecagono cir- 
culum inscribemus et circumscribemus. 


debent eorum conatus, qui aperte falsa de arcu quocunque in 
acquales, quotquot libaerit, partes dividendo praccepta dedere, 


qualia vw. c. videre ost in Hadaly de Hada Poxometria edita 
Budae 1820. 





ETYLKAEIA4O T 


> TO IX EI QN 
BIBAION-NHEMHITON 


t 


o PO I 


di Moog Sort ueyedos peytdovs, co èhaosoy soi 
seitovos, dtav satapneto tò puettor. 

.B'. AlodianAacior dèi to pueilov toi èlaocovos, 
otav notauetonta: Uro roù tharrtovos. 


Isaac. IMonachus in scholiis ad hunc librum refert, aste 
rere nonnullos, huius libri doctrisàm ab Eudoxo, Platonis 
pracceptore, inventam traditamque esse. Cacterum aliqui in 
co corrupta ad nos pervenisse, ex sequentibus patebit, 


J 
DETIN. L. 


Pars, ut iam Isaacus Monachus, Campanus, Commandi- 
nus, Clavius aliique notant, duplici sensu apud Geomeit® 
adhibetur. Aut cnim designat quamvis magnitudinem mino» 
rem altera eiusdem generis. Ita v. c, Euclides I, 9. Del. all 
omne totum sua parte maius est. Aut sensu strictiore, Ul hig 
sumitr pro ea magnitudine mimore, quae aliquoties repetili 
aliam maiorem ciusdem generis efficit ant mensurat, unde ciué 
mensura vocatur, Priore sensu v. c. 4. erit pars numeri di , 


nomu vero posteriore sensu: $ autem niroque sensu pil? est 
numeri 6. Diximus, maiorem magnitudinem, cum qua mino! 
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f 
DEFINITIONES. 


1. Pos est magnitudo magnitudinis, minor maioris, 
quando mensurat maiorem. . 
2. Multiplex autem maior minori, quando men- 
suratur a minore. . | 
comparetur, esse debere eiusdem generis ac minorvem. Pates 
enim lineam v. c. non nisi a linea, superficiem a superficie, 
corpus a corpore, pondus a pondere etc. mensurari posse. 
Caeterum, quam Euclides vocat hic partem sensu strictiore, 
alii partem aliguotam, aut submultiplum maioris vocant, maior 
contra multiplum minoris appellatur, quam exacte aliquoties 
continet (Def. 2.). Ita 3 erit submultiplum nomierì 6, nempe 
cius pars dimidia, vel subdupla: 2 est numeri 6 pars tertia 
aut subtripla etc. Pars aliquota igitur aut submultipla prodi:, 
si magnitudo aliqua in quotcunque' partes aequales dividatar, 
Talis pars aliquota distingnitur ab aliguantis, magnitudinem 
Ipsam nom metientibus, sed conflatis ex summa aliquot eius ‘ 
partiam aliquotarum. Ita 4 erit pars aliguanta numeri 6, 
nempe erit eius pars tertia bis sumta, Enclidia libro VII. or 
5qg. partes alignotas et aliquantas ita distinguit, ut priores 
‘ simpliciter parte, posteriores partes appellet. 


” ° 





TA | SLEMENTORUN 


y. Aoyos torè duo peyedwv dpoyevay y nari 
nylenoeta modg-ddiyda reosa oyéorg 1), 


1) Robert. Simson. persuasus de huius et sequentis octa- 
wae$ definitionis inutilitate, quam et Barrovius , fr 
. aniter se credere ait, eas non Euclidis esse, ted cuiusdam wi- 
«mus periti editorisi Eodem modo iudicat Borellins in Obs sl 
axioma VI. L. HI, Euclid. restitut. 
T 
DEFIN. I 
Addi potest,, duas magnitadines A, B duarum C, De 
quemultiplas, aut asquemultiplices vocari, si maior A minorm |. 
C toties exacte contineat, quoties B contiaet D, seu, si ni- 
nor C toties praecise repetenda est, ut efficiat aequalem maiori 
‘A, quoties D repeti debet, ut officiatur aequalie maguimdini 
eB. Eodem casu magnitudinee C, D dusrum A, B pertii 
aequealignotas vocantur, Ita v. c. quum sit 15,2-3.5 a W= 
4.8, erunt numeri 15 et 20 mumerorum 3 ect 4 aequesulti 
plices,- et contra numeri 3 et d numerorum 15 et 20 asque: 
liquotae partes. Aéquemultiplices autem partium acquesli- o 
, quotarum duarun magnitudinum vocantur magnitadinus bano — 
partes aequealiquantad. Sic 6 er 8 erunt numeroram di € 
20 partes acquealiquantae. Partes aequealiquotas duarum mi- 
| gnitudinam Euclides candem illarum purtem, aequesliquanti* 
autem ecasdem partes appellat. Quodsi cadem magnitudo misv: 
C utramque A et B metitur, tum C communis mensara magni 
tudinam A et B vocatur. CÉ, PAeiderer Expositio ao Dilaci- 
datio libri V. Elem. Euolid. Tub. 1782. p. 11. Peletarius vo- 
‘cem multiplex aliter intelligi vult, pariter ac vooém pe i 
. Def. 1, Nempe multiplicem vocat maiorem minoris, nouts: 
tum; quum a minore ipsa, verum etiam, quum a parte alig!! 
minoris maior exacte mensuratur. Ita ait, 5 case multiplico® 
mumeri 2, esse nempe eius duplum sesquialteram; ternariut 
esse binari, unitatem esse sui ipsius multiplicem. * At vulgo 
lae voces non hoc sensy dicuntur, neo ab Euclide ita sunt: 
sunt, et multiplex semper repetitionem minoris, aut cente P°° 
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3. Ratio cet duarum magnitudinum homogenearum | 


secundum quantitatera (quantuplicitatem) inter se quae 
dam habitudo, 


DO) 


sitionem integrae alterius (quo sensu: simplarà dicitur), non 
vero positionem partis tantum minoris involvere videtur. Idem 
de acquemuitiplis dicendum. ° 


DEFIN. HI. 
s,4f6y05y tatto, sensu generalissimo indicat modum ‘quem- 


cungne ex -mntua dusrum quantitatum comparatiohe erutum,. 


magnitadinem unius ex magni'udine altetius determinàndi sea 
inferendi , atque ita necessario al duas quantitatds homogeneas 
restriugitar. Concipi autem possunt ipfiniti modi diversi, 
magnitudinem unius duorum quantorum ex magnitudine alte- 


rius determinandi. Horum simplicissimi sunt, qui quantitates " 


ipsas immediate; absque ulla carum praevia mutatione invicem 
comparant>, tinagnitudinemque unius ex altera determinant, in- 
dicando: vel quanto una alteram ‘oxcedat, aut ab ea deficiat: 
vel quoties una alteram contineat; aut in eo insit. Posterio- 
rem modum quartitates invicem comparandi, magnitudinem- 
que uninò vx magnitudine alterius determinandi accuratissime 
libro Y. discutit, atque in sequentibus libris ad obiecta geo- 
metrise applicat Eaclides, nulla uspiim iniecta mentione ex- 
pressa priori; unde suspicari licet factum esse; ut tiusmodi 


rationes geometricae ; altera autem priores, quae excestaunias 


magnitudînis super alteram, seu defectu unius ab altera occu- 
pentàr, et quae primarura arithmetices operationum simpli- 
cium, addîtidnis ac subtractionis obiectum constituunt, arith- 
meticre vocari consueverint. Caeterum neutra harum ratiomim 
ad arithmeticam vel ad geometriam seorsim pertîineht; verum 
utraque in numeris pariter et exzensis locam habet, et ambito 
îunctim limites fero figunt matheseos, quam vocent elemen- 
tarem.° Cf. Pficiderer. L c. p. 6. Definitio itaque haec nostra, 
in qua, ut semper apud Fuclidem de geometrica tantum ra 
tione semo est, nihil aliud dicere videtur, quam in hac ra- 


’ 
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d. Aoyov ye rode ciigia peyéBy Aeyerai, 
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tione disquiri, quanta sit una magnitudo comparata cumalia ciu. 
dem generis i. e. si aliam ciusdem generis pro mensura priorissa- 
mere velis; vel(VVallisii verbis utimur in Tract. de Algabr. Oper. 
T.1I. p.86.) qualiter se habeat una ad altetam quoad quantupli- 
citatem (mwyZsxdr7ra) considerata. Putatautem Wallisins, Eucli- 
dem dixisse potius 77Zsx0ryta quamrrosorzta , quo facilias etiam 
. quantitates inoommensurabiles s mec eac tantum, quarum uni 
multipla est alterius, hac voce comprehenderentur. Atque 60, 
quo \WVallisius vult, sensu vocem 74:x6ryra intelligere, sui- 
det etiam ordo Def. 3..Post. 1. et 2. atque expressio Del. 1. 
5. 7., ut observat Pfleiderer. in Promtuario Mathem. Lips. 
Fascic. 7. p. 259. Idem tamen addit ibidem, Fasc. 8. p. di. 
vocem 7À:r0tne videri potius significare quantitaton, quo 
“sensu occurrat apud'P olem. Magna Syntax, L. I. p. 8. (Basil. 
1538.) meo. re mydinorztos TV èv tw nido sidei, er iu 
vocem interpretatos esse Clavium cet Barrovium in Lection. 
Cantabrig. Observare tamen liceat, chotdarum quoque cat 
.dogum pon absolutam aliquam rectarum circulo inscriptarum 
quantitatem, sed semper relativam tantum, i. e. comparatam 
cum aliqua unitate v. ci cum radio circuli continere, ila Ut 
doceat, quot vicibus quaeque carum hanc unitatem aut cius 
partes contincat, aut quantepla illius sit. Denigne Barrow. 
notat ]. c. p. 225. verba: sroos aZ474a significare adiagooia» 
.quandam , quoad situm et ordipem terminorum, ita ut utervis 
‘ prior, alter autem posterior poni possit. Is autem, qui prior 
positus est, antecedens vulgo, qui posterior, consequens' dici 
solet. Quod rationis genera attinet, antecedens aut maior est 
conseguente, quae ratio maioris inaequalitatis vocatur, vel ei 
aequalis est — quae ratio aequalitatis, vel antecedens minot 
esi consequente, — quae ratio minoris inaequalitatis appella- 
tur. Praeterca haec genera in varias denno species dividunt, 
quas videre est apud Clavium aut Barrovium p. 240., quibus 
hic immorari nihil attinet. Antecedens autem consequentis non 
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4. ©Rationem inter se magnitudines habere dicun- 
tur, quae multiplicatae, sese superare possunt. 


tantum aliquod multiplum s sed etiam eius pars aliquota aut 
pars aliquanta esse potest. ,,Numerua integer vel fragtus, hio- 
que vel spurius vel verus, qui indicat, quoties antecedens 
contineat  consequentem , 'exponens rationis vocatur. Praeterea 
autem occmurunt magnitudines eiusdem generis, e. g. lineae, 
quaram maior nec ipsa, nec ullum cius unultiplum, minoris 
cuipiam multiplo acquatur, Eiusmodi magnitudines, mensu- 
Tam quippe communem nnllam habentes, incommensurabiles 
vocantur. Rauo igitur istinsmodi duarum magnitudinum as- 
sizrpari numeris nequit, quare etiam irrationales vocantur: li-' 
mites tamen exponentis huius definiri possunt, qui iuvicem 
minus differant, quam dato numero fiacto quocunque ; seu 
duo assignari possunt multipla immediate contigua magnitu- 
dinis unius, quae sint limites multipli cuiuscunque dati magni- 
tudinis alterius; hoc est, quorum unum dato hoc multiplo 
minus sit, alterum maius. Pfleiderer Expos. ac Dilucid. 

L. V. p. 7. Atque haec quidem causa fuisse videtur Euclidi, 

cur in sequentibus nunquam definitionem V. 3., si modo ca 
cenuina sit, in ulla demoustratione adhiberet, sed quartam 
insaper adderet. ,,Nihil forte aliud, Barrovii verba sunt p. 
250. in definivone 3, tradenda , Euclidi propositum fuit, quam 
ut methodi plenioris, aut ornatus qualiscunque causa, prae- 
ludens scilicet accuratioribus istis eiusdem, maioris et minoris 
rationis definitionibus mox sitbiungendis, generalem quardam 
et 0d00gseg row Auyov ideam discentium insinuaret animis per 
metaphysicam hanc uefinitionem, inetaplysicam dico, nec 
enim proprie mathematica est, cum ab ea nibil quicquam de- 
pendeat aut deducatur a matliematicis, neo, Ut existimo , de- 
duci possit. ° Cuiusmodi quoque censeri potest posthac tradita’ 
definitio analogiae: analogia est ratinnum similitndo, quae nulli 
mathematico deservist usui, nec alio opinor fine proponiiur, 
Quam ut per eam generalis quaedam analogiae notio, crassa 
licet et confusa tyronibus indatur. Definitionibue autem ex- 


» 
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quisitis, mox ab illo subiunetis tota rationum doctrina, tot 
res mathematica subnitituri ad illas igitur potigsimum attendì 
debet e pot illas rationum doctrina perfectius elucescit: hase at 
« consimiles absque notabili matheseos detrimento prorsus omitti 


possent: sicut in Elem. VII. factum videmus, ubi numerorum | 


analogia definitur et pertractatur, nulla tamen rationis numero 
competentis exhibita definitione; quamvis illic aeque nece- 
saria fuit et utilis talis definitio , atque hic est, sed neutro 
loco magna fuit necessitas.‘* Unde et Rob. Simsonem hus de- 
fiditiones pro spuriis habuisse diximus. Et cum Rob. Simsot 
consentit Pfleiderer, Ì, c, p.9., qui observat, Euclidem ha: 
definitione non solum nusquam in sequentibus uti, verumetum 
uti ob vagam, quam offerat, notionem non potuisse. 
DEFIN. ÎV. 

Sive genuina sit definitio 3., sive spuria, Enclidi certo 

ob cas, ques diximus, causas non ex omni perte satisfacoro 


‘ poterat. Hino defisitionem 4. vel priori adiunzisse vel solim 


dedisse censendus est, qua non tam rationis geomentiere li* 
tionem ipsam explicare, quam. characterem distinctivum magni* 
- tadinum, quas vocant, homogenearum, et quae terminos fi* 
tionis alicuius constituere possunt, assignare volebat: ita 
zaen, ut simul innueret, quid in illis, quatenus ratio care 
geometrica spectatur, praecipue sit tonsiderandum. Accurt* 
‘ tiorem notionis evolutionem definitionibus identitatis as diver” 
sitatis rationum reservavit. Cf. Pficiderer. l. c. p & Corte 
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5. In eadem ratione magnitudines essa dicuntur, 
prima ad secundam et tertia ad quartam, quando prie. - 
mae fet tertiae aeque multiplices; secuniiae et quartae 
aeque multiplices , iuxta quamvis multiplicationem,. 
utraque utramque. vel una superant, vel una aequales 
sant , vel una deficiunt inter se comparàtaei =’ 


6. Magnitudines autenì candem rationem habentes 
proportionales vocentur. 


rum Canipanus hano definitionem non habet, eius loco autem 

siam band satis claram, qua quantitates continue proportio- 

nales explicare studet: Quo magis confirmare videtur, quod 

Barroviua momet, qui p. 277. ita habet! ,,Non diffiteor, ele- 

menti quinti definitiones -attentius inspactanti , nonnibil in iis 

exscriptorum culpa ‘vidgri transpositum ac immutatum.“ 
DEFIN, V. 

* Male ommino hano definitionem intellexit Campmus, qui 
eius sensum ita oxplicat: proportio primae ad secundam est - 
sicut tertige ad quartam, cum sumtis aequemultiplicibus ad 
Primam ‘et tertiam, itemque acquemultiplicibus ad secundam 
et quartam, erit proportio multiplicis primae ad multiplex 
secundae, sicut multiplex tertiae ad multiplex quartae. Hoo 
enim, ut Campanus ipse ad definitionem praecedentem obser- 
| vat, esset idem per idem definire, nec illud ‘vitiam corrige- 
retur, si verborum Euclidis, quamvis non aperto idem dice» 
fent, is tamen sensus esset. > Falsam hauc Campani interpro» 
tationem sequitur etiam Orontius Finaeus. Iure autem id ab- 
surdum esse, Clavius ait. Nec melius Euclidis sensum asso- 





cutus est Ramus; qui vel eodem modo ac Campanus, rem in- ‘. 


terpretatur s vel definitionem Euclidis pro falsa haberi posse 
putat, quopiam v. e. si quatuor numeri sint 4, 3, 5, 4, et. 
sumatur primi er terti sexuplum 24, 30, secundi et quarti 
autem nonuplum 27, 36, sit simul 24<27, ét-350<36, adeo- 
Que putare quis possit, esso d:3x=5:4, ubi prorsus oblivi. 
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l "Otav dè vuv locus nollaniaciuv, sò puey tor 
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x. Avaloyia dè totw n riv doyav vavroris') 

3. ’Avalozia dè èv' rquolv 000 èhayiory èovit >) 


1) Haeè definitio in edd. Oxon: et Basil. est octava, atque 
ita nos vestituimus. Praeterca in his edd. loco: ravrorge legi- 
tnr: ouocotgs. Peyrardus secutum se esse ait Codd. a. etc 
i. e. 150. er 1038., et huic delinitioni quartumn locum asig:o 
mat. Et apud Campanum etiam ost haec definitio 4, pariter 
que apud Zambertum et Clavium. ! 

2) Ita melius Peyrardus e Cod. a. quam edd, Basil. « 
Oxon. quae legunt: elagioross. CF, quae infra ad hanc defim- 
tionem moncbimus. 


eitur vorbortm, quae in Euclidis définitione sunt: sad oxu 
ovouy wollarsrdaciacguov. Quodsi enim v. c. sunitum fuesit it 
iisdem nnmeris primi quidem et tertii sexuplum 24, 90, se- 
cundi autem et quarti octuplum 24, 32, erit quidem 24" 
24, at 90<32, unde patet, quatuor numeros 4, 3, 5, 4 not 
esse proportionales. Nempe tum saltim erit proportio, il. 
aequemultiplis quibascungue locum habet, quod in definitiere 
dicitur, ut iam Candalla respondit ad istam obiectionen , 


. Plara, quae ad hanc dofinitionem, et ad Vi. 7. Dofi perune 


vide in Excursu ad finem huius libri. 


DEFIN.° VIII. 


Barrovius notat l. c. p. 275. melius' forte pro Guocirti 
aut tavrdrns dici posse ‘000n6.. ‘Similitadinem enim verbum 


. esse laxius et magis ambiguum, et identitatem haud opiume 


quadrare. rebus actu diversis immediate qua talibus, et sub 
diversorum ratione comparatis; praeterea ratfionum babitudi 
nos alias, hyperlogiam nimirum et hypologiam non ex dissi» 
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T., Quando vero aeque multiplicium , prisiae qui- 


dem multiplex superat multiplicem secundae, multi». 


plex vero tertiae non superat multiplicem quartae, tunc 
prinia ad secunadam maiorem rationem habere dicitur, 
quam tertia ad quartam. 


8. Proportio autem est rationum identitas. | 
9. Proportio in tribus ad minimum terminis con» 
sistit. . | | 
Y, 1 
militudine vel diversitate, sed èx inaequalitate denominari 
maioritatemm et minoritatem ; denique rationum aequalium de- 
nominatores , a quibus rationes habeant, quod ullatenus inter 
se comparentut, non cosdem, ant similes, sed acquales esse, 
De latina voce proportio idem observat p. 194.. sqg. reperiti 
cam a Cicerone aliquoties usurpatam, quanquam non sensu 
exacte eodem Aliasì enim apud ipsum idem valere videri, 
quod simplex ratio, nonnunquam vero rationur similitudi- 
nem vel analogiam designare, primumque videri filum ipsum 
cius usum adinvenisse, saltim ad res mathematicas primum 
applicuisse. Sic in fragmento, quod Timaeus inscribitur, cum 
dicere ,ygraecorum avadoyia (sudendum est enim, quoniam 
heec primum a nobis novantur) comparatio,y proportiove dici 
potest." Eius autem efGogendae hinc acceptam videri origi. 
nem vel vecasionem. Cum in corrogandis vectigalibus, vel 
impottardi onetibus publici», pro facultatum modo, secuna 
dum aequas leges taxato, sua cuique. pars petsolvenda cesso» 
fit, quae nempe rata cuiusque -portio dicta sit ;: hinc unum: 
quemque solvere dietum pro portione, vel pro rata sua por 
uone: hinc emersisse vocabulum proportio, dignum visum 
Ciceroni, quunì gracéas litteras suo donare Latio studeret, 
quod Zayey et dvadoyiav, obvias Platonem et alios graecos phi» 


losoplos inspectanti voces, refortret et exprimeret. — Cacterum, ‘ 


uti rationes alias dicunt arithmeticas, alias goometricat, ita 
timili modo proportiones alias vo:are solent arithmeticas, . 0a 
Faclid. Element. P. IL F 
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i. "Orov Iteoia ueyidy dvadoyov i, è nqitor 
meo to roitoy dindaciova Aoyov Èyetv Méyetar, tr 
st90g td deuteoov.' 

id. “Orav dèi ciocapa peyédn (ovveytc) 1) are- 
doyov $], TO stowutov 1100g TO Tiraprov tpersàaciona 
Zoyov Eye Asyetar, ‘reo st00s to devrepor nai cei 
#Efc opoins ws ?) dy 77 anadoyia vstaoyy. 

. 1) Vocem ovvegéc, quamvis in nullo codice reperiatur, 
addidimus, quod monente Rob. Simson. omunino necestana 
est, et in XI. 35. ita citatur, 

2) Ita Peyrardus e Cod. a, Edd. Basil. et Oxon. conm: 
sia) del éEnc ivì mietov, lw6 &v, quod mescio ari non sit prae 
terendum. Cactorum definitioni 11. Rob. 'Simson, subiungi! 
aliam praecedentibus analogam, qua ratio composita exp 
tur. liam quidem rationis compositae definitionem vuigo 
habent in VI. Def. 5, ubi plura videbimus. 


mempe, quibus prima magnitfdo secundam eodem excedit, quo 
lertia quartam ; alias geometricas, de quibus solis Euclidi tumu 
omni opere, tum hio potissitmum et in V. 3, Def, sermo est 
His postea addiderant, quod verbo indicasse sufficiat propo 
tiones harmonicas, seu musicas, Dicunt nempe; tres mago 
tudines A, B, C esse harmonice continue proportionale, si 
geometrica ratio primae ad tertiam aequalis sit geomettica? re 


ROTA a i 1, (tettiae #0- | 
tioni excessus (oca e super s Paini ad excessurh (rei eun | 


er secundam). - e a.0__(B=A).(C-B) - > | 
saper tertiam, ! © Si sit A:C={h_ 83: (8_ 0) v. c, mu 
meris 3, 4, 6, quam sit 3:6=4—-3:6-4. Eodem mode] 
quatuor magnitudines A, B, C, D harmonice proportionales 


esse dicunt, si fuerit (BALDO A Di Rationem hu 


ius denominationis vide v. c. in Kliigele mathem. Worterh: 
ad vocem: Harmon. Proportion. | 


| DEFIN. IX. 
.Haud satis clare patet, quid verba huius definizionis sibi 
velint, quae odd. Basil, et Oxon. ita proferunt: ’Asudorio !? | 


| 
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10. : Si autem tres magnitudines proportionales 
sint, prima ad tertiam duplicatam rationem habere, 
dicitur , eius quam habet ad secundam. 

Î1. Si quatuor magpnitudines (deinceps) proportio. ‘ 
nales sint, prima ad quartam triplicatam rationem ha- 
bere dicitur eius quam habet ad secundam; et semper 
deinceps similiter quamdiu proportio ex8titerit. 


ipso v opere édagiorost deriv. Quid enim termini minimi sibi 
velint, incertum videri possit. Candalla quidem explicat éa- 
ziorosè saltim, atque codem modo Peletarius et Giegorii po- 
hunt: minimum vel ad mipimam, quam ipsam interpretationem 
habent etiam Ambros. Rhodius, Baerrannus, Rab. Simsan. 
aliigue, Recte illi quidem, quoad sensum, an tamen vox 
îlazietors gratamatice id significazi possit, valde dubitamus. 
Hinc praeferendam putavimus lectionem Peyrardi: Zagiorn, 
quae facilias certe ac illa altera significare posse videtur,’ pro- 
portionem, quum illa minima i. e. minimis termiais express? 
sit, vel, ut aliter dicamus, ad minimum tres coatinere termi- 
nos. Simplicissimus forte fuerit; in graeco queque ponere: 
flaziota, idQue adverbialiter sumere. Quod deinde vocem 
0p0:s attinet, ea ipsa quogne, fit Candalla monet, improprie 
hic sumta est. Nempe in omni ratione duo omuino termini, 
alter antecedens, alter censequens adesse debet, adeoque, 
quam duse rationes inter se comparantur, ut fit in ealogia, 
proprie quatutor omnino ‘termini aderunt, quamvis, ut fit in 
proportione continna, cadem magnitudo, quae efficit termi- 
num consequentem prioris rationis, efficere simul possit ter- 
sinam antecedentem posterioris, ubi deinde improprio tres 
seltim terminos dicere possis, quum potius tres Mmagnitudines, 
quarnm secunda bis ponitur, quatuor etiam nunc terminos ef» - 
ficiant. Forte itaque pro 90e:ss ponendum fuerit 1ey/Pe0s , 
qua voce Enclides etiam alias, ubi de rationibts sermo est, . 
atitur. Et usus ille vocis vpor, quo terminos rationis signi- 
Seat, forte sequozis saltim aevi .fuerit. Cf. Plieiderer. in ) 
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Schol. ‘ad libr. VI. Elem. Euclid. $. 132. et, qui ab co cit 
tur, Isaac. Barrovi (Lection. Cantabrig. habitae 1666. p. 19° 
sq. et p. 214.). Hinc omnis haec definitio Pfieiderero Ì. c. 
suspecta est. OQuum tamen eequens definitio 10. se ad cam re- 
ferre videatur, possis fortasse eam, ita, uti diximus, mula 
tari aut intellectam retinere. 


DEFIN. X. XI, 


Post has definitiones locum proprium fuisse definitioni! 
rationis compositae Rob. Simson. recte monet. Caeteram Cl» 
vius observat, probe distinguendum esse inter rationem du, 
plam et duplicatam, triplam et triplicatam ete. Fi Eudide. 
quoque semper dicit Z0yos dertdaciwv, non, ut de recta aut an 
gulo dirrAacsos aut dirrdos. Quodsi igitur fuerint megnitudines. 
A, B, C, D, E ete. continue proportionales i. e. ila, U! 
ArB=B:C=C:D="D :E etc. ratio A:C duplicata diciturr- 
tionis A:B, quoniam inter A et C duae rationes ponuntur, 
quae sequales sunt rationi A ad B: ‘eodem modo ratio A: :D 
triplicata dicitur rationis A:B ete. Contra, codem casu, rato 
A:B dicitur subduplicata rationis A:C; eodemque modo ratio 
A:B subtriplicata dicetur rationis A: D, subquadruplicata 1 
tionis A:E etc. Pariter, si fuerit A:B=B:C, sitqueM:N 
scA:C, etiam M:N dicetur aequalis rationi, quae dyplicite 
est rationis A:B, vel brevitatis causa ratio M:N dicetur du- 
plicata rationis A:B, idemque valebit in ratione triplicer, 
. quadruplicata etc. Eodem modo, si sit A:B--B:Cet pio, 
=zA:B, dicetur P:0 ratio, quae eadem est subduplicatae 15° 
tionis A:'C, vel brevius P:0 dicetur -subduplioata rationis 
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. 12. Homologae magnitudines dicuntur, anteceden- 
tes quidem antecedentibus, consequestes vero conse- 
quentibus. . SAI 

13. Alterna (permutata) ratio est neumptio anteco- 
dentis ad antecedentem, et consequentis ad consequen- 
tem.. 4 


A:C, atque ita in reliquis. Ratio dmplicata, triplicata etc. 
species tantum sunt rationis compositae, in quibus nempe sin- 
gulae rationes, ex quibus aliae componuntur, inter se acqualce 
sunt. Unde ea omnia, quae ex definitione rationis compositat 
consequuntur (vide infra in Exc. ad libr. VI.) et applicati 
possunt ad rationem duplicatam, triplicatam etc. etiam de hac 
valent. Nominatim, ut hoc non demonstrationis caussa, quae 
in locis citatis infra habetur, sed in antecessum, ut aiunt, di- 
Camus, rationum inter se carundem duplicatae (triplicapae etc.) 
sunt pariter inter se eaedem (Excugs. in libr. VI. 6.9, et infra 
Cor. ad V. 22.) et vice versa, rationum inter se earundem 
| tubduplicatae, subtriplicatae sunt inter se caedem (vid in Exc. 
ad Libr,V, Cor. ad Prop. m.). Et si, quando id fieri potest, 
numeris exprimantur. rationes duplicatae, triplicatae etc. erit 
(Exc. ad Libr. VI. 6. 7.) exponens rationis duplicatae (tripli- 
catae) numerus quadratus (cubus) multiplicatione denomina- 
toris ratiomis simplicis per se ipsum factus, vel ratio duplicata 
(triplicata) eadem est rationi quadratorum (cuborum) eorum 
numerorum, qui rationem simplicem exhibent. Porro, si 
A:C est ratio duplicata (triplicata) rationis A :B, inverse erit 
C:A ratio duplicata (triplicata) rationis B: A (Exc. ad Libr. 
VI. $. 17.) etc. Caeterum apud ipsum Euclidem nulla ra- 
tionis duplicatae etc. mentio Gt ante VI. 19. 


DEFIN. XII. 


Quae hic alterna ratio dicitur, melius forsan alterna pro- 
Podio diceretuv. Manifesto enim non de duabus salti quan- 
Utatibus, sed de quatior sermo est. Caeterum patet, ut quan- 
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id. ‘Avaradev d0yog éevi impe ov énoptro 
ss apovnivor 1006 0 7j7oUpevor ce tnopevor. 

té. ZUydsow Aopov èorì Jjyus rod sjyovpevov per 
Lod: ino pevoy Sg dos n00g cut To ssopuevor. 

ts. Asuigeore dè 2oyov tari Mw vie Urtepogis, 
9 Ursegéys: TO Nyovpevov eau ertopeevov a 11006 aUTÙ 
10 Én0stevov. | 

6. ‘Avaotop ,) Ropov Èotà Rejyo coi Arovpira 
71906 qijv Uneeogi)»» 9 Urreofyee vd 2jpovpevor roi 
enonivod. 

‘7. Aiécoy 1dyog éovi s mA eLovy OPEOIY y pueysdir 
xa) dilev avroîc iv To ndjd0g, ovy duo, dcufa- 
wontvuv vai èv cd avre doyw, otuv 7 ws ty tois 
TODITOrE fteytdeci TO modtov n00C.TO foyaror, oa 
‘2v toîs devréoos ueyédeor vo‘ eguitov 11006 co too 
cov. "H dAlws. Afuns voy dxowv xaP Vretcioeo 
Tuy uecov, 

id. Tevaypévy c'vadozia éoriu, 0Tay 4 ws pa 
pevov eds inousvov OUTWwS yyovpsvoy supdg sd ine 
uevov, 7) dè xal vg isouevov 3 00” dida ti ovt» 
enopievov moos dido xi 1). i, 

x. Teruoayutvn dè dvaloyia èorlv, ovar, towit | 
dvrov peysdyv sal dilmv avroîs iowv co 179% 

1) Peyrardus veferr, hane definitionem omitti a Codd. » 
c. quod, quum pertarbata ratio postea tamen occarrat, pri 
librari oscìtantia, cuius oculus a cera) uév in csraoa,pi”? 


aberrabat, factum fuisse videtur. 


titates ita alterne compasare possint, omnes quacuor eiusden 
. generis esse debere. 

DEF L N. XVI. et XVII. 
Manifestum est, sumi in lis definitionibus, £ _comsequenis 


LÌ 
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VA 


“34. Inversa ratio est sumpto consequentis ut an- 
tecedentis, ad untecedentem ut ad consequentem. 

15. Compositio rationis est sumptio antecedentis 
cum -consequente tanquam unius ad ipsam consequen- 
tem. | i 

16. Divisio autem ratiònis est sumptio excessus, 
quo superat antecedens consequentem, ad ipsun coa- 
sequentem. . 

17. Conversio rationis est sumptio autecedentis ad 
excessum , quo antecedens superat consequentem. 

18. Ex (aequo) aequalitate ratio est, quando, plu- 
ribus existentibus magnitudinibus et aliis ipsis numero 
aequalibus, et in eadem ratione binis sumptis, est, ut 
îr3 -primis. magnitudinibus prima ad ultimam, ita in se- 
cuudis magnitudivibus prima ad ultimam. Vel aliter. 
Sumptio extremarum per substractionem. mediarum. 


19. Ordinata proportio est, quando est ut antece» — 


dens ad consequentem ita antecedens ad consequentem; 
ut autem. consequens ad aliam quampiam, ita conse- 
‘quevs ad aliam quampiam. 

20. Perturbata dutem proportio est, quando tribus 
existentibus magnitudinibus et aliis ipsis numero ae- 


minorem esse antecedente. Quodsi contra consequens maior 
fuerit antecedente, similis orit argumentatio, Si SUMmatur ex- 
cessus, quo consequens superat antecedente. 


DEFIN. XVIII-XX. 

Monente Rob. Simson. Def. 19. et 20. speciem tfntum 
continent eius proportionis, quae Def. 18. explicatur, Unde 
forte oBniicere liceat, in Def. 18. quoque pro 40yoc legendum 
esse cvadozia. Erit igitur ex Def. 19, serayutvn sive detvov 


è 
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‘givesas, vis pèv èv soic tmowrosc peyttesi rjyovue- 
vov 5006 émopevor, ovtwec èv tolc devreoore ueyé- 
deo Iyovpevov 1008 trtdpevov dic dè tv sole repei- 
cos peyédeoww Eropevov 1eg0c d'àio vi, ottrws #v to; 
devrigors pepédeoww dilo ti 11006 sjpovsevor. 


IHPOTAZIEZ a. 

Edv 7) oroccovv psyédy omocuwvovv peysduiw iau 
so: svàdijtoc, Encorov tncorov Îcams sodhazdaeoor, 
c0umAdotor toriv Èv Toy peysBeby évoc, vosavrarnia- 
Cia ÈOTUI NUL Ca STavrÙ CY TAvTAr. 

“Eota droccoîy peyédy ta AB, TÀ 0mocavotv 
pepedav vov E, Z icuv co ndo, fsaasov éxa- 
otov ledus stodiertddoson® Miyw ov ogermdaatar tei 


verajutvy dvalozia, sive simplicitor diloov, quando fuerit 
(provsus ut in Def. 18.) -prima ad secundam în primis quanti. 
tatibus, ut in secundis prima ad secundam; ut autem in pri- 
mis, secunda ad tertiam, ita in secundia, secunda ad tertiam, 
et ita deinceps, et concluditur, ‘ut in Def, 18. dictam est. 
Vide V. 22. Ex Def, 20, autom deibav cerapazuirn; vol sim- 
pliciter 7sragayutvn avalozia est, quando ia primis maguitu- 
dinibus fuerit ut prima ad secupdamy ita in secundis penul- 
tima ad ultimam; ut autem in primis secunda ad tertiam, ita 
in secundis antepenulrima ad penultimam; et ut in primis 
rertia ad quartam, ita in secundis quae antepenultimam prac- 
cedit ad  intepenultimam ; et ita deinceps, et conciaditur, ut 
in Def. 18. Vide V. 25. Ita fere Rob, Simson. rem explicat. 


AXIOMATA, 


‘Sequentia praemittit Rob. Simson. et ex eo Playfair, 

1. EFiusdem sive acqualium acquemultiplices inter se ae- 
quales sunt. — 

2. Quavum eatem aeque multiplex est, vel quarum ao- 


qualos sunt acque multiplices, et ipsae inter se sunt aequales. 
L) 





I 
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qualibus , fit, ut in*primis magnitudinibua antecedens 
ad consequenterh, ita in secundis magnitudinibus au- 
tecedens ad consequentem; ut vero in primis tnagni- 
tudinibus consequens ad aliam quampiam, ita in secun- 
dis magnitadinibus alia quaepiam ad antecedentem. 


PROPOSITIO I. (Fig. 309.) 


Si sint quotcunque magnitucdines quotcunque magni- 
tudinum aequaliumn multitudine, singulae singularum 
aeque multiplices, quam multiplex est una magnitudi- 
num unius , tam multiplices erunt et omnes omnium. 

Sivt quotcunque magnitudines AB, T'4quotcunque 
magnitudinam E, Z aequalium multitudine, singulae _ 
singularum aeque multiplices, dico quam miultiplex est 


3. Multiplex maloris majot est acquemultiplici minoris. 

4, Magnitudo, cuius multiplex maior est acquemultiplici . 
alterius, maior est altera illa magnitudine. 

Quae sano ita perspicua sunt, ut axiomatum loco haberi 
possint. IDemonstravit ca tamen Pfeiderer. in Promptuario 
Mathem.. Lipsiensi Fascic, 7. 1798. p. 263. sqq. $$. 14-19. 
et in dissertatione de Dimensione circuli P. II. Tub: 1790. 
p. 6. not. 4, Cf.. Hauber. de rationibus inter se diversis De- 
moustr. Tub. 1793. 6. 2. Aliud autem axioma vel postulatum, 
quod Campanus, Clavius aliique compluros paritpr sumere se 
posso putarunt, quodque ita habet; 

nQuam rationem habet magnitudo aliqua sd aliam, canlem 

habebit quaevis magnitudo proposita ad aliquam aliamy 

et eandem habebit quaedam alia siagnitudo ad quamvis 
maguitudjuem propositam‘‘ | 

merito accuratiores Geometrae respuunt. Vid Exc. ad hone 


librum. 
PROPOSITIO LI. 
Symbolice haee propositio ‘ita efferri potest. Si sit Ae= 
7 è 
4 
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ro AB tov 5 E, cocavtaràccia Fovai va) vi AB, TA 
suv E, Z. > 

-* Esce) Vai: îocuic èovi moddonAdocor to AB tou 
E, xa) vo T4 co Z: 000 dea totiv y vw AB pe 
yi9n iqu vò E, tocavta sa) èv té T' ica ve Z. 
Anoo9w vò uiv AB sic va to E peysd9 (va cc 
AH, HB, vò dè CA sls va vé Z ica và IB, 04: 
ora di foov 10 nAÀj90s civ AH, HB ca sid 
guv TO, 04. Koi 2neì toov tori cò uèv AH co 
E, «o dè TO vw Z: loca doa «al ta AH, T60 
sos E, Z. du ta avro dij îoov tovì «o FB 
x5 E, xaì id 04 vé Z: lva dea vai va HB, 
64 vois E, Z d00 dea torly èv vwò AB ice va E, 
tocavta uu è v toig AB, TA ica coils E, Z° 60a- 
. stàcotoy doa tovì to AB vov E, tocuvrartÀ ara Eote: 
xaù ta AB, LA cv E, Z.. Eér, cea 7 irvocaodv, 


nat to Eine. 


NPOTAZIE f. 


Eey TTQUITOY devrsgov dedme $ aodlerAdoroy und 
toltov TETCOTOY , o] dì xal wdunsov devrioov isaus 
modiasidoov al #rvov reraotov' xal cuvredÌy noe 
cov xal stento v devrtoov locus Fota stoldandaorov 
xol toitov uai Encov TeTROTOV. 

r,L; B=r.M; C—r.N etc. r denotante numerum integrum 
quemcunque, erit et A-+-B+-C etc. =r(L4-M4-N etc.). Cae- 
terum propositioni huic vulgaris innititur praxis multiplican- 
dum compositum per multiplicatorem simplicem multiplicandi. 
Nimiram, ut v. g. numerum 7364 per 8 mu:tiplicomus, seu 
ut octuplum efficiamus numeri 7364: octies sumimus primum 
4 unitates, tum 6 derlarios, deiu' 3 centenarios, denique 7 


\ 
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AB ipsius E, tam multjplices esse et AB, T4 ipsa 
rum È, Z. 

Quoniam enim 4 acque multiplex est ipsius £ 
ac I°4 ipsius Z; quot magnitudines sunt in 48 ae- 
quales ipsi: E, tot sunt ét in TA acquales ipsi Zi. 
Dividatur 48 quidem in magnitudines AH, HB ae- 
quales ipsi E, I° vero in partes "0, OJ aequales 
ipsi Z; erit igitur multitudo. ipsaram 4, HB ae- 
qualis multitudini ipsarum SO, 04. Et quoniam ae. 
qualis est AH quidem ipsi E, SO vero ipsi Z; erunt 
et 4H, TO aequales ipsis E, Z (I. Ax. 2.); ex ea- 
dem ratione et./7B aequalis est ipsi E, et Od ipsi 
Z; aequales igitur et 78, 04 ipsis £, Z; quotigi- 
tur sunt in 48 aequales ipsi E, tot sant et in 48, 
TA aequales ipsis E, Z; quam multiplex igitur est 
A4B ipsius E, tam multiplices erunt et 48, Td i ipsa- 
rum E, Z. Si igitur quotcunque etc. 


PROPOSITIO IL (Fig. 310.) 


Si prima secundae zaeque sit multiplex ac tertia 
quartae, sit autem et quinta secundae aeque multiplex © 
ac sexta quartae; et simul sumptae prima et quinta s0- 
cundae aeque erunt multiplices ac tertia et sexta quartae. 


millenarios, horumQue octuplorum conficimus summam. C£. 
Plleiderer. Expos. et Dilucid. Libri V. Elem. p. 2. © | 


PROPOSITIO I. 


Symbolice haec propositio generalius ita effertur, Si sit 
A=p.L, Bx2.g.L, C==r.L etc. et simul E=p.M, F'aag.M, 
Gr. Mete. p, g, r denotantibus mumeros iategros quostun 
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1 capov snaticov îoduis tarar rmollermidosor, vò pr 
sou devzicov,; to dèi to reragrov. 

Iloscov yie vo A deutegov coù B loadus tore 
modiasticoiov mal toirov to I' rercorov voi A, uu 
aliygdw ov A, IT icauio noddardacia «e EZ, HS 
Ziyo Ovi indu tori nodiurtiaoioy ro EZ voé B rc 
co HO eo d. 

"Ensì ye loaxis dov) nodlandaoiov r0 EZ toi 
A xal vo HO qvoò T° Goa vga doriv tv va EZ ica 

15 A, cocadra nai è v vd HO fîoa voi I. Asyg;ode 
sò uiîv EZ eis ta vu A jeyédy Îda ta EK,; KZ, 
«0 dì HO cile cè xò l'ivrra HA, AG dotadi 
ioov vo nà;jdog vuv EK, KZ vo ndg9et voy HI, 
.10. Ka) înmel iodug totò moddartàadotov vo A wi 
B vaì «o I toù 4 ioer dè vo ev EK tei A, 000 
HA ‘ve .T° îoaxis dea tor) roddundaciov r0 EK toi 
B xaì 16 H1 roi d. did sù avra di Togzis doti 
modianidoroy to KZ toi B kal t6 AO toi d 
"Ensì ‘ody nodrov to EK devricov vo B locus ivi 
nodlunddaoy xaù rgirov rò HA eraprov toi d 
tor) dì xa) miusttov vò KZ dsvricve vò B iv: 
mollarddcion rai éxtov to AO rerdbrov voù 4 19 


ovrtedìv ded mowtov rai néustov vò EZ deustpot | 


alter n coiitinet unitates. Huic propositioni, quod cit nA, 10° 
n(pL)=-(n.p):L, dSiititur praxis multiplicandi nameni® 
integrum per multiplicatorem, qui solis detiatiis, vel cent© 
nariis etc: constatî  Nempe, ut v. go nnmerurà 5723 per D 
vel per 600 multiplicemus, triplo vol sextuplo numeri 575 
unam vel duo zero ad dextram adiungimus, hose est, rriplus 


numeri 5723 decuplicamus, sextuplum centaplieamu? ; sicgo | 
huins numeri efficimus nrigecuplam, sexcentuplum. Papato 


” 4 
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que erit multiplex, altera quidem secundae, altera vero 
quartae. ) 

Prima ènim A secundae B aeque sit multiplex ac 
tertia I° quartae 4, et sumantur ipsarum A, IT acque 
multipliceg EZ, 70; dico aeque esse multiplicem' 
EZ ipsius B ac HO ipsius d. 


Quoniam enim aeque est multiplex £Z ipsius A 
«c H@ ipsius I°; quot magnitudines sunt in EZ ae. 
quales ipsi 4, tot et in 770 erunt aequales ipsi I. 
Dividatur EZ quidem in magpnitudines ipsi A aequa- 
lese EK, KZ, HO vero in magnitudines ipsi I" ae- 
quales 77.4, 469; erit aequalis multitudo ipsarum EX, 
KZ multitudini ipsarum HA, 40. Et quoniam A. 
aeque est multiplex ipsius B, ac I° ipsius 4; aequalis 
autem EK quidem ipsi 4, HA vero ipsi I"; aeque 
multiplex est EK ipsius Bac HA ipsius 4. Ex ea- 
dem ratione aeque multiplex est KZ ipsius B ac 140 
ipsius 4. Quoniarti igitur prima EK secundae B ae. 
que est multiplex ac tertia 77.4 quartae 4, est autem 
et quinta KZ sécundaé HB aeque multiplex ac sexta 
49 quartae 4; et composità e prima et quinta nempe 
EZ secandae B aeque multiplex èrit ac composita € 
duodecupluri è g: nurneri alicujgs ‘efficimus; sumtò tripli 
eius quadruplo, vel quadrupli triplo. Cf: PAleiderer. l. c. p.4. 
Generalius idem theorema ita exprimi et simili ratione demon- 
strari poterit: si sit A=->mB, Ba=nC; C=pbD etc: pariterque 
«=mf, far» y==pò etc. erit tam A==mnp + è + D quam, 
a=munp . . d. 

Obs. Ex hac propositione sequitur etiam dia illi simi- 
lis, quam Nordmark. (Lacunae in Doctr. proportionum Euclidea 


Lr 
\ 
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roù B done éovi stollasthacwv mai epitoy xa} éxTOY 
vò HO teraorov voù d. Eîy cea mquto» , zal va 


it9p | 


I POTAZIE È. 

Edy nowrov node devtegor rov avrdv èyy idyov 
mai spitov no0s teraotove sal ta locus neoddastixc1a 
toù te seoutov xai toirov stedc ta locus nodlassAcora 
to devrioov nai CETCOTOV s sud drvcovovv rrodia- 
niaotaonor, cov uutov éies hoyor inpiirta narici 
Axa. 

IMostov ydo tò A nos devtepov vo B cov aw 
107 èyirw Abyov xal toivov tò I n90s setaprov rd 4, 
sal silip9w vv pèv A, I° iocms noddurdavia va 
E, Z, vov dt ‘B, 4 dida È Fruysv lounis rmodàde 
nico td H, B ‘Zéyw ot toriv cis vò E stgos vd 
H, oirus vò Z neos vo G. 

Elijpdgw ydo vov uiv E, Z ioaxe roddarcdacia 
ei K, A, civ di H, 0 didla è Fevyev') dome 
nollandacia và M, N. 

Kai 2rsì lodme doti noddarnAdcov €c ps E ov 
A, vo dì Zuoi IT, noi sidro civ E, Z todxs 
modloriavia re K, A lodus doa tovi noddartiacioy 
sé K voù A xoì vo A voi IT. Adua ta avro dij ioa- 


‘ 1) Verba Gila @ Zruzey noù habent edd. Basil. et Oxon. 
Fa autem necessaria esse iure censuerat Rob. Simson. in nota. 
ad huno locum. Hanc viri doctissimi coniecturam confirmavit 
Peyrardus, qui e Cod. a. ca toxtui inseruit. 


animadversae Expletio in Nov. Act. Reg. Societ. Dpral. Vol. 
VI. Upsalan 1799.) his verbis exhibet ct demonstrat: si sint 
(Fig. 512.) quotcunque magnitudines AL, B, C, et aliae ipsis 
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ertia et sexta nempe ZIO quartae 4 (V. 2.). Si igi- 
ur prima etc. | 


PROPUSITIO IV. (Fig. 313.) 

Sî prima ad secundam candem habeat rationem. 
quam tertia ad quartam; et aeque multiplices primae 
et tertiae ad aeque multiplices secundae et quartae, 
iuxta quamvis multiplicationero , eandem habebunt ra- 
tionena inter se comparatae. < ' 

Prima enim. 4 ad secundam B eandem babeat ra- 
tionem quam tertia I° ad quartam 4, et sumantur ipsa» 
rum quidem 4), I° aeque multiplices 7, Z, ipsatum 
vero 8, 4 aliae utcunque aeque multiplices 7, 0; 
dico esse ut É£ ad 27, ita Zad0.,. | 


Sumantur enim ipsarum quidem £, Z aeque mul» 
tiplices K, 4, ipsarum vero 7, @ aliae utcunque 
aeque mùltiplices M, N. . ° 

Et quoniam aeque multiplex est & ipsius 1, atque 
Z ipsius I°, et sumptae sunt ipsarum E, Z aeque 
multiplices K, 4; aeque igitur multiplex est A jipsius 
A sc A ipsius F(V. 3.). Ex eadem ratione ‘acque 

numero aequales D', E; F, quae binae sumantur in cadem 
mulriplicitate, sit autem perturbatz earum multiplicitas, h. e, 
sit AL ipsius B aeque multiplex, atque E jpsius F; aimiliter 
. sit B ipsins C totuplex, quotuplex est D ipsius E: erunt ex 
aequo etiam aequemultiplices, seu quentuplex est AL ipsius 
C, tantuplex erit D ipsius F. Dem. Ponantur primo tres esse 


utrimque magnitudines. Sumatur GP ipsius C acquemultiplex, 
Euclid, Element. P. IT G 


n° 
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me. turi mollanAaciov ro M voù B xal 10 N coi 
Kad ere toriv ws q0 A y00 to B oùrwg ro Tago 
to d, xal sliymeai rev piev A, T loazxig stodlenla 
cio và K, A, cv dè B, 4 cla di Evvyev scam 
nodiardacia va M, N° sì deu vaspige vo Kt 
M, vnso:ysi vo A où N° ual sì ioov, Tcov° xai 
#lartov, Fhlartov. Koi tou cad nèv K, AvuvB 
Z locms nodianiuciu, ce - - dè M, N xy H,8 
cile è Sevyev lounis moXlastA da éotiv dea ws s| 
E noos «o H, ubros to Z noos vo 0. Eva 
NQUTOY , sal Ta dine. Ò 


HIOPIZMA. 


"Ene) 06y edcix®y , ore, el vnepiyse cò K soih 
vnepégee nal co A xoò N° naì si iaov, tcom sai 
#2accor, tXaccor: dyhovovi al el vussepégee co M wi 
K, unspiysi nal so N coù A° xal el î00v, îoor xi 
sì #accov, faccor: xol dia touro Fora rel ws tu 
Fl noce ro E, ovrws rò 0 rode vo Z. ’Endijro 
‘TQOvV pavsgov, OTI duv TtEéCcaQa peyedy civaloy0r Di 
ua) dyarahiv avadoyor éotut. 








HPOTAZISX è. 


"Ecv péysdos psyidovs lode 7 noddendecor, 
inch dpaspsdtv gdqpareedivtos na) td Aoenoy coi dot- 
mov locuie fora nodiariacov, cvanicorev tori 10 
040 où 040v. 


ac est AL ipsius B, vel E ipsius F, sitque GP divisa in pa 
tes GM, MN, NP singulas ipsi C acquales; et AL in partes 
AH, HK, KL aequales ipsi B: eritque multitudo partium 
GM, MN, NP aequalis “multitudini partium AH, HK, Ele 


P 


LI 
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multiplex est M ipsius B ac N ipsius 4. Etquoniam 
est ut'.4 ad Rita £' ad 4, et sumptae sunt ipsarum 
quidem A,.I' seque multiplices X, A, ipsarum vero 
B, 4 aliae uicunque aeque multiplices M, N; si X 
superat ipsam M, superat et 4 ipsam N; et si ace 
qualis , aequalis; et si minor, minor erit (V. Def. 5.). 
Et sunt X, 4 ipsarum E, Z aeque multiplices, M, 
N vero ipsarum 77, @ aliae utcunque multiplices; est 
igitur ut £ ad 77, ita Zad @ (V. Def. 5.) Si igitur 
prima etc. * 


COROLLARIUM. 

Quoniam igitur ostensum esty* si superat K ipsam 
M, superare et Lf ipsam N; et si acqualis sit, ae- 
qualem; et si minor, minorem esse: manifestum est, 
et si 4f superat K, superare et N ipsam 4; etsiae- 
qualis sit, aequalem; et si minor, minorem esse; et 
propterea ut 77 est ad £, ita erit 0 ad-Z. Ex hoc 
manifestum est, si quatuor magnitudines proportionales 
sint, et inverse proportionales fore. 


PROPOSITIO V. (Fig. 314.) 


Si magnitudo maguitudinis aeque sit multiplex ac 
ablata ablatae, et reliqua reliquae aeque multiplex erit 
ac multiplex est tota totius. 


Quum igitur sit AH——HK=KLa-B, et GM=MN=NP_—C; 
erunt AH, HK, KL, B ipsarum GM, MN, NP, C aeque- 
multiplices , adeoque tota AL erit totius GP aequemultiplex - 
aiquo AH ‘est ipsius GM (V. 1.), vel B ipsius C, vel D 


(I 


100000 ELEMENTORUM 





Meéyetos yao- rà AB ueyidove voù IA iodz 
dom stodiastduorov, oreo aquiosdtv co AE «dq 
‘ostévroe voù TZ: déyw dti xal Zotnov to EB ia 
s00 ov ZA loums tota nodluràuotor, dousriaci 
îouy 040v to AB 0%0v vov TA. 

‘Ocanddocwov yéo to 10 AE roò TZ, zocat 
siacioy yeyovita ua zo EB voi TH. I 

Kai èseì loumis tori noddandacior to AE © 
TZ (sa. vo EB voù HT" icaus oa tori rrodlanda 
civ to AE «où TZ)') xui 10 AB où HZ: sei 
dì focus stodiastiaotov ro AE 106 TZ xaì 10 4 
où Id locus co tav moddanlecior ro AB irc 
téoov vv HZ, TA icov aoa rò HZ vò IA oo 
aqpyozotw co IZ: Rosov dea ‘vò HT Zon té 4 
ioov toriv. Kai èsuei locus tori rmodiarrictotov rd AE 
«où TZ xaà 6’ EB où HT, icov dè vé HT 
AZ loaus doa tori moddandeocw» ro AE coi IZ 
xa) to EB voù ZA. "Iocing dè dirroertae nodiasAaoor 
70 AE voò TZ xe) vò AB où T4 icdus doa 
ori modiardagioy vo EB ro ZA xai vò ABroil 















1) Verba, quae uncis inclusinins, desunt in edd. Basil. e 
Oxon. Peyrardus ea e Cod. a. addidit. Quamvis autem n 
esse possint, aliquid tamen ad facilius intelligendam demon- 


strationem facere videntur. 


ipsius E. Habentur igitur tres magnitudines AL, GP, C, 
atque aliae ipsis numero aequales D, E, F, quaram bin 
sumtae sunt in eadem multiplicitate, idque ordinate, ita nemp*, 
ut AL et D sint ipsarum GP et E acquemultiplices, sinniliter- 
que GP et E ipsarum CetF: ergo (V. 3.) erit AL ipsius © 
aequemultiplex ac I) ipsius F. Si quatuor pluresve sint utrim- 
que maguitudines, patet demonstrationis contimuatio per ism 
ostensa «Q.E.D. Symbolice ita: si sit A-mB, B=1G 
pariterque D=:E, E=mF, erit tam A==mr.C, quam D= 
mr. F. 
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Magnitado enim 48 magnitudinis T4 aeque mul. 

rlex sit ac ablata AE ablatae TZ; dico et reliquam 
B reliquae 274 aeque fore multiplicem ac multiplex 
è tota 14B totius DI. 


Quam multiplex enim est AE ipsius T'Z, tam 
nultiplex fiat et £2 ipsius TH. 

Et quoniam aeque multiplex est AE ipsius IZ ac 
(EB ipsias Z7I°; acque igitur multiplex est AZ ipsius 
TZ ac) AB ipsius HZ (V. 1.); ponitur autem aeque 
multiplex 47 ipsius TZ ac AB ipsius F.4; acque 
igror Multiplex est AB utriusque ipsarum HZ, T4; 
*qualis igitor HZ ipsi T4. Communis auferatur 
TZ; reliqua igitur H/ reliquae JZ est aequalis (I. 
Ax. 3} Et quoniam aeque multiplex est AZ ipsius 
IZ ac EB ipsius HI, 44 autem aequalis ipsi HM; 
jXque igitur multiplex est AE ipsius I°Z ac EB ipsius 
ZA. Aeque autem ponitar multiplex AE .ipsius IZ 
*% AB ipsius I°4; aeque igiturmultiplex est £ 8 ipsius 


PROPO'SITIO IV. i 

Symbolice haec propositio, eiusque demonstratio ita ex- 

| wmi poteri. Si A:B==C:D, erit etiam pA. qB="pC:gD; 

: P1 9 denotantibus numeros integros quoscunque, unitate haud 

 txdusa, Nam ob A:B=C:D, erit, quoties npA>==<xgB, 
etam npC>=<gD (V. Def. 5.), adeoque ex eadem defi-. 
Nitione ph :qBe=pC:qD. Pfleiderer. 1. c. p. 19. : De demon- 
stratione huius propositionis ex vulgari proportionalium defi- 
tilione vide Excursum ad lano librum.' 

Corollarium lic propositioni adiectum, ut rite observat 
Rob. Simson., verum quidem est, at non huc pertinet, . nec 
legitima est, quae ex Prop. V. 4. deducitur, eius demon. 
ttratio, Nempe ostensum quidem est, si sit K>=2<M, esse 

, siam d>=<N, at non ex eo, quod proportionales sint 
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xal Aosspov con ro EB Xanoù où ZA loduas Fora: 


. ssodhamdacior, doamdacior tovv 6iov sò AB Glev 


) 


‘ 


coi FA. ‘Edy doa péyedos, sal ca Eee. 


HPOTAZIX s. 

Edy duo peyi3n duo peyeddy Îlcame 4 stolia- 
hacia, xal apupsdivia viva suv avsiv Îodus 7 
stohhartàacia xal cd dosrta sois aUrols v01 fa dor», 
7) lounis avtiy stoddartdaora. 

duo ydo ueyidY ed AB, TA die peyredoy sur 
E, Z locus ovo nollaniccia, ua) dpaspodivea ti 
AH, T6 vv ovvi vv E, Z locus fore rolla 
nicoca déyo ott xal Moena ta HB, 04 wois E, Z 
sjt01 ion torly, 7 lodus avraly noddaridosa, 


E, H, Z,0, id enim erat conclusio propositionis, unde in 


eptuin- est illud ratiocinium: Quoniam ostensum est etc. Po- 


terat autem legitime, non adhibita propositione V. 4. propo 
sitio in hoc. corollario contenta deduci, ut Rob. Simson. osten- 
dit. Nos autem hanc reliqueasque a Rob. Simson. huic libro 
insertas vel adiectas propositiones exhibebimus infra in Ex 
cursu ad hunc librum, ubi et hanc vide nota B desiguatam 
Aliam autem propositionom meliore irire corollarii nomin: 
subiungit Rob. Simson. , quod distinctionis causa 
Cor. a. 


,sppellabimus , quodque ita habet: si prima ad secundam esw 


dem habet rationem quam tertia ad quartam, et aeque mulli- 
plices primae et tertiae iuxta quamvis multiplicationem ad s6 
Cundam et quartam candem rationem habebunt: et cimilitet 
prima et tertia ad aeque multiplices quasvis secundae ot quarta: 
eandem habebunt rationem. Quod eodem. prorsus modo x 


dpsa propositio demonstratur , ut facile etiam patet, posita in 


symbolica propositionis expressidhe, quem supra dedimus, Y vel 
p==i, vel q==1.. Hoc corollarium ex V. 22, demonstrat Cle 


9 
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Z4 ac AB%ipsius FA; et reliqua igitur EB reliquae 
ZA seque multiplex erit ac multiplex est tota AB to- 
tius I°4. Si igitur magnitudo etc. 


- PROPOSITIO VI. (Fig. 316.) 


Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque 
multiplices sint, ét ablatae quaedam earmumdem sint 
aeque multiplices; et reliquue iisdem vel aequales sunt, 
vel earum aeque. multiplices. } 

Duae enim magnitudines 43, FA duarum magni- 
todinum _É, Z aeque sint maultiplices, et ablatae 4/7, 
T9 earamdem £, :Z aeque sint multiplices; dico et 
reliquas FB, Od ipsis E, Z vel aequales esse, vel 
aeque multiplices earum. 

\ 
‘vits, at nom satis' accurate. Sumit enim propositionem C (in è 
Excursu ad huac librum afferendam), quam non auto demone 
straverat, ì ° 
PROPOSITI: YV. 
Iute observat Rob. Simson., constructionem , quae de- 


mohstrationi in textu gracco praemittitur, deptavatam videri. ’ 


Nempe, ut iam ‘Peletarius monuerat, id quod sumitur, ut 
EB fiat aequemultiplex ipsius MH, ac est AE ipsiur TZ, eo 
redit, ut magnitudo EB ‘in partes aequales, quotcunque lî- 
buerit, dividatur, quod nec de rectis quidem lineis, nedum 
de aliis magnitudinibus ante VI. 9. docuerat Euclides. Nec 
ad excnsationem' rei sufficit, quod Peletarius observat divisio- 
nem hanc rectae EB demonstrationis caussa tantum sumi, non 
ad usum aliquem praesentem adbiberi', quippe ‘etiam demon- 
Strationis canssa talia non sumere. solet Euclides. Accedit, 
quod perfacilis est alia demnanstratio, quam iam Campani ex 
arabico Facta traductio, caetérum in hac propositione valde vi- 


tiosa, innuit, et quam, praeeunte Peletario et Clavio, qui - 


tamen etiam vitiosam illam*vulgarem demonstratioriem habent, 
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"Eovu ydo stooreoov vò HB va E igor Zéyw ou 
xal to BA cu Z ivoy bovin, Keiodw zoo vw Z icur 
so TK. 

Kal esi loaxzig tori modiartiaciov 0 AH ov E 
sat 0 TO soù Z, icov dèi vo uèvy HB va E, sodi 
KIT sé Z° loquis ape tori nolbastiacior so AR soi 
E naì co KB tvoò Z. ‘lode di vnonezas svodàa- 
ssico1y «0 AR coi E, «di co TA voù Z° ioumscoa 
tori noddascddotovy 10 KO qcoù Z, wai 0 TA 3004 
Eneì ov éxateoov 'tje KO, TA cov Z locus tai 
rroddaricoiore icov dpa torì 10 KOx5TA. Koo 
dpr9r090 vò TO: ionov dea vò KIT 2osress vu 04 


ioov totivi “AMA co Z 0 KI èoviv ico maso 
Od doa ro Z icov toriv. ‘Sere sivò HB E 


ivov dov, xa) ro Od icov tora vò Z. 

Rob. Simson., praemisso propositionis fenunciarto his verbis 
exhibet: Quam multiplex est (Fig. 515.) AE ipsius /Z, co 
multiplex fiat 4 ipsius Z4. (Hoc vero fieri potest, ragui- 
tudine Z.f sibi ipsi aliquoties addita). Erit igitur (V. 1.) 45 
aequemultiplex ipsius Z7Z, tac EZ/ ipsius 7.4; ponitur aniem 
«AE aequemultiplex ipsius Z7Z, ac AB ipsius Fd: ac prop 


terca EH ipsi 4B aequalis est (V. Ax. 1.). Comumunis zufe 


ratur AE, reliqua igitur AT aequalîs est reliquae EB. Iu- 


que, quoniam 4E acquemultiplex est ipsius TZ, atque dH 


| ipsius ZA, eostque AH aequalis ER; erit AE aequemultiplex 
jpsius FZ, ac EB ipsius Z4. Aeque multiplex autem ponitu! 
AE \psius TZ, ac AB ipsius Fd: ergo EB ipsius Z4 acque 
multiplex est ac .4B ipsius T4. Quare, si etc. Symbolics 
propositio ita exprimetur: si sint m.f', mB quaecunque aeque- 
multipla magnitudinum 4, B, quarum 4>B, erit etiam m/ 
—mB idom multiplum magpitudinis 4-8, uompe erit mf 
—mB=m.(4—B).1 


. 
‘ !, 
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Sit enim primum (Fig. 316. a.) 772 ipsi E aequa- 
lis; dico et 04 ipsì Z aequalem esse. Ponatur enjm 
ipsi Z aequalis T'K. \. 

Et quoniam ‘aeque multiplex est 477 ipsius ac 
T@0 ipsius Z, aequalis autem 7/8 ipsi E, KI vero 
ipsi Z; aeque igitur multiplex est /4B ipsius E ac 
K@ ipsius Z. Aeque uuteni multiplex ponitur 4B 
ipsius E ac FA ipsius Z; aeque igitur multiplex est 
KG ipsius Z ac I° ipsius Z. Et quoniam utraque 
ipsarum KO, TA ipsius Z aeque multiplex est; ae- 
qualis igitur est KO ipsi JA. Comniunis auferatur 
l'8; reliqua igitur KI" reliquae 04 aequalis est. Sed 
KI ipsi Z est aequalis; et 04 igitur ipsi Z ae 
qualis est. Quare si 77B ipsi E aequalis, est, et 04 
aequalis erit ipsi Z. 


PROPOSITIO VI... 

Rob. Simson. observat, casus posterioris demonstrationem 
omissana esse in textu graeco, quum tamen in versione Cam- 
pani ex arab, facta utriusque casus demoustratio habeatur. Id 
autem eo factum arbitratur, quod in mutilata Theonis edi- 
tione libri quinti huius casus nulla occurrat applicatio. Eun- 
dem tamen casum adhiberi perfectiori V. Prop. 18. demon- 
strationi, cui soli etiam prior casus et V. 5. iuserviat. Unde 
ipse et huius posteriori casus demonstrationem addidit. Ego 
utem putaverim, omissam esse in toxtu graeco, qui cacterum 
figuram posteriori ‘casui inservientem in omnibus editionibus 
habet, casus posterioris demonstrationem co tantum s quod 
sit demonstrationi casus prioris simillima. Si enim casu po- 
steriore, quam multiplex est'.77B ipsius E, tam multiplex su- 
matur XF ipsius Z, reliqua-prorsus eodem modo procedunt 
26 in casu priore, adhibita V. 2. Caeterum utriusque casus 
communem demonstrationem hanc tradit Clavius. Quum ex 
hyp. magnitudines 4B; T4 ijpsarum F, Z sint aequomulti-. 


a 


- 
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‘Opoios & Feltopey dti dv rodiamiacior 7 10 
HB «od E, tocavrandaciov Foru nai ro 04 voi Z 
"Edy dea duo psyi3z, nai va dbije. 


IHPOTAZIE Lt. 

Ta ica stoos .TÒ avro cov avrov Fei doyov, 1a 
TO AUTO 006 Ta ica, 

"Eoww iva psyt9y va A, B, dio de vò ir 
péysdos vo I Méym dti éudtepov coiv A, B me 
sò I toy avrov iyse Agyov, mal o I pos smergo 
suv 4, B. 

Elyg9w yao vov pèiv A, B lodw:s svoldosticom 


ae 4, - E, vv dè I° dddo 0 Eruye scolari 


50 Z. 

"Essel oUy locus derì rmodlanidacov so A ov £ 
«al 0 E où B, icov dè 0A té B- iooy co nol 
q0 A x E. “AXho dè d o Seuye xò Z coù T node 


midoror sì dom rvrtegiger co A voù Z, Uneeito oi 


q0 E co Z- xal el ioov, Toov mal sì èNerror, Her 
rov. Kai tovi va pèv 4A, E vv A, B Îoaus stake 


darnldora, vo dè Z coù I do 0 Èrvye ssollanle- 


giov toviy dea ws 0 A mode co I°, ovras 108 


sng0g o T. 


Aiya di) dv: na) vo I F06s Euategov suo 4,3 


| 
toy «UTO yer doyov. 
plices, ‘runt in 4B tot magnitudines aequales ipsi E, 0" 
ia T4'sunt aequales ipsi Z. Unde, si ex numero #9 
magnitudinam, quae in 4B, ra continentar, dematur nun” 
1us acqualis magnitudinem, quae in AH, IG sunt; remane” 


bit in #28 numerus magnitudinum ipsi È acqualium acqua 6 


. numero magnitudinum ipsi Z regualinto , quae in 49 cool” 


4 
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Similiter (Fig. 316. b.) ostendemus et si multiplex 
est HB ipsine E, aeque multiplicem fore et magvitu- 
dinem 094 ipsius Z. Si igitur duae etc. 


PROPOSITIO VII. (Fig. 3I7.) 


Aequales magnitudines ad eadem eandem habent 
rationem, et cadem ad aequales. 

Sint aequales magnitudines 4, B, alia antem quae. 
liber magnitudo T°; dico utramque ipsarum A, B ad: 
T' habere eandem rationem; et [ad utramque ipsarim 
i, B. 

Sumantur enim ipsarum 4, B aeque multiplices 
4, E; ipsius vero I° alia utcunque multiplex Z. 

Quoniam igitmr aeque multiplex est A ipsius A ac 
E ipsius B, aequalis autem A ipsi B; aequalis igitur 
et 4 ipsi E. Alia vero Z ipsius J' utcunque multi- 
Plex est; si igitur superat ./ ipsam Z, superat et £ 
ipsam Z; et sì aequalis, aequalis; et si minor, minor. 
Et sunt quilem 4, E ipsarum A, B aeque multipli. 
ces, ipsa vero Z ipsius /° alia utcunque multiplex est; 
6st igior ut 4 ad I", ita B ad T' (V. Def, 5.). 


Dico autem et I ad utramque ipsarum 4, B can- 
dem habere'rationem. 
nentur i. e. si 7B==E, erit etiam 4022: sin autem HB sit 
multiplex ipsius E, erit etiam 4/9 aequemultiplex ipsius Z. 
Symbolice propositi’ haeo ita exhIbetur: si sit A=PL, Ba 
qL; et E=pM, F==gM, p;q denotantibus numeros integro - 
quoscungue, quorum prior p maior altero q: erit tam A—S 
=(p-Q)L, quam E—F==(p—q)M, speciatim tam A—BaalL. 


tr ian sea ce 


» mania +» 


hate 


s ve Lande Gigio 


24 0t ei 


NE PRPEZIZA I et e 
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Tuiy yao avroy sarconsvactiveav ouoime di det- 
Gousy dti Toov fori r0 A 6 E' Ghio di reso Zi 
doa Urtegerer «60 Z voù A, vnsotsee xal coi E xi 
el icov, Îcoy° xal el Flarvov, farro. Kai îou ro 
miv Z coù IT nollandacioy, ra ‘dt 4, E tar d. 
B dlla È Èrvysv locus rmollartigora» ov age è; 
o I needs s0 A, civas cò I'npoc vo B. Tuia 
doo, xal ‘va és 1). | 

se IMHPOTAZIEX x. 

Tei aviovy peyeddiv, vò pusitov supos co avro 
ueitova Zoyov Èyer ijrreo (rd Flartoy xad cò euri 
t00c €o dlavrov pusitova Adyov Èyet ijreso suods © 
pueibor. 0 

“Eoto avioa pseye9y va AB, T, xai Foro pets 
cè AB, ao dè 6 true to 4° diyw dvi vo AB suon; 
sò 4 pueitova Aoyov Èyet reo vò I nipos vo d, 0 
vò 4 soos vo I° peitova ddyov Èyer sce n008 ni 
AB. 

"Enel yao peitòv tori vò AB voò I°, usista ® 
I° icoy vo BE, vò dry) èleccoy vv AE, EB srod- 
dardaciatonevov toro sorè co A pueitoy. "Eota 
noote00t to AE Nerrov voù EB, mal sesnoMlante 
cidodu ro AE, xa) forw aroù stoddustàdowr to 28 | 
ueitov dv toù A, nat coantigorov tori cò ZH soi 


_ 1) Codex a. hic addit: Iopuwpa. ‘Ex di) rovrov parte 
ors fav pueyî0n viva avadoyor d , sal dyarddiy dvadoyor 0 

Orso idee detta. At hoc Coroliarium, quod idem dic 

quod Rob. Simsonis Prop. B. V. minime ex praecedente Poi 

positioni consequitur: indicare tamen hanc lectionem voll!” 

mus. i 

quam E—F=M, si fuerit p—q=i, sen p=gi. Cf PAS 


derer. ì. c.p. 4 5. Post hanc propositionem Rob. 51n50% 


pi 
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lisdem enim constructis, similiter ostendemus,; ae- 


qualem esse 4 ipsi E; alia vero quaedam est Z: si 
gitur superat Z ipsam 4; superat Z et ipsam E; et 
si aequalis , aequalis; et si minor nginor. Etest Z 
quidem ipsius I° multiplex; ipsae autem 4, ‘E ipsarum 
A, B aliae utcunque aeque multiplices; est igitur ut 
T ad A, ita IT ad B (V. Def. &.). Aequales igi- 
(ur etc, | 


PROPOSITIO VIII. (Fig. 318. a. b.) 


Inaequalium magnitudinum, maior ad:.eandem ma- 
iorem rationem habet quam minor; et eadem ad mi- 
norem maiorem rationem «habet quam ad maiorem. 


Sint inaequales magnitudines AB, T°, et sit maior 
AB, alia vero utcunque 4; dico AB 24 4 maiorem 
rationem babere quam /" ad 4, et 4 ad T° maiorem 
rattonem habere quam ad AB. Lo 


Quoniam enim maior est AB ipsa I", ponatur 
ipsi I' aequalis BE (I. 3.), minor ipsarum 4£, EB 
multiplicata erit aliquando ipsa 4 maior (V. Def. 4.). 
Sit primum AE minor ipsa EB, et multiplicetur AL; - 
et sit ipsius multiplex Z77 maior ipsa 4% et quam 
multiplex est ZH ipsius AES tam maltiplex fiat, et 


sddit propositiones A, Bi C, D, quas vide in Excursu ad. 
hune libram. 


PROPOSITIO VII. 


Cor. Eodem modo ostenditur, soqualia ad ùequalia éan- 
dem rationem babere, 


tirare . 


4 
dd. 
+ 


“ 


‘ Sov tov K. - 


«MH vò N Boxiy toa (8r0scdieeo co M zo d somie” 


ti 2LEMENTOROM 


AE, roomyranàdaioy geypoverto mal vo puèv HO tai 
EB, ro è K voù I uoò st 6.0 coi 4 dinlacio 
puèv vo A, soindzoy dì c0 M, nal étis bri nio 
ic 00 vo AauPavguevov roddernidarov puiv pingci 
too 4, noutws dì peitov voi K. Elagda, vi | 
toto to N terpantacioy pèv toi 4, sepolta dì pie 


'Eneì obv 6 K coù N sourws tgriv ddertor, 
K diga roù M ovx tor &lorvov. Koi ènei iouus 
tori nodiasdaciov vo ZH coi AE vai 10 HO toi 
EB, louis dpa tori mollanicowov vò ZH voi dB 
mai ro Z0 voùò AB. ’Iodxg dé tori noddaniaco 
so ZH 09 AE xaì vo K voù FD. ’Ioaus dia iii 
Rodharactoy to ZO toi AB, uaì co K vo D° tr 
Z8, K capa voy AB, I icams tav sroAdandaoe 
Hladiy, enel icuus torì moddasticoioy so HO 10 
EB nai to K cò I°, ico dì «0 EB vw I i6ov dos 
val vo K cò HO. To.dì K coù M ovs toy feat 
sov° 0Vd dea 10 HO toù M darrov tour. Meiso 
dè to ZH toù 4° 6iov cea tè ZO ovvopgorit' 
tuv 4, M psitov tovuv. ‘Alla vvvapoporega si 4, 


GIO tore, ovvanporeoa dè va A, M soi A dedi 
roanàcoia , tovì dè nal vò N coò 4 vevpandacor 
ovrPPOT60A cca va M, Ato N ica tor. °À 

o Z0 suv 4, M peibov èoviy 1) ro ZO ceo soi N 


1) Quae tuncis inclusimus e Cod. a. Peyrardus addii 


Poterant tamen egregie abesse, aut certe saltim usque 4 

cem terpattàaciov sllustrationis caussa adiici. 
‘PROPOSITIÒ vm. 

. Rob. Simson. in nota ad hanc propositionene primo 
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Ho ipsius EB, ipsa vero K ipsius I°; et sumatur 
psius 4 dupla quidem _4, tripla vero M, et deinceps 


ana maior, quoad sumpta multiplex fiat ipsius 4 et‘ 


primo maior. ipsa K. Sunhatur, et si N quadrupla 
ipsius 4, et primo maior ipsa K. 


Quoniam igitut K primo minor est quam N, ron 
ert K ipsa M minor, Et quoniam aeque multiplex 
est ZH ipsius AE sc HO ipsius EB, aeque igitur 


multiplex est Z/77 ‘ipsius AE ac Z0 ipsius AB (V. 


1.).. Aeque autem’multiplex est Z77 ipsius AE ac 
K ipsius 7"; aeque igitur multiplex ‘est ZO ipsius 
AB ac K ipsius I°; ipsae ZO, K igituripsarum 48, 
‘T'aeque multiplices sunt. Rursus, quoniam aequé est 


multiplex 70 ipsiuvs EB ac K ipsius T, £B autem 
aequalis I"; aequalis igitur et K ipsi H76O. Sed K 


ipsa M non est minar; non igitur est 70 minor quam 
M. Maior autem ZH ipsa 4; tota igitur ZO utris- 
que simul 4, M maiorest. Sed utraeque simul 4, 


M ipsi N sunt aequales, (quandoquidem M ipsius 4. 


est tripla, utraeque autem simul 4, M ipsius 4 sunt 
quadruplae, est vero et N. ipsius 4 quadrupla, utrae- 
que simul igitur M, 4 ipsi N aequales sunt. Sed 
Z0 ipsis 4, M maior est); ZO igitur ipsam N su- 
perat.- K vero ipsam N non superat, Bt sunt Z60, 


Plicat, cur demonstratio in textu graeco obvia non eadem con- 
$iructione pro utroque casu, quem habet, uti potuerit; iure 
deinde illud potissimum ineptum «esse dicit; quod utroque 
Stu magnitudo X demonstrationi inserta sit, quae nulli ali. 
Fai inserviat, nisi ut demonstratio prolixior fiat, Denique ad. 


“ 


‘ ram. (Quin deest etiam alius adhuc casus goneralis. Ca 


f 
< 
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unepezet, vò dì K xo N ovy vnepeysi Kai în 
ta uv ZO, K xy AB, T ioaue seoddanicora, 1 
dì N toù 4 do G itvye stoddart)cciore 10 AB du 
pos vo 4 usilova Zoyov èyei 1jme0 «0 I'mpòc to d 

«liya di ore sal vo 4 n00s vò I° pesitova loya 
ist, yreo co 4 noos vo AB. | 

Teiy yao avtov raraotevaodirtov, osraiws delie 
uev, ott to puòv N coù K vregiyer, cò db Noi 
ZO ovy vnepiyst. Kal tore vò uè v N voù 4 sv 
dasriacior, re dè ZO, K civ AB, ID dia è èrujo 
locus moddasciacia» ro A dba snpos e0 I° persoro 
Xoyov îyec, 57060 ro 4 ngos vò AB. 

A%@ dij vò AB voi EB peitov torm vo è; 
@urrov.t0 EB noddaniaciatbuevor dorar stor tot 
A pesìtov. IlenoMMandacuode, sal tar ro HOnvi- 
Aerdaciov pèv voù EB, pueitov dè toù 4° xaì 000° 
niaciov tore ro HO voi EB, tocevrardacior jr 
povera xal x0 utv ZH voòù AE, vò dèi Keoil. 
‘Quoios di) deltouev dt vo ZO, K coiv AB, Î 
lodug tori. nodiamicora. Kai siàp@w dpuotvs 10 N 
nodiurdaciov uiv roù A, nootwe dì pettov voi ZH 
wbrs stadiv to ZH où M 107) laovoy civar, pei” 
dè 16 HO où 4° dov dda ro ZO coiv A, Ho 
eiore coù N vnspéyei, 16 dè K rod N ovy vreet 
dit, esse etiam ‘tertinm casum specialem, cuius mentio 908 
facta sit in demonstratione, nempo si 4 in ptimo, ul pb 
in secundò casn maior -sit gnam 4, in quo sumendae #8 
quaevis ipsius AE et EB aequemultiplices, v. c. duplae nai 
enim, quos graecus textus habet, sunt 1) si AE<ZF 2) s 
AE> EB. At potest etiam esso 3) AE--EB.) Ex bis om”. 
bus Simson. concludit, Theonem aut alium geometria pont. 
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K ipsaram AB. } acque multiplices, N vero ipsius . 
4 alia uttunque multiplex; 42 igitur ad 4 maiorem 
ationem habet quam /° ad 4 (V. Def. 7.). 

Dico autem et ‘4 ad I° maiorem rationem habere, 
quam 4 ad AB. 

lisdem enim constructis, similiter ostendemus , N 
superare X , ipsam vero ZO non superare. Et est N 
quidem ipsius 4 multiplex, et ZO, Ki ipsarum 4B, 
T aliae utcunque aeque multiplices; 4 igitur ad T° 
maiorern rationem habet quam 4 ad AB (V. Def. 7. )» 


Sed sit .4E maior ipsa EB; minor EB multipli. 
cata, erit aliquando ipsa 4 maior. . Multiplicetur, et. 
st HO multiplex ipsius EB, maior vero ipsa 4; et 
quam multiplex est 0 ipsins EB, tam multiplex 
fet ZH ipsius A£ et K ipsius F. Similiter ostena 
demus ZO» XK ipsaram AB, I' acque muliiplices 
esse; Et sumatur similiter N multiplex ipsius 4, 
primo autem maior ipsa Z7; quare rursus Z/7 ipsa, 
N non miror érit, maior autem. 79 ipsa 4; tota 
igitur ZO ipsas 4, M, hoc est N superat, K vero 
ipsam N non superat, quandoquilem ZH quae maior 
est ipsa H@9, hoc est ipsa K, non-superat N. Et 


Saus peritum propositionem hanc vitiasse, Quamvis autem 
haec Simsonis reprehensio satis iusta esse videatur, ct facile 
esset, superfinam-illam magnitudinem X è demonstratione eli- 
minare, noluimus tamen e mera coniectura textum corriyere 
Caeterum Rob. Simsonis demoristratio simplicior omuino esty 
*t omnes casus simul compleciitar. Ea symbolive expressa 
ita habet: si A>B, erit A:C>B:C, et Ci B>C: A. Ixempe, 
sì maguitudinum (A—B), B, ca: quae uon maior est altera, 
Euclidà. Element. P. II. H 


® 
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imerdasteo ua 10 ZH pzizov 6vvrod HO, torio 
ro K, toù N ovy vrevige. Ka) doavrws rarero 
lovitouvres toig ènavo seouivogiev Tv anoduiir. 
Tov apea avicuv, nai to éirja 


HPOTASZIS s. 


To npòs vo auto roy avrovr syovra doyor, in 
ailijlos tori xaì noog dî TO avuto tov avror iu 
Zoyov, tusiva îca ahiri01g toviv. 

"Eyirw yao indréoov rav A, B pos vo T'ro 
avtov Zoyov: déypw Oti iocv tor) vo A vg B. I 

El peo ur), ovx dy éxtrepoy cuv A, Baoog®o 
T 10v avrov elje Aoyov: Eee dè Taov diga tori cv A 
es 2. RE 

Eytrw di) naddiv vo I moos sxatepov cuov A, È 
toy autov Adyov' dip dtI Îvov tovì +0 A vd B. 


sit 50, sumantur 2(A—B), et 2B, vel gemeraliter m(A-D) 
“mB: sin autem magnitudinum (A—B), B ea, quae non mi 
jor est altera, sit <C, sive ea sit (A-—B, sive B; ent ali- 
quando aliquod eius multiplum m maius quam €, nempe va 
Îm(A-B)>C, vel mB>C. Et quum multiplum m cius, q 
pon maior est alteri,-ponamus >C, erit idem multiplum + 
terius tanto magie pariter >C, i.e. erit semper tam m(A- 
B)>C, quam mB>C. Sit deinde omnibus casibus nC illud 
multiplum magnitudinie C, quod primo maius est quam mb, 


nempe sit nC>mB, at (u-1)CCmB, vel mB7(n-1)0 


erit, cb m(A-B)>C, n.(A—B)-bmBSnC i -e. mi> no 
Quum itaque mA>nC, at mB<nC, cerit ex V. Deb * 
A:C>B:C,et C:BSC:A. 
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I 
imiliter ut in is, quae ante diximus, fbsolvemus de- 
monstrationem. Ergo inaequalium etc. - 


PROPOSITIO IX. (Fig. 319.) 


Quae ad candem candem habent rationem, aequales 


inter se sunt; et ad quas «idem eandem habet ratio- 
nem, illae aequales inter se sunt. 


Habeat enim utraque ipsaram 4, B ad I° eandem 
rationem , dico aequalem t55° A ipsi B. 

Si enim non, non utraque ipsarum 4, Bad I 
eandena haberet rationem (V. 8.), habet autem; ae- 
qualis igitur est 4 ipsi B. ° 

Habeat sutem rursus I° ad utràmique ‘4, B candem 
rationem ; ; dico aequalem esse A ipsi B. 


PROPOSITIO 1IX. 


Magis explicite hanc propositionem Rob. Simsou:, et ad 
cino exemplum Playfair. ita fere demonstrat. 1) Si A1Cen 
B:C, erit Asi. Si caim non fuerit A=B,.erit alterutra 
carum maior alterg v. c. A>B. At tum, ut in proposititione 
praccedente, duo numeri m, n possunt invenirì, ita ut mA 
>nC, at mB<nC. Quum vero ponatur A:CasB:C, erit 
(V. Def. 5.), quoties mA>nC, etiam mB>nC.- Erit itaque 
sinul' mB>nC, et'mB<nC, quod fieri nequit. Nequit ite 
que essa A>B, et similiter mee B>A, itaque An=B.. Pariter 
sù C:A--C:B, vel simili ratione immediatò dembnstrabitur, 
ut Nr. 1. esse A==B, quod Rob. Simeon, fecit, vel, ut Play- 
fair. docuit, ope inversionis ex.Prop. B (vid Exe. ad hunc 
librum) concludetaur A: C==B:C, unde res rediit ad Nr. î. 
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Ki vee sii» ovx uv to I° ripos ixate00I tuy A, 
B 10v avroy sixe ioyov” eye dè i0ov aoa fovì cò d 
tò B. Ta doc snp006 to avro nal va diro. 


MPOTAZIS i. 

Toy stpOc ro. avuto Adyor èyorrav, to toy peisoro 
doyov èyov, txsivo ueisor toriv. ITods è di sò avo 
peitovo oyov exe! , éxtîvo dlarcoy tor. 

Exéra rde 0 A 1006 to I° usitova i070r, gr: 
so B meo6 q0.T° dip ou pettov Zare ro A sos È. 

E yao 9 syto icov tori v0 A vg B, 7 èlu- 
cov. "Ivov puèv ovv ova dee 16 A ro BR, éxuxeo0r 
peo dv tv A, B nous vò T cov awroy size dojo». 


o Ova èyec dèi, ovx dea icov tori 10 A q6 B. cid 


priv agcoy fave 10 A où B, rà A reo ev 008 
cò I° tov &idocova elus Aoyov in50 .t0 B agosti 
T. OQux èyer dì, ovx diga èdlacoov tori 10 A roi 3. 
Edeiy9y dèi ove ovdì icov, peltov aqua Èoti co d 


. s00 B. 


Extra di rediey ro I eos ro B psitova day” 


‘rig to T. 1100g TO A léyw dti Eiaccoy dovi 10 È 


q0Ù A. 


El yeò pi, ito: Toov &orly, 7 pueltov. "Igoy nr 


odv ovx fov 10 Br A, vò T pio di mode ite 
0ov «uv. A, B «ov avToY ele Adyov. Qun-ize È 
ovUx dea icov èov) ro A tw B: Cv dè uv pusibo 
dove so B rod A, 10 T'yoo iv mods to B èiaccoro 


PROPOSITIO X. 


Rob. Simson. ad hanc propositionem observat: Es, 99° — 


huius propositionis demonstratio exhibetur, in editionibu! 


graecis. et latinio aliisque, legitima ‘non est. Verba enim: 
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Si enim non, non I ad utramque ipsarum A, B 
geandem haberet rationem (V.8.); habet autem; aequa- 
lis igitur- est 4 ipsi B. Quae igitur ad eandem ete. 


PROPOSITIO X. (Fig. 320.) 


Magnitudinum ad eandem rationem habentium, quae 
maiorem rationem habet, maior est; ad quam autem 
eadem maiorem rationem habet, minor est. l 

Habeat enim A ad I" maiorem rationem, quam B° 
ad T°; dico maiorem esse. A ipsa B, 

Si enim non, vel aequalis est 4 ipsi B, vel minor. 
Aequalis autem non est 4 ipsi B, utraque enim ipsa- 
rum A, B ad I" eandem baberet rationem (V. 7.). 
Non habet vero; non igitur aequalis est 4 ipsi DB. 
Sed neque minor est 4 ipsa B, nam A ad T' mino- 
rem haberet rationem, quam B ad I'(V.8.). Non 
habet autem, non igitur minor est Aipsa B. Ostensa. 
autem est neque aequalis, maior igitur est 4 ìpsa B. 

Habeat autem rursus T ad B maiorem rationem 
«quam I° ad A; dico minorem esse B ipsa A. 


Si enim non, vel aequalis est, vel maior. Aequalis 
quidem non-est B ip As, nam I'ad utramque ipsa- 
rum 4, B eandem haberet rationem (V. 7.). Non 
habet vero., non ‘igitur aequalis est A ipsi B. Sed 
neque maior est ‘B ipsa 4, nam I ad B minoremra- 


ma'or eadem sive nequalis, minor de magnitudinibus et ratio- 
Mibas diverso prorsus sensu dicuntur, ut.ex Def. 5. et 7. hu- 
ius libri” patet. Ope igitur harum examinemus demonstratio- 
nem propositivnis decimae, in qua vis raziocinii haec est: si 
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Zsyoy sîyev Hqneo 005 vò A. Oux îyee dè, ovz co 
peisov taxi to B 106 A. ‘Ebsiydy di ore ovdi ivo, 
#uucov dee torì to B roù A. Tuiv «pa sigos vo 


. ‘ t LI to 
uvTO, xet Ta ti;o. 


MPOTAZISY ria. 


Ol 4 avre Zoyor ci avtol, xui adijiors ela 
oi avtoi. 

"Ectwoay yae ve uv 10 A n00s ro B oÙtes + 
I° 009 10' Ad, ve dì 10 IP no0s cò A obras vo E 
noos 10 Z° diyw otI turiv us TO A steve ro B ot- 
ws to E node tv Z. i 

El,49è yaeo tuv puiv A, TC, E iodzis node 
miucia ta H, 9, K, vv B, A, Z dida è dano 
lounis nodlundaciu vd A, M, N. 

Kaì èsret tour ws vò A noos vo B oùras 16 I 
9008 cò 4, sab siQyjarai riv piv A, IT îouus sol 
duniaowa td H, 0, civ dè B, 4 dlda & Ervyev io 
mig mohhastidora e A, M' sì deu dvnepézer so H 
où A, vnepiyei sai vo O toùò M°' xa sì i00v, i007 
xal sì #Ahartov, error. Hal, etnei toriy vs ro T 
n00c to dA ovrws to E sods ro Z, xal eilyaeo: 107 
uèv T°, E louxis nobla:ricom rà, 0, K, tav di Ji 


fuorit 4=B, foret A:I5°-=2:7F", vnde sumtis ipsarum A,5 
quibuscunque aequemultiplicibus, et sumta quavis multiplic 
ipsius I", si multiplex ipsius 4 maior fuerit multiplici ipsia» 
F, evit (V. Def. 5.) multiplex ipsius 8 maior eadem mul: 
plici ipsius {. Sed, quoniam ex hypothesi 4:1>2: i) 
erunt ex V. Def. 7. quaedam ipsarum 4, 8 aequemuliipliceà 
et quaedam multiplex ipsius I tales, ut multiplex ipsiut 4. 
maior sit multiplici ipsius I°, at multiplex ipsius 2 aion malo! |, 
sit maltiplici ipsius £*: haec autem propositio directe repus"” 











Ù) 
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tionem haberet quam ad ‘4 (V. 8.). Non habet vero, 
non igitur maior est B ipsa A. Ostensa autem est 
neque aequalis, minor ‘igitur est B ipsa. A. Ipsarur 
ìgitur ad candem ete. 


* Y 


PR OPOSITIO XI. (Fig. 321.) 
Quae eidem caedem sunt rationes, et inter se sunt 
caedem. i 
» Sint. enim ut 4ad Bita l'ad /, ut vero [l'ad 
ds ita E ad Z; dico esse ut Aal B ita EF ad Z. 


Lo) 


Sumantur enim ipsarum 4, I°, E aeque multi 
plices 27, 0, K, ipsarum vero Axy 4; Z aliae ut- 
cunque aeque multiplices d, M, N. ‘o. 

Et quonian est ut 4 ad B ita Sad 4, etsumptae © 
sunt ipsarum 4, Î aeque multiplices 7, ©, ipsarum 
vero.B, 4 aliae utcunque aeque ‘multiplices .f, M; 
si J superat ipsam A; superat et © ipsam MM; et si 
aequalia, aequalis, et si minor, minor (V. Def. 5.). 
Kursus, quoniam est ut I ad Zita E ad Z, ct sump- 
tae sunt ipsarum /", £ acque multiplices O, XK, ipsa- 
rum vero 4, Z aliae utcunque aeque multiplices M, 


praecedenti, quare 4 non est aequalis B. Pergit demonstratio 
sed neque minor est 4 quam B, haberet enim A ad Fmi- 
norem rationem, quam 2: atqui non habet minorem, bon 
igitur 4 minor est quam. 8% Hio dicitur: haberet A ad T 
miuorem rationem quam # ad Z°, sive, quod idem est, ha 
beret B ad I° maiorem rationem quam 4 ad Z, hoc est (V. 
Def. 7.) forent quaedam ipsarum 28, À aequemultiplices, et 
quaedam ipsius 4° multiplex talis, ut multiplex ipsius B maior 
sit multiplici ipsius I°, at gnultiplex ipsius d nom maior sit 


* sn 


‘ 
i) 
Pas 
4 


“x 


là 
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Z cdiblha & Scuyev locus seodiasincia va M, Ns 
dee vneoese to O to M, vsepryee xal vo K toi 
N° xai sù icov, îcov° mal el Elaccov, Eluocov. ‘Ale 
el.vsrepezee 10 O où M, Unepiza na «o H voi .f 
sat si ioov, igor xaì sì élurtov, éhattoy: wote ru 
sì vsteotget to H t0ù As vnepizee uaò to' K wi N 
sal sì i00v, icov° sal el #lartov, slurtov. Koi écu 
ca uèv H, K viv A, E ioauis noddazàdaoa, ce di 
A, Ntdv B, Za è èrufev iodues sroddaniace 
fotiv doa de to A ngos v0 B ovrec td E 005 to 
Z. Oi diga té avrò, xal va dhe, © 


IPOTAZIZ (8. 

"Edv i oroomoiv peyi9y avdloyove Farei vc È 
Tav pm pivov 51006 Ev coy emoprivav, oUTtwS Gnarti 
Ta Ipovusva 17006 armavtoe Ta énomeva. 

"Ecrwouy orocaoty peyedo dvd) 0yoY , rd A, B, 
T,A, E; Z, ve tò A n00s vò B oirws vo T ao; 
160.4 xuì vò E 11005 tò Z° Riyw dti Éoriv ws dé d 
npos to B ovwws vu A, I°, E noos va B, 4, Z 

Eiyg9w yoo civ uìv A, T, E lodus sode 
nido 1è H, ©, K, coiv dè B, A, Z Gila a i 
‘ev Îocuis moddardaora ta A, M, N. 


muleiplici ipsius Z°, et ostendendam fuit, hoc mwrguam 608° 
tiugere posse, si sit d:F > B:F: demonstrandum igitur fuit 
in ‘hoc casu multiplicem ipsius 4 semper superare maltipli- 
* cem ipsius I°, si acquemultiplex ipsius 2 candem superet: hoc 
cnim ostenso, manifestum esset, non posse esse F: 7 >4:D 
h. e, non posse esso 4:I"<B:T. Minime autem hoc ostensu 
‘est in _femonstratione propositionis decimae, sed, si decima 
derfionStrata esset, immediate ex ca deduci posset, verum sine 
° eius ‘6pe ‘non facifà idem òstendetar, ut demonstrationem (09° 


«x 
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Ns si superat O ipsam M, superat et X ipsam N; 
et si aéqualis, aequalis; et si minor, minor (V. Def. 
5.). Sed si superat O ipsam M, superat et /7 ipsa 
A; et si aequalis, aequalis; et si minor, minor; quare- 
et si superat 27 ipsam. A, superat et X ipsam N; et 
sì aequalis, aequalis; et si minor, minor. Et sunt 
H, K ipsaram 4, E aeque multiplices, 4, N vero 
ip.rum B, Z aliae ntcunque aeque multiplices; est 
igitur ut 4 ad B ita £ ad Z (V. Def, e Ergo 
cidem etc. . . a 


PROPOSITIO XII. (Fig. 3229 


Si sint quotcunque magnitudinès proportionales, erit 
ut una antecedentium. ad unam consequentium, ita 
omnes ‘antecedentes ad omnes consequentes. 

Sint quotcunque magni:udines proportionales A, 
B,T,4A, EB, Zyut A at Bita radd, et E ad 
Z; dico esse ut A ad B ita 4, T, E ad ipsas B, 
d,Z. | 

Sumantur enim ipsarum 4, T°, È aeque multipli. 
ces 7, 0, K, ipsàrum vero B, 4, Z aliae utcunque 
acque multiplices 4A, M, N. 


tauti patebit. Quare demonstratio decimae legitima nou est. 
Videtar autem is, qui demgnstrationem decimae, quae iam 
 habetur, posuit vice cius, quam Euclides vel Eudoxus dederat, 
deceptus fuisse transferendo id, quod manifestum est magnitu- 
dinibis ad rationes, magnétudivem sc. quammwis non posse si- 
mul maiovem et minorem esse alia. Qnae cidem.aequalia, et , 
Intet se sunt aequalia, axioma est maximo evidens, si de 
magnitadinibas intelligatur, Euclides autem eo mon ntitur ad 
ostandendum, rationes, quae cidern rationi sunt caedeni; inter 


à 
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Kai è2nsi tovuv we v6 A stpoc «è B eixuwog 1tòù F 
noos tò 4 xa) to E npos cò Z, mal eiirsgazai to 
ulv A, I°, E locus nmodiardaca vì H, O, K, 
suv dè B, A, Z dida è Eruyev îoaug soijas.icor 
vi A, M, N° sì dpa Vaspiz vo Ho A, vo 
éyet xal to 0 où M, xaì vò K toù N° xaì si ivo. 
, toov mal el #da000r, “Auccoy. "S2ere ui sÈ aero 
ij. «è H to A, vrcepizet sol vd H,@, K 10r 
A, :M, N° sal «È loov, ica xal ci ?a000y, è o0ora. 
Kat tor co uiv H xl v@ H, 6, K voù A mai 16v 
Ad, T, E-iouug nodiedeoe» èrnedieo dv 7 dan0- 
‘Guobv pueytdy droomvoiv peyediv fowv tò nAifs0<, 
&cotoy txdorov icunig stollatAdoa, 00astheicion ivi: 
tv tuv pueyedov tvos, tocuvraniacia fora: uul te 
ndvra tav suvtav. Ai ci-avrà dij xeì 16 A zi 
tt 4, M, N toù B xo) vor B, 4, Z.iccrus tor 
nodlemàicia» fovev doa ws tò A 006 ro B, ore: 
sd 4, F, E no0s véù B, A, Z. ‘Euy doa 7 duo 


caovy, ual ta ere. 


I POTAZISX vu. 

"Edy nestov n00S devrepor tdv avrov îyn Z.0x0r 
mal toitov sm00g titugrov, To'tov dè no0g téraoIO» 
puetSova i0yov im Yneg TEJLATOY noos éxtor xi 
2Quirov s190S devtegov pusiora Z0y70v esse 710 cri 
170 T00g ÉxTOV. 

Ilewroy uiv yo té A 006 devegor to B aòy 
auroy èyerm ioyov rai toitoy to I 1905 TérURRO» t6 
4, to:rov dèi to I sode riragrov 10 A peiforu iu 


se easdem esse, sed hoc explicite demonstra: in V. 11,° Hioc 
Simson. aliam Prop. V. 10. demonstrationem dedit, quam 
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Et quoniam est A ad Bita Fal Jet Fad'Z, 
et sumptae sunt ipsarum 4, I°, E aeque multiplices 
H, 9, K, ipsarum vero R, 4, Z aliae utctmque 
aeque multiplices 4, M, N; si H superat ipsam _f, 
superat et @ ipsam M, et K ipsam N°(V. Def. 5.3 
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor. Quare 
et si superat /7 ipsam 4, superant et //, 0, K ipsas 
A, M, Ns etsi aequalis, aequales; et si minor, mi 
noress Et est H quidemet MH, O, K ipsius 4 et 
ipsaram 4, T°, È acque multiplices; quoniam si sint 
quotcunque magnitudines  quotcunque  magnitudinum 
aequaliam multitudine, singulae singularum aeque mul- 
‘tiplices, quam multiplex est una magnitadinum unius, 
tam multiplices erunt et omnes. omnium. Ex eadem 
ratione et _f4 et A, M, N ipsius B et ipsarum B, 
di Z aeque sunt multiplices ; est igitur ut 4 ad B, 
ita 4, T, E ad B, 4, Z (V. Def. 5.). Si igitur 
sint quotcunque etc. 


PROPOSITIO XII. (Fig. 323.). 


Si prima ad secundam eandem. habeat rationem 
quam tertia ad. quartam; tertia autem ad quartam ma- 
iorem rationem habeat quam quinta ad sextam; et 
prima ad secundam maiorem rationem habcbit quam 
quinta ad sextam. - 

Prima enim 4 ad secundam B eandem habeat ra- 
tionem quam tertia JT" ad quartam 4, tertia vero I"ad 
quartam 4 maiorem rationem habeat quam quinta £ 


tandem esse cum 6a, quam Eudlides vel Endoxns dederat, 
nulius dubitat, quum ex ipsa definitione maioris rationis V. 





. 
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yov èxiro reo niuntov co E tugos fxtov vo Z 


Aéyw Gti uaè mostov v0 A s00s devreooy 10 B pei- 
fova doyov Eter neo méurtov to E noos ixtov to Z 

"Ene) zoo vo I n90c c0 4 peitova 2oyor iz 
sso cò E scade vò Z îore eva vdy uèv T', E ioc- 
mus nodlanidon, vv dè dA, Z cila @ Frvyew. ocz 
mollanidora, sal vo uòv voi I rodlandeoon d0- 
«bye voò coò. d nodlan)aciov, to dè co E storhe- 
niaooy toù toù Z soldurdaciov ovy Vreotyer. Ei 
299, xaì Foro vv pèev T, E locus noika:tricia 
«è H, 0, civ dè 4, Z dida è fruyev iourig ct04- 
dardaora va K, A, diste c0 pèv H n06 K d'aso- 
égeev, ro dè O roù A ur) Vnepizerr nai 0c0asÀugiy 
puev tove cò H coù I°, tocavranducior Fora ai re 


M toù A’ dcustivcrov dè cò K qoù 4; TOOAUTOTIN 


cioy toro «at to N cov B. 

, Ka ensi touw ws 10 A noos vò B ovrws 76 F 
mpoc vo d, nali silyta: tv niv A, T îodxeg soi 
nando ti M, H, tiv dè B, Aaa & Erryer 


locus stodiarràacia tu N, K° ei aou unegizet 6 
où N, vneosge uaò vo H toù K' uat eì icor, icor, 


xa el #20000v, Èdaocov. ‘Trtepézei di vo H «où K 


1. breviter et directe ostendatur. Ita autem habet: si 4:T 


>B:I, dt 4>B pariterque si l:B> I:4, crit B<KA 


Bit enim 1) Y:F>B: I eruntque (V, Del. 7.) quaed:m 
ipsarum 4, B aeguemaltiplices, et ipsius I° quaedam muli 
plex, ita ut multiplex quidem ipsius 4 superet multiplicen 
ipsius 7°, multiplex vero B non superet eandem. Sumaatun, 
et sint ipsarum 4, 2 aequemiiltiplices mA, mB, ipsius vero 


T multiplex sit n, ita ut mA>o7, at mB NI. Est igita 
mA>mB, adooque A>2 (V. Ax. 4.). Sit 2) F:B>I:4, 
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id sextan Z; dico et primam A ad secuedam Bma- 
orem rationem habituram esse quam quintam E ad 
vextami Z. 

Quoniam enim I° ad 4 maiorem retionem habet 
quam Z£ ad Z, suct quaedam ipsarum T", E multi. 
plices, ipsantm vero 4, Z aliae utcunque aeque mul. 
tiplicess ita ut ipsius I" multiplex ipsius 4 multipli. 
cem superet, ipsius vero E multiplex ipsius Z mul. 
tiplicem non superet. Sumantary et sint ipsarum 7) 
E aeque multiplices 77, O; ipsarum vero AJ, Z alise 
utcunque aeque multiplices K, A; ita ut H quidem 
ipsam X superet, ipsa vero @ ipsam A non superetj 
et quam multiplex est 77 ipsius I°, tam multiplex sit 
et M ipsius 4; quam vero multiplex X | ‘poius d, tam 
multiplex sit. et eNÌ ipsius B. 


Et quoniam est ut A ad B ita l'ad 4, et sumptae 
sunt ipsarum 4, I acque mmiltiplices M, H, ipsarum 
vero B, 4 aliae utcunque aeque multiplices N, Xj 
si superat M ipsam N, superat et 77 ipsam K; et éi 
acqualis, aequalis; et si minor, minor (V. Def. 5.). 
Superat autem 27 ipsam K, superat igitur et M ipsam 


ent B<4. Erunt enim (V. Def. 7.) quaedam ni°, mB, mA 


talia,.ut nI'>mB, at al md, adeoque evit mB<md, et 


B<A (V. Ax. 4), Atque iam, demonsuata V. 10., ut porro 
observat Rob. Simson., facile demonstrabitur ea propositio, 
quae in vulgari eius demonstratione tacite suppomitur. Nempe, 
s'4:F1>B:F, et sumantur utcunque m/, mB, nl”, sitque 
mB>nf", erit etiam mA/fS>on/. Nam ob A:T5>B:7F, erit 
(ex V. 10.) 4>B, adeoque m4>mB, unde, si mB>n/, 
fanto magis erit mdf>n/. 
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vineoize. doa xa to M cod N, Tè dt 6 roi An 
dorspizer “nei tori ta pèv M, 0 xv A, E io; 
nodiaricca, va dè N, Aviv B, Z dida or 
locus mollantacia» vo dea A neos vo B peitore 
doyov 3jer uso vo E no0g 10 Z. "Edy dea nqano, 


mot ta bio 


IHPOTAZIES id. 


"Eav noorov 006 devrsgov tov avtov E Zoyni 
sal ToiTov nooc tiragrov, TO dèi stpoitov TOÙ coito! 
pettov I° sui vo deutegov TOÙ tstGoTOv pueisov Fora 
uv igov ,-i00r° udv èlaccov,' élavcov. 

Aosror yeo 0 A x00s devreoov -ò B vor ct- 
cor ixtsm loyav xal volvov vo I' mods teragror © 
A, pueitov Sì oro vo A vov I° dire Gr nai vò 3 
ov d pueizov éotiv. 

Entei reo paîsoy éors vo A voù T, dildo dè 6 ENI 
utysdoc vò B vd A dea neoc tò B pesizova lp 
xs reg o FP roos vo B. "2 s dì 0 A sr005 1) 
B, ovrws so I noos 10 4 sal vo T apa 3005 cod 
peibova Aoyov Eyer sireo vo I toos vo B. dlpo: è 
dì ro auto psilova idyor. îjsi, dueivo #avvor tot” 
Tlarrov doa o 4 100 B- wsce pusifov éov so B 
tou 4. 


LI 


PROPOSITIO XII. 


Patet, hano propositionem tum saltim locum baberes 
magnitudines, de quibus. sermo est, omnes sint ciusden se 
neris. 


PROPOSITIO XHL 


o. 
° . . . bi 08 
“O bs. In. versione latina, monente Rob. Simsony ? 


. . ‘ ‘ » ra 
posuimus, ut in graeco textu est: ,,et_ multiplex F supe 
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N. Ipsa vero @ ipsam A non superat; et sunt M, 


B ipsarum 4; £ aeque multiplices, ipsae vero N° 


A ipsarum B, Z aliae utcunque aeque multiplices; 


ergo 4 ad B maiorem rationem habet quam K ad Z°° 


(V. Def. 7.). Si igitur prima etc. 


1 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 32.) 


Si prima ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam, prima vero tertia maior: sît, 
et secunda tertia’ maior erit; et si i aequalis , Requalis; ; 
et si minor s minor. 

Prima enim 4 ad secundam B tandem habeat ra- 
tionem quam tertia £' ad quartam 4, maior autem sit 
A ipsa £"; dico et B ipsa 4 maiorem esse. © 


Quoniam enim maior est A ipsà I°, alia autem ut- 
cunque magnitudo .B; ergo A ad B maiorerfi rationem 
habet quam S ad B (V. 8.). Ut autem A ad B, ità 
Tad 4; et I' igitur ad 4 maiorem rationem habet 
quam I° ad B (V. 13.). Ad quam autem eadem ma- 
iorem rationem habet, illa minor est {V. 10.); minor 
igitur 4 ipsa B; quare maior est B ipsa 4... 


maltiplicem ipsius 4 etc. sed ad rem accommodatius: ita, ut 
superet eto, Caeterum Simson hoc addit 

Cor. Et si prima ad secundam meiorem .ratignem ha- 
beat, quam tertia ad quartami tertia autem ad quartam cart: 
dem rationem habeat, quam quinta ad sextam; similiter osten- 
detuy, primam ad secundam maiorem vationem habere quam 


quintam ad sextam. (Ad hac coroliarinm facile illad redu-. 


citur, quod Clavius hic habot: si A :B="C:D, et C:D<E:F, 


lA 


TÀ 
4 
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‘Ouoite di) dertouev dvi xdv icov to Ausl, 
Icov tota. sa) dò B 1 A ay flaccov Y 10 A voi 


T, èleocov torar, sai vo B ao d. Edy dea npe 
tov xa ta élis. 


M1POTAZÌS è. 
TO psor toîs voevtas modianiacio: tov avro 
‘ dyer 2oyoy, inpBerra xaradàyzia. 
. "Bot yao igazie stoddanidoroy ro AB voi T ui 
co JE. L0Ù Z Lego ov toviv dg to I srgos ro 2 
oitos to AB mrR06 10 dE. 

*Eneì Va: icaxis tot) sollusticorov r6 AB toù 
T xa) 40 4E vo Z° dova dea èoriv ty a 4B re 
Y69y: iva ui. T, cooaira ual ?v vu AE iva vi 4 
drorodw 10 univ AB eis va ru T 1vsy637 ice, IL. 
. AH, HO, 6B, ro dè 4E ele ca tw Z ica, sù dK 
. KA, AE ora di icov v0 nijd0s co v AH, H0, 
OB cui side e5v 4Ky KA, AE. Kai &ui ica 
Bovi vd AH, HO, OB usdijdoss, bove dè xaì ta dk, 
KA, AE ica &2Mij2og' icviv. doa ws ce AH 3100; 
sò 4K oùtos r0 HO 006 co KA, na) vò OB7w: 
so AE torar dea al ws #v tovi povero» s100; 
ty cur. ercopevanv ovtog drravta ce povera 008 
àravta ta eropeva” îoriv dea us to AH st90s ! 


AK ovrwcs vo AB mr006 to AE. "Toov dè o sv di 


erit et A:B<E:F. Aliud autem, quod Clevius addit, cs 
| darium non huo pertinet. Habetur illud infra in appendio 
Prop. 0.) 


PROPOSITIO XIV, 


Casus duos posteriores expressis verbis ita demonstsat Rob. 
Bimson. Si A:B=ld, sitque 4=>T, erit 4:B=4:4 (Y. 
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Similiter oestendemus et si aequalis sit A ipsi T°, 
qualem fore et B ipsi 4; et sì minor sit A ipsa J, 
inorem fore et B ipsa 4. Si igitur prima etc. 


PROPOSITIO XV. dig 395) 


Partes inter se comparatae eandem habent rationem . 
mam earum aeque multiplices. 

Sit enim aeque multiplex AB iggius Jac dEi ipsius 
Z; dico esse ut I' ad Z ita AB ad AE. 


Quoniam enim neque multiplex est 42 ipsius I° 
ic 4E ipsius Z; quot in AB sunt magnitudines ae. 
quales ipsi T', tot sunt et in-4F aequales ipsi Z, 
Dividatur _4B in maguitudines ipsi I° aequales A7}, 
H9, 6B, 4E vero in 4K, KA, AE ipsi Z ae- 
quales; erit aequalis multitado ipsarum 477, HO, 0B 
moltitudini ipsarum d4K, KA, AE. Et quoniam se. 
quales sunt 477, HO, ©B inter se, sunt autem et 
dK, KA, AE aequales.inter se; cet igitur ut A77 
sd AK ita HO ad KA, et OB ad AE (V. 7.); erit 
igitur et ut una antecedentium ad unam consequentium» , 
ita omnes antecedentes ad omnes consequentes (V. 12.); 
et igitur ut 477 ad d4K ita ABad dE. Acqualio 


t), adeoque Ba=d (V. 9.). Sit porto d:B==F:d, et sit L 
<I, erit T>A,.et, quoniam l':4=4:B, erit d>B put 
talam primum, qui est în textu gratco, 

Con Clavius hoc addit corollarium: si A: Bef':4, sit. 
que B>u=<4, erit et A>==<I. Quod breviter ita de- 
monstrari potest. Gi 4A: B=3T:4, erit et inverse (Prop. B. in 

Enclid. Element. P, Il ° ‘I 


au ) 


130 ° ELEMENTORUM 


sé T, ro dè AK né Z° iovw deu dic ce I' npos ro 


Z ovrws vo AB neos vd dl To cod pig, val 
Ta étye. 


HPOTAZIX 4. 

"Eayv ciccaga psyi9y advadoyov 9, sal iyalàai 
udadoyov Focui. 

"Eoro ciocapa usyt9y avutdoyor, ta A, BT, 
4, vie to A n00g tò B ourws to I stgos to d 
Ziyw Ott nol èvaddat avaloyov tour, we tò A n00 
co I'ovrws ra B npos vò 4. 

.  Ellyp9o yoo cv pèv A, B loams stoddendacia 
va E, Z, cév di I, 4 ddda È èrvgey loci noà- 
daniaca ti H, 9. * 

Kul dre locus dor) stollasticotovy 6 E coi 4 
xa) 70 Z voù B, ra di uéoy toc wcavtws soda 
. rrhaciotg tiv evtov yer hoyov AngdBirta rata4àz}a' 
doriv dea 1g 10 A nio0g ro B ovrws ro E nposto 
Z. ‘Lg dè xò A npoc vo B oùras cò Tseooc to 4 
xe) og coa vo I pos ro 4 oiras vd E seoos to Z 
Iladiv, îneì va H, 0 civ l', 4 Îîoamie tori sodle- 
nidora* Foviv doa' us to I noos rd A ovrug so H 
mooc tò O. ‘Le di vò I noos to A obrws so È 
Excursu ad hunc librum) B:.42=4:TI", unde ex V. 11. con- 
. stat propositum. 

PROPOSITIO XV. 


Òbs. Per partes in hac propositione intelliguntur parte 
aliquotae (cf. dicta ad V. Def. 2.). Asserit itaque haec pro- 


positio , esse A: : Bi=ph 1 pB, vel Da: TBLA: B. Addi aatem 
potest, quod habet PAeiderer. (Exposit. et Dilucid, libri V' 
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autem AHi ipsi T, AK vero ipsi Z; est igitur ut F° 
ad Z ita AB ad JE. Ergo partes: etc. 


\ 


PROPOSITIO XVI. (Fig. 326.) 
Si quatuor magnitudines proportionales sint, et ale 
terne proportionales erunt. 
Sint quatuor magnitudines proportionales' 4, B, 
T', d, ut Aad Bita I ad 4; dico et alterne pro- 
portionales esse, ut _f ad I° ita Bad 4. 


Sumantur enim iftarum A, B aeque multiplices 
E, Z, ipsarum vero Sn 4 aliao utcunque aeque mul- 
tiplices H, 0. , 

Et quoniam aeque multiplex est E ipsius AdacZ 
ipsius B; partes autem inter se comparatae eandem ha- 
bent ritionem , quam earum aeque multiplices (V. 15.); 
ergo ut 4 ad Bità E ad Z. Utautem dad 8 ita 
I ad 4; ergo ut J ad. 4 ita KE ad Z (V. i1.). Rur. 
sus, quoniam 77, @ ipsarum I", 4 aeque maultiplices 
sunt; est igitur ut I ad 4ita-H ad 6 (V. 15.). Ut 
aitem I ad 4ita E ad Z; ergo ut Ead Z ita 7 
ad 6 (V, 11.). Si autem quatuor magaitudines pro- 


$. 15.), etiam partes aequealiquantas eandero rationem habere, 
qu ,m magnitudines ipsas. . Sit nempe p-R=A4, p.S--B, seu 
R=zA, 823, erit (ex V. 15.) R: S=pR : ps» vel R: s= 
A:B; periterjue levi 15.) R:Se-mR:mS$, seu KR: i 
DA:3B, unde (V. 11.) AVO BoeA Bi, 

P PP 


P 
PROPOSITIO XVI | 
O bs. Appliesri potest haec propositio tantum , ‘ubi on. 


"4 


4 . 
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sode vò Z: nai vis dea t0 E sme0c cò Z ovs vo H 
nedc to. 0. "Eay di céotapa peys97 divalopoy d 70 
dè souitov TOoÙ TOITOV pusigov 7, xa) td devregor 0] 
tercprov pellov ora. udv loov, icov, xdv “lac, 
Yaccoy. Ei do vsreciysi c0 E voù H, vrspézei sci ro 
Z rov 0° xa el igor, îcov: nai el fiatrov, dMarror. Kal 
tore sè uèv E, Z civ A, B iccms soddandasa, 
cè di H, O riv FT, A dida È trvyen Loans rolla 
svidora» dovuv dea vs ito A noos ro I ovrus vo 
oo vo dA. “Eayv dea tiosapa nol va itie. 


HPOTAZ BI dd. 
"Eay ovyxsiusva peyt9n avadoyoy g, moi dicipe 


. Siyta dvaloyov torat. 


. Zoro ovyssipeva. perio drdioyoy ed AB, BE, 
T4, AZ, ws vò AB neos vo BE ovras vo DA n00; 
to AZ: déye ot val duupederea civadoyov Fora, di 
co AE neos ro EB ovras vo LZ npos vo Z4. 

Eljg90 peo voy pèòv AE, EB, LZ, Z4Ì loa- 
sc sodhariacia rd HO, OK, AM, MN vir 
EB, ZA cha a Fevze loduig modiarcddow, cd KE 
NII. 

Kal èmel doums soci “noldenidoroy sé HO wi 


AE «a xò OK coi EB lodi “oa tori sroAkanda- 


civ r0 HO coi AE sob vò HK co AB. *Joaxis 
dé tori morsunzu.tov vò HO coi AE nol vò AM 


nes quatuor magnitudines sunt eiusdem generis. De corollario 
‘oi vulgo adiecto vide ad Prop. A. in Excursu ad huuc librom» 
PR O POSI TIO XVIL 


Aliter haec propositio ita efferri potest: si quatuor magni- 
tadines propartionales sint, et prima earum maior es, quer 
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portionales sint, prima autem maior sit tertia, et sc- 
cunda maior erit quarta; et si aequalis, aequalis; et si 
minor » minor (V. 14.). Si igitur superat E ipsam H, 
superat et Z ipsam 6; et si acqualis, aequalis; et si 
minor, minor. Et sunt E, Z ipsarum 4, B aeque 
multiplices, H., @ vero ipsarum I", 4 aliae utcunque 
aeque multiplices; est igitur ut 4 ad I'ita B ad 4 
(V. Def, 5.). Si igitur quatuor etc. o 


PROPOSITIO XVII. (Fig. 327.) 

Si compositae magnitudines proportionales gint, et 
divisae proportionales erunt. | 
— Sint compositae magnitudines proportionales AB; 
BE, FA, 4Z;, ut AB ad BE ita l'A ad 4Z; dico 
et divisas proportionales fore, ut AE ad EBita TZ 
ad Zof. 

Sumantur enim ipsarum AE, EB, TZ, Z4 ae 
que multiplices 760, 0K, AM, MN; ipsarum vero 
EB, ZA aliae utcunque aeque multiplices K5, NII. 


Et quoniam aeque multiplex est HO ipsius AE ac 
OK ipsius EB; aeque igitur multiplex est H7@ ipsius 
AE ac HK ipsius.AB (V. 1.). Aeque autem multi. 
plex -est 20° ipsius AE ac AM ipsius TZ; aeque 


securida, adeoque etiam (Prop. A. in Excursu ad hunc librum) 

tertia maior quam quarta: erit etiam excessus primao super 

secundam ad socundam, ut excessus' tertiae super quartam ad © 
quartam, 'C£. Pfisiderer. I. c. p. 21. 

Cor. 1. Sî quatuor magaitudinum A, B, C, D, binae 

fuerint in eadem ratione, dferima A minor quam secunda 
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coù TZ: lcaus aoa tor) moddarmdacioy eo HK voi 
AB sai va AM voò CZ. Ilaly, nel iodug ia 
modiardaciov «0 AM cerj IZ ua) vo MN «où Zd. 
ica dea dovì nallanddciov to AM sod T'Z uaì si 
AN od TA. ’Iodus dè 7v moddandeowy va AU 
où FZ xaì 10 HK vo AB- loauis dea torì nodia 
siaciov vo HK où AB ua so AN so T4 vi 
HK, AN dea vv AB, TA locxis tex) scodlastàucio. 
Deev, Es loquis toc) morlandaciov co GK toi 
EB xaì so MN voù ZA, ic di sai vo KS voù 
EB iodus mollandcoioy al vo NII voi Zd nu 
cuvis@tv ro OT soù EB lodus tes) stoZlarlucior 
ucì to MII roò ZA. Kai inei tovv dig vo ABnox 
co BE ovvws co TA neos co AZ, sod eîAysceai tor 
pv AB, TA icams nodastidocg va HE, AN, 
suv dè EB; ZA Glla è sevyev locus stoddenda 
cia ti OE, MII si oa Vnepiysi vo FIK vo 65, 
Uneotysi nal co AN «où MII uaì sì inov, îooy' si 
el Zharrov, darrov. ‘Trispegetu di) xè FTK soi 05, 
ua) sosvoi apeipedivros to OK, sepéze: dpa ru 
to HO coù KE. AM eì snegéyee vo HK soò 05, 
Uneoiyst al v0 AN voù MII vnepéysi doa nad 16 AN 
toù MII, ral xo:voi apaspedivior eoò MN vrreo] 
«al to AM voù NII diste el vnepiyer c0 OH vos 
KE, vnegiyei ucì vo AM voù NII, ‘Opoiwg di de 
Eousv otti xav i00v 9 vò HO vu KE, ivoy Èoru suci 
TO AM 0 NII ev #lartov, élaxrov. Kai ècu qa 


B, adeojue etiam (Prop. A in Excursu) tertia C minor quam 
quarta D: erit etiam inverse (trop. B in Excursa) B:4+ 
D:C, ubi iam B> A, et D>G, adeoque B—A: A=D-C:C 
CF. Pflciderer. 1. c. p, 23. 


\ 
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igitur manltiples est HK ipsins AB ac AMi ipsius TZ 
(V. 11.). Rursus, quoniam aeque multiplex est AM 
ipsivs .T°% ac MN ipsius Z4; aeque igitur multiplex 
est AM ipsius TZ ac AN ipsius DA (V. 1.). ÀAeque 


autem multiplex erat AM stpsius TZ ac HK ipsim 


AB; aeque igitur est multiplex HK ipsius AB ac’ 


AN ipsius TA (V. 11.); ipsae HK, AN igitur ipsa- 
rum .ÎB, I° aeque sunt maltiplices. Rursus, quo- 
ninm aeque multiplex est OK ipsius 8 ac MN ipsius 
ZA; est_ autem et KS ipsius #2 aeque multiplex ac 
NII ipsius Z4; et composita 03 ipsius EB acque 


est multiplex ac MII ipsius Z4 (V. 2.). Et quéniam — 


cat ni 48 ad BE ita FA ad 4Z, et sumptae sunt 
ipsarum 48, T°4 acque multiplices HK, AN; ipsa- 
rum vero EB, Z4 alize utcunque aeque maultiplices 
65, MII; si superat 77K ipsam 6, superat et AN 
 ipsam MII; et si aequalis, aequalis; et si minor, mi. 
nor (V, Def. 5.). Superet antem HKi ipsam 63, et 
communi ablata OX, superat igitur et 770 ipsam KS. 
Sed si superat HX ipsam 05, superat et AN ipsam 
MII; superat igitar et AN ipsam MII; et-communi 
MN ablata, superat et AM ipsam NII; quare si su- 
perat HO ipsam KS, superat et AM ipsam NII. Sie 
militer ostendemus et si aequalis sit #70 ipsi K.5, ae» 
qualem fore et AM ipsi NII; et si minor, minorem.. 


Et sant H©, AM ipsarum AE, TZ acque multipli. — 


cesì KS, NII vero ipsarum EB, Z4 aliae utcunque 


Cor. 2. .Generatim igitur, ei ‘duae magnitudines inae- 
quales A er B fandem mutuo habeant rationem, quam aliao 
duae inaequales C et D: differentia quoque duarum prioràm 
erit al esrundem minorem s uti differentia duarum posterio- 


‘ 
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pin HO, AM «ov AE, TZ lecneo stellari, 
se dè KX, NII voy ER, ZA dida è à Sovzey loums 
| stodlassàdora Tor doo vc vo AE no0s 10 EB c- 
sus sè TZ maso + sa Z4 "Lay dea evyusipsra, rc 
va dii 


IHPOTAZISZ cy. 

"Ecyv dinonpéra peyé9y avalozor 1, nul cvrie- 
Feria avaloyor total. 

"Eoto digerziva peyedg drdlezor, ca AE, E}, 
TZ, ZA, vs se AE noos se EB oùrws vo IZ 
npos vo ZA diyw dtI xa) cvrssdivia aivaloyor éoru, 
us vo AB neos va BE oùras so IA stess 10 ZJ. 

Ei yéo pa tovuv vis vo AB medc s0 BE ove: 
so I°4 node to ZA teros cis vo AB nodc vo BE 
ovrws sò I°, 1701 005 Maccov v: sod AZ, 1 nei; 
psltor. 

| “Eota meossgon reso Tascoy 0 AH. Ka) ini 
dose we «6 AB neòs vo BE ovses «è TA niposro 
AH, evyusipeva peyidy avadoyov Zosen wise si 
Ciaspsirza avaloyov Sosa iotw dea ds 1 AE 
nooc to EB, ovrws so IH npoc sè HA. "Tnow- 
car dè nai ic vo AE ne0c vò ER oùras vo TZuoo: 
to ZA val dis dea vo IH nooc vò HA ovrasv 
Tum ad ipsam minorem; vel etiam inverse (Prop. B in Er 
cursu), minor duarum priorum erit ad ipsarum differenti: | 
- uti minor duarum posteriorum ad earundem differentiam. Bre 
viter, si A: B==C:D, erit etiam dividendo 

vel divisim A-—B:B=C—D:D, seu B:A-B—-D:C-D 

vel B-A;A=D-—-C:C, seu A:B-A=C:D-G. 
ch PHieiderer. 1. Ca 
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acque multiplices; est igitur ut AE ad EZ ita r'Zaà 
ZA (V. Def. 5.). Si igitur compositac ete. 


PROPOSITIO XVIII. (Fig. 238) 

Si divisae magnitudines proportionales sint, et com- 
positae proportionales erunt. 

Sint divisae magnitudines proportionales AE, EB, 
TZ, ZA ut AE ad EB ita TZ ad Z4/; dico et.com- | 
positas ‘proportionales fore, ut AB ad BE ita l'4 
ad Z4. Di , 

Si èenîm non est ut AB ad BE ita FA ad Zd; 
erit ut 4B ad BE ita T4, vel ad, minorem ipsa 4Z, 
vel ad maiorem., | 


Sit primum ad minorem 47. Et quoniani est ut 
AB ad BE ita TA ad AH, compositae magnitudines 
proportionales sunt; quare et divisae proportionales 
erant (V. 17.); est igitur ut ZE ad EB ita TH ad 
‘HA. Ponitur autem et ut AF ad EB ita TZ ad Z4; 
ut igitur I'H ad HA ita TZ ad ZA (V. 11.). Maior 
autem prima TH tertià I°Z; maior igitur et secunda 


PROPOSITIO XVIIL - 

Obs. Tra sane satis breviter demonstraretur V. 18. dura 
modo sumere liceat propositis tribus magnitudinibue, quarum 
duae saltim sint ciusdem gezieris, quartam semper existere ipsis 
proportionalem, Verum enim vero, quanivis Clavius id pro 
sxiomate sumi posse censeret, dudum tamon Saccherius in 
Euclide ab omni naevo vindicato p. fili. eq. indecorum huie 


assurto naevum inesse confessus est, cui quidem mederi ille, 
» i . 





é 
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TZ nooc «è ZA. Msibov dè vò mpestoy so IH toi 
goitov roi TZ. priiov dea nad vo, devszoe co HS 
où ceruorov sod ZA. "Ad rai “areoy, | oro éouy 
advrrov ox dea totiv dic co AB steoc 10 BE a- 
ros vò SA node dlacgoy voi ZA. Opoiws dr der- 
Bousy, Ott ovdì sto0s pellov® no0s avro dea. ‘Eay 
cea depompéra ngi va dbrje. 
IHPOTAZIE ws. 

"Eav 1] ig GÀov mods dXoy ovTws apososdiy noli 
dpargsdtr, sai to dauroy 00g FO Zosstoy der 
dàov 006 040y. 

"Ectw yce we 0dov va AB noos 640v ro T4 oi- 
toc aparpedìy co AE 1006 apagedty sé TZ da 
dti xaì Zoumoy vo EB n006 dondv vo ZA dov ui 
cAov 10 AB sooc 040v ro Td. - 

*Enst rio èowy we vo AB m00G cd T4 ovs 
AE no0s vò TZ: uaì tvalldt dic vò BA 3T006 LO 
AE otws vo Al' nepos 0 TZ. Koi ènse) Guyue pero 
perso aivaidoyov éort, ual diuioedtyra avalo;n 
îorar vg dea to BE pos to EA oÙTIE sò dZ 3005 
vò ZI, sol èvaddai , «ic v0 BE pos c0 AZ ovias 


at.ex Rob. Simsonis et PBeidereri iudicio irrito prprsus co 
matu tentavit In eo autem cum Saccherio consentit Rob 
Simson., haud legitimam esse, et a genio Euclidis ablonee, 
quae vulgo in Elementis habetur, propositionis huius demon 
strationem. Nunquam enim Euclidem aliquid in demonsti 
tione propositionis sumere, quod non prius ‘osteuderit, salum 
‘quod existere posse non perspicuum sit; ope enim proposi 
tionis iucertàe conclusionem cestam clici non posse. Ali 
itaquo demonstrationem substitajt Simson., quam, quamyis 
prolixiorem,. legitimam et Euclidis. genio magis conforme. 


esse inde maxime cuncludit, quod,. pariter ao Prop. 1%, de 
. 


“ 
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H4 quarta Z4 (V, 14.), Sed, et minor; quod fieri 
nequit; non igitor est ut AB ad BE ita FA ad mi. 
norem ipsa Z4. Similiter utique ostendemus neque 
ad maiorem; ad ipsam igitu. Si igitur divisae ete. 


N“ 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 329.) 


Si sit ut tota ad totam-ita ablata ad ablatam, et 
reliqua ad reliquam erit ut tota ad totam. 
. 9° 
Sit enim ut tota AB ad totam TZ ita ablata 4A£ 
ad ablatam Z°Z; dico et religuam- EB ad reliquan 
ZA fore ut tota AB ad totam T°4. 


Quoniam enim est ut AB ad Fd ita AE ad TZ; 
et alterne erit ut BA ad AE ita Al ad TZ(V.16.). 
Et . quoniam compositae magnitudines proportionules 
sunt , et divisae propoxtionales erunt (V. 17.); ut igi- 
tur BE ad EA ita 4Zad ZI; ét alterne (V. 16.)y 
ut.BE ad 4Z ita EA ad ZI. Ut autem AF ad 


monstratur ope Prop. i. et 2. haius libri, ita in sua hac de- 
moustratione Propositionis 18. tum Prop. 8. tum uterque casus 
V. Prop. 6. adbibeantur, quae quidem propositionis conversae 
siut primae et secundae, neque ulli propositivni huius libri, 
ut eum nunc habemus, demonstrandae inserviant, quin nulli 
‘praeterqualà huic 15. inservire possint. Simsonis demonstratio, ; 
quam brevitati» caussa symbolice expressam hic sistimus, hast 
est. Si fuerit A:B=C:D, erit etiam componendo A+4+-B :B 
=C4+D:D, Sumantut enim aeque multipla quaecunque ma- 
gnitudinum B, D, pariterque magnitudinum (A-+-B), (C+D), 
v. c mB, mD, in(A+-B), m(C4-D), pariterque aliae quae. 

a) 


a e 
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né EA neoc vo ZI. “Ss dt vo AE nooc vor: 
oùtwe Unduerras ddov 10 AB neòs Giov vo T4 
Zornov deu vò EB npoos Qdomov AZ dova ws vio 
sò AB noòs Giov vò TA. ’Eav dea rj nad vitii; 


HOPIIMA. 


Kaì enel 3dety9y dic cò AB nooc vo Id osta, 
vo EB neos co Z4° sol ìvalàdi we vò AB squ;i 
BE oùrws vo TA sode vo ZA cvyxsipeya cpu e 
gidy dvaloyiy tovv. ’Edsiy9y dè ie vo AB spa 
50 &ÎE ovrwc co AI noos vo TZ, nai louy our 
orgéyavii. “Ex di) covzov qpayvsoov, Gr tav ovyit 
pera peyiSy avddozov gi, nol avaosespare dvi 
vov dora 1). “Orco èdse delta. 


1) Ita hunc locum habent edd. Oxon. et Basil., cumgqu 
bus teste Poyrardo consentit Cod. a. Peyrardus ex ioge), 
ut videtur, locum ex Gregorii quoque sententia corrupiliti- 
mum nec ope veterum exemplarium restituendum ita mul 
vit: sa) drsì ose cò AB rode ro FA ovrws ro dEnqure!! 
mal évalicÈ we vò AB 00 vò AE ovtws vò LA ses 
Gupuelpeva apu puey:97 dvaloyiv èorsv. ’Edely®n è csc ro 48 
mgoc to EB ovrews vo Al neoc ro Zd, nai tor avaripiyorr 
st. T. dà. Quamvis auteni fatcamur, lectionem receptam viso 
sam esse et omnino corollarium hoc non huc pertnere, 1% 
cius  demonstrationem, qua ad V. 16. recurritur legium® 
esso, quoniam ita contra, ac res est, haec propositio uniul 
ad quatuor magnitudines elusdem generis pertinere videretur (U! 
Clavius, Rob, Simson., Pfieiderer. ad hunc locum) poluwm 
tamen Peyrardi lectiones , ‘nulla mscptorum auctoritate ni 
in textum recipere, praesertim quum vitia vulgari lectioni 
hac rarione non tollantar. Caetoerum Edit. Basileensis sl! 
adhuc hio additamentum. habet, quod, cum protsus nou hoc 
pertineat, nec omnino ullius momenti sit, cum @ild. Osa 
et Paris, omisimus. 


cunque acquemultiplices magnitudiaum B,Dv.c rB, DI 





eritque vol r>m, vel r==m, vel r<m. Sit 1) i» adev 
LE 
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"Z ita pesita est tota AB ad totam JIA; et reliqua 
zitur EB ad reliquam 4Z erit ut tota 4B ad totam 
‘4 (V. 11.) Si igitur sit (etc. . 


“ 


COROLLARIUM. 


Et quoniam ostensum est ut _4B ad IT ita EB 
id Z4; et alterne (V. 16.) ut AB ad BE ita T4 ad. 
ZA; compositae igitur magnitudines proportionales 
sunt. Ostensum autem est, ut AB ad AE ita dl'ad. 
TZ, et est per conversionem. Ex hoc manifest . 
est, si compositae magnitudines proportionales sint; et 
per conversionem proportionales fore: Quod erat de. 
monstrandum. 


1 


que B_mB ,s et DD Quium igitur m(A--B)>mB (V. 
Ax. 3.), erit etiam, vel tanto magie m(A-+-B)>rB, codem- 
que modo m(C-+-D)>rD, adeoque A-+B:B=C+4-D:D (V. 
Def. 5.). Sit autem 2) r>m, adeoque rB>mB, :D>mD, 
et, si ab aequemultiplis magnitudinum A--B, C--D, nempe 
a m(A+B), m(C+D) auferantur aequemultipla magnitudinum 
B, D, nempe mB, mD, relinquentur aequemultipla mA, 
mC magnitudinum A, B (V. 5.). Si autem a rB auferatar 
mB, pariterque a rD auferatur mD, relinquentur (r-m)B', 
(r-m)D, eritque vel (r-m)B=B, et simul (r-m)D=D; . 
vel (r-m)BaenB, et simul (r-m)Dz==0D (V. 6.). Sit.ay 

(t-m)Bx=B, et (r-m)D=D. Quoniam igitur A:B=C:D, 
erit etiam V, 4. Cor. a. mA 1B==mC:; D i e. mA:(r-m)Ba 
mC: (r-m)D, Hino, si mA>=<(1-m)B, erit etiam mC 
>=<(r-=m)D (Prop. A. in, Excursu ad hunc. librnm.) Sit 
sutem b) (r-m)B=nB, adeoque etiam (r-m)D=-nD. Quo-. 
niam igitur A:B=-C:D, erit, quoties mA>==<nB, etiam 
mC>a=<nD i. e. iunciim lam sumtis casibus a et b, quoties 


. Fog ovvdvo Aaufavopeva ual iv tw avi dopo, 1 
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IHMPOTAZISX «x. 

“Edy $} «pia psyt9y, nai Gila crots Tow to ni; 
dos, cvvdvo Zaufavopeva ty td «vr - Aoya, dii 
dèi co stoditov toù toitov pelbov 9° sal x0 vercoror 
toù Fxrov peibov doro xal tav igov, Tcow' uu iu 
8 accoy, é;accoy. 

"Eorw tqiu psyedg ra A, B, FT, mai aria ai 
role iga vò shdos ta A, E, Z, cvvdvo Zap Faro 
pera év TO UT doyw , we siv tO A nos 0 d 
obras td 4 no0g ro FE, wc dèi ro B rnpos vol ot- 
awe to E noos to Z, driacv dì psitov torto A 
goù I° déyw ot. KU 'v0 4 106 Z peitov tovar 1 


»” sw n per dv 
t00v, i00v° xuv È.aoccor, é.a0coy. 


Enel yo peisov tore 10 A voò T, diio di d] 
«o B, ro dè psîsov meoe To auto peibova Zoyor qu 
gueo ro siarròv® to A doa npos ro B peettora Zo;er 
èyet -irreo to T' soog vo B. “AA wie pèvood 


‘spo to B ovtws to 4 noos ro E, we dèi vo T no 


cò B avarmadiv oites to Z noos to E' xal to d 
doo IT0OS co E puetbove oyov €/L 975150 ro Z 100% 
xo E. Tuwv dt rodc to avro Zoyov Egorty, "0) tor 
pieibova Aoyov ixov peibov tove psitov dea to d sot 
Z., ‘Opoiws dry deifoper, dti «Gv inov g 0 A 
T, ioov dova: xt to d tw Z° udy Hlarroy , Daron 
Edy cea n sal ce cero. 





HPOTAZIE sd. 


‘E@v 7 voia fteyt93, na dila avtolg, loa to ni 
È 


mAS=<(r-m)B, etiam mC>=<(r=m)D, adeoque 1° 
tie mA-4mB>a=<rB, etiam mC-+mD>=<1D, vel, quo 
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PROPOSITIO XX. (Fig. 330.) 


Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequalès 


o. ‘ . . . La 
nultitudine, binae sumptae in eadem ratione, ex acquo 
utem prima tertia maior sit, et quarta sexta maior 
rit; et si aequalis, aequalis; et si minor, minore 


Sint tres magnitudines A, B, I', et aliae ìpsis 
iequales multitudine 4, E, Z, binae sumptae in ea- 
lem ratione, ut A4'ad B ita 4 ad 5, ut vero Bad 
Tita E ad Z, ex aequo autem maior sit A ipsa I°; 


lico et 4 ipsa Z maivrem fore; et sì aequalis, ag. — 


qualem } et si minor, munorem. 


Quoniam enim maior est A ipsa TI, alia autem 
quaedam B, maior vero ad eandem maiorem rationem 
habet quam minor (V. 8.); habebit 4 ad B maiorem 
rationem' quam I° ad B. Sed ut Aad Bita dad 
E, ut vero LI" ad B' per inversionem ita Z ad E 
et 4 igitur ad E 'maiorem habet rationem quam Z ad 
E (V. 13.). Ad eandem autem rationem habentium, 
maiorem rationem habens maior est (V. 10.); maior 
igitur est 4 ipsa Z. Similiter ostemlemns, et sì A 
aequalis sit ipsi Fr, aequalem fore et 4 ipsi Z; et si 
minor, minorem. Si igitur sint etc. 

. | 
I 


PROPOSITIO XXI. (Fig..331.). 


Sì sint tres magnitudines, et-aliae ipsis aequales. 


multitudine, binae sumptae et in eadem ratione, sit 


ties m(A+-B)>=:< rB, erit etiam m(C-+-D)>==<D, adeogre 


lan casu 2, erit A-j-*B:B=:D-bPD:D. Eodem modo de-' 


A 


peso 





SA 


- 


° 
x 
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teraoty pin avry 9 avadozia, dileov di ro stparor 
toù soirov pellov g° xa) so céragrov toù #erov pii- 
Lov fora xv icov, icov, nav fàeccor, èiaocor. 

"Eovo coia peytdy va A, B, T', nal Gila arri; 
Too co nhjtos td A, E, Z cvvivo VapPavopevo 10 
dv 5 avro doyw, forw di ceracazutvy avre 7are- 
dozia, vg puèv to A 1008 to B oùrwos 10 E ager 
Z, vs dè cò B neoos «0 I'ovros 10 A npos so. 
ditrov dè v0 A où IT pueifov. torw* Zéyw ori wi 1 
A «où Z psitov dora xdv î0ov, l00v° uv Veror, 
tarror, 

"Eneb yap petzov torno A coù T', allo di 
to B- 10 A oa npoc co B peilove Zoyov iqu 710 
vo I stoos ro B. “A ws pèv rò Anqos vB 
oùrws to E sreos ro Z, ws dè co I nmoos z6 Bon 
salev ovTos to E niooc cò A' xa 10 E dpa noir" 
Z peibova doyov Èyer, neo t0 E noos cò 4. Io 
0 dì ro duro pesibova Zoyov Èyer, éxelvo blaco 
dove: iaccov diga tori vò Z co A' peitov doi ad 
co 4 100 Z. ‘Oudiws di) deitopusv dvi udv for 
«0 A x T, îc0v fora nai vò ded Z1) nav slo 
00v, iuccov. "Eay dea 7 sola xal ca ébie. | 

I POTAZISX sf. 

"Ecv 3] omsocaoie peyt9n, xoù quia avrols lor ") 
ssijdos ovvivo daufavouesva ty vé avrò 20}g' si 
ditoov è v té ave Z07m lora. 


1) Rectius ita e Cod. a, legit Peyratdus, quom in all 


è 


Oxon. ct Hosil. habearnr: omoiwo dy dsitosev, ovs mar 1007) 
Feoy: UnZovore nin toos Î.10 A ty 1, ivov Lora: na) 10 d 9 E 








monstiatur, tese etiam A<bB:A=C»-D:C, unde V. Prop 
18. geuoralius ita enunciari potest: si quatuor maguitudin® 
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autem perturbata earum proportio, ex aequo autem 
prima tertia maior sit) et quarta sexta maior erit; et * 
si aequalis, acqualis; et si minor, minon i 
Sint tres magnitudines 4, B, I°, et aliae ipsis ae. 
quales muftitudine 4, E, Z, binze sumptae et in ea- 
dem ratione, sit autem perturbata catum proportio s 
ut 4 ad 2 ita E ad Z, ut vero Bad l'ita dad 
E, ex eequo autem A ipsa I° maior sit; dico et 4 
ipsa Z maiorem fore; et si aequalis, aequalema ; et si 
minor, minerera. 


Quoniam enim maior est A ipsa I°, alla vero quae» 
diam Bs A sd B maiorem rationem habet quam 7 ad 
B (V. 8.). Sed ut Aad Bita E ad Z, ut vero I” 
ad ‘B per snversionem ita E ad 4 (Prop. B.); quare 
et E ad Z maiorem rationem' habet quam £ ad 4. 
(V. 13.).. Ad quam autem cadem mdioren rationem 
habet, illa minor est (V. 10.); minor igitur est Z 
ipsa 43 maior est igitur 4 ipsa Z. Similiter Oostene 
demus ‘et si aequalis sit A ipsi I", aequalem fore et 
A ipsi 7; et si minor, minorem. Si igitur tres etc. 


PROPOSITIO XXI. (Fig. 332) 


Sì sint quotcunque magnitudines, et aliae ipsis aee 
quales multitudine y binae sumptae in eadem rattone; 
et ex aequo in eadem ratiome erunt. 


fueriat proportionale: , summa quoque duarum prioram grit ad 
alterutram -esrum, uti summa duarum posteriorum erît ad eirà 
harum, quae priorì in proportionis assuratae ordine responden 
Cf. PAeideren Ì. c. pr 26, ; 


oa og SL 
Evclid, Element. P. Ib K È .: 
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"Eoccw onocacviv peyi9y vt A, B, T°, xaì Gila 
avcole ica cò nAjdoc rd d, E, Z, avvdvo dapa- 
vopeva èy 19 avidi doyg, de uèy to A mods ro B 
ovtog co d rr00s co E, ws dè so B regos. vo T'vi- 
swe co E snoòs to Z: Zéyw oi nai ditcov ty tu cvis 
dopg dova, «ie 0 A noos to I'ovrwe vo 4 od; 
so Z. 

Ellypdu yeo vv piv A, A loazis subddusdaca 
so H, 0, cuv dè B, E alia è èrvyev icams nei 
lasiacia va K, 1, nol È tv Î, Z adàa dè er 
qey locus rollasdacia rd M, N. 

Kal Zret ‘20uv vg co A wo0c vò B civas zo d 
nds co E, xal siàyrtas vv uèv A, A loams mwi- 
denAecia va H, 0, vev dì B, E Glia dî iter 
locus modharndutoia ta K, A° touv doa dig vo} 
soc to K orws to O n00s 10 A. Aia qa avra dn 
xa) dg cò K so0s vo M orws c0 A sroos to N 
End ody vola ueypi9n tovì va H, K, M, nos chio 
autois iva to rAajdog 60, 4, N cvrdvo dopfaro 
pere xa) éy to are Abyu* difoou diga el vrsegize % 
H, voò M, vnegezei xal v0' 9 toù N° sab al io, 


PROPOSITIO XIX. 


Symbolice ita: si A:B3A—C:B—D, ètit etiam A:B 

=C:D, ubi pater, eiusdem generis esse magnitadines A; B, | 
C, D. Addit hic Rob. Simson.'sequens Cor. a. Si fuerit, 
° me'tota ad fotam, ita ablata ad ablatam: erit et reliqua 2d fe- 
liquam ut ablata ad ablatam, hoc esim in ipsa demonstratione 
ostensum ost. Illud autem Corollarium, quod vulgo huic pro 
positioni adiungitur, quodque, ne quid textui deesse vide- 
retur, et nos în textu posuimus, non hue pertinero, iam il 
variantibus lectionibus diximus. Legitime autem illud de 
monstratum est infra in Excursu ad hunc librum Prop. E. 
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Sint quotctingie maguiturdines A; ; Bi T, et alise 
ipsis sequales multitidine 4, E, Z) binae sumptae 
in eadem ratione; ht 4 ad B ita 4 ad E, ut B vero 


ad lita E ad Z; dico et ex aequo in 1 esderma, ratione 


» » 


fore, ut .4 ad P.ta 4 ad Z. 


Suniantur enim ipsaram 4, 4 aeque multiplices 


H, 9, ipsarum vero B, Faliae utcunque aeque mul- 
tiplices K, 4, et insuper ipsarura 7°» Z aliaé utcuns 
que aeqne multiplices M, N. 

Et quoniam est ut 4 ad B ita dad E, et sum. 
ptae sunt ipsarum 4, 4 aeque multiplices 77, 9, ipsa- 
rum vero B, £ aliae utcunque aeque multiplices K3 
A; est igittàir ut 77 ad K ita O ad A(V.4.). Ex ea- 
dem ratione et ut K ad M ita A ad N. Et quoniam 
tres magvitndines sunt H, K, Met aliae ipsis ae. 
quales multitudine O, A, N binae sumptae in eaderà 
fatione; ex aequo igitur si superat 77 ipsam M), su- 
perat et 9 ipsam N; etsi aequalis, aequalis; et si 
minor, minor (V. 20.). Et sunt 77; @ ipsarum 43 


PROPOSITIO XX 


|. Propositionis huins demonstràtionem magis explicitam de- 
dit Rob. Simson., quae ita habet: si sit A:B:-D:E, et 
B:C=E> F, sit autem AD <C; erit ex aequo D>=— <F. 
Sit enim 1) A>C, eritque A:B>C:B (V: 8.), adeogite, ob 
A:B=D:E, erit etiam D:E>C:B (Vi 13). At F:En 
C:B (Prop. R.), adoogue etiam D:ESF:E (V. 15.), unde 
D>F (V. 10.). Sit 2) A=C, eritet D=F. Nan: 05 AC) 


erit A:B=C:B (V. 7.). Est autem A:B=D:E, et C:h} 


=—FiÈ (Prop. B.), undè D:E=F:E (V.'1f.), adéuque 1) 
=F (V. 2). Sit 3) A<C, erit et D<F. Nam ob A<C» 


. 
- -—fm. 


odo —_ 
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icov, xel el tlarrov, Marroni Kai ton.se uty H, 
6 vv A, 4 ioduig nodianddora, ca dè M, N roy 
T, Z &iiu è èruyev ioums moddaràcora soriy dpe 
vic 10 A st00s A ovrws to A no0g vo Z ‘Edy age 
9] inocaovv, nai va éEjs. 


UPOTAZIE ap. 


"Edy 3} volo peyt9r, nol dida calvoîs Tou cd nif- 
. 90, ovrdvo ZauBavoseva tv to «us dvyoe, 1 di 
tetagaypévy avtov 9] avaloyia* ua) diloov èv tu av- 
tu doyw tota 

Eota mola usyi9y va A, B, T, xaì Zia cv 
sos Îoa to nd, cUvdvo dapufavopeva ty cu ai- 
tò Xoyw vd 4, E, Z ; totw dè verupay pet v?g avIdY 
7 uvadoyia, we puèy vo A T700g vo B ovrwe zo E 
7100s vo Z, we dè «0 B reds vò I' oùrws xd L sod: 
co E° Adéyw di toriv ug vo A st00g to I oùîws té 
A rp0s to Z. 
| Elyp90 civ ulyv A, B, A îdanis rpddasràeor 
sé H, 0, K, vv dè Tr, E, Z dda & Ervyey ioa- 
mec codardo cè A, M, N. 

Kal èsisì lodnis tori nodhenddoia sd H, O var 
A, -B, va dè péon vole doavtag molharÀaot0:e €07 - 
avTOY dxet Adyov éotiv Goa ws to A ,reos co B oi- 
cos to H 17006 to 0. da va avrà d mal dis t6 
E noos to Z oùrws to M noos to N° sol 8oviv cis 
ro A noos vd B ovrws vò E npos to Z° xii dig dor 


. 


‘erit CIA. Tam vero (Prop. B.) est C:Bs=F: E, et Bi: — 
E:D, unde ob C> A, crit-F>D (Cas. 1.) vel D<F. Ea 
dem fero ratione rem Clavius demonstrat, nisi quod casum 


- 
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d aeque multiplices, et M,' N iptarum I, Z Aliae 
nicunque aeque multiplices; est igitur ut A ad I' ita 
4 ad Z (V. Def. 5.), Si igitur quotenngue ete. | 


“ 


; . 
PROPOSITIO XXIII. (Fig. 333) 


Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales 
multitudine, binae sumptae in eadem ratione, sit au- 
tem perturbata earyum proportio; et ex aequo in eadem 
ratione erunt, 

Sint tres magnitudines A, B, I°, et alia ipsis ae- 
quales multitudine, binae sumptae in eadem ratione 4, - 
E,{Z; sit autem perturbata earum proportio, ut A 
ad B ita E ad Z, etut Rad lita 4°ad E; dico 
esse ut 4 ad J'ita dat Z, 


Sumantur ipsarum 4, B, 4 aeque multiplices H, 
6, K, ipsarum vero I, E, Z aliae utcunque aeque 
multiplices 4A, M, N. 

Et quoniam aeque multiplices sunt H s @ ipsaraum 
A, B, partes vero eandem habent rationem quam ea- 
rum aeque multiplices (V. 15.); erit ut Aad B ita 
H ad 9. Ex eadem ratione ut E ad Zita M ad N; 
et est ut A ad B- ita E ad Z; itaque ut H ad 6 ita 
HM ad NO. 11.). È: quoniam eît ut B ad T ita 4 


— teftium non ad primum _Feducit, sed pariter immediate® ad- 
struit. 


Li 


“ 
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«0 H neoc vo 6 biurec vò Mnoos sa N. Koi èui 
darew ve vò B node vo I oÙras sa Aaede co E, 
sai 1) cidyneas vv uiv B, A iodueg seodiasdaci 
se 0, K, sww dè l, Foila, è Ervyev lowms noi 
dando ci A, M° fox dpa vie 10 @ seooc 0 d, 
ovtog co K pos o M. ‘Ebely9y dè mad eis so H 
oo 70 O, ovrug co M 1006 vo N° drei guy ton 
ueyi3 tov, ta H, O, A, al Glide avqots ina 
siidos, vt K, M, N, ouvdvo MeuPavopeva è 
aUrd doyw, ual toriy avtwv veragaynevy 7 aveloyie 
diivov dea sì vaspigee vo H coi A, vrespizz ra 
to K voù N- mai ci ivov, ioov' ual sì flatrov, ina 
toy. Kol èove ta uèv H, Kqav A, A ioavs nok 
darmicou, va dè A, NuadsyvI, Z dida, è gru 
doanis noliamdagia 2) fovv dea ws td A nego 10T 
oUtus a d noos to Z, ‘Euv dea 7 Tgiu, xo sa 
, 0578 I 

1) Loco eorum x, quae hio habentur, Peyrardus e Codd. 


e. c. d. lonse prolixius et manifesto erronee demonstrt #85, 
ni go ad «t, ita X ad M, Nempe ex eo, quod B: T=d:k 
‘ concludit, esse alterne B:4=0U": & (V. 16.). At B:4=0:F 
(V. 15.), adeoque F:E=9:X (V. 11); et d:M=lhi 
(V. 15.), adeoque 0:XK—-4:M (V. 11) et iterum alterne 
©: 4=K:M. Ita vero propositiò locum tantum habere vide 
retur, si magnitudines 4, B, I°, et reliquae 4, E, Z due- 
rint omnes ciusdem generis, quod longe secus est. Restità!- 
mus itaque locum, ut est in ed. Oxoniensi, Ed. Basilecasi! 
in loco, de quo disputamus, cum Oxoniensi conseutit P0- 
a 


stea autem absurde cadem addit, quae vix e Peyrardo altu* 
ISmus ’ 
2) “Aaa, è Ervrey, icauic modlarildora, Haec verba, qu ; 


monente Rub. Simeon. omnino necessatia sunt, etiam 5! 
Cod. auctoritate addidimus. — 


PROPOSITIO XXL 


Huius guoque propositionis demonstrationem magi! 


ex 
plicitam dedere Clavius et Rob. Simson., similem prorsu di 
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ad E, et sumptae sunt ipsarum 7, 4 aequemaltiplices 
@, K, ipsaram I, E autem aliae utcungque aeque mul- 
tiplices _f, M; erit, ut Qad f, ita Kad M(V. 4.) 
Ostensum autem est, et, ut Z/ ad 9, ita esse M ad 
N; quoniam igitur tres maguitudines sunt H, 6, 4; 
et aliae ipsis aequales multitudine K, M, N, binae 
sumptae in eadem ratione, et est carum perturbata 
proportio; ex aequd (V. 21.) si 77 superat A, supe- 
rat et X ipsam N; et si agqualis, aequalis; et si mi> 
nor, minor. Et sunt H, XK ipsarum 4, Jd acque 
multiplicess 4, N véro ipsarum IM, Z; alia utcuuque 
acque multiplicia; est igitur ut ad lita dad Z 
(V. Def. 5.). Si igitur sint tres etc. 


» 


\ 


quam in propotitione prascedento vidimus, unde facile illa 


derivabitur. 
PROPOSITIO XX. . 

Expressis quidem verbis in textu graeco haec propositio 
demogstrata tantum est eo Gasu, quo sunt tres magnitudines, 
et aliao ‘ipsis numero aequales. Eandem autem valere geno- 
raliter, ut in enunciato propasitionis asseritur, eadem ratione 
demonstrari potest, ut monuerunt Campanus, Clavius, Rob. 
Simson, aliique. Nempe si sint quatuor magnitudines A, B,. 
C, D, aliaeque ipsit numero aequales E, F, G, H, sitque 
A:B==E:F,B:C==F:G, C:D=G:H, erit A:D_E:H. 
Quum enim pro tribus magnitudinibus iam demonstratum sit, 
esse A:CCE:G, et iam denuo sit C:D=G:H, res pariter 
redit ad tres magnitudines A, C, D, et totidem alîas E, G, 
H. Atque ita semper, si res demonstrata fuerit pro m' ma- 
gnitudinibus, inde demonstrabitur pro (m-p-i) magnitudini- 
bus, adeoque demonstratio est generalis. 


* 


152 ELEMEKNTORUR® 


ha 


HPOTAZIZ ud. 


"Edy reoeszor riesce dedesooy cy avrer Èry loyor 
saì tolto r0ds TETAQUOY » dt dè xat ITEMIrtOY 100: 
devregor tov avtov Zoyov uaì Frvev stpos Titapror 
sai cvviedty mpucov nai stéuritor 00c dewsepor 10 
ausoy Esse Zoyor ual cottor xal Eecoy 11006 veragror. 

Ilgccoy yep sd AB moos devregov ve I tor et- 
.10v dyétw Aoyov xaì spitor va AE npòs séragsor 
Z: tèyero dèi al stéusccrov so BH no0c devssgor ro 
I° 50y avroy 2oyer al Fxtov ro EQ node tétaoror 
vò Z liyw St nob cuvisdÌy Toeitor mal niuaror 
eo AH noos devregoy xo I tor avidy stes Àoyor xei 
cetrov xa) éntoy vo 49 m00S ritugroy co Z. 

*Ess) r00 doviv ve vò BH 17008 co I ovresr 
EG sso0c vò Z° dvarraliv Goa ve to F nooc 10 BH 
odrus v0 Z stoòc so FEO. “Ente odr dovr us ro 
AB mr00s | so T ovtas so 4E reds vo Z, dis & 10 
I reds co BH odrme te Z moos xò EG Frivov dp 
dovìv #5 vo AB nooc tò BH osros vò AE n00s 
E0. Kai èscci dinonpeva peyt9y dvaloyov dote, 1 
evvistivia cvadopor tovar fovev doa sig vo AH 190: 


Cor. Sponte inde fuit, rationum aequalium duplicata, 
triplicatas etc. etiam asquales esse (Baermann.).  Nempe, si 
A:B=B:C, et P:O0=0:R, sitque A:B—-P:0, critet(V. 
11.) B:C—-0:R, unde A:C—P:R, et similiter de triplicata 
ratione etc. res: demonstrabitur. (Conversam hujus vide in 
Excursu ad Prop. m.) 


PROPOSITIO XXIII. 


Hanc quoque propositionem valere de quotcunque magni- — 
tudinibus, quamvis în textu graeco non tam generaliter enus: 
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PR OPOSITIO' XXIV. (Fig. 334.) 


Si prima ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam; habeat autem et quinta ad 
secundam eandem rationem quam sexta ad quartam; 
et simul sumptae prima et quinta ad secundam eandem 
rationem habebunt quam tertia et sexta ad quartam. 

Prima enim AB ad secundam' I" eandem habeat 
rationem (quam tertia ZE ad quartam Z; habeat vero 
et quinta B/77 ad secundam T. eandem rationem quam 
sexta Z9 ad quartam Z; dico et simul sumptas pxi- 
mam et quintam 477 ad secundum Y eandem habi- 
turas esse rationem quam tertia et sexta 40 ad quare 
tam Z. | | . 

Quoniam enim est ut BH ad T' ita EGO ad Z; 
per inversionem erit (Prop. B.) ut I ad BH ita Z 
ad EO. Et quoniam est ut AB ad Tita 4E ad Z, 
ut autem I° ad BH ita Z ad EO; ex aequo igitur est 
ut 4B ad BH ita 4E ad EO (V. 22.). Et quoniam © 
divisae magnitudines proportionales sunt, et compo- 
sitae propostionales erunt (V. 18.); ut igitur AH ad. 
BH ita 40 ad OE. Estautemet ut B/7 ad Tita 
ciata sit, similique ac praecedentem ratione demenstrari, mo- 
nuetunt Campanus, Clavius, Rob. Simson. aliique, 


PROPOSITIO. XXIV. 
‘Huic propositioni Rob. Simson. sequentia addit corollaria : 
Cor. 1. Manente hypothesi propositionis, erit excessue 
Primae et quintae ad secundam, ut excessus tertiac et sextao 
ad quartam, IDemonstratio eadem est cum demonstratione pro- 
positionis, dummodo vice componendo utamur dividendo, 


©» 
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vo BH cUrns 0 40 s00c cè OK. “Ecu dè nai è; 
so BH neos to T ovswg vo EO neòs 10 Z- deivor 
diga tovìv ec vo AH noos vò I ovrws vd 40 00; 
0 Z ‘Eav dea nodvoy, xa) ta tto. 


IPOTAZISX xe. 

'Ecy séccaga psyé9y dvaloyov Y, vò pipiotoy xci 
s0 tlayigtov duo quv Aostviv usilova tavev. 

"Eoto riocaoa ueytgn avaloyov, ta AB, Ti. 
E, Z, ws xo AB nooc 10 TA ovrws v0 E noés ri 
Z, dova dè uepioroy pèv avriv vò AB, 2idyuoroy di 
10 Z° Liyw ov. vi AB, Z vv TA, E ucitoya tony. 

Kseic&u zoo vi puèv E icov xo AH, tu dè Z 
îvov té FO. i 

"Eneì ov tovuv vs to AB noos ro Td otre; 
co E 008 10 Z, icov dè tw pèv E vo AH, té di 
Z xo TO tor Goa vis vo AB n00s vo. TA ore: 
«6 AH noos vo TO. Kal èsei totew dis Giov 10 
AB rno0g 0doy vo T'4 vitos dparpedty 10 AH negò: 
apopsdty 70 TO: xaì Zoinov doa 0 HB 905 dor 
nov 160 OA tovar ws Giov 16 AB nods ddov 70 Pf. 
Metto v dì vo AB void TA usifov dea ai vo HB 
voi 64. Kal tnsì ivov tori vò uèv AH xé E, té 
.0è T'9 vo Z- va dea AH, Z iva tor vois TA, E. 
Kai èsce), tav avicoIs toa noostedj, td dda dvica 


Cor. 2. Ipsa autem propositio vera est de quotcunque 
maguitudinibus, quarum priores ad communem secundam ess- 
dem habent rationes, quas habent reliquae ad communem quar- 
tam, ‘singulae so. priorum ad secundam, eaudem, quam sin- 
gulae reliquaram ad quartam; ut.patet. (Nempe, si A;M= 
FiN, B:M=G:N, C:M=H:N, D:M=1:N etc. erit 


é 
# 
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FEO ad Z; ex aequo igitur est (V. 22,) ut AH ‘ad l 
ita 40 ad 4. Si igitur prima etc, 


D) 


PROPOSITIO XXV. (Fig. 335.) 


Si quatuor magnitudines proportionales sint, maxima 
et minima duabus reliquis maiores sunt, 

Sint quatuor magnitudines proportionales AB, rA 
E, Z, ut ABad l'Aita Ead Z; sitautem maxima 
quidem ipsarum AB, minima veto Z; dico AB sz 
ipsis IA, ZE maiores esse. 

Ponatur enim ipsi £ aequalis 477 ipsi vero Z ae=' 
qualis TO. 

Quoniam igitur est ut AB ad TA ita E ad Z, 
aequalis autem £'ipsi AH, Z vero ipsi FO; est igî. 
cur ut 48 ad FA ita AH ad T9. Et quoniam est 
ut tota 4B ad totam TY ita ablata 47} ad ablatam 
T6; et reliqua 778 ad reliquam © erit ut tota 48 
ad totam .I°A (V. 19.). Maior autem AB ipsa l'4; 
maior igitur et 78 ipsa 04 (Prop. A,) Et quoniam 
aequalis est AH ipsi E, T@ vero ipsi Z; erunt AH® 
Z aequales ipsis JO, E. Et quoniam si inaequalibue 
aequalia addantur, tota ‘inaequalia sunt (I. Ax. 4.); 
cum igitur HB s- 64 inaequalia sint, - sitque ‘maior 


etiam A--B-+-C-+D eto. :M-—T+G-+H<I etc. :N, vel 
tttam excessue quarundam priorum super reliquas prioree ad 
secundam, ut similis: excossus reliquarum ad quartam v. o. ‘ 


4-+B+C-D:M=F-+G+H-I:N, vel A-+B-C-D :M= 
F+G-H-1;N etc. ) o 


- és. 
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doviv ldv dgu veiv HB, 04 avicny ovter, uui 
Lovos toò HB, ss pèv HB mooctedy) ca AH, zi 
sé di 04 meocredy se TO, E, ovvayera a A 
Z pusibova cv TA, F. ‘Eav dpa téocaga, sal © 


PROPOSITIO XXV. 
Observante Rob. Simsone, si sumitur, primam quatua 
magnitudinum proportionalium maximam esse omniam, sponi 
junde fuit ope Prop, A. et V. 1%. quartam esse omnium nmi- 





LIBER QUINTUI. 157 


7B, cui addantur AH, Z,; ipsi vero 04 addantur 
o, E, fient AB, Z maiores ipeie r4, E. $i igi. 


ir quatuor etc. 


. . 
umam. Caeterum sub finem huius libri Rob. Simson. quatuor 


wihuc addit propositiones F, G, H, K, quas nos exbibemas 


in Excursu ad librum VI. $$. 9. 10. 15. 


. 
I) 





ETKAEILT4 0? 
X TOI XE I QN 


BIBAION EKTO N: 





° ‘Oo PO I, 


‘6 


ty . 
Di O p ‘ , , f # >» haf ’, 
a. poro oyrsara evdrvyoaupnu tarev, 060 ta: 1 


yuviac rhevous evadoyor. 

B. ‘Avcnenovdora Uè oyguara torew, drev it 
Fiom rv oynudtuv Yyovpevoi se xa) énopero ie 
gav 1) worn. 


| 
d , Vas? | 
guvias Îcas iyer vurd piav, xal tu stsoì vas 10% 


1) Editio Basil. et cum ea plures Elementoruam edition» | 
quae toxtum graecum definitionem et enunciatorum proponi 
num habent, nominatim Orontii Fineii, Toach. Camera» 
Scheubelii, Peletarii, Dasypodii habent Z0yo:. Eadem lec® 
est etiam in excerptis éx twy zoò “HMowros sregì eur 17,8 }H9P 
toias ovoparow a Dasypodio editis Argent, 1520. Ec. O 
legit 0001, quam vocem etiam Petr. Ramus ponendam pl! 
verat. Conferantur tamen, quae ad V. Defin. 9. de seriore ui 
vocis sjos dicta sunt. Candalla iam suspicatus èrat, legenet? 
esse Z6}wv, quam lectionem Peyrardus e Cod. a, eruit; ©! 
ed. Paris. posuit. Quod ex Candallac sententia ita interi. 
tandum erit, utramque figuram binaram rationum anteced! 
et consequeus compiehendere; scilicet antecedens primae “ 
consequens secundae ad priorem, Consequens vero pruma? 
antecedens secundae rationis ad posterivrem figuram perno” 
debent. PHeiderer. Schol. in L. VI. Elem. 6. 27-12. Forte 
legenda fuerit urraque vox: Aoyaw dpos, aut potius: 979" 
Te xe. siropeva kbyay, 


EUCLIDIS | 
LEMENTORUM 


.. LIBER SEXTUS. 





DEFINITIONES, 


id 


Mia: 


imiles fignrae rectilineae sunt, quae et singu'os 


angulos singulis aequales babent, et circa aequales ans 
gulos latera propottionalia. 


2. Reciprocae autem figurae sunt, quando in utraque 
figurarum antecedentes et consequentes rationum surit. 


DEFIN. LT. 


Austin. contra hane definitionem monet, non statirtì pa- 
tere, au simul consistere possit in duabus figuris rectilineis 
mutua sequalitas angulorum, et proportionalitas laterum<citca 
aequales angulos. Atque ita haec definitio ponenda ant saltim 
explicanda foret demum post VI. 4. At, quum in figuris re-, 
gularibus, quas liber quartus describere docet, mutua illa ae- 
qualitas angulorum, et proportionalitas laterum looum habeat; 
si fgurae .istae eundem numerum laterum habvant; exemplum 
certe eiusmodi figurarum prostar, nec quisquam generaliter as- 
serere poterit, esse ista dosorara. Et, quod Pfleidereri obser- 
vat, (Schol. ad Libr. VI. Elem. Enclid. Tub. 1800. sqq. $. 
9° Ista nempe scholia non integra, sed salrim ad $. 268, 
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Y. “Auoov xal puioov doyov evdsia teruiode ha 
yerat, Orav 2) vg 7 0A rpos.to usitov cpipa ci 
-sws co pellov no06 ro édaccov. 

d “Tos tori navtos cxipuarps 77 astro vis 100ry): 
èrr) cy Baciy nadstos dvopevy. 


lecem publicam viderunt, integra tamen in scriuiis suis . 
borata habuit beatus auctor et benevole mecum communi 
vit, unde, ipso permittente, nonnulla in nostrnm usum cor 
vertimus) Euclidea rectilineorum similium definitio ipumor: 
munem similitudinis notionem (quae lineantentorum simiica 
situm ac proportionalitatem requirit) ad illa adplicatam es 
curate determinatam sistit. Et Euclides, eodem montnie, de 
nominationem similium triangulis in VI. 8. demum applica 
postquam in VI, 4-7. aequalitatem angulorum ‘ac proporiv: 
nalitatem laterum circa angulos aequales non solum genere 
‘coexistere posse, sed sub quibus conditionibus reapse cor 
stant, Ostenderat: jtum rectilinea universian , quae iuxta s:î 
definitionem similia dici possint, in VI. 18. describere de 
antequam ad proprietates eorum discutiendas progrediatur. l' 
Phil. ‘mathem. Abhandl. von Kistner und Kliigel. Halle 150”. 
p. 16. sqq. Tpse Austin. contra similia tiangula ea esse dici: 
in quibus anguli unius aequales sunt respective angulis alc 
rius. Similes autem rectilineas figuras plurium quam trium li 
terum eas esse dicit, quae dividi possint in aequalem numernz 
trianguloram similium, similiter positorum. Circa has Ausdh 
definitiones PfAleiderer. Ì, c. observat, definitionem triaugulomi 
similium commurem figurarum similium notionem nou exluv 
rire, et demum adiecta propositione VI. 4: eam exbauriri, Cat 
terorum vero rettilineorum definitionem Austinianam, cum © 
multifariam ea possint in triangula dividi, et, quid simili: 
triangulorum situs involvat, ab anctore mon declaretur, vagali 
et ambiguam esse. Praeter necessitatem igitur, mec sine 1 
commodo, uni definitiohi duas substitai. 
_ DEFIN. IH 
Rob. Simson. observat, definitionem 2. non videri Eucli> 
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3. Secundun extremam et mediam rationem recta 
ectà esse dicitur, quando est ut tota ad raaius segmen- 
nam ita maius ad minus. 


2. Altiîtudo est omnis figurae a vertice ad basin 
perpendicularis ducta. 


dis esse, sèd cninsdam imperiti, quam malla figuratum reoci- 
procaream mentio fiat ab Euclide, nec a quoquam alio geo- 
metra, et dofinitio praeteren obscure enunciata sit. iÎpsc au- 
tem Simson. clarius cam ita exhibuit: ,,reciprocse figurae, 
triangaula sc. cet parallelogramma sunt, quando circa duos an- 
gulos latera ità sust proportionalia, ut latys primae sit ad la- 
tus secundae, ut reliqguum secundae latns ad latus reliquum 
primae.*° In adiectis deinde notis atiam generaliorem vice eius 
posuit, mempe ryduae magnitudines dicuatur reciprece propor- 
tionales duobus aliis, quando altera priorum est ad alteram po+ 
steriorum, ut reliqaa postetioram ad reliquam priotum." Sim- 
tonis iudicium de Def. 2. confitmat Pfieiderer. 8chol, ad Libr. 
VI. Elem. $.. 4532., dum observat, Prop. VI. 14., VI. 15., XI. 
SA, eto.. mob dicere, avrimatov&bra paralleJogramma, criangula 
eto. sed: Go derimerivBadiy al ndevpal è. t. À., quarem fore 
mularam sensus preeterea in singularetma propositionum enun> 
ciattone VI, 14., VI. 15, eto. diserte indicetun. Caeterum Pllei- 
derer, inonuet, Rob. Simsonis' definitionem, pet se ag quatuor 
homogencas magunitudines restrictam, ad solas libri VI. pro 
. positiones Quadrare. 
- DEFIN. MW 
Piteiderer. în Schol. ‘6. 1. observat, hant definitionem non 
geruinam esse videri, cum in parallelogramma, parallelepi» 
peda, ptismata, cylindros,” quorum altitadines in elementis 
GOMmemorentar, mon quadret. Praeterea cam deesse in ver- 
sione Campani, nec Proclum ad I, 38. eius rationem habere, 
Nempe altitudo in figura rectilinea non absolute dicitur, sed 
semper refertat ad aliquod fgurae latus, quod pro basi sumi». 
tur, et signilicat maximum *perpendiculum, quod a puuoto 
Euclid. Element. P. II, 
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è. (Aoyos èx Zoywy cvyrelotai liyerar, Otay ci 


ey Moyuv nzdixotygtes tp’ favrus noddartdaciao dici 


sodi TIVA 1). 


IHPOTAZISZ a. 
TU spiymva xal ta nmagaddyioyoaupa, va uno ri 
adrò Uypos ovra, mods dAlgda tovey vic al Pasus. 
“Ecto coipova pèv tà ABT, ATA, napaiàzio 


 geappo ‘dì cè ET, TZ, vrò vò curò drpos dra. 


cy asco voi A ènè vj v BA naderov ayopévyy liju 
«Gri totlv we 4 BI fiacis mods vv TA Pace otte: 
so ABI sgipavov sede 0 ATA spiywvor, ni 
«0 ET rmapadiyAoyoaupov n006 v0 TZ stanadàiio- 
yeoppor. .. 


"EnBeBinodw yao 1 BA èp' Encreoa ca pron in. 
ca 6, A oyueia, val uetodwour rij pèv BI Bass. 


iva: 60010yrtovoiv al BH, HO, vij dè TA face iva 
coudyreovoiy oi AK, KA, sal ètnelsixFwoay di All 
40, AK, Al. i 

Kai sneì iva eiolv al TB, BH, HO diiziax, 





loa tor, «cè vi AGOH, AHB, ABT aoiyuva ail 


1) Hanc definitionem quintam, quae apud Peyrardum de- | 


est,jgat ipso teste in omnibus codicibus (quanquam in Cod. + 
tantum in margine) reperitur ( misi quod pro civa legunt ri- 
vec) ex ed. Oxon. huc reposuimus, non quod ipsam gesu” 
nam esse putaremus, sed quo melins ea, quae vin docti de 
VI. 5. Def. disputant, intelligi possint. Campanus hanc del- 
nitionem non habet. Ed. Basil. pro riva, quod Oxo. habet, 
legit cevds. Vide caeterum Excurs. ad finem huius libri. 





aliquo figurae in hoc latus demitti potest. Iam vero vel unum. 


aliquod figurae punctum ab hac basi magis distat, quam fe | 


lique figurae puncia quaecunque, et tum perpendiculum ab 0° 
punoto in basin demissum altitudo figurae, quatenus ad banc 
. basin refertur, vocgtur: vel plura figurae puncta unam eat 


. v 
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(5. Ratio ex rationibus ‘componi dicitur, quando 
rationum quantitates inter se. multiplicatae illius faciunì 
quantitatem.) © 


PROPOSITIO I (Fig. 373) 


Triangula et parallelogramma, quae eandem altitu. 
dinem habent, inter se sunt ut bases. 

Sint triangula ABI, AFÀ, parallelogramma vero 
ET, TZ, quae eandem altitudinem habent, nempe 
perpendicularem ab A ad BA ductam; ‘dico, esse ut 
basis BI° ad T'4 basin ita triangulum ABTP ad triano 
gulum AT, et parallelogrammum Ef ad parallelo. 
grammum., SZ. - 


Producatur enim B4 ex utraque parte ad puncta 
O, A, et ponantur basi BI aequales quotcunque BH, 
H9, basi vero TA aequales quotcunque 4K, s KA, 
et inogantur AY, 40, AK, Ad. 


Et quoniam aequales sunt TB, BH, HO inter se, 
aequalia sunt et 40H, AHB, ABI triangula inter. 


demque inter se.a basi distantiam habent, adeoque I. 34, Cor. 
4. in recta basi parallela sita sunt, ea ipsa distantia a basi 
autem maior est quovis perpendiculo ex alio quocunque figurae . 
punctò in lanc basia demisso, tum iterum communis illa pun» 
ctorum a basi distantia vel perpendiculum maius quovis alio 
a reliquie figurae punctis non in recta ista basi parallela sitis 
demisso eltitudo figurae ad hanc basin rolaia vocatur. Itaque 
in triangulo quidem perpendiculum a vertice in oppositam ba- 
sin demissum, in parallelogrammo autem porpendiculum e 
puncto quocunque rectae basi parallela in basin demissam 
erit altitudo figurae, quatenus ea ad hanc basin refertur. Quum 
igitur duae figurae inter easdem parallelas constitutac siat, 
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Zoss* ocastdaciev doa toriy 97 OI Bao:s vis BI fa- 
Gewg, rocavtandaciov fove xal to AOT rpiywvoy mi 
ABI tsoiyovov. dia va avra dj doercdagicy ‘èeriv 7 
TA Baci vic TA Bacews, cocavrastàaoroy tou sci 
0 AAT coizuvov où AQ!MA topwvor wai ci io; 
èorly 17 OT fapis vi TA face, îooy tori sai 10 
A9T seolyovov vi AA topvvo naì ei vnepiza 7 
OI Bac vie TA Pdosws, Vnegize. nai r0 AOT soi 
gavov t0ù AAT soiyuvov ai sì Flaoowr, Baocor. 
Teoccquv di) ivruv peyedoiv, dvo ubv Bacewy cur 
BIT, TA, duo di rpipuvev vov ABU, AlA4, «- 
Agro locus modariacia ee uèv BI fuosws vai 
où ABI xgiyovov, je OI Pacs na) vò AOT so- 
gavor sis dè TA facews xai voù AFA coszurat 
dida « èrvyer locus nodasticdora re TA Paots rai 
. v0 AAT aoiyavov nai dsderuro: ott ei vsreetie ! 
OI faos vis TA. faosas , Uresgtyes nal to A6f 
ceiywvov cvoùj AAT tesgwvor” val sì ic, Îooy wai 
Barray, &lattov tor. dea ws 9 » 23 è Baoss * adi 
ev TÀ Bac otus vò ABT coiyuvov npos 1ò AT4 
Tgiyavor. 

Kal ere coò pèv ABI cpiyuvov dirsaoioy tot 
to ET maoadAahoy9ayov , toù dè ATA conpro! 
dinidory tore tè ZI napaligAoyeapiuov, té di 


eandem altitudinem habent, et vice versa Cor. 3, e I. 
Cor, 4. 
DEFIN. V. 
De hac definitione vide Excursum sub iuem huius libri 


PROPOSITIO I. 


Obs. 1. Demonstratîo partiy prioris supponit corollarin® 
ex I. 38. deductum simile corollario 2. ex Prop. 36. deducto: 
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se (I. 35.) quara multiplex igitur est basis OI ipsins 
BI basis, tam multiplex est et triangulum 4001 ipsius 
ABI trianguli. Ex eadem ratiope quam multiplex est 
basis If ipsius' TA basis, tam multiplex est et trian- 


gulam AA4F ipsius AF trianguli; et (I. 38.) si ae-. 


qualis est basis OI" ipsi basi IUf, acquale est et tri. 
angulum A@/ ipsi trigagulo AAT; et si superat ‘ba- 
sis OI ipsam basin I'd, superat et triangulum 401 
ipsum triangulum AI"; et si minor, minus. Qua. 
tuor igitut existentibus magnitudinibus, duabus quidem 
basibus BT, I°4, duobus vero triangulis ABI) AF4, 
sumpta sunt aeque multiplicia basis BI" et trianguli 
ABI’, ipsa basis OI et triangulum 401"; basis vero 
TA et trianguli ATA alia utcunque aeque multiplicia, 
basis I°A et triangulum AA. Et ostensum est si 
superat basis O/" ipsam TA basin, superare et trian- 
gulum 401 ipsum triangulum AAT; et si aequalis, 
aequale, et si minor, minus; est igitur (V. Def. 5.) 
ut basis BI ad basin Y°4 ita triangulura ABI ad tri- 
anguum AIF°4. 


Et quoniam trianguli ABT doplum est parallelo. 
grammum EI (I. 41.), ipsius vero trianguli AF4 
duplum est parallelogrammum ZI partes autem candem 


quod pariter lbcum ‘habere diximus ad T. 38., nempe triangula 
In iisdem parallelis constituta, sed super basibns inaequalibus, 


inaequalia esse, maius nempe illud, cuius basis maior sit. Cf. 
Pfleiderer. 1. c. $. 3. 


Obs, 2." ‘Quamvia autem enunciatum propositionis et ex- 


positio supponat triangula et parellelogramma invicera con- 
tigua, super basibus in directum ‘iacentibus constituta, et qui- 
dem in adiecto schemate ad oppositas partes lateris communis 


- 106,’ ELEMENTORUN 


11927 cose woulrws modiariagiors Tov avroy îyse lo- 
yov éatuy dow- eis to ABI cgiyuvor sspoc xè AF4 
toiyovov ovtws to EI sagalizMoyeaupor sueds té 
ZI napadlyzAoyeappov. “Est ovyv idsiyiz, sc t 
. puèv BI fo neòs civ TA oùrws vò ABI sgiyu- 
vov m00s vo A[lA seipavor, ws dì vo ABI roiyuro» 
n00s 10 ATA sgipovov oùvuggò ET naogiizA0y0a;- 
uov neos vo ZI magadinloyeapnnor nai eig dec 7 
BI fasig ng0s tiv TA fac ovtos è ET reagui- 
àzdoycanuov ne0c vo ZI napaliri6y0aupov. Ta 
coa toizruva, mal ce tbie. | 
È HPOTAYIEX ff. 
'Eav rormpevov nada piay vv stÀevody CyIY 1 
svdeia 1), cvaloyov tesi td6 cOÙ ToLyavav IT). et'ouS 
| nal &dv al toù toipuvov misvoai avadovoy rir;3iver, 
” dti tag topos enttevyutvy eviela naod Tyjy lor 
mv fora vo corysivov sÀevoer. 
1) Edd. Basil. et Oxon. hic et sub finem propositionii 


addunt ‘rragalizios, quam vocem, quum in rapa iam conti. 
neatur, ex fide Cod, a. cum Peyrardo ornisimus. 


delineata, demoustratio tamen aeque pertinet ad triangula et 
parallelogramma aéqualium altitadinum: quibus ita dispositis, 
ut bases illorum sint in eadena recta linea, et figurae ipsae ad 
easdem huius rectae partes recta per verticeg triangulorum 
dacia ei, in qua bases sunt, fit parallela (I. 28. I. 33.); pa 
rallelogrammotum vero latera basibus opposita in eandem in- 
cìdunt'rectam, ei, in qua bases sunt, pavallelam (T. 28. I, 35,). 
Quare triangula etiam et parallelogramma aequùealta sunt ui 
bascs. (Pfieiderer. 1, ‘c. $$. 5—8. Rob. Simson. Cor, ad VI. 
1. ‘CR. demonstratio et figura Clavii, et expositio Procli ad 
1.:38., qui ita habet: rò aUro Lwos ovdiv diapiese 3 èv rai 
ustale sivde mapaldiibiò. ITivra y°o và év tale avrale Srra 
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habent rationem quam earum acque multiplices (V. 15.) ;. 
est igitur ut triangulum ABI ad triangulum APA 
ita parallelogrammum £I° ad paralielogrammum ZT. 
Quoniam igitur ostensum est, ut basis B/' ad basin 
TA ita triangulum ABI" ad triangulum AF4; ut 
autem triangulum ABI ad triangolum AT ita pa- 
rallelogrammun ET ad parallelogrammum ZI; igitur 
(V. 11.) basis -BI' ad basin /°/ ita parallelogrammum 
ET ad parallelogrammum ZI. Ergo triangula etc. 


PROPOSITIO I. (Fig. 338.) 
Si uni laterum trianguli parallela ducatur quaedam 
recta, illa‘ proportionaliter secabit trianguli latera; et 
si trianguli latera' proportionaliter secta fuerint, recta 


sectiones coniungens reliquo trianguli lateri parallela 
erit. 


mapulà;;l0:0 ind tò avro tore Vos, sal dvarradr. ‘TMpos yde 
dorev 7) drrò tc tetoas rapalizzdon naberos ènì csv douriv. 

Obs. 3. Propositiones I, 35—-38, theoremate VI, fi. qui- 
dem ‘comprehenduntur, sed, cum huius doemonstratio illis ni- 
tatur, nor simul cum -hoc una stabiliri demonstratione dici 
possunt; quamvis Proclus I. c. contrarium asserat. PfAeiderer, 
l. c. $. 10, 

O bas, 4, parallelogramma et - trimugula rectangula, quae 
unum latus circa angulum rectum commune, vel aequale ha- . 
bent, esse ut altera ipsorum latera circa angulum rectum, as- 
terto generali VI. 1. er Obs. 2. continetur. Hinc parallelo- 
gramma et triangula, primum rectangula, tum (I. 35, I. 37.) 
quaeliber super cadem vel sequalibue basibus constituta, sunt 
uti altitudine, .. Quod ipsum Clavius simili modo infert, Come 


mandinus ‘p olixius, nec, legitime deduci. Pfeiderer. L o. 
$$. 11. ‘12. 


PEN 
è 


eni z00 tie avvio Becews tore vie AE xal è vol; 
- avrode meoadàzho cais AE, BF. "Add di use 


« fieri pater ex I. 29, Cor. I. Cf Pfeideorer. I, c, $. 15. 


‘BA, sequitar etiam, esse inverie 44: BI=FE4:FB (Pop 
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Tripi vov yco soò ABF magnidinhos pad tir 
nievody vi BI ide i A4E- Miyt ori tettv 0; 7 
BA n00s crv 4A ovews 1) TE npos vv EA. 

ErssevyFucay yao ai BE, T'4. 

“Ieov- di tore v0 BAE cotyevav vo TAE vorpuro, 


A4E teivuvor cad dì ica sp0s tè auto roy arr 
éyst dopor® tueiy dea es vo BAE volzoror * 1005 L) 
AL4E toiyuvoy evens co T'AE reiyavor n006 10 
AAE toiyuvov. ‘A ds pèòv «6 BAE toiporoo 
n00s tì AdE oùrws + BA mods tv AA vni jus 


Oba. 5. Fa, quae ©bs. 4. ad initium dicta sus:, 009 
piectuotur'Lemmata Elem. libro X. vulgo inserta, nempé in 
Xx. 25, X. 32, Lemm. 2. anta X. 34, et Lemm. 3, ante X. di 
Pleiderer 1, c. $. 13. 

O bs. 6. Per deductionem ad impossibile similem &; 
quae demonstrandis I. 39. I. 40. adhibetur, facile demonsta 
tur VI Prop. 1. et Obs. 2. et Obs, f. conversa: nempe Ut 
angula et parellelogramma, quae sunt inter so, ut base, ae 
qualos babere altitudines, vel eandem; et quae gunt inter 5 
us altitudines, acquales habere bases, si unam et candem 10 
bubeant. Cf. PReidorer. li ci £. 14, Clavius, aliique. 


PR-OPOSITIO IL 


Obs. 1. In Prop. 2. sumitur, tectam, quae basi trimt- 
guli parallela ducitur, necessario convenire cum reliquis mi» 
“anguli lateribus ipsis aut productis, quod quidem nocessatio 


O bs. 2. Ex VI Prop. 2. quod nempe sir B4: di: 


B in Excursu ad Libr. V. Elem.) et componendo (V. 18.) 48: 
‘(5 d)=dr: E E rm)» et alterne (VI. 16.) Bd: TE= Bad: ;EÀ, | 
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Triangali enim ABI uni lateram BI parallela du- 
catur 4E; dico esse ut BA ad 4A ita TE ad EA. 


lungantur mim BE, T'4. 

Aequale igitur est triangulum BA£ trianguto MAE 
(1. 37.), in eadem enim basi sunt 4£ et intra easdem 
parallelas 4ZE, BI. Aliud autem quoddana triangu- 
lum est A4E; aequalia vero ad idem eandem habe.t 
rationem (V. 7.); est igitur ut triangulum B4£ ad 
triangulum 44E, ita triangnlum I4E ad triangulum 
AAE. Sed ut triangulun BAE ad A4E ita BA ad 
4A; nam cum sub eadem altitudine sint, nempe sub 


ot AB:AT="A4:A4E=B4:ET. C£ PAeideror. L c. 66.16: 
11. 2. n | 
Obs. 5. Pariter earum propositionum omnium, quae 
Obs. 2. continentur, conversae codem modo locum habent, 
ac in parte altera VI. Prop: 2, Conversa partis prioris de- 


monstratur. Nempe ex suppositionibus ‘-4B: (48 =d Fi 


(EF) dividendo (V. 17.), pariterque ex .suppositione 24: FE 


Z=44:B4 altegne dv. 16.) consequitur, este BA: 44=/ME:E4, 
unde ex parte altera V. Prop. 2. consequitur, omnibus his ca- 
sibus esse rectam 4 parallolam basi. CÉ Pfleiderer. l. c. 
$$. 20. 21. 22. 

Obs. 4, Quae iu VI. Prop. 2. similiterque ea, quae in 
Obs. 2. et 3. continentar, pariter locum habent, si recta 48 
ita dusatur (Fig. 339. 340.), ut non ipsis trianguli ABI late- 
bus, sed saltim iis vel ultra verticom «4, vel ultra basin BI 
productis occurrat, quod facile codem modo probatur. C£. 
Pleiderer, l. c. $$. 23. 24. Unde et Rob. Simeon. et. Play- 
Sir. rem ita enunciant: si uni laterum trianguli parallela quae- 
dam recta linea ducta fuerit, proportionaliter secabit roliqua 
trianguli latera, vel latera producta: et, si latera trianguli, vel 
latera producta proportionaliter secta fuerint, quae seotiones 


— -_ ha 


%__ lm. 
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so are Uwos dvia, tiv dro rei E tr) cy ABu- 
Petoy ayopuévnv, mode Giiygla elcev “ig di puo: 
dia vu avrai di die vò TAE roiyuvov srods vò AJE 
oùtwes 1 TE n006 tyv EA ual ws dea n Bd ag: 
tv 4A ore 1 TE nods cy EA. 

"Ada di) af eo ABI coipuvov scdevpai ci 1B. 
AT avadoyov cermodwcav mara va 4, E ori 
we 9 BA x00s vv AA ovrws sj TE re90s vr LI 
nai èrnelevydo + AE 2epw Gti rapa diy dos tour? 
AE vj BT. 

Toy vuo avrv sataosevaodivimy , sei tour e: 
1. BA 005 rv AA ovtas 7 TE snoos vv Ed. 
aiX cic. piùw 7 BA nr00s vi) v AA ovo vò BAE 
yuvov node 10 AAE toiyuvov, de dè FE seo: 


‘EA ovcus vò T4E coipuvov ngos vò AdE res” 


voy uai ws doa to BAE 1pipuvov nods tò AdE st 
yuvov oùsac «0 T'AE roiyovov npos Y0 AdE 
gavor. Exaréooy doo civ BAE, TAB toiyuro 
medc to AAE toiyuvov tv abrov ei d0por. "1001 
cpu ètovì vò BAE toiyavov ai IAE egiyova' 10 


coniungit recta linea reliquo trianguli lateri parallela erit Or 
nia, etiam ea, quae -in observationibue 2—4 dicta sum, si 
etiam licet complecti: quae ab craribus ciusdem anguli, vel 
duorum angulorum ad verticem oppositorum per duas rec! 
pàrallelas tam verticem inter et alteram earum, quam ip 
inter patallelas abscinduntur segmenta, sic proportionalia su!) 
ut, quam rationem mutuo habent duo segmenta unius cron 
eandem invicem habeant duo segmenta homologa , seo sim 
liter sita cruris alterius ; et ut cingula unius cruris segmen! 
ad segmenta homologa cruris alterius sint in eadem ratio 
Vicissim parallelae sunt rectao, quae ab craribus ciusdem #" 
guii, vel duorum ‘angulorum ad verticerm oppositorum, 59° 
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perpendiculari ab £ ad. 4B ducta, inter se sunt ut 
bases (VI. 1.). Ex eadem ratione ut triangulum f/45 
ad AA4E ita FE ad EA; ut igitur BJ ad 4A ita 
TE ad EA (V. 11). 


Sed trianguli ABI latera AB, AT proportiona.. 
liter secta sint in punctis 4, E; ut B4 ad 4l ita 
TE ad EA, et iungantur 4E; dico parallelana esse 
dE ipsi BI. 


lisdem enim constructis, quoniam est ut BA ad 
di ita TE ad EA, sed ut BA ad AA ita trian. 
gulum BAE ad triangulum A4E, ut MT'FE vero ad 
EA ita triangulum T°4E ad triangulum A4E (VI. 1.); 
erit (V. 11.) ut triangulum BAE ad triangulum A4E 
ita triangulum IA ad triangulum A44E. Utrumque 
igitur triangulorum B4E, TAE ad triangulam A4É 
candem habet rationem, Acequale igitur est (V. 9.) 
trangulum 24 triangalo T4E; et sunt super eadem 
basi AE. Aequalia autem triangula super eadem basi 


menta alteratro ordine indicato proportionalia abscindunt. Cf. 
Pheiderer, 1, c. $. 25. Ienique observari potest, similes pro- 
portiones locum habere, si non duae tantum, sed plures re- 
ctae parallela: a cruribus anguli, vel duorum angulorum ad 


Verticem oppositorum segmenta abscindant, et vice versa, Cf. 
Tacquet, VI. 2. Cor. 1. 


Ohs, 9. Pariter duas rectaa non contiguas, duabue in- 
terceptas parallelis, pariter ab tertia his parallela proportiona- 
liter secari, et vicissim, facile probatur, et ad segmenta etiam 
pluribus, quam trib&@ rectis inter ‘se parallelis abscissa oxtendi 
potest. Cf. Pfeiderer. L c. $$. 29. 30. 51. et;-quae ibi citan- 
tur, demonstrationes Euclidis: in VI. 10. et XI, 17, adhibitse. 


f 


DE 


- 
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slow ènl vijs avris Pacsmg vijs AE. Ta dè îoa roi- 
gova énl tijc avre Paesws ovra, xal èy taîs avici: 
maoudànios toriv. Ilaoaiiylos doa èoviy sj JE 1 


‘” BI. Es cdoa TOUYWVOY , mai ta ébsjo. 


IPOTAZIS ry. 

"Edy sotyuvov yavia diya und, 1 di cipree: 
cry quviav svdela vépwy nai vj v fio, va cis du 
Gews tupuata tov aurov iter dbyov caz Mosaic ui 
apiyevov sthevpals nal tiv cd sijo Baosws turpor 
T0v avroy éyy idyoy vals oustaîc roù coiywvov ai: 
quis, 7 anto dis nogugijs énl vi)jy topmny imirup- 
pévy evdela diya viuve civ toù voryewov yariar. 


PROPOSITIO tIIL 

Propositio haec valet de triangulis aequicruris panier x 
non aequicruris. Et de aequicruris quidem pars prior prop 
sitionis iam ex-T. 4. pars posterior ex I. ‘8. pater, CE d 
Cor. 1. 2. Quod triangula non aequicrura attinet, illud ut 
omuia facile ostendetur, rectam, quae angulum ad veriea 
bifariam secat, basin ad angulos obliquos (in aequicruns 2 
guli fiunt recti) et in partes inaequales secare, sic, Ut miow 
segmentum adiaceat cruri minori, atque is angulus acutus aly 


. qui cruri minori opponitur. Nempe, si (Fig. 342.) 41>45 


et dd angulum BAT bifariam ditidit, ob angulum B>! 
(I. 18.), sunt anguli B4+-AAB>IH4-4 AF , ideoque (I. 92.) 
Adl'> 44B. Er, ab AN abscissa AFE-=AB, et iuncia tea 
SE, sunt (1. 4.) AE=4B,'et ang. AEA=AB4. Quare, P 
dutta AB versus Z, est ang. ABZ==-4ET (I. 13.). At 485 
>I (I, 16.), ergo 4EF> I, ideoque 4F>dE (1. 19.)}© 


, Al'>4B. Pfeideror. 1. c. $6. 32. 35, 


Obs. 2. Quae igitur trianguli non aequicruri basin 2 
bifariam secat ex vertice trianguli 4 dudfa rocta A// in hu 
segmentum 4 incidit, proinde in inaoquales dividit anguluo 
ad verticom B4/°, sic, ut maior sit angulug BAH, qui mi 
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ynstituta et.intra easdem parallelas sunt (I. 39.). Pa- 
Mela igitur est A£ ipsi BI. Si igitur trianguli etc. 


PROPOSITIO II (Fig. 341). 


Si trianguli angulus bifariamm secetur, secans autem 
ngulum recta secet et basin; segmenta basis eandem 
rabebunt rationem quam reliqua trianguli latera; et si 
egmenta basis eandem habeant ravionem quam reliqua 
trianguli latera, recta a vertice ad sectionem ducta bi- 
fariam secat trianguli angulum. 


nori cruri #8 adiacet: cademque A obliqua est basi, ob an- 
gulum AHT> Oobtuso 441, et AHB< acuto 44B (I. 16.), 
quae posterior pars etiam cx I. 25. consequitur. Cf. Pfieide- 
rer. l. c. $$. 34. 95. 

Obs. 3. en demonstratione VI. Prop. 3., quae complet 
ea) quae Obs. 1. 2. dicta sunt, ostendendum est ante omnia, 
tectam IE (Fig. 341.) convenire cum producta BZ, quod fa- 
cile opé I. 29. Cor. 3. fiet, vel simili modo, quo in demou- 
strationue VI. 4. res ad J. Ax. if. vel I. Post. 5, reducitur. 
Poterat autem constructio etiam ita absolvi, ut a'producta 2.4 
abscinderetur segmentum AE==-4T, ubi tum facile ex parto 
posteriore VI. Prop. 2. ostenderetur, iunctam /°Z parellelam 
esse rectae 4, Et forte ‘haec ipsa applicatio partis posterioris- 
VI. 2. indicaverit, hanc constructionem, et, quae inde fluit, 
demonstrationem genuinam potius esse, quam quae nune in 
elementis exstant, quac, nisi suppleantar, quae initio huius 
observationis diximus, quodammodo' manca videri possit. Cf. 
PAeiderer. 1. c.- $$. I7—40. ' 

Obs. 4. Rectae AZ, BIT, FE (ig. 40.) bifariam so- 
| Cantes angulos cuiuslibet triangulis et ad latera usque oppo- 
Sita productae, ita se MUTUO in punicto sectionis communi d 
b 
| 
| 


| 








ed 


‘Eodemque motlo ostenditur, esse 
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“Ecco coiyuvov «0 ABI, xa) terproda im 
BAT yuvia diga unò vio AA evdsiag* déya du deri 
eis.) BA noos tiv AT ovras 1 BA noòs vv Al. 

"Hy9w yao did où T ti AA napadàydos 7 IL, 
sal diayicica ) BA ovusistiro «vii seri 10 E 

Kai èéneì ele mago)ir.0ve ode Ad, ET srt 
èvéeneoev ) AT, 7 dea vano ATE yovia Îcy éou 17 


rd TA4. ‘AR ij nd DAA vj vnò BASte 


settae Îoy° xal 7 uno BAA doa vj uno ATE ica 
fon. Ilaliw, tneb sis muoal)r ovs rus Ad, ET «- 
dela èvesnsosv 1 BAE, 1 èxròs yuvia 7 vo BI 
lon éovì e) èvros vj vo AET. “EdeiyBy dis i, 


(Obs. 2. ad IV. 4 CE. Plleiderer. $$. 41. 22.) dividun, 
cuiuslibet segmentum adiacens angulo trianguli sit ad eius: 

mentum adiacens lateri opposito trianguli, ut summa lc 
triaoguli comprehendentium illum angulum est ad latus ” 
ei oppositum; tota autem recta sit ad segmentum jpsius 4 

angulo 
lateri 


summam laterum circa hunc angulum Lo 
hoc latus. 58 ) Nempe 03 Le 


iacens ) trianguli > uti perimeter tvianguli est sl 


‘ . AB : BZ, ob . AB4=ZB4 
èrit dd:4%= «4F : TZ, ob anto AUAZZIOA 


=A4B#-AT : BI (V. 12.} 
e binc 42:(%. di )=4b+-414-BF: (18:49) (v.18) 





BH :B4:4H—-AB+4-BI-<-AC< AB4-BI: Al 
.TE:F4:4E=AF+4-BI-4-AB: Al4-BI": AB. 
Nominatim itaque in triangulo aequilatero sunt 
MAZ:AA4:4Z 
BH:B4A:4H\=3:2:1. 
IE:T4:4E | 
Plleiderer. 1. c. 66. 43. 44. | 


\ 
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Sit triangulum ABI", et secetur angulus BAI 
fariam ab ipsa 44 recta; dico esse ut Bd ad AT" 
a BA ad AT. O c. 

Ducatur enim per I° ipsi 4A parallela E (1. 3I.), 
t producta BA conveniat cum ipsa in £, 

Et quoniam in parallelas 44, ET recta incidit AI; 
rgo angulus AS"E aequalis est angulo I'AJ4 (I. 29). 
ed IAA ipsi BAA ponitur aequalis; ergo et BAd4 
psi ATE est aequalis.. Rursus, quoniam in paralle- 
as AA, ET recta incidit BAE, angulus exterior BA4 
iequalis est interiori AET (I. 29.). Ostensus autem 
st et ATE ipsi BAIA aequalis; ergo angulus AE 


Obs. 5.' Vicissim, si recta 4Z trianguli perimetro ter. 
minata, et aliquem eius angulum bifariam dividens ita seca- 
turin puncto 4, ut sit A4:4Z=AB+-AT:BI; cacterae etiam 
fectae per punctum huius sectionis 4 ex verticibus angulorum 
tranguli ductae bifariam hos angulos divident. Non enim bi- 
fariam dividant angulos ’ I rectae B4, F4, sed BO, F9 
(Obs. 2. ad IV. 4.): itaque foret (Obs. 4.) 40: 0Z=BA4- 
AI:BI (Obs. 4.): ideoque 40:0Z—44:42 (V. it), 4Z: 
OZ—AZ;4Z (I. 18.) et 0Z=4Z (V. 9.) contraT. Ax. 9 
Simili modo enunciantur, et vel immediate similiter demon- 
strantar, vel ad proxime pràecedentem casum ope V. 17. re- 
ducuntar conversae reliquarum partium Obs. 4. Pfleiderer. 1. 
c. 65. 45. 46, J 

Obs. 6. Quodsi iam recta ducatar, quae bifariam divi- 
dat ansulum exteriorem ‘ad verticem trianguli, recta ita duota 
1) in triadgulo aequicruro ABI (Fig. 544.) parallela-erit basi 
BP. Nam, quum ex supp. angulus ZAG=0 43 EEZZZT 
(I. 92.) =B=F (I. 5.), adeoque 04 parallela rectae BI 
(1. 22). Et conversa quoque, nempe, si 04 parallela sit re- 
Ge BI, fore angulum ZA4B ad GA bisectum, ope I. 29. et 
L $. facile ostendetar. 2) In triangulo autem non nequicraro 
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Uno ATE «ij no BAA fon, xoì 1 Uno ATE im 
- guvia. vj vno AET toviv îoy asce nal ndevoi 7 
AE nhevoa vj AT toxvly ion. Kai ésnei toyaro 
coù BI'E napa piav xuiv nAevoesv cry ET yu 
Ad avaloyov doa toriv vs 1 BA npos vgy dI ci- 
vic i BA moòs civ AE. Io} dè ij AEs{ AL 
ac cea 7 BA neoc cy v AU ovrws +) BA no006 1 
AT. 
"Ad di) tor ve 17 BA meos cry Al'ov:i 
BA xo0s cv AF, xo inetovy du 9 Ad liga cu 
dixa cérporcai ? inò BAT yovia stò vis dd 8 

Delac. 

Tov yao avresy varaoxeva8irtuy , escei lov è 
sj BA 006 tv Al ovws 1 BA moos vir dh 
Gila nat eic 97 BA n006 tv AT ovrws tor 1 BI 
stooc vv AE towyovov yae voù BIUE stagè pie 
quv nievosy vj v EI sro: 1] Add mai we cge 7 BI 


- (Fig. 345.), si angulus exterior Z4B bisecetur recta 40, hx‘ 
ipta recta cum basi 2/' producta ad eam partem, ad quam“ 
crus minus 4B, concurret in puncto aliquo H. Nam, que 
angulus ZAB=-I4-ABI (I. 32.), at ABI>I (I. 18.) eri 


ZAB<24ABI, adeoque 0AB="5" <AB0, et GAB+A4RE 


<ABF4-ABH<2 rect. (I. 15.) unde 04, BH ex hac pi 
comcurrent (I. Post. 5.). Pfleiderer. $$. 47. 48. 


Obys. 7, Recta 40, quae angulum exterium Z4B wa 
guli non aequicruri bisecat, cum basi ad partem cruris mine 
ris productam concurret (Obs. 6.) et ita quidem, ut segment 
in ipsa inter punctum hoc concursus et terminos basis abscis! 
BH, TH candem habeant rationem, quam trianguli cura B4 
FA quibus adiacent. Absciudatur enim ab 41° recta AE=48, 
et iungatur ZE, critque angulus Z4B= ABE+-AEB (I. 52) 
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sì AET' est sequalis; quare et latus AZ lateri AT 
st aequale (I. 6.). Et quoniam unì laterum triamguli 
3I°E nempe ET parallela ducta est 44; erit (VI, L.) 
t BA ad JP ita BA ad AE. Acequalis autem est 
{E ipsì AN; ut igitur BA «d JP ita BA ad Al. 


\ 


Sed sit. ut B/ ad AP ita BA ad AT; et iungatur 
4.1; dico bifariani sectum esse angulum BAI ab 44 
‘ecta. . : 0 


lisdem enim constructis, quoniam est ut B4 ad 
AL ita BA ad AF, sed et ut BA ad Al ita est BA 
vl AE (VI. 2.); trianguli enim BE uni lateri ES 
parallela ducta est 44; erit igitur BA ad AT ita BA 
ad AE; aequalis igitur Al ipsi AE (V.9.); quare 


= 248 (I. 5.), adeoque BA4B—= 00 =)ABE, et 4H pa- 


rallela rectae BE (I. 27.), adcoque Dx: :TH=AE AT (Obs. 
2 ad VI. 2.) =4B:415 (V. il.). Vicissim, si BH: TH=4 
AB: AI", înneta AH angulum ZA4B bisecabit. Rursus enim, 
ficta AB=A4B, iunctaque BE, erit BH: [H=AB:AI (V. 
1l.), adeoque rectae AH, BE parallela (VI. 2. Obs. da) 
proinde angnlus OAB—-ABE (I. 29.), et ZA490—= AB (I. 
29.), adeoque, ob ABE=AEB (I. 6.), etiam @4B=Z40== 


ZAB 
2. CF. Pfleiderer. ]. c. 6. 48. 


O bs. 8 Poterat autem iuberi, ut recta DE roctae 40 
parallela agatur, et demonstratio eodem modo absolvi ac in 
textu elementorum VL 3., atque hac rationo rem efficiunt 
Itob, Simson. in Prop. A. post VI. 5. inserita, quae idem enun- 
ciat, quod praecedens Qbs. 7., ac Playfair. Et Simson. qui” 

Euclid, Element. P. Il. M 


t 
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s100g tv AF oviws 1 BA np0s any AE for cn 
i AT vj AE, viste xal yuvia 1 vò AET pori 
vj ino ATE totìv ion. ‘A 1 pèv uno AET ti 
îscos vj vnò BAA ion, ) dt-uoì 7 vo AIE ci 
ivaliat vj ino TAA torlv ion Mal 1 vò BAd iv 
sj Uno TAA tory ion. ‘H doa no BAT yura 
diya sirugra: vno rie Ad svdetus. °Eay dica to. 
quyov nai va éÈijc, 


I POTASZIS ÎÉÎ. 
\Tey icoypuviuy toryuvuv Tvaloyov sio wi nie 
cal al stegì tac ious yuviag, uui Opeòdogzo: ai vi 
gas ioas yuyvias Uroteivovou mdevpai. 


dem monet: »,casus secundus, qui habetut in Prop. A, più 
| ter ntilis ac primus, tertiae propositioni additus est, videlice 

is, quo angulus trianguli exterior bifariam socatur recta line 
Demonstratio eius simillima est demonstrationi primi casus, © 
ob hanc forsam causam tum ea, tum enunciatio casus, omiss 
- «ot ab imperito quodam editore. Pappuis certe hac tanquam 
propositione elementari’ (simul cum ipsa «VI. 3.) \titur ia 
VII. Prop. 39. Collect. Mathem.* Utramque etiam propos 
tionem, nempe VI. 3. et alteram ci similem Obs. 7. allits 
uno enunciato complettì licet, quod et Playfair. motan l“ 
Pfeiderer. 1. c. 63. 49. 50. 

O bs. 9. -Quodsi simul angulus trianguli non aequicrari 
BAP (Fig. 346.) recia 44, et anguli externi B.42 recta B@ bi 
secetur, angulus 4.940, quem rectae 44, 40 efficiunt, recto! 

- erit. Nam, quum 24Z4+BA4T=2 Rect. (I. 15. erit 04dd= 
- I =) Recto. Quodsi super eadem basi BI alind 
triangulum «BI constitutum sit, cuius crara. gamdem inte * 
ratiosem habent, quam crura trianguli ABI", ita, ut sit ob: | 
alz=4B:AT, et bisecetur etiam huius triànguli sngulus ad ver 
ticem Bal”, et qui ei deinceps cst, {B, rectae hos angulos bisecin” 
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»t angulus AET angulo ATE est aequalis (I. 5.) Sed 
AET' exteriori BAA aequalis (I. 29.); ATE vero al- 
erno T'AA est aequalis; angulus BAd°igitur angulo 
AA est aequalis. Itaque angulus BAT bifariam se- 
:tus est ab 44 recta. Si igitur trianguli etc. 


° 


PROPOSITIO IV. (Fig. 37.) © 


Aequianguiorum triangulorum proportionalia sunt la- 


tera circa aequales angulos; et homologa, quae aequa. - 


les angulos subicudunt, latera. 


tes ad eadem puncta 4, 77 bascos ipsius et productae vergent, 
ad quae rectae 44, AH, quae angulos BAI", ZAA bifariam 
secant: Si enim fieri potest, recta v. c., quaa angulum Bal" 
bifariam secat, secet basin in puncto X, quod a 4 diversum 
sit, eritque ex VI. 3. BK:FTX-Ba:Fa-BA:TA4 (supp.) 
=-B4:T4 (VI. 3.), adeoque erit BF: FK—BF:F4 (V.18.), 
et TK=Z4 (V. 9.), quod est absurdum. Et eodem modo 
res de recta, quae angulum Ze bifariam secat, probatur. 

Obs. 10. Quum rectaa Ha, de pariter inter se reotum 
angulum efficiant, idemque obtineat iu omnibus triangulis nou 
aequicruris super eadem basi BF constitutis, quorum crura 
candem inter se rationem habent, vertices omnium ciusmodi 
triangulorum etunt in semicirculo super #74 descripto , sive 
iste semicirculus erit loots geometricus verticum omnium tri- 
angulorupa, quorum basis est BI, et quorum crura eandem 
ìnter se rationem habent, quam habet AB ad AF (II, 51. 
Cor. 2.). CE. Apollon. Loc, Plan, II, Loc. 2, De trieugulie 
aequicruris vide I. 26. Cor. 6. 

Obs. 11. Quum sit (Obs. 7.) BHA:FHA=4B: AI vel 


BH: ‘ra=(#4-nu): (Find rectae HB, II4, HIT 


ft 
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"Eotw icoyovia toiyava va ABT, AIE în 


#jovra ev pèv vuò BAL pwviav vij vò TE, 1» 
dì vo ATB vj ino AET, rai èv vj y vssò ABI 
7] ino ADE Miyw dui vav ABF, AFE coipuro 
«raboyov elio ci nievouà ai stegì cade Teac yeviu;, 
mal Opvodoyoe ai Uso tas ious ywviag Ustorsivoves 
TÀEVORI. | 

Keiode yo ta evdeius 7 BI vj FE. Kaiiui 
ai vnò ABI, ATB yuvic: dvo cogddv iicacovis si- 
civ, ton dè 2] inò AMB vj vnò JE, ai diga vo 
ABTF, AET duo 00ddy tiacovis siotvo «i BA, Ed 
doo IuBadlopevar ovpstecovviui. ’ExPsB)y0dwcer, 
mul CUUTLITTETWOUY xatu 10 Ze. 


erunt harmonice continue proportionales, CE dicta adlie 
V. Defin. 8. Et conversa quoqne facile demonstrabitur, nenp, 
si sit HB:HT—=B4:T4, fove etiam 48: AD--Bd:F4- 
41B: HF, et rectam 44 angulum BAI paviterque rectam 4 
engulum ZAH bisecare 


° PROPOSITIO 1UV. 


Obs. 1. Triangula, qualia in hac propositione occumut, 
vel (I. 32. Cor. 3.) quorum duo saltim anguli unius duobs 
eiterius , singuli sirigulis aequales sunt, iuxta VI. Def. 1. si 
milia dicuntur. Propositiones itajue IV. 2. et IV. I. doceu 
circulo dato ‘inscribere et circumscribere triangulam simil: 
.dato. CF. Pfieiderer, 1. c. $$. 54. 59, Onum antem ia tia 
gulis în hac propositiene occurrentibus latera, quac angal» 
aequales subtendunt, homologa dicuntur, id ex V. Def. 1° 
dicere vult, esse AB: BI=-4M:TE, et BI:AI=TE:4F, 
et :9B: AI-4F:4E, unde et alterne sequitur, 40 sdl'= 
BF:TB=AT":4E, vel, quam rationem habeant dao duonm 
triangulorum aequiangulorum lateva, aequalibus angulis cp 
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Sint aequianguia triangula ABI, ATE, aequalem 
bentia angulum BA angulo ZE, angulum vero 
TB angualo '4ET, et praeterea angulum ABI an-. 
to AFE dico triangulornom ABI, APE propor- 
onalia esse. latera circa sequales angulos; et homo- 
ga, quae aequales angulos subtendunt, latera. 


Ponatur enim BI in directum ipsi MF Et quo- 
iam anguli ABI", AIB duobus rectis minores sunt 
. 17.), aequalis autem AF ipsi ZEM, anguli igi- 
ur ABI, AET duobus rectis minores sunt; rectae 
situr BA .E4 productae convenient (I. Post. 5.) 
°roducantur, et conveniant in Z. 


bosita, eandem habere bina illoraum reliqua latera aeqnalibus 
ingulis opposita, et (V. 12.) perimetros utriusque- trianguli 
Ct. PHeiderer. ]. c. $$.-51. 52. 

Obs. 2. Recta, quae ju triangolo parallela ducitur uni 
cius lateri, abscindit (I. 29.) rviangulum simile toti (Pfei- 
derer. , c, 6. 60. Clavins VI. Cor. 4. alii. ). Recta haec 
se habet ad latus trianguli, cui est parallela, uti segmentum 
alterutrius religuorum rriauguli laterum ipsam iuter et verti- 
cem ansuli oppusiti comprelensum est ad hoc latus (Pfieiderer,. 
I. c. $. 61.). Eadem per rectas ex vertice trianguli opposito 
ductas in eadem ratione secatur, ac basis trianguli, seu latus - 
eius, cui est parallela (Pfleiderer. |. c. $. 62. Clavius in Schol. 
ad IV. 4. Theor. 2.). Quod idem valet, si recta trianguli la- 
teiì parallela secat eius reliqua latera producta (Plleiderer. Ì. c- 
f. 63. sq.) Denique, si trianguli alicuius lateri plures rectae 
parallelae ducnntur, quae cum reliquis fateribus trianguli con- 
veniunt, erunt hace omnes inter se, ut homologa crura trian- 
gelorum a parallelis his abscissorum. 

Obs. 3. Praemissa IV.4. Prop., quae non pendeta VI, 5. fa_ 
cile eriam VI. 3. ot quae ci adiecta fit similis propositio VI.3. 


U 


® 
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Koi ène i) îoviv ) dnò ATE qevia vj ti 
CABF, sageddz2os deu èoviv BZ vj D4. Iki 
| &rsì îop èoviv 1) inò AMB vijvino dEP, sopdli; 
dog tostv ] AT vj ZE napalizAoyeazpor deatariv 
ZAUA- ton dea 1 uiv ZA vi AF, q dè AT xi Zi 
Kul isset eoiyorov voi ZBE saga priay cesv.ievoy 11) 
ZE rue 1) AF, tor doa vc n) BA noos vir AL 
evtus 7 BF n006 ey FE. “Ion dè 1 AZxi lt 
sic doa 37 BA noos cv TA ovro:; 7 BF 005 
TE, xa} tvadlet wc 9 AB noss 1) v BI ovw; 7 
Al soos vv TE Ilady, ae napadiglos inv 
i T4 xvij BZ, tovev Goa vis 1) BI node air TE 
ovrns 7 ZA noes civ AE. “Ion dè sj ZA i dl 
es coa Y BI noos crv IE ovas 17 AF noos 
EA, 3vallat dea dis 1 BI neòc vj y TA ein: 


Obs. 7. ita probari potest. Sirecta 44 (Fig. 348.) bifariam divida 
angulum BAT triangoli non aequicruri A4BF, erit 4B:AI= 
B4:I4. Demittantur enim ex 8, Z'in 44 perpendicula B4, 
TO, eruntque triangula B.44, TO4 aequiangula, pariterqu 

- triangula B.4f, 704, unde erit BA: AM°-BA:F0=Bd:14 
(VI. 4.). Ita rem demonstrat Thom.. Simpson. (Elem. of 
Geom. IV. 18.). Et similiter res de recta, quae angolum ex. 
ternam bifariam secat, demonstratur. 

Obs..4. Si (Fig. 349.) latera BI, AL trianguli 457 
bifariam secantur per rectas /4, BE ex verticibus angulonit 
oppositorum 4, B ductas; recta quoque SZ ex tentii angulì 7 
vertice dutta per punctum sectionis 6 duarum 44, BE bifanin 
secat tertinm trianguli latus 4B. Quippe ob BA= JI, FA=1 
utramque triangolum 4B4, BAE dimidium est triangoli BA 
(T. 58. vel VI. 1.): igitur triang. AB4= triang. BAE, demo 
que communi triang. 4B9, erit triang. B49= triang. 406 
paritergne 2 triang. B49--2 triang. 49B, h. e. ob B474/; 
et AE=-ET", tiiang. IBO== triang. TOA (I. 38, vel VI 1) 
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Et quoniam aequalis est angulus 4" E angulo ABI, 
arallela igitar est BZ ipsi T/(I. 28.), Rursus, quo- 
iam aequalis est AFB ipsi AEM, parallela est AT 
osi ZE; parallelogrammum igitur est ZAT4; ae 
ualis igitur ZA ipsi 4’ (I. 34.), AI vero ipsi Z4. 
;t quongam uni laterum trianguli. ZBE nempe ZF 
\ucta est parallela AF, est ut BA ad AZ ita BF 
d IE. (VI. 2.). Aequalis autem AZ ipsi 14; ut 
gitar BA ad T4 ita Bl'ad FEC(V.T.), et alterne 
V. 10.) ut 4R ad BI ita /l ad TE. Rursus, 
quoniam . parallela. est T°4 ipsi BZ, est igitur ut BI. 
ad SE ita ZA4ad AB (VI. 2.), Aequalis autem Z4 
ipsi AF; ut igitur BI ad FE ita Al'ad Ed (V. 
1), alterno îgitur (V. 16.) ut BI ad T'Aita TE ad 
Fd. Et quoniam ostensum est, ut AB quidem ad 
Atqui tam piane: kia ‘giano: rsz =IF0:FZ (VI.1.). Ergo 
(V. 11) triang. TRA: ciang. TBZ- triang. TOA :triang. AZ, 
et hiuc (V. 14.) triang. 7BZ= triang, F.4Z, ac (I. 58. conv.). 
BZ—=A4Z, Cf. Pfleiderer, ]. c. $. 66. 

O bs. 5. Tres rectao, quao ex singulorum trianguli cu- 
iuscunque ABI" angulorum verticibus 4, 8, I° (Tig. 350.) 
ducuntar ad puncta 4, E, £ laterum oppositorum, ubi haec 
bifariam dividuntar, ia eodem intra triangulum puncto se se- 
cant, Duas enim 44, BE, quae se in functo @ secant, tra- 
liciat, si Geri potest,.tertia ZZ in punctis X, H. Per puncta 
T', @ agatur reota I0.4. Cum haec bifariam secet-latus AL 
in puncto 4, ubi ei occurrit (Obs. 4.), atque hoc non coin- 
cidere possit cum punoto Z (I. Post. 6.): forot 48 ‘bifariam 


secta in duobus punctis Z, A, quod fieri nequit (I. 9, I. 7. 
Ax.) CE. Pflciderer. I. c. $. 67. 

Obs. 6. Eaedem tres rectae (Fig. 349.) ita se in puncto 
communi @ secant, ut segmentum \cuiuslibet adiacens lateri 
trianguli, eiusdemque segmentum adiacens vertici anguli op- 


ed 


f 
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TE 51006 av Ed. Ka èrel tdei,97 vc pèv 1, AB 


° sroòg ey BI ovroc 1j AM upos «iv FE, wsdir 


BI s90s vv FA ovros 1) FE nos ev E4 xe 
diicov doa ole 1 PA ma0s vv AD ovrws 1 L'Ape: 
vv dE. Tor coa icoyuriuy xui va tte. 


MPOTANIS è 
DI U , 
Fiv duo toiypuva sas sdevods urelozov tm, ra- 
. x Ù »” ° LÌ Ù 

guveu Eorar tu tgipwova. mal foeg éiee tas yurits, 

(N e t) + 
Up dic «i oprorozoe nIisvoi voreivodor. 

"L'orw duo 1giyova vd ABC, AEZ eos nlevos 
cvulopov Èyovra, cig peèv tiv AB sioos try BI a- 
ros vjv AE n00s riv FEZ, de dè riv BU aoos nr 


TA ovries tiv EZ uo0s tv ZA, xal er oss cir DA 
“00g tv AM oùrms vv Ed n008 civ AZ Lipu ou 


looguviov tore ta ABI soiyuvoy vé AEZ spyaro, 
positi, ae tota recta sint uti £:2:3; triangulam vero in sn 
‘triangula aequalia dividunt; ad punctam autem sectionis con 
maunis usque tantum ducrao triangninm dividunt in ua + 
qualia. Nempo 1) ob B4:4F--AE:EM=hZ:43 (supp 
V. 5. Def.), sunt 42 et 40, 42 et AF parallelae (VI. 2) 
Quare (I. 15. et I. 29.) trianpula JOE er AGB, dS0Z @ A61 
sunt aequiangula, adcoque 40:04 = 


07:01-=42: AF 84: BI (VI. 4. 2. Obs.) 


1:92 et 40:04:44-9E:0B: BE—0£:900: gl =1:9:3 (V. 
18.), 2) A\9B4=-/\46E (Obs. 4. Dem.) =04F= 6BF (I. 


38.) ettriang. (077 GI )= 92:@1 (VI. 1.) 159 (me 1) 


024: 0 0A 
_ i 207B= 01R-9294R . _— Q7R=-848 
Itaque 1024 6LA4-_204E et pariter G2.4= 8 4L 


. gezii 


(I. 538) =(6F4) (ar. 2.). CL Pheiderer. Ì. c. 6. 68. 
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BI ita. Al ad FE; ut vero BI ad MA ita TE 24 
E4; et ex aequo igitur (V. 22.) nt 24 ad Afita 
T4 ad 4E. Acequiangulorum igitur etc, 


PROPOSITIO V. (Fig. 351.) 


Si duo tyiangula latera proportionalia habeant, ae- 
quiangula erunt triangula ; et aequales habebunt angu- 
los, quos homologa latera subtenduut. - 

Siot duo triangula ABI", 4EZ latera proportio. 
tionalia habentia, sitque ut 48 quidem ad BI ita 
dE ad EZ, ut B[ vero ad FA ita EZ ad Zd;j et 
alhuc ut BA ad AS ita E4 ad 4Z; dico aequian- 
gulum esse triangulum 42 triangulo 4EZ, et ae- 
quales habero angulos, quos homologe latera subten- 


Obs. 7. Cum in triangnlis aequilateris rectae bifariam 
dividentes angulos bifariam quoque secent latera opposita, et 
vicissim (I, 1. I. 8.); liquet identitas conclusionum (Obs. 3. 
ad VI, 3. et VI. 3. Obs. 6.) ad ipsa applicatarum. Eademque 
per rectas 44, BE, IZin sex, per rectas 40, RO, F@in 
tria trianguia similia et aequalia dividuntur. Cf. Pfleiderer. 
I. c. $. 69. 

Obs. 8. Vicissim, si recta 44 ab vertice aliguo ixjane 
guli ad punctum bisectionis lateris oppositi 4 ducta ita seca- 
tur în @, ut segmentum ipsius 40 adiacens vertici trianguli 
duplum sit alierius segmenti 40 adiacentis lateri opposito tri- 
anguli; ceterae etiam rectac per puncium @ luins sectionis ex 
verticibus trianguli ductae bifariam latera iis opposita secant. 


Ductis ngmpe rectis BOE, 4E, erunt tilangnla hs akio 


(VI, 1.) igitur ABAE=2B4B. Sed ob BI=2B4 (supp.) 
etiam ABFEZIADAE (VI, 1.). Quare ADAE=:ABIE, . 
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nai Fou Ftovor cds yuviat, gp ‘dc duoleyos màevoci 
Unotsivovo:, ©iy pb vno ABI vj vnò AEZ, «ir 
. dè éno BIA vj vnò EZA, nai du epy uno BAT 
«ij vno EAZ, 

Tursoreta ya nods vj EZ sudeia, nai voi; 
nooc cur onpslos voig E, Z, vj pèv vsro ABI 
guvia ion 9 ino ZEH, «j dè uno BLA isg y vo 
EZH don) dea 1) vnò BAT lors vj vne EHZ 
torw ion. 

Ivogsivioy dea tovì so ABT vesorvon sw EHZ 
spiyuive» civ dov ABI, ÈHZ rerpuvwr avado;e 
slciv ai rievpaì ai stepì cas Îoas yuvias, xal cur 
doyor ai vo gue i0ag puvias hevonà Unoveivoviur 
sorty doa we 7 AR eos cijy BI ovtws 9 HE n00 
vI]y EZ A 6 7 AB r1006- id BI ovrws tn 
RELTAL 7 dE noos vir EZ; vs doa AE 7100s 11420 
EZ Was 1) HE nees tiv EZ: ixdveoa coa Tu) I 
 dE, HE eos 1yv EZ cov avroy èget dozoy io 
dea toviv ) AE xi HE. did ra avrà di) nai vj AZ 


et binc (T. 38. conv.) 4B=FE. Similiterque ostenditur, ve 
munc ex Obse, 4. infertur, ducta I60Z recta fieri etiam A4= 
HZ. .Cf. Pfieiderer. ]. c. $; 70. 

‘Obs. 9. Pariter, si tres rectae 04, 60B, OF ab punco 
@ intra triangulum ad vertices angulorum eius ductac triango- 
lum in tria aequalia dividunt; rectae hae ad latera usque tr- | 
anguli apposita continuatae bifariam ca dividunt. Est enim. 
(VI. 1.) A A40B:/\04B==40:04=A00:40F, Quare, cd 
" AA4908=/\400 (supp.), etiam /\04B=d9IN (V. 13.) * 
hino (I. 38. conv.) B4=F4. Et similiter in reliquis Ci 
Pfieidever. 1, c. $. TL. 

PROP. V. VI. 

O bs. f. Propositiones hae conversse sunt praecedentis 

quartae, atque uti haec propositioni I. 20. ita illae propositio- 
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dunt, angulum quidem ABl'‘ahgulo 4EZ, angulum 
vero BIUA angulo EZA; et insuper angulum BAT 
angulo E4Z. , 
Constituatur enim (I. 23.) ad rectam EZ, et ed 
puncta in ea E, Z, angulo quidem AB acualis 
ZEH, angulo vera BI aequalis angulus £ZH; re-. 
liquus (I. 32.) igitur BAF reliquo E/Z est aequalis. 


“ 


Aequiangulum igitur est triangulum 4B I triangulo 
EHZ; trianguloram igitur ABS, EHZ proportio- 
nalia sunt latera (VI. 4.), circum aequales angulos; et 
homologa latera aequales angulos subtendunt; est igi- 
tur ut 4B ad BI ita HE ad EZ. Sed ut AB ad 
BI ita ponitur 4E ad EZ; ut igitur AE ad EZita 
HE ad EZ (V. it.); utraque igitur ipsarum 4E, «è 
HE ad FZ candem habet rationem; aequalis igitur 
est 4E ipsi HE (V. 9.). Ex eadenrratione et 47 
ipsi HZ aequalis est. Et quoniam acqualis est 4£ 


nibus T. 8. I. 4. respondent, ad quas carum demonetrationes 
teducuntur, et sub quarum conditionibus triangnla similia et ° 
sequalia sunt. Cf. Pfieiderer, I. c. 6. 72. 

Obs. 2, Sub quintae conditionibus similia esse triangula 
propositio haec aeque immediate ac quarta efficit: positis aus 
tem sextae conditionibus , mediante quarta denium praportio- - 
nalitas relignorum circa angulos aequales laterum, ad triangu- 
lorum similitudinem per VI, 1. Def. requisita, colligitur, Cf. 
PAeiderer.-1. c. 6. 73. 

Obs. 5. Ope sextac demonstrantur conversae hoonulla- 
Tum propositionam, quae Obs. 2. ad VI. 4, comprehenduntar, 
nempe quod, sumtis (Fig. 338, 339.) in eadem recta tribus 
punctis 4, B, d, et per duo eorum 8, 4 ductis duabus pa- 
vallelis BY, 4 ad easdem (vel Oppositas) rectae illiue partus, 
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e; HZ èorìv ion. “Esel ovy îoy torìv y dExj ER, 
01v7) dè 1 EZ, duo dj ci AE, EZ doi vois HE, 
EZ ica sio), uci Puo ) ZA Puos vj ZH icxy 
fog: yoviu dea 1) ro AEZ yuvia vj vno HEZ tor 
i0y. Kuì so 4EZ toiywvov xi HEZ sqiyure isor, 
val «i Zona) yuviar tale Zonaîg yeviar isa1, tg 
«e ui igar ndsvgal Vstorsivovorr Îon dpa tor xei 7 
puèv vò AZE yuvia vij inò HZE, 1 dè vnò EAZ 
sj vuo EHZ. Ka) ine 7) pèv vano ZEA vg ao 
ZEH ?ory ion, UA + vno HEZ ti va0 AB 
toviv ion mul 1) uno ABI dica qrvio cij Uno JEZ 
tovly ion. Aa cd avra dp.xce 1) no AB’LD ci tao 
AZE ictiy 10%» mob èTe ) 1005 tw A ci 006 te 4 
icoyuivioy deo totti to ABT re/zuvoy ti SEZ m0- 
pure. "Ecy dou duo xai td #86. 


x 
NPOTALX'IS s. 
"Fav duo toiyova puiav yuviav pui yaviu îoxr 
èy,, megì dè ras icus yuvias tas mievocs avadozor 


prouti puncta B, 4 in en iaceut ad easdem (vel oppositss) 
partes puncti 9, sio, ut sit BI:45=4B: 44, pancta 4, 
F, E pariter iaccant in directum. Iunctis enim AS, AE ve- 
ctis, ob augulum ABT=A44E (I. 29.) et BI: 4BAB:44 
(supp.) est angulus BA5" =44E (VI. 6.), ideoque priori casi 


“ rectorum 4T, AE vwna in alteram incidit (Conv. L 8. Ax}: 


i 


posteriori .caedem rectae in directum sibi invicem sunt (Conv. 
J. 15.), Clavius posterius eodem modo, prìus indirecte de- 
mionstrat. Cf. Pfileiderer. I. c. S. <6. 

Obs. 4. .Sint (Fig. 053.) 4B, F4 parallelae, et 0,4 
rectae quaecunque inaequales, Utrimque a punctis E, Zin 
parallelis ubicunque sumtis, absciudantur in priore ZH.—=Z5" 
O, in posteriore FEO E9=II, ita ut puncta 77, @ sine ex uni 


reciae BZ. parte, 7, & ex altera: tres rectae EZ » OL, din 


, 


. ’ I 
o. 
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psi EF, communis antem £Z; duae AE, EZ duas 
bus HE, EZ aequales sunt, et basis Z4 ‘basi ZH 
est aequalis; angulus igitur ZEZ angulo MEZ est 
nequalis (I. 8.). Et triangulum 4£Z triangulo NEZ 
aequale, et reliqui anguli reliquis angulis aequales, 
quos aequalia latera .subtendunt; aequalis igitur est et 
angulus quidem /ZE ipsi HZE, angulùs vero E4Z 
ipsi E/Z. Et quoniam angulus quidem ZEI ipsi 
ZEH est aequalis, sed 77EZ ipsi AB’ est aequalis, 
et ABTI' igitur angulus ipsi 4EZ est. aequalis (I. Ax. 
1.). Ex eadem ratione angulus ABI ipsi 4ZE est 
aequalis;, et insuper angulus ad A ipsi ad 4; aequian 


gulum igitar est triangulum ABI trianguio 4LZ. 
Sì igitur duo etc. È 


PROPOSITIO VI. (Fig. 352.) 


Si duo triangula unum angulum uni angulo aequae 
lem habeant, circa aequales autem angulos latera pro= 


eodem ‘extra parallelas puncto X concurrent: et, si duo sege 
menta ZN, EM ad easdem rectae EZ partes ab patallolis 48, 
TA4 abscissae sunt, ita ut sit ZN: EM=-0:JI, recta quoqne 
NM, altera sorum extrema N, M iungene per punctum X 
trausibit. Quippe rectit ZZ, OH se in puncto X secantibus 
(parallelae enim csse nequennt, quodsi enim parallelae ‘essent, 
foret ZH—E6 (I. 34.) il e. Ox=II contra snpposit.) est (Obs, 
2. ad VI. 4.) ZIT:EG=KZ:KXE. Sed ob Z7=ZH, E0=-E9. 
est (V. 7. Cor.) Zy: E0=ZH:E@, ac Chyp. et V. 7. V. 11.) 
est ZN:5M—-0:II-ZH:E0, ideoque (V. 11.) tam Zy:E8 
><KZ:KE, quam ZN:ED-KZ:KE, ct hiuc (Obs. 6.) tam 
puncta 7, &, X, quam puncta N, M, Z iacent'in directan. 
lisdem porro, quae supra, sumtis et factis (nisi quod rectae 
O, IT nunc etiam possunt esse sequales): tres reciae 4, 2/9, 


Sun 
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Icopuria fora ta toipuva, pal Fouc #Eee nic yevies, 
Up &s «i opoloyor mdevpal vroteivovow. 

"Ecva duo coiyova va ABI, 4EZ, piuy yuviay 
cry vnò BAT pid pavia vj ino EAZ fory gore, 
sceoì di tas icas yuviag rac sdevoas avalozor, vs 


ev BA no00s eyyv AT oùros vyv EA seoos vin dZ° 
‘ déyo dti icopumiov tove to ABI eciyavov vu 4EZ 


eoryuvo, xal Îuyv tu civ uètv vo ABI pavia 
sj uno 4EZ, «rv dè vro AFB «yj vnò AZE. 
Fuveotata yeo moòs pèv ti} AZ eUbela, val voi; 
neos ave oyusiots toîg A, Z, Ormozioa pv vv tr0 
BAT, E4Z io 1 vnò ZAH, «ij dè vino ATBior 
1} vino AZR. 
Ao dea 911005 te B yovia low vj nedste 
H în toriv icopwviov dea torì- cà ABI sgiyari 


. vi AHZ rcoipuva avaloyor dea toriv ws 1 Bi 


noos vv AL ovrws 1 HA np0s civ AZ. ‘Tor 
ve dè xal dic 1 BA ngos vijy AT ovrws 3) E4 10 
vv AZ val cis Goa 1 EA xo00s vir AZ civast 
HA 005 tv AZ ion diga 7) EA vj 4H}, mai sari 


| i AZ dio di) ai EA, AZ dvoì vas HA, AZ is 


78 se in codem intra patallelas puncto x secabunt, et, ni 165: 
menta Zv, :Eu ad alteraas rectae #2 partes ab paralleli 45, 
TA abscissa sunt, ut O ad JT, vesta etiam +7 altera comun 
extrema iungons per punctura « transibit, quod eodem modo 
demonstratur. Cf. Pfieiderer. 1. c. $$. 77. 74. 

O bs. 5. Quae in Obs. 4, vidimus, inservinnt solvendo 
problemati, quod in Loo. 1. et 2. Libri I. Apollonii de St 
ctione rationis habetur. Praeterea ind patet, in quadrilaters, 
quorum duo latera sunt parallela, rectam, quae haec lateta di- 
feriam‘ dividit, et diagonales figurae in ‘sodem intra quadrila- 
terum puncto se secare; ct si altera duo latera parallela uo 
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iortionalia ; aequiangula erunt triangula, et aequales 
rabebunt angulos, quos homologa latera subtesiuut. 

Sint duo triangula AB, 4EZ, unum avgulum 
BAT ni angulo E4Z aequalem habentia, cira a0- 
quales autem angulos latera proportionalia, ut B_4 ad 
AT ita E4 ad 4Z; dico aequiangitlam esse triaugu- 
um ABI triangulo 4EZ, et aequalem habiturum 
:sse angulum A4BI" quidem angulo 4EZ, angulum. 
vero AMB ipsi IZE. . 

Constituatur enim (I. 23.) ad rectam 4Z, et sd 
puneta in ipea 4, Z, alterutri angulorum BA[, EAZ 
aequalis angulus Z4H, angulo vero AI°B vequalis 
ipse 4Z.H. 

Reliquus igitur angulus sd B reliquo ad 77 acqua. 
lis est (I. 32.); aequiangulum igitur est triangulum 
ART triangalo 4HZ; proportionaliter igitar est (VI. 
4.) ut BA ad AT ita HA ad 4Z. Ponitur autemet 
ut BA ad A’ ità E4 ad 4Z; utigitar(V. 11.) Ed . 
ad 4Z ita HA 24 AZ; aequalis igitur (V. 9.) Ed4ipdi 
4H, et communis 4Z; duae igitur E4, 4Z duabus 
HA, 4Z sequales sunt, et angulus E4Z anguio HAZ 


sint, haec, atque rectam bifariam latera parallola dividenterm 
in codem extra figuram puncto concurrere; in parallelograme | 
‘mis igitur diagonales, et rectas bina latera opposita bifariam 
dividentes eodem in puncto se secare: quod ita fieri slio modo 
ostenditur in demonstratione XI. 99. Cf. PAeiderer. 1. c. $$. 
19-82, 
Obs. 6, Perpendicula e, tribus angulis trianguli alicuius 
in latera Opposita demissa in sodem punoto se intersecant. Sit 
(Fig. 354.) ABI triangulum, ia quo duo perpendicula ex op- 
Positis ansulis in latera AI, 4B demissa se iutersecent in 
Puncto Z, Jungatur «4Z, et produsatur, si Opus est, usquedum 


4 


" 
è. A. 
. 


| doviw loopemwiov dea deri vò ABI teizayor vi AE 


culi (Obs. 1. ad HI, 31.) Eodem modo ostendetur, 
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sini, xaì guvia 1) vd EAZ yevia tij Unò H4Z iv 
fuor dea 7 E Buoe ij Zil ioviv Toy, xai co 4EZ 
tp'ywvoy qu 4HZ rospo îcov fot), xal ci hornci 
yuviui tale Inmmaîe pays tone îgerrai Exuregoe t16- 
tipa 1) Up ds ci iva mievguì 1isrovaivovo: io7 ao 
doviv i nèv dnd AZH vi) vuo AZE, sj dè vo AHZ 
ti dò AEZ. ‘AI 1) vaòo AZH vg der AFB ini 
fon, al « Uno ATB dou vY ino ALE tan 
‘Trcuerrat dè no) i ind BAT vj ino E4Z 07, #01 
Zorsn) dea g moos to B Zonj vi spose qu È (01 


eoryuvi. ’Euv cpu duo coizuva ua td é8,5. 


NPOTAZIEX è£- 


*Ecv dio colyova piav yuviav pua gresvia (01 
2yn, sreoì dè cus dideg voviag TUs nisvocs «valo. 


. es 


roy _dè dorry éxareoav auo iror è)cagcova, 7 }" 
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«&docova 609" looyuvia Fora: td Foiywva, nai 105 
% , F} A 

Eter cds yuvias, sreol ds dvddoyov sicty dd, srhevpa: 


1) Verba éxarzoa ixariog quae Peyrardis consentient®? 
Cod. a. omittit, ex edd. Oxon. et Basil. restatuimus, 9° 


alias etiam Euclidi solemne sit, verba propositionum antoct” 
dentium exacte citare, et in I. 4. haec verua expressa sl 


rectae BI" oceurrat in 9, erit 40 perpendicularis ad BI Tue 
gatur enim 4E, ot circa triangulum AFT. describatur cicculii 


(IV. 5.1, eritque, ob angulam rectum AEZ, AZ diameter cr 
AZ e* 


diametrum circuli circa triangulum AZ4 circumecripti : 1925" 


puncta 4, È, Z, d in circumferentia eiusdem circuli por 
evunt. At ob anzulum EZB=4ZI (I. 15.) et angulum Bel 
ZSIAZ (aterque enim rectus est), triangula BEZ, DAI 
aequiangula ,. adcoque DZ: EZ=-MZ:42Z (VI. 4.), aut alter 


\ 


- LIBER SEXTUS. ©" tati 


iequalis 3 basis igitur (I. 4.) EZ basi ZH «st sequa- 
is, et triangulum 4EZ triaugulo 4HZ aequale est, 
it reliqui anguli reliquis avgulis acquales erunt, alter 
Uteri, quos aequalia latera snbtendunti aequalis igitur 
est AZAÉ quidem ipsi /ZE, augulns vero J/HZ ipsi 
SEZ. Sed ipse AZ ipsi ATB est aequalis (constr.), 
et ATFB igitor ipsi 4Z.E est aequalis.  Ponitur autem 
et BAT ipsi EA4Z aequalis; et reliquus igitur ad B reli- 
quo ad E aequalis (I. 32.); acquiangulum igitur est tri- 
anguluna ABI triangulo 4EZ. Si igitur duo trian- 
guia etc. 


, 


PROPOSITIO VII. (Fig. 355) 

Si duo triaugula unum angulum uni angulo aequa- 
lem habeant, circa alios autem angnlos latera propor- 
tionalia , reliquorum. vero utrumque simul vel mino- 
rem, vel non minorem recto j aequiangula ertuut trian- 
gula, et aèquales habebunt angulos, circa quos pro- 
portionalia sun .iatera. 


BZ :F72=EZ:4Z (V. 16.). Quoniani igitur latera circa au- 
gilos aequales BZI, EZ4 sunt  proportionalia, triangula BZT, 
4ZE sunt aequiengula (VI. 6.)} adeoque anzulus Z5'9=-K44. 
At BAZ=RAZ (HI. 21.): itaque PAZ=ZFB=Z/9, Pre- 
terca autem et EZA—@ZF (I. 15.)! itaque etiam AZZ Zor 
(I. 52,), adeoque, quuni 2 4EZ rectus sit, rectus erit etiam 
ZOl, vel 40 perpendicularis exit ad BI (Playfair. VI. Prop. 
H.). — Paullo brevius ita demonstratur, esse angnlum ZIB 
Ea Quur BEL sit rectus aeque ac 241, ex Cor. 2. ad 

»- 21. semicircalus super diametro I° descriptus per E et 
d aiar unde erit ZIB== E4Z (HI. 21.) Vil. Klligels 
Wonexb. .1. Th. p. 925. et, qui ibi p. 926. laudatnr, Eulerus 
in Nov. Commeutar. Petrop. Tom. XI. a, 1:65. — Addi po- 

Kuclià Element; P. II, N 
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"Eoro .do ceiyara tu ABI, 4EZ, petay yurier 
pic ia yuria 197v éjorta, ty tnò BAL «5 ©aò EAZ 
steoi dè uriag puviae tc Vao ABD, AEZ, vu 
IVASUCOS drclo7or, oc tiv AB noos «îv BI vire; 
ary AE m00g ty EZ, cur dt Zoerwy roy pos roi; 
T,Z: NOUTEGOY ELaTEOUY au èicocora 0087 18}. 
or: icoyuviov ture t0 AB roiymvov tai AEZ ru 
vuvo, vel Ton éorar 7 vad ABU pwvia vj sto ALZ. 
val Aoest) dziovuri n stoos cu I' do 15 905 ww 
Z 107. 

Ei rode criaog torv 1) Vad ABU yuvia Ti; tri 
4EZ, pia autuv peibov torivi "Ecm peso? 
uno ABI ru) ovveotato sods ti AB edera, zu 
TU 7006 avri onusio tw B, ti vao ALL qurico7 
9j vuo ABH. 

Kai ènel fon dottv 7 pv A yovia 17 A, gd vr 
| ABH yuvia ti vito AEZ, iornn ou vero ALBI 
tj eno AZE toriy ior° lcoyuwrer iou fari r0 ASll 
sovavor vé AEZ copra éary dou vg + AD nà: 
tiv BI oùrws 7 46 51006 tiv EZ. ‘S2s di SE 
no0e tiv EZ orme vnoxeeru 1) 48 003 vijv BI 20 
us dou ) AB needs vio BI ovrws 17 AB n90c 1 


terat: et vice versa, si 40 perpendicularis est ad EJ”, transin 
debet per Z. Si enim non transeat, alia recta per 4 et? 
ducta ex demonstratione pariter erit al BF perpendiculari, 
quo ficri mequit (I. 17. Cor, 4.) 


PROPOSITIO VII 


O bs. 1... Rob. Simson, duobus hac propositione eonme 
ratis casibus rertinm addit pomissum, et in demonstratiozibu 
non raro occurrentem‘ quo reliquorum angulorum alter st 

, Fectus. Demonstratio autem liuius casus cadem fere cst, qu 
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Sint duo triangula 4BF, 4EZ, unum angulumi 
uni angulo aequalem babentia, angulum nempe BAT 
angulo £/Z, circa alios antem angulos ABS, 4EZ; 
latera proportionalia, ut AB ad ED ita 4E ud BH 
reliquoram vero ad I", Z primo utrumque simui mi 
norem recto}: dico sequiangulum' esse triangulum ABI" 
triangulo ./£Z, et aequalem fore arigutam Al an 
gulo AE, et reliquam nempe angulum ad 7° reliquò 
20 Z aequalem. 

Si enim inaequalis est angulus 4BT angulo 4EZ 
unus ipsorum maior est Sit maior AB; et constie 
tuatur (I. 23.) ad rectam 42 et ad punctum în ea B, 
angulo dEZ atqualis engulus #87. 

Et quoniam aequalis est angulus quidem: A angalo 
À, anguius vero AB ipsi SEZ, telîquus îgituor AHB 
reliquo AZE est aequalis (I. 32:); hequianguhimi igitar 
est triangulum 4BH triangulo 4EZ; est iginm (VI: 
1.) ut AB ad BH ita JE ad EZ Ut adtem AE ad 

EZ ita ponitet 48 ad BI; ut'igitar 4B 34 Blitt 
AB ad BH (V. 11.), recta ‘igitu’ AB ad utramque 
ipsarum: BI, BH candem habet rationem; aequalit 


Casus secundi, see omriiio necesse videtur, tertium kunc ca . 
sum nominatim sfferré, guum expressio ,yNnon minor recto** 
eum etiam casum , quo angulus rectus est, compreliendat. 

O bs. 2. Pater, hanc propositionem respondete ei, quara. 
ad I. 26. Obs. 2. ut casum.quintum, quo duo triangula ac- 
qualia esse poseunt, notavimus. Èt hoc triangulorum nequa- > 
lîum casu praemisso potest nostra haec propositio eodem modo, 


quo prestedentes duaé demonstrari. Cf. Pfleiderer. ì. ci P..1l 
I 86. 
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BH, ;j dB ao mede ssattoavy cviv BI, BH vi: 
eutor iye iupoy ic7 dea tpriy 9) BI vii BH: ds 
xoi puvia + “003 vi T zuvia vj vaio BHT tor 
igz. ‘Eiexiov di 0095 Unoxuta 2) stooc 16 l 
ùurtor doc torio 00976 7) vano BHT, sce ) ig 
Big «Ut puria n vo AHB pusilov EGriv ovdi; 
Ku 8de043); io 0Veu ti nooc ti Z, mat n spor to 
Z cdoa usisor ctortv ovdrs. ‘Troxeras di ihucm 
ogdc, Dreo @tomov: ovx dpa dvivog Èovy 7 tiv 
ABI yovia vj vr0 4AEZ, toy dea. “Eori dè wir 
neoc tw 9 ton) 17 n00c 1 4, nel dors1r &0a 7 240. 
ew I doeuj vj n00s tw Z ion loviv iooywyior are 
ferì vo ABI coipuvov vi JEZ reiruve. 

Alba dy nuisv vnosciode ixariga Tab sO DÌ; 
°° T, Z 10) Iluocwr 0995" diyeo sutdiv Sti wai are: 
looywuviov ter so ABT toizuvov vd AEZ rgipora 

Toy qee avTU» ravaGRevaodi TOY £ dproine der 
Bossv, Ott i07 2oriv 1 } BU vj BH were xi puru 
9j 160g coi I xi no BHI toy toriv. Qux éhertar 
dè 003,6 7 n00s «é I) ov tlaxtuv dopu copi; nell 
7 vero BHI°. Toysvov 8 coò BHT ci dvo poriw 
duo 0eddv ovx elciy dharroves, Greg tovly aduveror 
ou» dou'suliv dyvisos dovv 1 ino ABU guvit mn 
und dEZ, ioy dear "Eosi dì mal 1 006 cd A ti 
006  l isy, dor dea ” Tre0S co I doni 
n006 5 Z ion teorie ic0yevioy dea tori vò ABI 
solyuvov ‘vi AEZ romano. Fav dea duo spione 


uu Te dins. 





. Qbs. 3. Triangula gub conditionibus VI. 7. similia css 
uti ex VI. è. (vid, ad VI. 6. Obe. 2.) infertur. CE PAsidere:. 
1 e. $. si. 








Ni 
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gitur est BI ipsi BH (V.9.); quare ‘et angulus ad 
T angulo BHI est aequalis (I. 5.), Minor autem 
recto ponitur angulus ad I°; minor igitur est recto an- 
gulus BHT, quare (I. 13. ) qui ei ‘deinceps est angu- 
lus 4H4B: maior est recto. Et ostensns est aequalis 
esse angulo ad Z, et ipse angulus ad Z igitar maior 
est recto. Ponitur autem minor recto, quod est ab. 
surdum; non igitur inaequalis est angulus. ABI" an- 
gulo ZEZ, aequalis igitur. Est autem et angulus ud 
A aequalis angulo ad 4, et reliquus igitur.(I. 32.} ad 
T' reliquo ‘ad Z aequalis est; aequianguium igitur est 

triangulum ARI triangulo 4EZ, 


Sed et rursus ponstar -uterque angulormzm ad Fry 
Z non minor recto; dico rursiò.et sic sequiangulum 
esse triangulam ABI triangulo 4EZ, si Cor 

lisdem enim constructis, similiter ostendemus ae- 
qualem esse BI' ipsi BH; quare et angulus ‘ad I ipsi 
BHF aequalis est. Non minor aute cto est: 
gulus ad: I°; non est igitur minbr rec HI, Teri. 
anguli igitur BZ7/ duò anguli duobus rectis non'sunt. 
minores, quod fieri nequit (I. 17.); rursus igitur non’ . 
inaequalis. est angulus ABI angulo 4JEZ; aequalis . 
igitar, Est autem €t angulus ad 4 avgulo ad 4 dee - 
qualis, reliquus igitur (I. 32.) ad I reliquo ad Z ae- 
qualis est; aequiangulum igitur. est triangulum ABI 
ipsi triangulo AEZ. Si.igitur duo triangula etc. 






Obs. 4. Notari etiam potest, casum primum, quo nempe 
angulorum ad N°, 2 uterque ininor est recto, semper exisrere, 
tì Jatera AB, 4E adiacentia angalis (supp.) saéqualibus 4, 4 

. 4 ‘ 


DI 
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cu MPOTAXZISX i. 


Ley tv 00dozmtio cguy ava cova vis apdijz gw 
rias èrh vuo Pac 2aderas aydi vu 1006 17 sadita 
Teiyiava duasa lavi cu dì GAw ai ahdriors. 

"Kosa re'‘puvov oqdoyovior vò ART, 00dyr 
ov. pu vunòo BAT puviav, nai xd «sò soi d 
rà vo BI uaberos 7 Ad Mya Gui Sposo tour 
tnitepor vaiv ABA, AAT spupavar Gip vò ABI 
uns dri GAÀ7A 016. 

"Eneì yae f07 torìv :) ina BAT puvia vj to 
A4R, ved yao tnacica, sai otra) sur dvo torre 
vev coù ve ABI usì où ABA 1) 1005 vii B' lo 
0a q va AUB dowrij ci vo RBAA torte toy in- 
qUWIOY “eu devi to ABI soiravor va ABA sosere: 

" Liioreey cod vc 9 BI vnaceivovoa vv oes:? 100 
ART Toruvov ‘1205 - id BA Urroreivovaar G3}y 00% 
voi ABA teiyavev, cinws ave) 1 AB Urcersiveva ni 
Faoc cu L.yviar soù ABI cpiyuvav sede epy Bi 
LUFRRVEIVOVERI nin ioyy %9j mode qé I, ci» uno BAI 
cav, AB4 Foszuvovi sal sta 9 AT stoas vir Ad va 
TalvevanI ey moos cé AR quviay, lidia qoir dro 
vespoivon so ABI deu vplperrar «é AR4 supors 
— Toopuziav vé Gori, sad cas sepl tac Foae yevias nin 

Que avadoyar xs Guotav pa deri vo ARI soije 
minore sint sin AF, EZ (I. 18, et I 17, Cora, CEE 
dever, 1. ce $. 88 

O bs, & Necossitaa tertiae conditionis propasitioni VI. *. 
adiunctaa simili fere ratiane evincitur, ac in Obse. 2, ad I. 5 
vidimus, dua triangula, in quibus duo latera cum angulo usi 
eorum  opposito utrimque aequalia sint, Inon semper arquili 
esse, et nova ad hanc aequalitatem determinatione opw 0 
CE. Pflolderer, 1, c. G$, 99. 90. 
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PROPOSITIO VIII. (Fig. 356.) 


Si in triangulo rectangulo ab angulo recto ad ba- 
n perpendicularis ducatur; quae ad: perpendicularem 
aut triangula similia et toti ct inter se. 

Sit triangulum rectangulum 48/5", rectumn habevs 
ogulum BAT, et ducatur ab A ad BF perpeudicu- 
iris Ad; dico simile esse utrumque triaugulorum 


1804, AA’ toti ABI et inter se. 


Quoviam enim aequalis est angulus B.fF angulo 
Ad.4B, rectus enim uterque, et communis duobus tri. 
augulis ABI et AB4 angulus ad B; reliquus igitur 
AT°B reliquo BA.f est aequalis (1. 32.); aequiangu- 
lum igittir est triangnium f2/ triangulo AB4. Est 
igitur (VI. 2.) ut BI subtendens angulum rectum tri- 
migali BI ad Bf subtendentem angulum rectum 
trianguli 484, ita eadem AB subtendens angulum 
al I trianguli ABI ad BJ subtendentem angulum 
aequalem angulo ad I°, nempe B44 ipsius trianguli 
A4B4; et etiam AF ad A4 subtendentem angulum ad 
B, communem duobus triangulis;. triangulum igitar 
ABI triangulo 4B4 aequiangulum est, et latera circa 
aequales angulos proportionalia habet; simile igitur 


est triangulom 42/5 triangulo AB4.. Similiter osten» 


PROPOSITIO VIII. 

Obs. 1. Robert. Simson. monet: ,,manifestum est, alî- 
Siem mutasse demonstrationem , quam Euclides huius propo- 
titionis dederat. | Etenim auctor cius postquam demonetrav grat 
ttiangula esse inter se aequiangula , pmticulatim estendit, la 
tera corum circa acquales augnlos proportionalia esse quar; 
hoc non factum fuisset in propiositiono quarta huius libri, 
Haec autem superflua non inveniuutur în versione ( Campani ) 


“ LÌ 
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‘vov td AB4 roiyuro. ‘Opelwe di diboper, inv 
ual ci AUT soiyuveo dov tore 10 ABF tpiyavor 
éxucregor don aviv ABA, AST toyovuy Spuoov teri 
bhe 16 14BI toryuivo. 

Apo di, rt xa diiyi0es toriy oprote te ABI, 
MAU 10r0va. 

‘E.ret.y09 0097 1 vo BJSA 008% vj vano Ad 
forir ton, «ia priv xal 9j Cr BAA vi noòs va I 
éderydy fo), xet Zosst, doa 1 1008 té B dog rr 
uno AAT boriv foi Icoyuviov dio« tori ro ABI voi 
qurov cu AT totywro. . "Eorew doa es 9 BI 


eoù ABA FO1ywroY, vstoreivovou tiv ro BALI, 106; 


vv AA ov Ad’ torero», roTsIVOVORY T9I;V s790: 
ti I yovuv, iony vj vio BAI, oùtee cuni? dI 
toù ABA toiyuvov, vrorsivovea t7v s00s ti Byu- 
viav, ngos tv AT vroretvovouv tiv vstò AAT 10 
AAT toryovov, ivry vj neos vu B- xai Fui 1j B4 
vnotsivovoe ti v 0037v cy vad AAB, st00g var Al 
vrorsivovoav tIY 0097v tv vuo AAT Gsrosor dv 
tori vo ABA cgirovov té AA toipuvo. ’Eay dea 
#v ogBozario, xol rd tie. 
UMUOPIZMA. 

"Ex di) savrav pareoav, ov: èiv tv codoyuvie ve- 

yuva «so tie cede yavius înl crv Pao xudero 


ex lingua arabica et nunc (a Simsone) omissa sunt, Ostensi 
nempe angulorum aequalitate, infort Rob. Simson. : ,330j! 
angula igitur sunt tiangula, quare latera circa aequales ang 
Jos proportionalia habent (VI. 4.); et propterea inter se smi 
lia sunt (VI. 1. Def ), Et cadem fore est demonstiio 
Campani. 
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demns et triangulo A4l"simile esse triangalum ABI; 
utramque igitur triangulocum 14284, ASL simile est 
toti triangulo ABI’. x 

Dico etiam et inter se esse similia triangula AB4, 
MAA€|. 

Quoniam enim rectus BA4A4 recto AJ est aequa- 
lis, sed et BA4 angulo ad F ostensus est aequalis, 
et reliquus igitur (IL 32.) ad B reliquo JA est ae- 
qualis; aequiangulum igitur est triaugulum 4284 tri. 
angulo 4/4. Est igitur (VI. 4.) ut B4 triangulix 
AB, subtendens angulum BA44, ad 44 trianguli 
AAT subtendentem angulum ad JI", ‘aequalem ipsî 
BA4, ita eadem A4 ipsius trianguli AB4, subten- 
ders angulum ad B, ad JT subtendentem angulum 
AA’ triangnli A4F, acqualem augulo ad B, et etiam 
B4 subtendens rectum 44B, ad AT subtendentem 
rectum 440"; sinile igitar est triangulam 4284 ti. 
augulo 44. Si igitur io rectangulo, etc. 


COROLLARIUM. 


Ex hoc evidens est, si in triangulo rectangulo ab 
angulo recfo ad basin perpendiculariso ducta fuerity 


O bs. 2. Austin. p. 68. corollarium etiam propositioni | 
adiunctum reprobat. Pfeiderer. |, c. $. 95, circa hanc rem ob- 
servat: ,,ptiore huius corolflarii parte, ‘ipsis eius verbis pro 
miore relatis, demonstrationes nituntur VI. 13, partis teriiae 
Lemm. 1. ante X. 34, ac Lemm,. post XII. 13, Contra cius- 
detn pars altera in demonstrationibus partis primae Lemm. 4. 
ante X. di.; partis tertiae XIII. 13,; Lemm, post cam partis 
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GI), 7 yBeica vv TI Pucews turpiatov  peSci 
avuloyov fovve xal Eri Tie Fuosws xai très daors- 
QovoÙv Tiiv Tuyuatwv 1) 6008 Ta trojneri suievor 
pur vrdloyov tor. 


MPOTASX 12 d. 


lis doderurs evdsiaz to Agosruzdiv uéoos dg: 
Zelr. l 

"Lurm , dodsioa evieia AB dei dij vijg AB 
10 agesruzbiv puioos dpeicir. 

"Ereray9w dy so toirov: val dujxd vis evdsic 
ano toù A 7 AM, yoviav neguiyovoa peri vie AB 
rvyzovonve ual sil, pda tuyòv ozpusiov ènl vis AF 10 
d, uscì rsiodwour t7 Al inu ai AE, ET xaè èae- 
ev 9 BD, ual die voù d naguàdzlos qUrg 17}00 

1 dl 


ultimae XIII, 18. ac IF. 6. Collect. marhem. Pappi, a Pro- 
| positionibus VI. 8. et VI. 4. deducta traditur: serius itaque, 
usus illius frequentis caussa, tum locis citatis, tum alibi, or 
in demoustrationibus XIIT. 14, XIII, 15. XIII. 16, addita (for. 
san restituta) est censenda.‘ Addit deinde Pfieideter,, pracier 
duas proportiones corollario "hoc enunciatas notari mererì ad- 
hac sequentes: 1) latus, quod trianguli rectanguli angulum 
rectum subtendit, est ad alteratram cis latus girca angulam 
rectum, nti religuaum ipsius latus circa angulum' rectum ea 
ad perpeudiculum ex vertice anguiz recti in hypotenusam de 
missum, et alterne (IV. 4.). 2) Unnm trianguli rectanguli 
latuo circa angulum rectum est ad alterum; uti, qaod priori 
adiacet, segmentum hypotenusae, parpendiculo in eam ex va- 
tice anguli recti demisso abscissum, cst ad.ipsum hoc perpendi- 
culum; vél uti hoc perpendiculum est ad segmentum hypote- 
musae adiacens lateri posteriori (IV. 4. ). a 
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ductam inter bqsis segmenta mediam proportionalem 
esse; et etiam'inter basin et utrumlibet .segmentorum, 
huic segmento adiacens -latus , megliuna proportionale 
esse. | N 


PROPOSITLO .X. (Fig. 357.) 


Ab data recta imperatam partem auferrè, 
/ 


Sit data recta 4B; oportet ab ipsa AB imperatam 
partem auferre. . 

Imperetur .pars tertig; et ducatur quaedam recta 
AI' ab A, quemlibet angulum continens cum ipsa 
AB; et sumatur quodlibet punctum %/ in' AT, et po» 
mautur ipsi 44 aequales JE, ET (I. 3.}; et iungatur 
BT et per'‘4 parallela huic ducatur 4Z (I. 31.). 


O bs. I Cum anguli in semicirculo sint recti (IM. d1.): 
perpendicularis ‘ab quocunque peripheriae civculi ;puncto ad 
aliquam eins diametrum ducta est media propottionalis inter 
segmenta diasnetri huius ab perpendiculo illo facta: et quac- 
libet circuli chorda per centràm non transiens media propor-, 
sionalis est inter diametri per alterutrum eius extromum duc« 
tao segmentam ipsi adiacene, quod perpendiculum ab altero ‘ 
chordae extremo in diametrum banc demissum ab ea abscindit, 
ipsaraque diametram (VI. 8. Cor.). Ch PAeiderer. l. c. 6 34. 


PROPOS ITIO IX. 


Obs. 1. Rob. Simson. monet ,sdemonstretio huius facta 
est in casu particulari, in'quo scilicet pars tertia abscindenda 
est a data recta“ (contra tenorem, ut PAeiderer. addit, tam 
propositionis, quam expositioris, et absque ulla mentione ap- 
plicationis solutionis exhibitae particulazis ad Casteros casus), 


* 
» 
= lqne 


TO 


| - 


ist ival 


» N 
- 
paI 
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| "Eva odv topovov roi ABF sreod piay vi 
nievouv tiv BI vira ] Zd° ivelozovr dou tir 
we 7 IA 006 131 AA ovrus 7 BZ 1905 vv ZA 
Aenhij dè ) FA vis dA dii dou xab 7) BZ vi; 
ZA comi doc ) BA vis AZ. 

Te aeu dodstone eteiag ris AB vo tarra;tio 
rolrov séoog prosa: 10 AZ. “Oneo idee scusa. 


IPOTAZIS <. 
Ty dodelouy evociav Grurcov ti do&sior a- 
&eig verurueryg opoiws cepelv. .. 
“Eovw 7 uv dodeica evdsia druryros 7 AB, i 
dè cerurypery 1 AT (01 di) cy AB aruniore 


A’ cerunuivy dpuorog cepsivo “Eorow vexpognere 4 


AT 1), vare d d, E oyusia, rai setodwoay usi 
quviav suzovcav mepiéyetv, nol 2rebevyta + TB, 
mal dia vuv 4, E vij RI naocdizdoc 37XFwowr ci 
42, EH, da dè voi 4 vj AB napadàyhos 57% 
7 J0K. 


1) Quae unecis incluse sunt, desunt in eds Parisiena & 
Codd. a. c. d. Quum tamen in expositione apnd Euclide 
ea quae in problemate Seri inbentur, expresse repeti soleant, 

ennina illa omnino esse videntur, et librarii tantum sncuni 

an Maso, omissa. Itaque illa restituimus ex edd. Oxon. & 
DI, ' 
‘ 


ssquare minime videtur Euclidis esse. Practerea in quatuo! 
magnitudinibus proportionalibus concludit auctor, tertam 4° 
quemultiplicem esse quartae, atque prima est secundae: quol 
quidem in libro V. ut eum nunc habemus, nullibi ostensu® 
est. ( Vid. Prop. D. in Exc, ad L. :V.). Sed hoc, ut ala 
sesumit editor ex éonfusanea apud vn]gus recepta propontio- 
nalium notione.‘* Generalem deinde Simson. addit demon- 
strationem, dum mempe iubet rectam LF tam mulktiplicem 


al 


* 
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Itaquè quoniam uni lateri B[" trianguli ABI pa. 
rallela dueta est recta Zd4; erit (VI. 2.) ut T4 ad dd 
ita BZ ad ZA. Dupla autem TA ipsius 44; ‘dupla 
igiur et 2 ipsius Z4; tripla igitur BA ipsius AZ. 


Ab ipsà igitur data recta 4B imperata tertia pare. 
ablata est _4Z. Quod oportebat facere, 


PROPOSPTIO XxX. (Fig. 358) 

Datam rectam insectam sinailiter secare s ut data 
recta secta est. ° 

Sit data quidem recta insecta AB, secta vero AT: 
Oportet insectam' rectam AB similiter secare, ut 4" 
secta est Sit AI' secta in punctis 4, E, er ponan- 
tur ita ot angulum quemlibet continesnt, et inngatur 
TB, et (L. 31.) per J, E ipsi BI parallelae' ducan. 
tur AZ, EH, per 4 autem ipsi AB parallela duca. 
tur 4J0K. | 


sumiî rectae Ad pro Jubitu sumtae, quanti multiplex esse: 


debet 48 partis abscindendae, et reliquis peractis , utino 


lextu graeco, concludit, esse (VI. 2.) I'1:44="B2: AZ, ei 
(V. 16.) componendo Aî'1 4A4=-A4B:4Z > unde (V. Prop.. 
D.) 4B tam multiplex erit rectae AZ, quam multiplex sumta 
fuit AF rectae 44° adeoque 4Z eadem pàrs erît rectae 48, 
Quae pars est fd rectae AF i. è. AD erit pars a recta 4B ab- 
scindende: Eadem demonstatio, notante Pheidereri ]. è $. 95. 
ita ctiam abague subsidio Prop. D. alsalvi potest, mt a Beer» 
manno in scholio adiuneto factam-est. Ob ‘parallclas. Bf, 
CA est. AP: A4- AB:A2Z (VIl:"9. Obs. 2.) vel alicrue (Vi 
16.) dl': AB= 44: 4Z=n. Ag:n. 4 (V. il. V. 15.) dono. 
tante n numeram integrum, iuxta quer ‘data ‘42 multiplex 
esse debet” partis abscindundae. Quare cum sit M1==n\KC44 
(constr,) ; pariter est AB=aYX 4Z (V.14.). "e 


$ 


- 
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IlauoaZlzicyoauuov dba éorir increpor tav Z9, 
OB ic cova 9 «iv 49 «; ZA, , dè OK x; HB. 
Kal è) toyuvov to AKI stand utay veiy ms 
quv tiv KI evisia Yer 7 OE avaloyov doc Incir 
wc 9 IE 1006 rryv EA ovrus 7 KO nos vr 6! 
"Ion dè 1 puèv KO 1; BH, 1 dì 04 vj HZ iau 
coa we 1 L'E nos rijy Ed ovres n BH suoos nr 
HZ. laùv, tei eoiyuvov tod AHE recpa pior 
qiiv snlevociv tiv EH rjxvai 9 Zd avaloyor csc 
doriy ws 17 EA no0s tiv 4A crus 9) HZ sooss or 
ZA. ’Edsiy9y dè xaì ws y T.E 006 cry Ed otra: 
si BH noos.1v HZ: iorv dea we peèv g TE sos 
tir Ed orws 7 BH st00s vv HZ, vic di n E! 
IT006 riv dA ovrws 1 HZ seoos riv ZA. 

‘JI do dodeica evdeia dturtoc 7 ABsi dodo 
eddeia verprzitvy vj Al duoiwc terso. "On 
édei noLrroct 


IHPOTASZISZ ta. 
. duo dedetodiv ev&etir, coityv dvaloyor 100- 
eUgElr. 


O ba. 2. Eadem ratione ab data recta 4B absciudetur re 
mentum, quod ad totam habeat rationem datam rectae mire 
ris M ad maiorem M-{-N; vel quod ad segmentum reridure 
habeat rationem datae rectae HM ad datam N; sen data it 
4B secabitur in data rativne, rectae nimitum datae M ad + 
tasn N, abscissa nempe A44—=M, 4P0=N, reliquisque ut n 
VI. 9. peractis fVid. Pappi ad Libvos de Sect. rationis Lem 
I, Collect, Matkom». Halley p- XVII. XLV. Clavins, Tscquf 
alli) Pliciderer. I. 0, $. 99. Similique ratione “datac recu 43 
alia ab puacto inde 4 in direotumi adiicietnr, quae ad ip9” 
habeat datam rationem, datae simirum rectae Af ad detur xi 








x 
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Parallelogrammum igitur est utrumque ipsorum 
70, 0B; aequalis igitur (I. 34.) 40 ipst ZA, OK 
ero ipsi HB. Et quopiam uni lateri triangali 4K[ 
psi nempe ATI parallela ducta est recta O£; est (VI. 
») ut £UE ad Ed ita KO ad 04. Acqualis autem 
st KO quitlem ipsi BH, 04 vero ipsi HZ; est igi- 
ur ut DÉ ad Ed ita BH ad HZ. Rursus, quoniam 
ni laterum trianguli 4/7E ipsi nempe £7I parallela 
lucta est Z; est (VI, 2.) ut Z4 ad 44 ita 77 al 
Z.4. Demonstratom autem est et ut MZ ad Ed ita 
BII a4 HZ; est igitar ut {SÉ quidem ad EJ ita 
BH 24 #IZ, ut vero FA ad dA ita HZ ad ZA. 


- 


Data igitnr recta insecta AB datae rectae sectae 
A’ similiter secta est. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XI. (Fig. 359.) 


Duabus datis rectis, tertiam proportionalem inve 
rire, | . 


vel etiam ita, ut composita ex data AB, cique ab extrono 
inde 4 vet'sas oppositas partes ediecta haboat ad datama (vel ad 
adicctam ) rationem datav maioris 27 ad ditam minorem N° 
(Pileiderer l. c, $$, 100. 101.). Casterum apud Cam pamuisi 
propositio nostra 9. est VI. il. 


PROPOSITIO X. 


Obs. 1. Dsmonstrazio hmuins propositionis (quae ‘apud 
Campannm est VI. 12.) expeditior redditur, praemissa prupo- 
sitione in Obs. 5. ad VI. 2. contenta. Cf.\Pficiderer l. cs 
$. 102, 


# 





<= Aruta Lee day ue + 
» 


PEA i . . S ° 
Varedo a ode rito» cado 
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"Eocroocay al dodzicai duo evudeta: ai 1) AB, Al 

xl sci0deour yuviuv segrizovace Tuzotoar dei È 

| toy "AR, Al toirzv uvdaloyor ngosevosiv. 
E23e3i0do0av vio «i AB, AD tai ra dl 
orpela, xul xstotw ti Al î07) 1 BA, xal Basserji 
v BF, saì dit toù 4 aodlizios uti 759 1 dh 
°Ensi oùv qoiyovov toò AAE, suqu piav 1 
sisvouy tiv JE rurai i BIT, avudoyov èorir ws 1 
AB sipos vv BA oitos 1 AT stoos «iv FE. ‘lo 
dì 1} BS xi AL, îorur Cou we AB nds 171 Al 

- 00rwg 17 ASM apo riv PE, - | 
duo dea dodercwiv evdeiv tiv AB, AT, tw 
avaloyov atraîs moosevoeru ri ME. “Orso ide 20 
You. O 





MPOTAEZISX up. 

Torav dodscwv evitsiir, teo ayadoyor 
moocerosir. | 
. ’“Borwoar al dodsicar tosîs svdetca ai A, B, lu 
der dj cav: A,,B, I tetdoriv dvaloyov sepositetit 
*Exzticducavr duo svieiu , «i dE, AZ, yuwviSI 
smegiizovaue Tvyovouv tv rd EAZ nad ueioda mi 
pèv A ion 1 IH, «ij dè B iog 1 HE, ai sei D 
fog 1. 40 xuì èsusiv;Beiore tie HO, srapudizio 
curi] 1y9w diu ho E 3) EL. 
.1) Verba: duo svdsia:, quae Peyrardus, codicem a secutts 


omitnt, ex edd. Busil. et Oxou. restituimus ex more Eudidi 
in enuneiatione solemmni, 


.O bs. 2. Sì aequalia fuerint nnius trianguli lateris 4° 


segmenta , alterius etiam lateris 18 segmenta, rectie tertìo 
Isterì 27° parallelis faeta erunt acqualia (V. Prop. A.) Re 

: - PELATI 
itique data 42 iu partes quotcungue aequales secabitur sim 


FÀ 
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Sint datae duae rectae 4B, AT; et ponantur ita 
t angulum quemlibet contineant; oportet ipsis AB, . 
4I° tertiam proportionalem invenire. 

Producantur AB, Al'ad puncta 4, E, et pona» 
ur ipsi LAI" aequalis BA, et iungatur BI", et per 4 
;arallela huic ducatur 4£ (I. 31.). | 

Quoniam 'igitur uni laterum triauguli A4£, nempe 
psi AE parallela ducta est BI, est (VI. 2.) ut AB 
1 BA ita AT ad FE. Aequalis autem BA ipsi Al, 
st igitur ut AB ad Al’ ita Al ad FE. 


Duabus igitur datis rectii AB, AI tertia propor- 
tionalis inventa est ['E. Quod oportebat facere, 
1 


PROPOSITIO Wil. (Fig. 360.) 


Tribus datis rectis, quartam proportionalem in 
venire. | 

Sint datae tres rectae À, B, r 3 oportet ipsis A, 
B, I° quartam proportionalem invenire. 


Exponantur duae rectat JE, 4Z, angulum éontis 
nentes quemlibet E4Z; et ponatur ipsi quidem A ‘ae- 
qualis 4H, ipsi.vero B aequalis HE, et insuper ipsi 
I aequalis 40; et iuncta 790, parallela illi ducatur 
per E ipsa EZ (I. 31.). 


modo, quo. propositum VI. 9. febat (Phleiderer L ci $$. 105, 
104, Clavius, Tacquet., alii). CF. I. 34. Cor. 25. — 

O bs. 3. Haec propositione nituntur solutiones vatiorurh 
problematam, figuras rectilineas datas vario modo in partes 
quotcunque aequales, sen etiam ita secandi, ut partes datas 
ìnvicem habeant rationes. ‘Talia problemata habentur io Eu- 

Euctid, Element. P, II, 0 


4 
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°Enst ov toywvov où AEZ stage piav TGv 
nhevouv tiv EZ ruta: *) HO, toriv covo AH 
n006 17v HE, ovrws 7 40 noos rav OZ. “lor è. 
i uèv 4H vj A, 1) dè HE vj B, jd 405 F 
fouv coa 06 7) A n90s vv B ovrws n l'apos 11+ 
9Z. 
Towsv doa dodsroiv svdzisv cwv A, B, F 15- 
TUOTY evudoyov moocsUpetae 7 7 OZ. “Onceo idee n0- 
700. 


MPOTAZISX uy 

duo Sodeiosv evdeuiv, pé07v avadozor stoos:- 
evosivi | 

‘ "Ectwoav ai dodeicni dvo ev&sial, ai AB. BI: 
dei dr) vv AB, BI péonv avadoyoy i mrgosevgtir. 

Keiodwoay in evdsias, mai rs70agda Est TI: 
AT spexvudtov tè AA0°, xol #79 dro ro B ar- 
peiov «ij AT evdeia 1906 oo0dus 1 BÀ, zab in: 
Sevydwoav ai Ad, Al. 


clidis, ut quidam arbitrantur, vel, ut alii-volunt, in Mace 
meti Bagdedini de Divisionibus libro; apud Wilke neue uud 
erleichterte Methode den Inhalt geradlinichter Flichen zu fn 
den; in I. T. Mayers practisch. Geom. T. IIL,; apud Pfleido» 
ver.l. c. $$. 108-118. 


PROPOSITIO XI. 


Obs » Tertiae proportionali duabus rectis datis invenienlie 
inservit quoque VI. 8. Cor. Sumta nempe (Fig. 356.) recti 
. BA aequali primae rectarum datarum, et doeta ad eam per 4 
perpendiculari 44 aequali secundae, iungatar BA. Ducta de 
inde in 4 ad BA perpendiculari AP, quer ptoductae B4 cc 
curret in I°, erit BI: 4A4=A44:40 (VI. 8. Cor.).  (Claviu 
ad hanc Prop. Pfleiderer. 1. c; $. 125.). Alitor idem fiet per 
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Et quoniam uni laterum triauguli 4EZ, nempe 
ipsi #Z parallela ducta est 770, est igitur ut 4H ad 
HE ita 40 24 OZ (VI. 2.). Aequalis autem 4H 
quidem ipsi 4, HE vero ipsi B, 40 autem ipsi J'; 
est igitur ut,_4 ad B ita I" ad OZ. 

Tribus igitur datis rectis 4, B, IT) quarta propore 
tionalis inventa est OZ. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIII. (Fig. 361.) 
Duabus datis rectis, mediam proportionalem ine 
venire. 


Sint datae duae rectae AB, BI; oportet ipsis A4B; 
BT mediam proportionalem invenire. 


Ponantur in directum, et describatur super AT 


semicirculus AAT, et ducatur a B' puncto ipsi AT 
rectae ad rectos B4 (I. 11.), et iungantur 44, AT. 


partem alteram ciasdem VI. 8. Cor, Nempe, si prima recta 
data maior est, quam secunda, fiat BZ' acqualis primac, et, 
descripto super cam circulo s ox altero eius extremo  aptetur 
BA sequalis secundae; et ex altere huius extremo 4 demitta» 
tur in BF perpendicularis Ad , eritque BI: BABA: B4 
(VI. 8. Cor.). Sin autem prima recta data minor est, quam 


secunda: super illa v. c. B4 tanquam catheto triangulum con- ‘ 


stituatur rectangulum 44B, cuius hypotenusa AB aequalis cit 
secundae (ut in II. 14. III. 17.). Tum ad hane Bd in pancto 
eius extremo ductum perpendiculum 4I° productae 84 occur- 
ret in I (I. Post. 5.), eritqne B4: AB—4B:BTI (VI. 8. Cor.) 
Pfieiderer l. c. $. 124. Pappas Collect. Mathem. HI. 7, et 1II. 
8. (Nostra Prop. 11. apud Canfpanum est VI. 10.) Caeterum, 
si ratio duarum rmagnitudinum expressa sit por datas Tectas, 


V« 
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Ka} ènei ty ryrxvxadio yuvia toviy n vso AAl. 
oody toviv. Kai ènei tv c0doywvit coryuve 16 AJT 
anò 1975 0095 yuviac isti vyv facy xaderos ixt 
i 4B° + 4B coa sv vie Pacews curparar tar 
AB, BT puton avadoyov tour. 

duo doa dodecuiv evdstiv vv AB, BU, po; 
avadoyov nposevoeta: 17 BA. “Ono der moro. 


H1POTASTEX dWù. 

Tav ‘ivov ve xa) icoyuviwy 1) napadàt;2oyay pur 
dvrinenovdaciv ai rievpal, al steol cas Îoag paria; 
xa) uv Ìgoyuviav rapadàiyloyecpuav, cyvinen 
daciwy al sZevoal ai meoì tas icus yevias, ica tore 
Enciva. 


“Eco ica TE xai lcoyuvia taoaàdàzZ070appe "(8 


AB, BI, icas èyovra ves pos vw B yevias, ui 


ssiodwoay è ev&ziag al AB, BE, è sudeias cn 


sîcì uxaì ai ZB, BH ltpw bw. cv AB, BI em 


nenovdaciv ai misvoal, al meoi tas Îcas yuvio:, 
covutioriv Oi toviv we 7 AB noòs vj v BE ovrasi 


HB ne0s ryvy BZ. 


1) Loco :voywwicy, quae vox omnino sufficit, hicetir 
sequentibas edd: Basil: et Oxon. habent: guiav mie fegr t10- 
guy ywwlav. Utraque lectio ex I. 29. I. SÌ. codem redii Cie 
terum etiam infra in demonstratione VI. 16., ubi nostra hac 
propositio adhibetur, vox ‘00ywviwv ponitur. 


docet haec propositio modum inveniendi rationem duplica 
rationis datae. 


PROPOSITIO KAI. 


O bs. Facile pater, © tribus rectis datis, quibus quit: 
propottionalis invenienda est, secundam, quae in figura text 
graeti primse 4 in directum adiecta est, posse utiam ex / 


- . 
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Et quoniam in semicirculo angulus est AI", rec- 
tus est (III 31.). Et quoniam in rectangulo triangulo 
AAT' a recto argulo ad basin péèrpendicularis ducta 
est 4B: 3 ipsa 4B inter basis segmenta 4B, BI me- 
dia proportionalis est (VI. 8. Cor.). 

Duabus igitur datis rectis AB, BI", media pro- 
portionalis inventa est B4. Quod oportebat facere. - 


PROPOSITIO XIV. (Fig. 362.) 


Parallelogrammorum aequalium et aequiangulorum 
reciproca sunt latera, quae circa aequales angulos sunt; 
et quorum aequiangulorum parallelogrammorum reci» 
proca sunt latera circa aequales angulos, illa sunt ae» 
qualia, 

Sint aequalia et aequiangula parallelogrimma 4B, 
BT, aequales habentia angulos ad B, et ponantur in 
direttum /4B, BE, in directum igitur suat (I, 14.) 
e ZB, BH: dico ipsorum AB, BT reciproca esse 
latera circa aequales angulos hoc est, esse ut 48 ad 


BE ita HB ad RZ. 


versus Ed, vel etiam (coll. Obs. 2. ad VI. 2.) e vertice dex * 


eadem perte, ad: quam est recta 47, vel in crure 4H anguli 
HA4E ad partes oppositas ultra 4 producto symi, et tum reli- 


qua in cruribus anguli assumti, vel ad verticem ei oppositi 


simili ratione ac in textu graeco peragi. Praeterea etiam se- 
cunda et tertia alterne inter se permutarì possunt, ita ut iam 
non, ut ante prima ep secunda in uno anguli assumti crure, 
tertia et quarta in altero, verum prima et.tertia‘in uno,.'ses 
cunda et quarta ‘in altero sint. Bfleiderer l. c, 6. 119. 120, 
Si quis vero disideret, ut prima et quarta in uno, secunda et 
tertia ip altero crare anguli siut, boc quoque fieri poterit, si 


è 
6 
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Zvunenin00od ‘yéo cò ZE napalànloyiunno. 

Enel oUv iîvov torì vò AB stupadàyloyoapupo 
vi BI Nnaoadizioyocuuw, allo di vi vo ZE ict 
Goa «e to AB stocc vò ZE ovùros vo Bl'aesu 
ZE. ‘AIN vs uèv cò AB seoòs vò ZE ovrwsri 
sigoc vv BE, cis dè vò BI moos vò ZE cwwa:i 
HB x905 «)v BZ: xaì vs dea 17 AB pos vrjv BI 
oùtws 17 HB n00g tiv BZ.  Tév AB, Bl'aqaae 
oadizAoyocppav dvrimenovdva ai stisvoaì, ci ur 
vas icag yuvias.. 

"Alda dj avermenov8ttuoar «i stitvocì ci nt 
tas ica yuvias, xal tovo ws 1 AB nos vv BE 
oùrws 1+$ HB poos tiv BZ: Mya Gu isovioiu 
A4B reagaAA 407001 pov cò BIT ragadAzlozer pe 

° Enel reo tovuv us 7 AB 11006 cv BE ove: Po 
HB 71006 tiv BZ, ail we uv 9) AB 16006 sro BÈ 
ovtas to AB rtagalAmioygoppov 006 vò ZE w- 
0a4à7A070apyrov , ws dè 9 HB me06 xrjy BZ guru: 
to BT magalànioyoasnoy noeoc vo ZE sapalizào 
reaupoy' xo) 06 doa t6 AB noos to ZE ovw: ta 
BI n00s cd ZE icov doa tori vò AB ragaili 
070; soy cu BI scagadAyhoyec up. Tuy co 
fav, xal te éeijs. 


HPOTAZXZISZ e. 
“ > # - » ri Ù FAf= 
Tuiy i0mv ol piav pu tv Èoveav yuviar re” 
yuvav uvtrenovdaciv ai nievoui, ai zeol vus 10% 


f 


ex vertice anguli propositi prima in uno crure, secunda is dl. 
- terò sumatur, et altera harum rectarum puncta extrem? roc 
aliqua iuugantur, deinde in codem ‘crure, in quo sum cs 
seounda, a vertice abscindatur tertia, atquo ab altoro cius © 
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Combpleatur enim parallelogrammum ZE. 

Et quoniam aequale est parallelogrammum AB pa- 
rallelogrammo BI; eSPutem aliud quòddam ZE; est 
igitur (V. 7.) ut 4B ad ZE ita Bl'ad Z£. Sed (VI. 
1.) ut AB quidem ad ZE ita 4B ad BE, ut vero 
BT ad ZE ita HB ad BZ; erit igitur (V. 11.) 4B 
ad BE ita HB ad BZ. Parallelogrammorum igitur 
4B, BI reciproca sunt latera s quae girca aequales 
angulos sunt. 


Siat autem reciproca latera circa aequales angulos, 
et sit ut 4B ad BE ita HB ad BZ; dico aequale 
cese parallelogrammun AB parallelogrammo BI. 


Quoniam enim est ut /B ad BE ita HB ad BZ, 
sed ut 4B quidem ad BE ita (VI. 1.) pargllelogram. 
mum - 4B ad parallelogrammum ZE; ut HB vero ad 
BZ ita parallelogrammum BI" ad parallelogrammum 
ZE; erit igitur (V. 11.) AB ad ZE ita BI ad ZE; 
aequale igitur est (V. 9.) parallelogrammum AB pa- 
rallelogrammo BI. Ergo aequalium etc. 


PROPOSITIO XV. (Fig. 363.) 


Aequalium et unum angulum uni aequalem haben- 
tium triangulorum reciproca sunt latera, quae circa 


tremo ducatur ad illud crus, in quo prima sumta fuit, recta, 
quae sjt, ut vocant, antiparallela ci, quse primae et secundae 
extrema iurgit i. e. ita ducatur, ut cum crure uno. cundem 
rogulum efficiat, quem illa, cui antiparallela esse debet, cum J 
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guvias: na dv, piav ud tony dxovtay yumar 19- 
puvev, avsucenovdaciv ai tievpal, ai negò vas f00; 
purvias, laa loriy èuelva. | 

"Eorto ica ceipava sd ABU, AdE, quav pu 
ioyv tyovea yuviav «rv Uno BAT vj vnò dAF 
diyw ot eiv ABI, AAE soiyosvmy avrerterovianr 
al sthevoai, ai stegì tac ioas yuviag, tevriatir ov 
dorly e -TA neos civ A4 ovxws 1 EA neo: 
° €)y AB. - 

Ksioto yao wvsre in evdeiac siva vv TA vr 
Ad èn' evdsias dea tovì nai 1] EA vg AB. Kei 
érelevyda 1 BA. 

— ’Ensì ov ivcov tovì cò ABI xsciyuvov va Aff 
eciyuva, dildo dì co ABA: dov doa vc vò TAB 

spiyuvov n00s cò BAA tpiyuvev ovros vò AAE to 

yavov mooc 0 BAA ceipuvov. AN es pr 
TAB n006 vò BAI ovs 1 TA noss crv Ab, vi 
dì vò EAA neòc vò BAA cs 1) EA neo 
AB: xal we doa 7 TA needs cv AA ovsesg Ei 

n006 vyy AB viv ABI, AAE cioa vosyovar avv 

nenovdaciv ai sthevoaì, ai scegli cao îcag yuvias. 


altera, et vico versa, Hic quoque situs secundae et tertise in- 
ter se permutari possunt. Cf. Pfleiderer L c. Sg. 12L Api. 
Campanum Prop, nostra VI, 12. non separatim mumeratur, né | 
praecedenti VI. 11. (pui Campandm VI. 10.) tautom subiu: 
gitur, 


PROPOSITIO KXIII, 


O bs. Pars posterior Obs. 3. ad VI. 8. etiam adhuc hu 
ius problematis solutionem exhibet, facile inveniendam. Pie 
derer "1. o. $. 126. Caeterum VI. 153. Prop. est apud Camp 
pum VI. 9. Docer illa alis verbis ,,si ratio duarom ms 
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aequales angulos sunt; et quorum trianguloram unum 
angulum ni aequalem habentium reciproca sunt latera 
circa aequales angulos, illa sunt aequalia. 

Sint aequalia triangula ABI, 44E, unum angu- 
lum uni aequalem habentia, scilicet angulum BAT 
angilo 44E; dico trianguloram ABTF, A4E reci- 
proca esse Jatera, quae circa aequales angulos sunt; 
hoc est, esse ut IA ad A4 ita EAad AB. 

Ponantur enim ita ut in directum sit [A ipsi Ad; 
in directum igitur est (I. 14.) et EA ipsi 4B, Et 
iungator BA. SO 


Et quoniam aequale est triangulum ABI triangulo 


A4E, est nutem aliud triangulum AB4; est igitur 
(V. 7.) ut triangalum TAB ad triangulum BAI ita 
triangulum 4/4 ad triangulum BA44. Sed ut FAB 
quidem ad BA44 ita (VI. 1.) FA ad 44, ut EAA4 
vero ad BA44 ina EA ad AB: eritigitur (V. il.) 
TA ad 44 ita &BA23d4 4B; triangulorum igituy ABF, 
AdE reciproca sunt latera, quae circa aequales angu- 
los sunt. ° 


ladinuni expressa sit per datas rectas invenire rationem sub- 
duplicatam rationis datae. 


PROPOSITIO XIV. 


Obs. 1, Exemplum huiusmodi parallalogrammorum prae- ‘ 


bent, quae in I. 43, vocantur parallelogrammorum circa dia- 
gonalem complementa. Cf. Pfieiderer I. c. $. 134, 

Obs. 2. Demonstratio, qua ex aequalitate angulorum ad 
B ope I. 14. infertur, si 4B, BE sint in derectum, fore et 
ZB, BH in directum, praeter morem praeceps videtur, ot 
rectius deduci ppsse videtur ex ca conversa I, 15. Prop. quam 
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Aa dij aviunerovdtrocar ci mievod wiv “ABT. 
AJE spipuvav, nai foro ws 7 TA sode vr AS 
ours 7 EA noòs civ AB 2iya dui ivov igei s: 
‘ABI toiyovov vò AAE toyuvo. 

"Esubevydsions ydo mad cio BI, inn terr 
9) TA n005 tiv AA oùras * EA noòs vio 48, 
«QX ws pv ) TA noos vj v AA ovsws è ABI 
agiyuvor 006 ro BAA cpiyuvov, ws dè 1 EA s196: 
ev AB ovrws vò EA sgipovov mods vò BA! 
solyuvov we doa vò ABI spiyavov suoos vo BAI 
otros 0 EA4 tcoiyuvov snoos vo BAA ixtreso 
doa civ ABI, AAE n00s 0 BA4 ov csirà 
Eysi Adyov. icov dea tori vò ABI coiyiavov vu EA! 
soizuva. Ty cea Towv, mal va tire. 


HPOTAZIEX cs. 
"Edy «éccapes evdelar evadoyov dor, ro vns ru 
‘'dnpuv nequezopievov opdoyavior îrov Éorì mi cio 
Guy puéowy Ttepezohévo .00doyavio* udy vò usò ti 


iam Proclus dezideravit, ot nos ex co supra attalimus. Ci. 
Pficiderer l. c. 6, 156. 


PROPOSITIO XV. 


O bs. 1.. Propositiones 14. et 15. uno enunciato, panit 
ac duas propositionis VI. 1. partes compreheudere, atque cus 
ope Î. 34. unam ex altera inferre licet. Coniumetae aut:s. 
quam seiunctae cur facilius intellizerentur, quod Austin vui 
haud apparet. Cf. PAeiderer ]. c. $$. 159. 130. 

O bs. 2. Propositiones 14. 15. parallelogrammi vel tuss 
guli dati transformationem in aliud dati lateris, circa eandea 
vel aequalem angulum reducunt ad problemma VI. 12. Iexusi 
scilicet quarta proportionalis lateri dato, et duobus parallel» 
grammi, . triangulive dati cixca ansulum designatum laceribes 








% 
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Sint autem reciproca latera trianguloram :481, 
AA4E, et sit ut FA ad AA ita EA.ad AB; dico:ac. . 
quale esse triangulum ABI" triangulo AAE. 


uncta enim rursu» B4 s quoniam. est ut Z'Asadl 
AA îta EA ad AB, sed ut FA quidem ad Afita 
(VI. 1.) triangulum ABI ad trienguiuam BAd, ut LA 
vero ad _4B ita triangulum E 44ad triangulum BAY: 
erit igitar (V. 11.), ut trianguium ABI ad BAI ita 
triangulum EA44 ad BA44; vwtrunaque igitur ipsorum. 
ABI, AA4E sd BAA eandem habet rationem; ae. 
quale igitur est (V. 9%) triangulum ABI triauguio 
EA. Aequalium igitur etc. | 


PROPOSITIO AVI. (Fig. 364.) 


Si quatuor rectae proportionales sint, rectangulum . 
sub extremis contentum aequale est rectaugiilo sub me. 
diis contento; et sì rectangulum sub extremis coriten- 


exbibet alterum circa bunc angulum latus pavallelogrammi-us- 
angulive construéndi. Nominatim ope Prop. 14. in compea- 
diam redigitur solutio problematis I. 44. Cf. Pfeiderer-l. c. 
99. 101. 142. 
Obs. 3. Facile etiam Prop, 15. extendi potest ad triaa- 
gula, quorum unus angulus unius, et unus angulus alterius simul 
sumti sugt duobus reetis aequales. Cf. infra ad VI, 23. Qba. 9. | 


PROP. XVI. XVIL 


Obs. 1, Prop. 16. ut Corollarium 14. et Prop. #7. ut 
Cor. 16, sisti, vel etiam utraque immediate demonetrari potest 
tisdem modis, quibus 12. Ambae etiam sic enunciari pos- 
sunt: parallelogrammorum rectanguloram acqualiam ‘bases sunt 
altitudinibus reciproce proportionales ; ac vicissim sequalia sunt | 
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cupey TTEQLEYO{48Y0# cedoyamoy Î00y Y su vaio te 
pueowy mepiesopuiveo oodoyuwvit, ci tisvapes esi: 
dyvaloyov Soovra. 

"Ecvwoay al ciccapec evdsia: avadoyoy ai AL. 
T4, E, Z° vg 1 AB n00c yy FA ovrws y E 100; 
iv Z léya du vò dro voy AB, Z negiezonon 
oedoyuivior Îoov tovì vu Uno suv TA, rmapiezouira 
opdoyuvim. 

“Hyduoay ydo ano vie A, I° ompsiav vaic AB 
TA sudsia:s oo o0dds ai AH, TO, nai set0% 
sy uòv Z îon 1) AR, vj & Eloy 1 TO, xo 
rerincactuoa se BH, 40 rapaliz20y0appa. 

Kai èrsi toy vc 7 AB noos epy Tdovwu:r 
ss00c civ Z, ion dè n uèr E vj T'@, guri 
AH toy doa dis 1) AB 17005 ©j)y SA obras 06 
spoc ey AH: vuiv BH, 40 dica napeAdyloyocppa! 











parallelagramma rectangula, quorum bases sunt altitudiniba 
reciproce proportiomales C£. Pfieiderer I. c. $. 143. 

Obs. 2, Cum quodvis parallelogrammum obliquengulan 
aequale sit rectangulo aeque alto super eadem basi (!. dj 
guueratim etiam (V. 7. V. 11.) duo quaecunque parallelogramo: 
aequelia habent bascs altitudinibus reciproco proportionil 
ac vicissim. Unde ope I. 41. V. 15. idem de triangulis # 
qualibus deducitur (ibid, $$. 144. 125.). 

Obs. 3. Quodsi priores 16, et 17. partes ad corollari*. 
in Elementis ac in Obss. 2. 3. ad VI. 8. subiuncta applies 
tur; hae emergunt propositiones. Perpendiculo ab vertice i 
guli recti trianguli rectangali in hypotenusam domisso, 1) q4 
dratum huius perpendiculi aoquattr rectanguio sub segmenti 
hypotenusae ab ipso factis, 2) Cuiuslibet catheti quadraus 
aequale est rectangulo sub hypotenusa, et sub eius segmento 
quod catheto huic adiacet. 3) Rectangulum sub lateribus cita 
angulum ractum acquale est rectangulo sub hypotenusa et Pt 


x 
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20 aequale* est rectangulo sub extremis contento, qua» 
nor rectae proportionales erunt, 


f 


Sint quatuor rectae proportionales AB, Td, E, Z, 
it 4B ad- F4 ita E ad Z; dico rectangulum sub 48, 
Z contentum aequale esse tectangulo sub I°, E cone 
ento. 


Ducantur enim ab ipsis 4, J' punctis ipsis AB, 
TA rectis ad rectos. angulos :4H, T@, et ponatur 
ipsi quidem Z aequalis AH, ipsi vero E aequalis 
TF@, et compleantur parallelogramma BH, 40. 

* Et quoniam est ut AB ad TA ita E ad Z, ae- 
qualis autem È quidem .ipsi IO,°ipsa vero Z ipsi 
AH; est igitur(V.7.) ut 4B ad TA ita TO ad _4H; 
parallelogrammorum igitur BH), 49 reciproca sunt la- 


pendiculo. 4) Rectangulum sub alterutro latere circa angulum 
rectum et sub perpendiculo aequatur rectangulo sub altero la- 
tere circa angulum rectum et sub segmento hypotenusae, quod 
priori adiacet catheto. . In circulo 6) quadratum perpendiculi 
ab quocunque peripheriae puncto ad aliquam eius diametrum 
ducti aequatur rectangulo sub segmentis diametri ab perpendi- 
culo factis. 6) Cuiuslibet chordae per centrum non transeuntis 
quadratum aequale est rectangulo sub diametro per unum 
chordae extremum ducta, et sub diametri huius segmento 
chordae contiguo, quod ab illa abscindit perpendiculum in 
illam ex altero chordae extremo demissum. Unde porro con- 
sequitur: perpendiculo in hypotenusana trianguli rectanguli 
(diamerrum circuli) demisso ex vertice anguli recti (punoto 
Quocunque peripheriae), et in circulo ductis ab hoc puncto 
Vectis ad extrema diametri; 7) hypotenusam (diametrum) esse 
M alterutrum ipsius segmentum, uti quadratum hypotenusae 
(diametri) ad quadratum catheti (chordae) huic segmento ade 
ia 


| 
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csverenivBuor ci mievoal, al sesoì ras tons puri: 
"Sy di loozuviav nupelizioyvauzw evrinertor 
Pao ai sthevopal, ai sreo) tas ioug yuvias, ina tour 
&uelva’ icov cpu tovì vo BH maonlisà6y0ap por ra 
AB-stapadiszAoypapgieo. Kub fori «o pis BH ro cn 
ov AB, Z, ior ye0 1 AH vi Z: 10 di d0 rorv 
qiv TÀ, E, toy yéo 3 TO vj E- rò coe taoro 
AB, Z sspuegousvov opdopoiviov icov levi re tn 
vog-I°4, E smepieyopisva oodoravic. 

"A22@ dij vò vno AB, 1 aspispopevoy 0pdorr 
grov:i00v toro ta vno vov IA, E srepiezopira ce 
Foymvie: Zéyw dt: al riocages evdriae civado7or inor- 
car, 0g 9] AB xoos crv SJ otro: 3 E 005 or Z 

° Toy yao avdiiv sataoxst'aodivroP , Esteb 19 11 
eriv AB, Z tuov tori vò vaò rev TA, T, ut 
16 ulv Uno si v AB, Ze BH, ion quotato 
AH vj Z «o dè uno voy TA, E tò 40, ira 


iacentis: ‘ vel ut huins catheti (chordae) quadratum ad quin 
tum istias segmenti; vel ttt quadratum catheti (chords) x- 
facentie alteri segmento ad quadratum perpendiouli. Nen; 





(Fig. 556.) 
BI: l'4==BF9:BIYT4(0Obs. 2. ad VI. 1) ==BF9:141. 
=BIXF4:149 ADLTA 
, aTBXBd :T4X4B —AB9:44! 
“nr. 2. 6. 
&) Ipsa autem hypotenusae (diametri) sepmenta esse, ui 9" 


| drata cathetorum (chordarum) adiacentium B4: SF TByB! 


TBX4I (Obs. 4. ad VI. 1) —A4Bq:A4Paqa (n. 2.3) 
9) Eodemque, quo nr. 8, modo ostenditur, ex codem p®* 
pheriae puncto ductis diametro et duabus pluribusve chorii, 
perpendicutisque ab alteris harum terminis in diametram & 
missis: quadrata chordarum esse ut segmenta ipsis adiacesti 


Î 
I 


% fi 
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ra, quae circa aequales angulos sunt. Quorum au. 
mm aequiangulorum | parallelogrammorum reciproca. 
int latera circa aequales angulos, illa sunt aequalia 
VI. 14.); aequale igitur est parallelogrammum BH 
arallelogrammo 40. Et est BH quidem sub 4B, 
% contentum, aequalis enim AH ipsi Z; parallelo. 
rammum véro 40 sub T°4, E continetur, aequalis 
nim T'@ ipsi E; rectangulum igitur sub AB, Z con. 
entum aequale est rectangulo sub I°, E contento. . 

Sit autem rectangulum sub 4B, Z contentum ae- 
quale rectangulo sub TA, E contento; dico quatuor 
‘ectas proportionales fore, ut 4B ad TA ita Ead Z. 


lisdem enim constructis, quoniam rectangulum sub 
AB, Z aequale est rectangulo sub I°, E contento, 
et est rettanguium quidem sub 4B, Z ipsum BH, 
sequalis enim A igsi Z; rectangulum vero sub D°4, 


diametri. Cf. Pfleideror 1. c. 6. 147. (Caeterum quatnor prie 
mas in hac observatione occurrentes propositiones iam vidi- 
mus in corollariis ad I. 41. et T. 49.). 


Obs. 3. -Propositionum obs. praecedente expositarum tres 
primae, usus in demonstrandis X. 94. X, 35. X. Sb. gretia tran 
duntur in Lemmi: 1. ante X. 34, et ope VI. 17. VI. 16. stabi. 
liuntur mediantibus analogiis una ab VI. 8. Cor. parte priori 
petita, caeteris ex ipsis propositionibus VI. 8. VI. 4. deduotis ‘ 
(vid. Obs. 2. ad ‘VI. 8.); tertia insuper demonstratar, rectan- 
gulis sub BA et AT, BI et 44 descriptis, colligendo ex K 
5. utrumqe: duplum esse trianguli AZ. Primae et secun- 
dae demonstratio eadem, quae in Lemm. 1. ante X. 44. repe. 
Utur in Lemm. post XIII. 13. ad efficiendam praecedentis 
septimae }'Obs.. 3.) partem tertiam. Eiusdem septimae pars 
jrima in demonstrationibus XfII. 19. XIII. 15, XIII. 16, tane 
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s$ IO vj È co dea BH icov torì vu 40 val tou 
icopuvia. liv dì ‘î0uv al icoyuviy nupadàzio 
gocuuev avrnenordacv ai shevoaì, al mepi tc; 
icas yuvias: fori dea we 1 AB noòs vyv FA civ: 
* TO noos «pv AH- îon dt 7 pèey IO eg E, gù 
AH «ij Z. Sor dea dis 1 BA neoos op 4 
cus 9 E nos tv Z. "Ecv coa téovages, ru 


étyo. | 
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"Euy copelc svdelai avaloyov dor; tè vno ter 
Gxouv nequegouevor Oo0dopuyiov îoov tovì ti cal 
©ijc ins teroayuvw” nav TO USO taly dixpay sug 
qopuevov opdayuviov îoov 1 té amo tie pente 
roayuvio, ai toeie eddeia: avaloyov tcovru. 

“Eotuoav roeie ev&siae avadoyov ai A,B,T, 
oc 3 A neòc vv B oras 1 P roos cre Ilie 
ori 0 vnò vuv A, I nepusyousrov 00dopavior is 
dor co ano vis peors vije B teroayoyo. 

Keiodw vj B ion 1) 4. 





quam nota simpliciter sumitur: pariterque bis in demonitr 
tione XIII. 18. semel autem, bisve, cum adiuneta rationy 
isoyumevr yao teri vò ABI toiyuvor tg. TAA toszomy: ind 
monstrationibus XIII. 13. autem, pariter ac secunda pust 
XIII. 18. ex proportione BF:Z4="4F: F4, ve F4:45= 
A4F:BT rursus atrobique ab VI. 8. VI. 2. deducta inferiur pe 
VI. 20. Cor. 2, Quae omnia, iuncta iis, quag Ob: 2. dl 
VI. 8. motata fuere, nimis, quam ut auctori Elementorum tt 
bui possint, ab methodo abludunt alias ipsi solenni, pracuir 
sas demonstrationum subsequentiun suis locis ad perpetust 
deinceps usum stabiliendi; nomjuatim etiam theorematum gt 
neraliorum ad speciales casus applicationes frequenter deincert 
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' ipsum 490,  aequalis enim T@ ipsi E; erit paral- 
logrammum BH aequale parallelogrammo 40 et sunt 
oquiangula. Aequalium autem et aequiangulorum pa- 
lelogrammorum reciproca sunt latera (VI. 14.), circa 
quales angulos; est igitur ut 4B ad I ita TO ad 
(H. Aequalis autem J'© quidem ipsi E, ipsa vero 
(H ipsi Z; est igitur ut AB ad IA ita F ad Z. 


ì igitur quatuor etc. ; 


PROPOSITIO XAVIL. (Fig. 365) 


Si tres rectae proportionales sint, rectangulum sub 
xtremis contentum aequale est quadrato ex medìa; et 
ì rectangulum sub extremis contentum aequale sit qua- 
rato ex media, tres rectae proportionales ezunt. 


Sint tres rectae proportionales A,B,T,ut Aad 
B ita B ad I’; dico rectangulum sub 4, TI conten« 
um aequale esse quadrato ex B. 


Ponatur ipsi B aequalis 4 


rdhibendas. quamvig obyias ét faciles; seorsim enunciandi, 
it immediate essent ad usus occurtentes paratae. Cf. Obs. 2. 
xd IT. 3. Unde, quum ineuriaa et oscitantiae auctoris isca 
Iribuere haud liceat, probabile fit, ut hodienum, ita et olim 
communibus, tironum praecipue etiam usibus parata fuisso ele- 
mentoram exemplaria variis modis respectibusque , compandii 
sc facilitatis gratia, forsan et arctioris systematis praotextu 
(vid. Proclus in libr. II. p. 21.) truncata, sicque plura, pras- 
serrim, quaé solis X. ac XIII. in praecedentibus librie inservi- 
ent, his excidisse: ac multifariam, nec apte semper et uni- 
formiter, illorum textui assutis lemmatibus (Cf. Obs. 5. ad 
Euclid. Element. P. IL P | 
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Kei drei tori vig 4) A smog ny B oùrosz) 
spec ri,y IT, toy dè 1 Bai 4° Sor deu wc td 
aoos 179 B cirtws 9 4 ne00s cpv T. ‘Et dì rico 
ose eU3siu a vadoyoy uoL, To Uro tww ugo seni 
qoprsvov oodoyuviov Tcov èorì tu Vsro rwy picwer nr 
pispo piro oedopwrio” so coa vano tv A, T'isv 
dori vò Uro tiv B, 4. ‘Aia c0 vaò vv B, dvi 
eno eie B iotiv, ion yuo w B ti 4 vo docs 
aci A, I nepieyonievov 0pdoywwioy ÎGov ieri tv 
ano rc B rergapuva. 


VI. 1.), insertisque auctariis ansam dedisse. CE Pficidea 
$. 148. 


Obs. f. Ope Prop. VI. Î7. demonstrari posse I. 47. di 
mus'in Excursu ad T. 47. C£. Pfeiderer $. 149. 


O bs. 6. Fadem Prop. VI. 17. explicat identitate» con 
structionis problematum IT. 14. et VI. 13., quae aequipolier 
docet. €f. PAeidorer $. 150. 


Obs. 7. Uti casus particularis Prep. TIT. 55, qiiem ssun 
assertuom Obs. 3. nr 5. ac solutio problemmatis Il, 14: (vir 
Obs, 3. ad IL 14. sub fine) in libro IL et III. ope IL 5, I 
47. demonstratur, heic per III. 61. VI. 8. VI. 17. adstrnitor, 
ta universim Prop. JIT. 55. ex INI. 21. VI. 4. VI. 16, pae 
°nferri. Ostenditur nempe, duas rectas intra circulam se # 
cantes s8 mutuo secare in partes reciproce proportionile!, 
unde caetera ex VI: 16. Auunt. Cf. Pfieiderer, $. 151. 


Obs. 7. Similiter Prop, HI. 36. ipsiusque conversam Ill 
37. ex III: 32. eiusque conversa, et VI. 4. VI. 6. VI. fl. ne 
rere licet. Ostendetur nempe, duabus rectis in circulum ist 
dentibus, quarum una circulum contingat, altera secet, comu: 
gentem mediam proportionalem esse inter secantem, ciusg! 
partem exteriorem, et contingentis quadratum acquati reds” 
gulo sub tota secante, ipsiusquò parte exterioti, et vice Ye 
CL, Plleiderer. $. 152. 
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Et queniam est ut 4 ad B ita Bad l', aequalie 
utem ‘B ipsi 4; est igitur ut 4 ad Bita dad I. 
i autem quatuor rectae proportianales sint, rectangita 
am sub extremis contentum aequala est (VI. 16.) re. 
tangulo sub mediis contento; rectangulaem igitur sub 
4, I aequale est rectangulo sub B, 4. Sed rectau- 
muinum ‘sub B, 4 est quadratum ex 8, acqualis enim 
3 ipsi 4; rectangulum igitur sub 4, 4° contentna 
equale est quadrato ex £. 


LU 


Obs. & Quodsi (Fig. 365) 428 circulum contingat in 2, 
4I° secet in 4 et T, triangula 44B, 4BI", cb angulum 4 
trique communem, et 44B_:4BF (AI. 52.) asquiangala 
runt (I. 32.), adeoque 
4A4:4B=AB : BI (VI. 4.) = AB: ABXBI ,(Obs. 1. ad 
4B:4F=-4B: BI =—A4BYXBIT :BFqi VI.1 
taque A4:A4N-=A4Bq:Bf"9 (V. 22.) h. e. ab puncto extra 
ivculum ductis recta eum contingente, et altera ipsunì sevante, 
luctisgue in circulo rectis inhgentibus  puncetum contacius 
vioris et punéta sectionum alterius; tota secans recta' est ad 
‘artem ipsius exteriòrem, uti quadratum rectae ab’ puncto con: 
actus ad extremunm secantie totius ductae, ad quadratum rectae 
rngentis punctum contactus,. atque alterum gectionie punctum 
Vicissim, sì A4:4F=-AB4:BI", cam ducta rectae AB pas 
allela IF, etiam sit A4:4f==AB:FB—-ABy: ABXFrE 
Obs. 2. ad VI. 4. et Obs. 2. ad VI. 1.), ideoque (V. 11.) 
4Bq:Bl'qaABq: ABXITE et (V. 9,) BI q— ABXKTFE, et 
VI, 17.) 4B:BI=BT:TE,acsit arigulns ABT- PIE (I. 
9), est «bgulus A=4B7 (VI. 6.) et hinc 42 circulim in 2 
‘ontingit (Obs, 2. ad III, 32.). Cf. Pfleiderer $. 153. 

O bs. 9. Proposita Obs. 7. 8. sic ctiam ennutiantur: circa 
tiangulum non aequiorurum descripto circulo, vt per verticem 
rianguli ducta retta circulum tangente; haec basi productae 
ic ocenrit, ut restangulum sub rectis puncto luic occursus 


‘.; 


Si. 


. basis AF ad partes cruris minoris sic in 4 usque produ: 


‘ iacentium quadrata ; recta ab puncto 4 ad verticem EU 
‘ guli Autta circulum triarnictirlo civcumscriptum in B rontir 


ì 


—_ 
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Alè dij re vno vuv A, IT icov torri cr 
rie B- Aya dui toviy vg 1) A n00s 179 Bons 
B 006 vv F. 
>» Toy yoo avrav seracnevacdivimy, aci voti 
ev A, I icoy tor) ré anò vic B, aMd wc 
rie B 10 vno-vov B, 4 toxy, ton yeog Bri 
so doa vo vuv A, T îcoy tovì té vrro B, 4. Lu 
extremisque basis interiacentibus agquale sit quadrato rectie » 
eodem occursus puncto ad verticem trianguli ductae; rece 
vero inter punctum illud occursus ac terminos basis in iz 
abscissao eandem habeant rationen, quam crurum trizug:.. 
quibus adiacent, quadrata, Nempe, si triangulo ATB, css 
crys 4B%> BT, circulus circumscribitur, et hunc in 80 
tingens agitur recta B4: ob angulum 4BF=4d (ill da; 
<4FB (I. 18.), ‘ideoque angulos 4BL4-4FB<A4F5+£ 5 
h. e. (I. 13.) <2 rectis® ad partes angulorum 4B/, 403 
‘concurrunt. rectae 4F, B4 (I. Post. 5.). Ac tum rec: 
AAXAT=4Bq (Obs. 7.) ot A4:4T=AB q:Blq (08 
Vicissim 1) si trianguli nòn aequicruri AI°B basis dl Apa 
tes cruris minoris BI sic prodncitur, ut rectarigulam sub E 
iecta I°4 et sub. composita 44 ex basi AI" et adiecta 141 
quelè sit quadrato rectae .1B ab termino 4 continuztioni; & 
sis ad trianguli verticem B ductae: recta hraec circulum tie 
gulo circumscriptum in 8 contiugit (Obs, 8. nr. 2.) et segmer 
basis 44, dI" terminis ipsius A, I°, ac puneto d intercerè 
sunt uti quadrata crurum trianguli AB, BIT, ipsis adiaceri: 
(Obs. 8. nr. 1.). Arque.?2) si triauguli non sequicruri 4° 


ut scomenta eius dd; A4F, puncto hoc d; terminisque asi 
A, T ìntercepta, sint, ut crarom trianguli 4B, BFn” 


(Ob. 9, nr 2.‘ er rectae 48 quadratum acQuale est rectan.'* 
sub seziuentis 44, 4I basis puncto 4 a€ terninis eil! 4, 
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Sed rectangulum sub 4; I aequale sit quadrato ex 
BR; dico esse ut dad B ita Bad L. 


lislem enim constructis, quoniam rectangulum sub 
A, I° aequale est quadrato ex B, sed quadratum ex 
B est rectangulum sub 8, 4, aequalis enim B ipsi 
4; erit'igitur rectangulum sub 4, I" aequale rectan- 


iuterceptis (Obs. 8. nr. 1.). Posterior conversa est Lemma 2. 
Libri HI. Locorum planorum Apollonii. Cf. Pfeiderer. $. 153. 

O bs. 10, Pariter immediate per HI. 21. vel IIf. 22. et 
VI. 4. VI. 16, demonstratur, quod a Clavio ct Baermanno III. 
Prop. 56. subiungitur corollarium (vid, sopra III. 56, Cor. 1.‘, 
uempe si ® puncto extra circulum ducantur duae rectae eum . 
secantes, rectangula sub totis secantibus, et partibus carum 
oxterioribus aequalia esse, sive, quod codem redit, totas se- 
cantes esse partibus suis exterioribus regiproce proportionales. 
CE. Pfleiderer. $, 155, . 

O ba. 11. Ex VI. 16. porra consequitur, cuiuslibet. trian- 
guli ABA (Fig. 366.) angulo. quocunque 4 bifariam secto per 
rectam' 47", rectaugulum sub eius lateribus 44, 4 angulum 
d comprehendentibus aequale esse rectangulo sub segmentis 
AF, TB tertii lateris, ab recta 4I factis, una cum huius 
rectae AI quadrato (quae est Rob. Simson. Libr. VI. Prop. 
B.). Circumscribatur enim triangulo 4284 circulus (IV. 5.), 
ri recta 41° producta rursus occurrat in E, et iungatur alter- 
una recta AE, BE. Posteriore ducta, est angulus AE (III. 
21.). Quare, cum etiam sit angulus A4T=B4E (hyp.) est 
AA:4P=E4:4B (VI. 4.) et hinc rectang, A4XKABZ=BIXK 
AT (VI. 16.) —4FXIEH4-4Fq (I. 3.) =AFXIB44Fq 
(III. 35.). Cf. Pflciderer, $. 157. 

Obs. 12, Porro rectangalum sub duobus quibuscunque 
latevibus cuiuslibet. trianguli aequale est rectangulo sub dia- 
metro circuli triangulo circumscripti et sub perpondieulo ex 
vertice anguli, quem latera ista compreh&ndunt, in latus tere 
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dè so Uso tuv dxowv icav Y cd Uno cur piowy, a i 
céocaose sUdsici arddoyov sicu corro diga dc i 4 


soòs «7)v B ovrws 1 4 npos vyy T. "Ion dè i B 


ti d' ws doa 7 A node viv B ovros + B noos rr 
T. “Eay dea socie, na) va #76. 
IHPOTASZIIX ww. 
"Anò «is dodeions evdrias tea dodiru erre 
yodipo Gposdo te sab dpeoiwg usizevov svdtzoa 
pov avapouwat. 


tiam demisso. 1) Si ipsum alterutrum latus 48 (Fig. #°) 
tertio BI est perpendioalare: alteruro AI' diameter est circul 
triangulo circumscvipti (III. 31. Conv. vid. Obs. ad IIL il 
vel III. 33. nr. 2.) et propositio ad hanc identica» rela: 
rectango BAYXAT=ITAXAB. 2) Si uterque ad basie sat 
tium Jatus 2 (Fig. 368.) angulus est acutus, quicusqse 8 
angulus BAI" duobus lateribus B4, AF compreheasu; ve 


, si alteruter ad basin angulus 487° (Fig. 369.) est obisss 


per verticem 4 ducta diametro 4ZE, et iuncta BE recta, p 
pendiculoque 44 in basin 25° demisso; ob angulos 452, 
AA rectos (III. 31. ot Constr.) atque EI" (III. 21.) int" 
angulit ABE, AAN est BA: AB=<4A: AF (VI, &), provò 
rectangul. BAY AT--EAYX 44 (VI. 16.). (Rob. Simes 
Prop. C, Libt VI, Pfeiderer, $. 158.). Hinc rectang. 2/X 
A4:BAKAF=BFYXA44: EAXA4 (V. €) —BI: BA (0 
4. ad VI, 1.), ubi rectaàg. BI'X-44 duplum est arese in 
guli (I. 41,). Quare duplum areae cuiusvis triànguli es 
rectangulum sub duobus ipsius lateribus, uti tertium latus # 
diametrum circuli rriangulo circumscripri. Cf Pfcidere 
$. 159. 

O bs. 13. Rectangulum contentuniSdiagonalibas ArD 
(Fig. 370.) figurae quadrilaterae circulò inscriptae aequale 6! | 
Zuobus rectangulis ABYXX4F4-BIYXA4 contentis oppositis eil 
baseribusi Fiat enim anguiue 4BE acqualis aggulo ABI, 
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guio sub PB, 4. Si autem rectangulum sub extremis 
nequale est rectangulo sub mediis contento, quatuor 
1ectae proportionales sunt (VI. 16.); est igitur ut 4 
ad B ita 4 ad T. Aequalis autent B ipsi 4; ut igi- 
tur A ad B ita Bad. FI. Si igitur tres etc. 


PROPOSITIO XVIII. (Fig. 371.) 


A data recta linea dato rectilineo simile et aimiliter 
positum rectilineum describere, 


sirique addatur, vel ab utroque subtrabatur, angulus com- 
munis EB4, eritque angulus ABd aequalis angulo EBZ. Et, 
quum praeterea sit angulus 44B—BTE (Ill. 21.), quippe 
in eodem cum illo segmento positus, erit triangulum AB4 
aequiangulum triangulo EBF, adeoque (VI. 43.) BF:rE—- 
B4:44, ideoque rectangulum BIYX44=FEXB4. Porto, 
quum angulus 4BE aequalis sit angulo 487, et angulus BAEZ 
sequalis angulo BA/ CITI. 21.), erit triangulum A4BE aequian- 
grlur triangulo ABI, adeoque (VI 4.) BA: Ab==Bd4: dl, 
ideoque rectanguium BAYXAT=4EXB4. At ostensum fuit, 
esse rectangulum BIFYX-44=FEXB4. Erunt itaque rectan- 
gula BAY 4F4+-BFXA4=ATXxB4. Haec propositio est 
theorema Ptolemasi iu weydd7 ovvretee L. 1. c. 9° er apud 
ipsum fundamenti loco inservit tabulis eius trigonomettricis. 
Habetur illud etiam apud Rob. Simson. Prop. D., VI. in ed. 
Angl., apud Plaifayr., Kraft. Instit. Geom. Sublim. 6. 91° 
aliosque. Ad eandem propositionem referrì potest sequens 
theorema, quod est apud Plaifayr. Prop. E., VI, Sì segmen- 
tum aliquod circuli ABS (Fig. 371.) bisectum sit in I°, et e 
punctis extremis 4, 8 segmenti , pariterque e punoto bise- 
ctionis I° inflexae sint ad punctum aliquod 4 reliquae circum- 
fereutiae rectae 44, B4, TA: summa rectarum A44+-Bd a 
puucpis extremis basis inflexarum ad /°4 veciam a puncto bi- 
sectionis inflexam eandem iationem habebit, quam 48 basis. 
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"Ecto 1 uèv dodsica evdsia: 7 AB, tò Bè dov: 
evBuyoappov vo LE dei di) ano vis AB evdee, 
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Exctevy9w 1 4Z, salì cuveocara noos vi 48 
evdsiu xul volg mo0c avrij ogpeiois vos A, Bu 
uiv stoos te L'ywvia io) ) vno HAB, xi di vw 
TAZ è0n 1 vò ABH* Zon) doa 7 vnò [ZA ho 
ti) vno AHB èariy i0y° icoyuviov pa tori vo ZF 
soiyavovy vi HAB sprypivo avaloyor dea torir «; 


ii ZA rpòg civ HB oùves 1 ZI 10005 xiv HA vi 


segmenti ad AI basin segmenti dimidii, Quam ein s: 
4584 quadrilaterum circulo inscriptum, erit ex pracced. 4S 
MXBIHABXATN--ABX AN i. e. ob BIAT (UI. 8) (44 
-4AB)XATZABXA'N (H. 1)., adeogue 444+-B4: [4-48 
AI (VI. 14.). -(Playfair Prop. E. VI. CE.91 vel ur estapil 
Rob. Sims. Dat. 97.). 

O bs, 13, Conversas praecedentium, praeter iam Obi. + 
8qg. expositas notamus adhuo sequentes. Si quadratam pe 
pendiculi 44 (Fig. 556.), quod in trianguli ABI" laws BPu- 
gulis ipsius acutis interiacens ex vertice opposito 4 derit 
tur, aequale eat rectangulo sub segmentis B4, ATF laters BI 
ab perpendiculo 44 factis, seu (VL 17.) si perpendiculur 
44 medium proportionalo est inter segmenta B4, 47 lat 
BI": trianguli ad verticem 4 angulus est rectus, Quippe è 
BA:4A4="4A4:4F, et angulos ad 4 rectos, est anguins B4 
= (VI, 6.); angulua igitupr BAI: T4-TA44= recto (IL® 
Cor. 5.). CE Pfleiderer. $. 1€0. Pappus Collect. Mater 
1. VII, Prop, 20%. propositioni huic adiungit: si quadratini 
perpondiculi 44 (Fig. 372.) minus fuerit rectangulo sub seg 
mentis B4, AF lateris BI, angulus BAF erit obtusus, sima 
(Fig. 374.) acutus. Semicirculo enim super diametro BI de 
scripto, qui perpendiculum 44 ir puncto E sccet, ac resi 
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Sit data quidem recta 4B, datum autem rectiligeum 
TE; oportet a recta linea AB rectilineo I°Z simile et 
similiter positum rectilineum describere. 


Tungatur 42, et constituatur (I.' 23.) ad rectam 
AB et. ad puncta in ea 4, B angulo quidem ad J" 
aequalis angulus 7.4B, angulo vero TZ aequalis 
angulus ABH; reliquus igitur TZ4 reliquo AHB 
est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur est triangu- 
lum ZIA triangulo HAB; est igitur (VI. 1.) ut Z4 
ad HB ita ZI ad HA et TA ad AB. Rursus, con- 


BE, IE iunctisa ob E49= rectangulo BIX4F (Obs. 3. nr. 
5.) priori casu erit 44<E4, et hinc angulus BAT> BEI 
(I. 21.); posteriori 44>E4, atque angulus BAT <BET (I. 
21.). Rectus autem est angulus BEI (III 31.) Cf. Pleiderer. 
$. 161. Propositorum in hac observatione casus specialis, quo 
segmenta B4, AF aequalia sunt, comprehenditur etidm iis, 
quae nr. 2. in Excursu ad I. Prop. 47. etc. ad finem'libri II. 
diximus. Cf. Pfieiderer. $. 162. Et, quum ostensum sit, ractum 
esse angulum BAI" (Fig. 356.), quem ab extremis B, I° roctae 
BI ad extremum 4 perpendiculi 44 ductae BA, F.f compre» 
hendunt, si rectang. BAXAF=444, séu si B4AA=-A4A4:AF; 
fer conversam III. Si. consequitur: circuli super diametro BI 
descripti peripheriam transire per verticem A rectae 4/4 dia- 
metro BI' int&t extrema ipsius normalis, quae media propor- 
lionalis est iuter segmenta diametri 87° puncto 4 facta, seu 
cuìus quadratum rectangulo sub segmentis illis est aequale. . 
CE Pflciderer. $. 169. Ea quae ad hanc propasitionem notata 
sunt solutioni etiam plurimorum problematum inservire pos- 
sunt, quorum exquisitam copiam exhibet Pfileiderer. Ì, c. $$. 
166-194, quae brevitatis studio hic praeterimus. Quae hacte- 
nus ad Propositiones libri *V/I. observata sunt, desamsimus ple- 
raque ex Pfleideren scholiis in libro "VI. Elementorum Eu- 
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o TA 1005 env AB. Ilahy, ovvsovisa nooc sf 
BH sùdsiu sal tols rpos avv onueiois wi; B, I 
sg uèv uno AZE yuvie ion 7 vo BHO, sj dà 120 
. ZAE toy 7) vnò HBO lot) ape 9 ngoc e E Zosn: 
sp nio0c ro 0 doriu ion° looyuviov dea così vv ZZIF 
solyovov «iu HBO spiyova aveloyov deu riv »: 
9 AZ 5005 vr)v HB o0vws 1 ZE npos vp HO, zai 
s$ EA n00s cry OB. ‘Edsiydy dè mal ic ZA suor; 
ey HB oùrvos 7) cs ZI noos viy HA mis FT! 
npoc ryv AB nai ws ou ZI 005 sy AH ovra; 
.9 ve TA noos vyy AB naì 3 ZE npos vir HO. 
nal ivi 9 EA no0s vip OB. Kalènel iontorir 7 
pev ino TZA4 yovia <q vno AHB, 1j dè vnò AZE 
si inò BHO 04) do 1 vno TZE dg vi ae 
AHA ?oviy ion. de sd avra dr val 1) ino JE 
ij Und ABO toriv îon, tove dì nol q pèv spor re 
I «ij moos vé A îoy, 1 dì noas cò E vj meposve 
@- icoyuvwy dea èovì vo A0 «i TE, mal ves ne 
sac icas yuviag avuti risvoas avddoyov Èyer Opor 
age tori 70 A0 svovyoauuov vi TE evdvypapo. 


elidis, quoram P. IL Tubingae 1800.; P. II. 180î.; P. IL 
1802. rypis expressas fuerunt. Pars IV, prodiit ibidem 180%, 
in qua nnice de VI. propositione 25. et VI. definitioze i» 
=tpote qua nititur VI. Prop. 23. agitar. Quippe hanc ipse 
VI. 35. inepte loco sno motar et înter propositiones ad fire 
rat similes pertinentes positam fuisse iudicat auctor, De he: 
itaque postea loco suo, et în excursu ad hunc libram vide 
wins. Dolendum autem est, scholia Pfleidereri in religs 
libri VI, propositiones, quas ille iam elaborata in scrini 
babet, sublata in Universitata Tubingensi consuetudine, oxs 
sione Magisterii philosophici quotannis dissertationes public 
conscribendi, nan in publicam lucem exira potuisse. E qu: 
bue benevole ab auctore nobiscuam communicatis, nonne! 
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tituatur (I. 23.) ad rectam B/7 et ad puncta in ea B, 
H, angalo quidem 4ZE aequalis BHO, angulo vero 
ZAE aequalis 7HBO; reliquus igitur ad £ reliquo ad 
9 est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur est trian- 
gulum ZIE triangilo HB@G; est igitur (VI. 4.) ut 
dZ ad HB ita ZE ad HO, et Ed ad BOB. 
Ostensum est autem etiam, ut Z/ ad HB ita ZF'ad 
HA et TA ad AB, utigitor (V. 11.) ZI ad AH 
ita et IY4 ad AB et ZE ad HO, et adhuc Ed ad 
GB. Et quoniam aequalis est angulus quidem FZd 
angulo 4HB, angulus vero A4ZE angulo BHO; ta. 
tus igitir TZZ toti AHO est aequalis. Ex eadem 
ratione et I°Y4E angulo AB0 est aequalis, est autem 
et angulus quidem ad I ipsi ad 4 aequalis, angulus 
vero ad E ipsi ad ©; aequiangulum igitur est 40 
ipsi TE, et circa aequales angulos latera proportionalia 
habet; simile igituy est rectilineum 40 rectilineo TF 
(VI. 1, Def.), 


certe in sequentibus breviter lectoribus noitris sistere voluimus, 
nos rem ipsis admodum gratam facturos esse, persuasi. Cf. 


quae supra diximus ad VI. Def. 1, 
PROPOSITIO XVIII. 


O bs. 1. Quod ad sensum problematis, et mazime verbo- 
Yum ,,similiter positum‘' attinet, Clavius eum ita exprimit: 
»dicuntur rectilinea super lineas rectas doscripta esse similia 
et similiter posita, quando anguli aequales constituuntur super 
1p5as rectas lineas, et tam reliqui aequales anguli, quam latera 
propoertionalia semper ordine sese consequuntur,‘* Borellus 
Autem rem ita explicat (Euclid. restit. lib. IV. Prop. 16.): 
problema poscit, super data recta linea describere polygonum 
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. Ano ris dode'anc ou evdsias vis AB cu È 
Five: svduyoauuio IE Opoov te nai Opotms 1: 
uevov evduyouuuov avayeyoaria to 40. “Ou 
| der nortoa. 


MPOTASZIS® us. 

Te apo qcoiyava moos dilria tr distàaciori 
Zoyw tori suv c,00d0ymv rtievpv. 

“Ectw duoa rgiyuva va ABT, AEZ toys în 
sv n006 té B yuviav vi] mo0s té E, we di vi 
AB noos ey v BI ovrws vv AE so0s «rv EZ, sr 
duodoyov elvat vijv BI vj EZ: liyw ou vò ABI 
soiyuvov nodc to AEZ toiyuvov disdagiova do; 
Fee greo ) BI 1008 vv EZ. 

Ellrgdw yuo uv BI, EZ corn avaioyr r 
BH, wscvs elvar ws vgv BI moos tv EZ ovras 
EZ n006 vv BH- uo) tnsbe0y3w Y HA. 

Eneì ovv èoviy ds 1 AB noos cry BI otte: 
9 4E noòoc ti v EZ: èval)dt dea 2oriv vs dB 
n00 vj v AE ovrws 1 BI so0s vv EZ. AI} è 
ij BI n00s tiv EZ oirws torìv 1 EZonos o 
BH: sol cig doa 4 AB nds civ dE ovvws i E 
soc «sv BH «iv ABH, dEZ dea voiyavav cr 
sinsnordaoiv ai nisvoul, al srsoì Tag icag giair.Gs 
dato aequiangulum, ‘et habens circum angulos aequales later 
proportionalia lateribus illius, ita ut data recta homolog: “ 
dato lateri polygoni, Necessitatem autem vocum simile 
positum‘, quae Ramus definiri debuisse non sine ratione U° 
net, iure asserit Tartalea contra Campanum (in cuius versioe 
VI. Prop, apud ipsum 19. ‘illao omissae sunt), Nempe om? 
his vocibus plura uno rectiliueo super data recta construi p°* 
sunt, ita ut dato rectilineo siut similia, Cf, ,PAleiderer. Schol 
msc. $$. 256. 257. 
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A data igitur recta 4B dato rectilineo TE simile 
t similiter positum rectilineum 49 descriptum est. 
Juod oportebat facere. 


PROPOSITIO XIX. (Fig. 376.) 

Similia triangula inter se sunt in duplicata ratione 
homologorum laterum 

Sint similia triangula ABI, 4EZ, angulum ad B 
aequalem habentia angulo ad E, et sit ut AB ad BF 
ita 4E ad EZ, ita ut homologum sit BI' ipsi EZ; 
dico triangulum ABI ad triangulum 4EZ duplicatam 
rationem habere eius quam habet BI' ad EZ. 


Sumatur enim (VI. 11.) ipsis BI", EZ tertia pro. 
portionalis BH, ita ut sit ut BT ad EZ ita EZ ad 
BH; et iungatur HA. 

Et quoniam .est ut AB ad BI\ita 4E ad EZ; 
alterne igitur est (V. 16.) ut AB ad 4E ita BI ad 
EZ. Sed ut BT ad EZ ita est EZ ad BH; utigi. 
ur (V.11.) AB ad 4E ita EZ ad BH; triangulorum 
igitur ABH, 4EZ reciproca sunt latera circa aequales 
angulos. Quorum autem triangulorum unum angulum 
unì aequalem habentium, reciproca sunt latera circa ae- 


O bs, 2, Circa demonstrationem huius propositionis, ut 
est in textu graeco, iure monet Rob. Simson., vitiatam eam 
videri, quod in quadrilateris tantum ostendatur propositio, nec 
dicatur, quo modo’ extendi possit ad rectilinea quinque aut 
pluriam laterum, Idem praeterea observat, in duobus trian- 
gulis inter se aequiangrlis hic concliidi, esse latus unius ad 
latus homologum alterius, ut latus aliud primi ad latus alterins 
luic homolognm, sine permutatione proportionalium contra 
morem Euclidis, ut ex sequente Prop. 19. manifestum sit, 
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"Sy di, piav pid tony ifoveav puviav seryuvev, crt 
nenoviaciy ai qisvoal, ai steoì tac ioac yusic;, 
fou torìv îxciva' inov doa tovì co ABH sciyuvor ve 
AEZ corpwveo Kai trei coxuy vc * BI noos vr 
EZ ovros ) EZ no0c ey BH: tay dè soeig evdri 
avadoyoy wolr, 7] N0wry steos yy coitiy diniacr 
Zoyov èys1v diyetai neo n00g vv devrioov 3 BI 
doa npos ev BH dindaciova Aoyow èxei sre0 1 RI 
nooc tv EZ. “Ls dèi 1 BI noos vv BH otra: 
so ABI «oiywvov stoòs vo ABH coipuvor sui to 
ABI ica roipuvov npoc vo ABH dindasiosia 1070: 
&jss 9560 9 BI noos civ EZ. "Icov dì sò ABH 
roiyovov td dEZ coyuve: sal 10 ABT èoa soize- 
vov sos 10 AEZ toyuvov dendagiova Zoyor its 
gnee 1, BI stpos tv EZ. Tadoadpora, saiveti 
HOPIXMAÀ. 

"Ex dy TOVTOV puvegoy » ou tay tosis svga 
cvalopor Wow, suli ‘ws 9 TLUTY 37008 Syy count? 
UUTWS TO AITÒ TC AOWTYE Toiyuvov npP0C To ano tis 
devrigas Opotov ual ouoiwg uvaypagopevow èsrsi10 
. &deiy;, ws q TB noog tv BH ovrws vò ABD 
guvor nous to ABH roipuvov, tovriori so AEZ. 


HPOTASZIS «.. 


Tù Guora moduyuva ei re opota tolyeeva dra 
petto: nad eic Îca 10 rifgdos mal opodoza tois 0Ào: 


idemque vitium recurrere in conclusione, Contra hance ume 
observationem forte haud iniuria monere queas, niti conclu 
riodem a Rob. Sitnson. reprehernisam rion quidem enunciato * 
tdemonstratione VI. 4. Cf. Pfeiderer. l. c. 6. 261. Perfect 
autem demoustratio problematis solutionem ostendere potest 
primum in triangulis, ab his procedere ad fisuras quadrilater 
ab his ad quinquelateras, et ita semper a quavis figura retti: 
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juales angualos, illa sunt aequalia (VL 15.); aequale 
gitur est triangulum ABH triangulo AEZ. Et quo- 
niam est ut BI ad EZ ita EZ ad BH;si autem 
tres rectae proportionales sint, prima ad tertiam du- 
plicatam rationem habere dicitur. (V. 10. Def.) eius 
quam ad secundam; BI' igitur ad BH duplicatam ra- 
tionem habet eius quam BI'ad EZ. Utautem Bad BH 
ita (VI. 1.) triangulum ABI ad triangulum ABH; 
ergo et. triangulum ABI ad ABH duplicatam ratio. 
nem habet eius quam BI" ad EZ. Aequale autem 
est triangulum ABH triangulo 4EZ; unde et trian- 
gulum ABI" (V. 7.) ad triangulum 4£Z duplicatam 


rationem habet eius quam BI' ad EZ. Ergo similia 
etc, 


COROLLARIUM. 

Ex hoc manifestum est, si tres rectae propor- 
lionales sint, esse. ut prima ad tertiam ita triangulum 
ex prima ad triangulum ex secunda simile et similiter 
déscriptum; quia ostensum est, ut £'B ad BZ ita 
triangulum ABI" ad triangulum ABH; hoc est AEZ, 


PROPOSITIO XX. (Fig. 373.) 


Similia polygona in similia triangula dividuntur, et 
Numero aequalia et homologa totis; et polygonum ad 


linea ad aliam, quae habeat numerum laterum unitate maiorem, 
unde deinde genéraliter propositum tonstabit. 

Obs, 3. Aliam modum paullo expeditiorem, super linaà 
data 48 constituendi figaram rectilineam similem et similiter 
Positam dato rectilineo ALMEZ (Fig. 975.) Clavius docet ita 
fere. Ponatur data AB super latus 41, quod ei homologum 
esse debet, ducantur deinde ex 4 ad vertices angulorum figutaa 





° 
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xcì 0 rtoltiyavor xooc to moivyuvor dragon 


— Acpow dyet 7jreo 1 cpuoloyos nàevga 15006 817 0|0 


Zoyov rndsvouv. - 

"Ectw duoa nolvyova ca ABI4E, s ZHOKL. 
op.odoyos dè sora 1) AB vi ZH lépw ove va ABITI". 
ZHOKA roLvyuva ic te duosa eoiyava dearvis.. 
xai eic Îoa co saÀrtos sal duoloya toic olo, ri 
0 ABIAE snolvyuvov nooe rò ZBOKA suit 
yovoy dirdagiova Zoyov È; reo 9 AB neo": 
ZH. 

Enetsvy3woey ai BE, ET, HA, 40. 

Kal énsì buoy tore vd ABCAE snolvyuror re 
ZHOKA soàvyuvo, î09 tovìiv Y vno BAE pu. 
«ij vrio HZA tuosi toviv ws 1) BA npog AE vi» 
i ZH node ZA. ‘Ens ovy dio egiywva imc 
ABE, ZHA piav yaviav pù yovia ic7y doris 
neo di tac i0ag yuvias tds sedevoas awdloyor i: 
yuyioy dea tori to ABE coiyovov co ZH1t 
guvo, dere xa) Guocov ion doa tovìv 1f vò ABI 





rectao 44, AE eto. per £ ducatur B@ parallela rectae rK 
per @ pariter OZ parallela rectac 4E etc. et facile osiendet»», 
esse triangula 420, AT; A0I, A4E etc. adeoque tota rec: 
linoa AB@IK, AI4EZ similia et similiter posita. 

Obs. 4. Huc pertinet problema (vid. XII. 2. et XII Il 
dato circulo inscribendi (circumscribendi) figutam rectilines 
datae circulo alii inscriptae (circumscriptae) similem e! sini 
liter positam. Cf. Pfleiderer. l. c. $$. 263. 264. | 


PROPOSTTIO XIX. 
O bs, 1. Sensus huius propositionis est (Cf. dicta ad V 


Def. 10.), similia triangula inter so habere rationem, g5% 


eadem sit rationi duplicatae laterum homologorum , vel 1ri2r I 
gulum ABI esse ad aliud ei simile 4FZ in eadem ratione pr 
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ygonumn ‘duplicatam raliouem habet eius quampho- 

logum latus ad homologum latus. 


Sint similia polygona ABI4E, ZHOK4, homo. 
sum vero sit latus AB ipsi ZH; dico ABIAE, 
HOKA polygona in similia triangula dividi et in 
unero aequalia et homologa totis, et polygonum 
BI4E ad polygonum ZHOKA duplicatam ratio. 
:m habere eius quam habet 4B ad ZH. 


lungantur BE, ET, HA, 40. 

Et quoniam simile est polygonum ABIAE poly. 
ono ZHOKA, aequalis est angulus BAE angulo 
IZA; et est ut BA ad ME ita ZHa4 ZA (VI. 
)ef. 1.). Et quoniam duo triangula ABE, ZHAO 
num angulum uni angulo aequalem habentia, circa . 
equales autem angulos latera proportionalia ; aequian- . 
sulum igitur est triangulum ABE triangulo ZHA 
VI 6.), quare et (VI. 4.) simile; aequalis igitur est 


qua est latus BY priorie trianguli ad rectam aliquam, ad quam 
BE habet rationem duplicatam eiuy ratiohis, quam 2 habet 
ad Jatus EZ ipai homologum in altero triangulo, vel, si su- 
mitur (VI. 11.) BIF\EZ=EFZ:BH, esse triangalum ABI ad 
triansulum 4£Z in cadem ratione, in qua est BI ad BH, 
Caeterum patet, loco lalerum BI, EZ quaevis alia homologa 
poni potuisse. Et inverse erit ratio trianguli 4£Z ad triangu- — 
lum ABI duplicata lateris EZ ad BI°, vel erit triangulum 
4EZ ad triangulum 4BI" ut BH ad BI (Cor. ad B. V.). 
PAeiderer. in ached. msg. $$. 269. 270. 271. 273. ‘ 

Obs. 2. Quodsi in triangulorum similium (Fig. 377.) 
homologa latera 87, EZ perpendicula 40, 4X demittantu 
ex verticibus augulorum homologorum, erit, ob. angulos B et 
E, pariterque @ er XK, adeoque (I. 32.) etiam reliquos aequa- 


Enc'il Element. P. II. Q ©: 
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povia ij vo ZHA. “Est dè na) cd 7 vo ABI 
6.7 vj vno ZHAO îcn, dia 13)v ouosenta vivr 
lvpuvuar Zon dea 1 ind EBT yevia doti ri 
Uno AHO èîory ion. Kai tel del Vidi Opotorre 
toy ABE, ZHA teyavay, dovìy se 7% EB ao; 
BA odtwe 7 AH node HZ, dile puo naz die 717 
duossezia tuy molvyavev, toviy dic 17 AB 00; BI 
otruc 7 ZH neoc HO ditoov da torlv vs 1 EB 
moòc BI oùrwc 7 4H n00c HO, sai negì sos ix; 
yuvias tag vino EBI, AHO al sndevoaì avaloro 
eli: looyaviov dea tovì vo EBI coiyovor ri 446 
toiyuvo, wcre nai OpuoLoy (a to EBI xglyuvor vi 
4H9 torzuvo 1) dia ca avra day sal s0 ETA to- 
yuwvoy d poso dove vd AOK couyave: cd dea pento 
molvywva te ABI4E, ZHOKA sic ve Gpeosa tr- 
puva dizorta: sal ele Îoa c0 midos. 

Adiyw ore xal auodoya cole dAos, covréor, dr: 
cvaloyov elvar vd tolyova, mal riyovueva pèy ciru 
td ABE, EBT, ETA, &s0usva dè aveiy cd ZH! 
AHO, AOK, salì dv «0 ABIAE roodbvavor no: 
to ZHOKA TOkvyYOY dishaciova Zoyov Fyei 11 
04040y0g rieveo 00s ey duodoyoy sàevody , vov- 
céorww 7 AB nodc vv ZH. 


1) Verba uncis inclusa desunt in Ed. Oxon., nec malto 
refert, utrum ea ponas an omittas, 


les, in triangulis aequiangulis 40: 4XK—AB.4E (VI. 4 de 
monstr.) =BF: EZ==A/": 4Z, adeoque (vid. dicta ad V. Dei. 
10.) triangula ABI, 42 erunt etiam in ratione duplicata dl- 
titudinum 49, JK, vel perpendiculorum similem situm he 
bentium. PAeiderer. $$. 280, 281. 

Obs. 3. Quum parallelogramma semper dupla sint tria: 
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gulus ABE angalo ZHA. Est antem et totus 
BI toti ZHO aequalis, propter similitudinem poly- 
guorum ; reliquus igitur angulus EBI reliquo AHO 
1 aequalis. Et quoniam propter similitudinem trian- 
ntorum AA4BE, ZHA, est ut EBad BA ita AIT 
1 HZ,. sed et propter similitudinem polygonorun, 
t ut 4B ad BI, ita ZH ad HO; ex aequo igitu 
t (V. 22.), ut EB ad Bl'ita AHad HO, et circa 
equales, angulos EBI", AHQ latera proportionalia 
unt; aequiangulum igitur est (VI. 6.) triangulum £BT 
iangalo AH, quare (VI. 4.) et simile (triangulum 
v BI" triangulo A4H69).. Ex ‘cadem ratione et triangu- 
am ETA simile est triangulo A40K; ; ergo similia po- 
ygona A4BTAE, ZHOKA in similia triangula divi- 


untur et in aequalia numero. 


Dico et homologa totis, hoc est, ut proportionalia 
int triangula, et antecedentia quidem sint 4BE, EBT, 
EI, consequentia vero eorum ZH, AHO, A0K, 
t ABI AE polygonum duplicatam rationem’ habere 
ius quam -homologum latus ad homologum latus, hpc 


est, AB ad ZH. 


rulorum eandem basin, candemque altitadinem habentium (I. 
#1.), erunt etiam (V. 15.) similia parallelogramma in ratione 
atevrnum duplicata, vel etiam (Obs. 2.) iu ratione duplicata 
perpendiculorum similiter positorum. Pfleiderer. $. 282. sqq. 
Obs. 4. Quum porro quadrata omnia sint parallelogramma 
similia (I. Def. 29.; I. 28.; VI. Def. 1.) erant'duo quaecun- 
que quadrata in ratione duplicata Jarerum homologorum. 
Unde, si super rectis homolopis DI", LZ iangulorum simi- 
ìium ABI, 4EZ quadrata constructa imagineri8, erunt tam 
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‘EnstevyOmoay vie al AT, ZO. 

Ka} ènel dia cy duosworrta cv smoivyone in 
toviv 1 vò AB yuvia vj vuo ZHAO, soi tm 
uc 7 AB no0s BI ovros 1 ZH 00 HB ice 
viov tove vò ABI soiyovov xs ZHO cpiyura in 
voa tovy 9) uv vo BAT yovia vj vnò HZ6,: 
dè vno BI'A vj ino HOZ. Keal scel toy tomi 
ino BAM yuvia vj ino HZN, tdsiy@y di? 
vunò ABM.vij ino ZAN ioy xa) Zon] dear 
AMB3iosj vj inò ZNH toy ioriy lovyunor cs 
tor) «è ABM togiyuvov vi ZHN sqipuve ‘Ou 
di deltousv dvi ua) vd BMI sciyavov icoywnor tr: 
sé HNO soiysvo avdloyov deu fori, ds più} 
AM node MB ovews 1 ZN stoòe NA, dic dir BY 
noce MI oùroc 1 HAHN no06 NO- dere mi diat, 
vic 1 AM noce MI oùsws 1 ZN noog NO. ‘Aù 
wc uèv 1 AM noòc MI obws cò ABM topo» 
006 MBT, ka) vò AME noòs EMT, 1905 also 
yao sicuv cc cl Pace al dg doa Ey cu y70vaere 
nodc Ep civ irsostivav oÙtag dnuvra td 770vu: 
pos marta ra énopeva' ws doa v0 AMB spizer 
no00g vò BMI oùrws vò ABE nods «è TBE. di 
ig ro AMB noòc cè BHI oùtws 1 AM no0s MI 
va) vic Goa 7 AM needs MI civas vd ABE roipore 
node vò EBI soiyuvor. did vd avra dij mi! 





triangnla, quam quadrata in ratione duplicata rectarum 2/5 E 
adeoque etiam triangula similia erunt in ratione quadratora 
leterum homologorum. Pfisiderer. $. 278. 

‘ Obs, 6. Quodsi latera homologa duorum similium me 
gulorum (parallelogrammorum) aequglia sunt, ista triavgi 
(paraliclogramma) aequalia erunt (V. 22, Cor.) et vice versi 
(Cor. Prop. m. in Excursu ad libr. V.) 
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Jangantur enim AT, Z0. 

Et quoniam propter similitudinem polygonorum ae- 
nalis est angulus ABI" angulo ZHO, et est ut AB 
1 BI' ita ZH ad HO; aequiangulum est (VI, 6.) 
iangulam ABI triangulo ZHO; aequalis igitur est . 
ngulus quidem BAT angulo HZO, angulus vero 
}I°A angulo HOZ. Et quonviam aequalis est an. 
ulus BAM angao HZN, ostensus autem est 
t A4BM augauo ZHN aequalis; et reliquus igi- 
ar (I. 32.) AMB reliquo ZNH aequalis est; aequi- 
ngulum igitur est triangulum ABM triangulo ZAN. 
iimiliter ostendemus et triangulum BMI aequiangu- 
um esse triangulo HNO; est igitur (VI. 4.) ut AM 
uidem ad MB ita ZN ad NH, ut vero BH ad‘ 
MI ita FIN ad NO; quare et ex aequo (V. 22.) ut- 
AM ad MT ita ZN ad NO. Sed ut AMad MI 
ita triangulum ABM ad MBT, et AME ad EMI, 
inter se enim sunt ut bases (VI. 1.); et (V. 12.) ut 
unum antecedentium ad unum cònsequentium ita omnia | 
antecedentia ad omnia consequentia. Ut igitur trian- 
gulum AMB ad BMT, ita ABE ad TBE. Sed ut 
AMB ad BMP ita AMad MP; ergo ut (V. Il.) 
AM ad MT ita triangulum ABE adtriangulum EBF. 
Ex eadem ratione et ut ZN ad NO ita triangulum 
ZHA ad triangulum 7740. Et est ut AM ad MI 


O bs. 6. Corollarium Prop. 19. adiectam, quod et Austin. 
observat, nonnisi ipsam Prop. 19. aliis verbis, substituendo 
nempe terniino ,,ratio duplicata‘ definitionem eius, enunciat, - 
verumtamen expeditioris in sequentibus (vid. Demonstr. VI. 
22.; VI. 25.; VI. 31.) argumentationis causa diserte ca expo- 
nere e re erat. Idem observandum est de Cor. Prop. 20. VI. 
2. Cf. Pleiderer. $. 300. 


Cd 


Cal 


IG EFLEMENTORUM 


ZN neos NO ovros vò ZHA tepizuver net 
HAS sgiyovov. Kai tovv «5 1 AH neoc HT 
tws 19) ZN nos NO nai vs dea v0 ABE sgiyeni 
acos to BET coiyuvoy ovs vò ZHA voipera 
node: tò HOA toipevov, val èvodddi ws vò AF 
roiyuvov ne0s 0 ZHA «giyuvov otra to BEI 
1olynvov 1006 t0 HAB cgiyuvov. “Opoiss dr de: 
tonev, èsutevydsioav vov BA, HK, on sci e; 1 
BEI" soiyovov mods vò HAB toiywvov cita: 
ETA toipovov n006 vo AOK cpiyoavov. Koi iv 
tovev we to ABE toizavor ngòs vò ZHA agipuv: 
ovrws ‘v0 EBI n00s vò AHO, xaì è ETA npo:r 
AOK° uai ds doa tv tiv Hyovsevev sepos dr ri: 
énopévuv oùtws Grravia Te ijyovpeva neos User: 


PROPOSITIO XX. 

Obs. 1. Quum polygona hac varia ratione in tim. 
dividi possiut, distinctius dici oportebat, qua ratione id fe 
debeat, ut în utroque similium polygonorum respective simo 
existant. triangula. Nempe si in uno polygonorum a rev: 
angnli cwiuscunque v. gr. a vertice E ad vertices reliquorit 
auzulorum omnium (exceptis duobus proximis) ducantur rete 
EB, EF etc., pariterque in altoro-polygono a vertice eius # 
guli, qui cum angulo £osimiliter positus est, ducantur : 
vertices reliquornm angulorum rectae AH, 40 etc., tum ci 
Atque, triangulis ita formatis, diagonales homologae, i.e. 
‘quae vertices angulorum respective aequalium iuagunt, uti 
demonstratione patet, in partes respective aequales divi: 
angulos, per quos transeunt, et ipsac hae diagonales sunt Li 
teribus figuravrim homologis proportionales, = Cf. Plleide: 
Schol. $. 292. . 

_ OQbs. 2. Quod demonstrationem attinet, pars secundi 
quod nem; è homologa sint triangula ABE, ZIIA, pae” 


EBI, AIIO praeter rationem' prolixa esse videtur, quin, * 
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ita ZN ad N60; ergo (V, 11.) ut-trisngulum ABE 
ad triangulum' BET, ita triangulam ZHA ad trian- 
gulum HOA, et alterne (V. 16:) ut triangulum ABE 
ad triangulum Z774 ita triangulum BEM ad triangu- 
lum HA10. Similiter ostendemus, iunctis: BA, HK, 
at triangulum BEL ad triangalum #40 ita triangu- 
lom ESA. ad triangulum A60K. Et quopiam est ut 
trangulum A4BE ad ZHA ita EBIT ad AHO,et 
insuper ETA ad A0K; eritut (V.12.) uuumanteceden. 
um ad unum consequentium ita omnia antécedentia 
ed omnia consequentia; est igitur ut triangulum ABE 
ad triangrlum ZIA ita polygonum ABIAE ad po- 
iygonuam ZH9KA. Sed triangnium ABE ad trian- 
gulum ZH4A duplicatam rationem habet eis quaîn 
monstrata ante triaogulorum similitudine, res statim ex VI. 19. 
et V. 11. pateat, ut in altera demonstratione ad, finem addita 
ostenditur, Unde haud paucis potior visa fuit hacc posterior 
demonstratio, quam multi editores solam habent (v. o. Cla- 
vius, Giordano da Bitonto, Candalla, Billingsley, Oxontius 
Iineus, Henrion, Borellus, Barrow., Cotesius, Rob. Simseon., ‘ 
Playfair. alii) vel alteri addunt (ut Campanus, Zambertus, 
Commandinus, Boerimannus, alii). ‘ PAeiderero tamen ($. 291.) 
prior illa, subtiliori arte, et per consequentias magis imme- 
diatas euppositi argumentans, potius genuina videtar, quam 
altera expeditior, at remotiori consectario utehs, et demon-. 
strationem partis tertiao imitans. ‘ Caoterum, si haec altora de- 
monstratio eo tantum consilio adhibetur, quod inscriptio in- 
dicar, nempe ut ostendatur, homològa esse illa .uiangula, 'ni- 
hil opus erat verbis in Ed. Oxon, ad finem additis, quae in 
variantibas notavimus: sin autem tertia quogne propositionis 
pars, nempe, similia polygona esse in ratione duplicata Jaterum 
lomologorum ìnde devivanda sint, sunt illa omnino necessaria 

Obs. 3. Girca coroliaria huic propositioni addita obser- 
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va énopeya Tore Goa vs vo ABE sgizuvov po; 
ZHA toiyovov ovvi +0 ABILE noivyuvor 10» 
0 ZHOKA solvyuvov. “Alia vo ABE rozoro | 
006 «0 ZHA cpiyavov discdaciora Aoyov ègei fut 
1 AB opodogos sedevoa spose tv ZH opnsio 
ievoar ca yao dpuoa cgirava tv disàagioni lira 
tori tuv ouoioynv sieve ua ro ABIAE doc 
Myavoy so006 0 ZHOKA snoivyavov distiacon 
Zoyov èyei @reo 7 AB ouodoyos rAevoo soos tr 
. ZH opodoyor nisvpdv. Ta. doa ouara, sai vu iti; 


I IO PIXMA au. 

‘Soavrns dr nat ri csiy. duoiwoy verousleto» 
dergPyostar, du tv dintdactovi doys Èoti vay 0 
doyay eve. Edeiydy dì sal él cav Ttguver 
aste na) nadodov ti duo evivyoangia ii oto. 
npoc didgla èv dirciaciovi Aoyw eioì cy 0 olo 
Aevouv. , 


H1OPIZMA f. 


Kai è0y coy AB, ZH teleyy avaloyov dafvn 
«)v E, + AB 71006 tiv £ dirdaciova oper ùr 
ire 17 AB np0s vi v ZH. "Eysi di nai ro mole 
vov It00g to moiuyuvov, xal To. verodsrdevoor nu; 
co terpuntevpov dimdaciova 2opov srcso 1 dpolop: 


vat Austin., quemvis lectorem videre, vocem polygoni ho 
adhiberi de quavis figura roctilinea, quae plura quam tris li 
cera habeat, unde nihil opus sit taediosis his corollaniis, 9% 
in ipsa propositione contenta sint. Verum enim vero, pre 
quam quod vox rodvywwov vel.modizievpoy ita alio sensa # 
menda foret, ac in I. Def. 23. eaedem etiam rationes, qui! 
‘ Obs. 6. ad VI. 19. vidimus, corollarii secundi epuncizud. 
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latus homolognm AB habet ad Z/Flstus honiologuam; 
similia ‘enim triangula in duplicata ratione sunt (VI. 
19.) lateram homologorum; ergo et polygonum 
ABTAB ad polygonum ZHOKA duplicatam rationem 
habet eius quam homologum latus 4B ad homologum 
latus ZH. Ergo similia_etc.. 


COROLLARIUM I. 


Similiter et in similibus quadrilateris ostendetur, 
ea in duplicata ratione esse. laterum homologorum. 
Ostensum autem est et in triangulis (VI. 19.); quare 
et universe similes rectilineae figarae inter se in du- 
Plicata ratione simt laterum homologorum. 


COROLLARIUM Il 
Et sì ipsis AB, ZH tertiam proportionalem suma- 


mus quae sit £, AB ad kx duplicatam rationem labet 
(V. 10. Def.) eius quam .4B ad ZH. Habet autem 
et polygonum ad polygonum, et quadrilaterum ad qua. 
drilaterurn duplicatam rationem eius quam homologum 


tuentur. Praeterea observat Austin. in corollario hoc secundo 
primum occurrere vocem #/dos, quuri alias Euclides, qui a 
recepta semel dicendi forma recedere non soleat, voce cri: e 
utatur , \at.in I. Def. 14. ad indicandum spatium terminis civ- 
cnmseriptam. Nec vocem s/dos apud Euclidem recurrere, aisi 
in demonstratione VI. 25., ubi hoc ipsum corollarium modo 
miuus necessari in usum vocetur, et in Prop. VI. 27; YI, 
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misupd 00C Fijy vpdioyov risvpde, sovsioue ti di 
noòs ev ZH èisiy9y dè vovco nalb ènì var use 
rev dove sai madodov paveoor, ove dev vpi; a 
Gelar avaloyov ciciv, dova: dic 17 stpareg node si 
eoisgv oÙsus cò amo tijs moosenc eldos mods vo cu 
aio Devsérag, to Opsoroy xal Oseriwc dvargugopero 


AAASNLEZ. 

Asitostev di) sal édséous mpoysroorepov opodore 
ta soiyava. 

Exxelodwoay ydo nddiv cd ABFAE, ZHOL.I 
nolbyuva, sal èrsteytucay ai BE, EL HA, 49 
léya du èovìy dc vò ABE toiyovov spoc vò ZHA 
cùvos 0 EBI npos vo AHO sa) «è TAE np" 
OK A. l 
- "Ensì jd0 duordv èove vò ABE colywvov vu ZH 
ecipovo, vò ABE doa egiyuvov noos vò ZAAÙ | 
nAaciova Aopov Èyer sjrceo 1 BE seoos «rv HA. d' 
sa avrà di sai vò BEL «giyuavov noos vo HI9 
coiyuvov dimdaciova doyov èyet sjruso sj BE neos 
Hd: touy dioa vic «0 ABE sgiyuvov noos so ZH 
coiyuvov oùrwc «0 EBI nec «è AHO. Ii. 


28.; VI. 29; VI. 30.; VI. SI., quae hoc ipso nomine *° 
apsota videantur, Nec omuino consequi hoc eorollarium 
genoralitor expressum ex propositione, in qua sermo sittanti! 
de figuris rectilineis aut polygonis, non de quibuscung'* 
spatii speciebus aut figutis. — Forte tamen non sine rationt | 
sesponderi possit, ad vocem #/Woc subintolligendam esse voce? | 
modurdevoor, vel smoduyomror ex antecedentibus facile sUPP° 
nendam, et' id ipsum, quod corollarium non de figua 98" 
cunque ex propositione consequatar, Euclidi causse fol 
our genetaliore voce cy7ue hic uti nollet. 
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atus au tomologum latus, hoc est AB ad ZH; oste 
sum est autem hoc 'et-in triangulis; quare et universe 
manifestum est, si tres.rectae proportionales sint, ut. 
prima ad tertiam ita futuram esse figuram a prima ad 


dgurarm .a secunda, similem et similiper descriptam. 
i N 


ALITER. 


Oetendemus etiam aliter expeditius homologa esse - 
triangula. 

Exponantur enim rursus polygona ABMFAE, ZHOK A, 
et iungantur BE, EI) HA; 40; dico esse ut trian- 
guluam ABE a4 ZHA ita EBT ad AH0 et TSE 
ed OKA. 


Quoniam enim simile est triangulum ABE trian- 
gulo ZHA, triangulum ABE ad triangulum ZH Y 
duplicatam rationem habet (VI, 19.) eius quam BE al 
HA. Ex eademrationeet triangulum BET ad triangutum 
HA duplicatam rationem habet eius quem BE ud 


HA; est igitur (V. 11.) ut triangulum ABE ad trian- 
guluam ZHA ita EBI' ad AHO. kursus, quoniam 


Obs. 4. Patet etiam, polygona similia, quorum Lomolaga 
latera sunt inter se aequalia, esse quoque aequalia inter su. 
Nempe, quum ratio homologorum laterum sit (supp) ratio 
aequalitatis, ratio duplicata laterum homologorum pariter erit _ 
ritio aequalitatis (V. 22. Cor.) i. e. ratio polygonorum simi- 
lium super homologis istis lateribus descriptorum erit ratio 
acqualitatis, adeoque polygona aequalia. Et contra, si poly- 
gona similia fuerint aequalia, vel rationem aequialitatis habeant, 
ratio subduplicata eorum, h. e. ratio laterum homologorum 
etiam erit ratio aequalitatis (Cor. ad Prop. m. in Excursu ad 
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dsl Ouorov tove cò EBI coiyuvov vi AHO spe 
guvo' «i EBI" cea stoos +0 AHO dissdaiora love» 
fyei jnso U TE evdsta rp0s tv OA. du vi cc 
dy sc) vo ETA voipuvov reed co A0K toiperor 
dinlagiove doyoy ège sjneo 9] TE rrosc ryy Od 
Bovv do vs vo EBI seiyuvor neos vò AHO cova 
«6 ETA no0s co AOK. ‘E0eiy9n dè ral disco EBF 
neos «ò AHO0 ovens vo ABE neòs sò ZH4 ai 

ss dea so ARE 006 cò ZHA etwas so BET 
node co H40 sa vo ETA npe0os vd AOK') "Oa 
ida: delia: 


HPOTAZIEX nd. 


Ta es avra svdvyrcupe Guoia, val cdizlo 
dovìy opota. 

“Ecuo yuo éxurepov vv A, B sudvypapuer ve 
T dpuosov Zeypw ot xal vò A vu B doris dporor. 

Esci y0o0 dporov feve so A xò I, icopunio? te 
#ovuv avg, mal mdc neoì cas loas yuviac srietou: 
avaloyov Èyet. Hay , értsì € auotoy to co BT. 
looyuy1oy té tommy avrd, xal tac srsgì cas Toag gue 
vice mieveas avadopor éyeu éxategoy cea coy A, B 
so I icoypuviov té love ual cds negl cac Îoas provias 
nievods avaloyov Èxer, weve nai vò A ves B inozo- 
voy té dove nad vas steol vas los ywvias smhevai: 


1) Edd. Basil. et Oxon. saddant: xal wc «ga (V. 12.) è LÌ 
soy Yyovpiroy me06 id roy &rro piro, ovTwS aravta ra rjzor- 
pera ng06 Gravra ra inopeva , xal ta dose oc év ti) nuories 
dates. !e hac lectione vide infra, quac ad hanc Propos. o» 
servavimias. 


Libr. V.) i. e. latera homologa erunt sequalia. (Quod poste 
rius cet Lemma ad VI. 22.) C£É. Oba. 5, ad VI. 19. Borellw 
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imile ‘est trianguhum EBI triangulo A4#0; EBP 
gitur (VI. 19.) ad AH@ duplicatam rationem habet 
ius quam I'E recta ad GOA. Exeadem ratione et 
rianpgulum ETA ad triangalum ABK duplicatam rà- 
rione habet eius quam IE ad 04; est igitur (V. 
11.) ut triangulum EBI ad AHA ita ETA ad AGK. 
Ostensam est. autem et ut EBI ad AH0 ita 4ABE 
ad ZHA; ergo ut ABE ad ZHA ita BET ad H409 
et EIA ad AB0K. Quod oportebat ostendare. 


PROPOSITIO XXI. (Fig. 379.) 


Quae eidem rectilineo sunt similia, et inter se sunt 
similia. 

Sit enim utrumque rectilineoruma 4 B ipsi r si. 
mile; dico et A ipsi B esse simile. 

Quoniam enim est simile rectilineum _d ipsi JI, ct 
aequiangulum est ipsi (VI. 1. Def. ), et circa aequales 
angulos latera proportionalia habet. Rursus, quoniam 
simile est rectilineum B ipsi I°, et aequiangulum est 
ipsi (VI. 1. Def.), et circa aequales angulos latera 
proportionalia habet; utrumque igitur ipsorum 4, B 
ipsi I° aequiangulum est et circa aequales angulos latera 
proportionalia habet, quare et rectilineum 4 ipsi B.’ 


Cor. 2. ad Prop. IV. 17. Pfieiderer. I. c. $. 299. Pariter, si 
polygonoruza similium areae fuerint aequales, triangula quo- 
que, quae diagonales homologae abscindunt, et similia et as- 
qualia erunt. Cf. Pfleiderer. $. 298. 

Obs. 5. Ut duo rectilinea 2, N (triangalis quoque sub 
hac denominatione comprehensis) similia cam habeant ratio- 
nem, quara latus aliquod 4 prioris habet ad rectam daram 7) 


LI 
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walezor sia) ‘Oper dea deri va 4 vs B 
One èdet Fato; 


IPOTAZIEI sf. 

"Edy céosagse evdzia: «valezov wor, ut sd «i 
avuiu evudUroautia, Opots ta zui opueinc ame 
poasubva, avalovov Sura uv xe IT avuiv ati 
youppa Spiocd te nuò Opoitg dvazeypa, pere cr- 
. Royov 3, xal avra: ai evdsia: aviloyov vorra. 

“Eorwoay tiocaoss sVdzia: avahoyov ai AB, Ti. 
EZ, HO, ws ) AB n00s tv FTA ovews y EZaw: 
riv HO, nad avauytyocpgwoav ano sety vor AB, T 
duoti se xa cpoing ssiusva evivyoampe va KAI 
ATA, and di riv EZ, HO dpoca «e rai qu 
sciusva evdvyouupe ti MZ, NO Ryu Gu is 
ws vò. KAB no0s 0 ALA ovswg 10 MZ nposw MY 

Ed:1,99w. ydo wiiv piv AB, TA cpiey avo 
3 £, suiv dè EZ, HO «opitz avdloyong 00. hu 
toraa Sovuu Pa pv 7 A4B 11006 QIjy UA ovrug 1 EZ 
npos sv HO, ve dì TA 7005 xv E cusas 1 HO 
006 1}v O° dilocv dea torlv ws 9 AB pos mme i 
ottros 17 EZ n005 vi) v O. “AU ce pety 3] AB n: 
vir E civws ro KAB n0o6s cò ALA, ose BEL 
npoc. ev O circ vò MZ seds tò NO: sol dc dv 
so KAB no0g 0 ATA oùzos «0 MZ xno0s 10 NI 


1) Verba haec ab were inde ad absolvendam demonstr:!” 
nem prorsus necessaria, quae ex Cod. a, sine dubio tantum *! 
oscitautia librarii excideraut, omittit Peyrerdus.' Nos mete 
Euclidi solemnem secuti ca restituimus, ut sunt ig Edd bs 
e: Oxon. - 


posterioris latus humologum debot esse media proportionali 





&- 
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asquiangulum. CI. Ax. 1.) et latera circum aequales 
sulos habet proportionalia (V. 11.) Simile igitue 
A ipsi B: (VI. Def, 1.), Quod oportedat ostendere. 


PRO?ZOSITIO XXI. (Fig. 380.) 

Si quatmor rectae proportiorales sint, et quae ab 
iis fiunt rectilinea, similia et similiter descripta, pro- 
rtiorralia erunt; et si, quae ab ipsie fiunt rectilinea 
nilia et eisniliter descripta proportionalia sint, et ipsao 
ctae proportionales erunt. . 

Sint quatuor rectse proportionales AB, I, EZ, 


19; ut 4B ad FA ita EZ ad HO, et describantur. 


> ipeie. quìdem AB, ITA similia et simititer posita 
ctilinea K_4B; ATA, 2 ipsis vero EZ, HO similia 
: similiter posita rectilinea MZ, NO; dico esse ut 
«4B ad AFA ita HZ a4.N0. 


Sumator enim (VI. 11.) ipsis quidem AB, :F4 
rtia proportionalis ,£, ipeis vero EZ, HO tertie pro- 
ortionalis O. Et quoniam est ut 49 quidem ad T'd4 
a EZ ad HO, ut F4 vero ad F ita (V. 11.) MO 
d O; ex aequo igitur est (V. 22.) ut ABad ita 
5Z ad O. Sed (VI. 20. Cor. 2.) ut AB quidem ad 
1 ita XAB ad AF4, ut EZ vero ad O ita MZ ad 
VO; ut fgitur (V. 11.) KA4B ad AI4 iva MZ ad 
VO. i 
iter latus illud 4, et rectam datam I. Sit enim illa media 
roportionalis B, ita ut 4: B==21:7, dico, latus.allud homo- 
gum posterioris figurae esse ==. Quodsi enim non fuerit 
BB, sit illud alia recta quaecunque 4 diversa a B, sitque 
h424:E, eritquo M: N-=-4:E. At, quum ratio 4:4 


Prersa sit a ratione 4:B, diversa quoque erit ratio 4: i 
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"Aa dij tovw- ac vo KAB noòc è ATA ciro; 
sò MZ npos 10 NO 2éyn or dovì sal sc 1 4B 
npes ev L'A ovrws 1) EZ no0s vyy HO. 

T'eyovivw ydo 1) dc 7 AB no0s viy TA civas i 
EZ 005 xy IIP, na) avayeyoapdw ano vi; Il? 
dsrovico civ MZ, NO dpooy ve mal opores tri: 
pevey ev0vyoappov cò EP. | 

"Ensk oùy tovv «e 4 AB suoos vv TA ciwa;t 
EZ.n00g w}y IIP, uaì avayiyoarva: ano pèr vr 
AB, TA òpoa xs xaì vpi neisceva va Kb, 
ATA, dno dì civ EZ, IIP dposa se noi uom: 
sctuaeva va MZ, Z.P- tovy doa wc co KAB 30; 
c0 ATA ovsus cò MZ neoos vo XP. ‘Trossnud 
uaì we v0 KAB ness vo ATA ovrws vò MZ 
sò NO- (sai ws diga 10 MZ noods cè XP ov‘ 
MZ noos v0 NO?) vo MZ dope pos dxatipor vw 
NO, ZP xò avrov èyee Adyov: Tcoy dea tor vo NO 
vi XP. “Eoti dì avtd Oporoy nal dguolme sep 
iog geo +* HO «ij IIP. Kaiènei sorwai dl 
n006 v}y IT'A oves ) EZ neos cry IP, inh 
sj HIP «j HO- tou de ws 1 AB no0s xs ÎJ 
oùrus 7 EZ n00s vi y HO. "Ecy dea céocages, vi 
ca tie. 

1) Loco verborum yeyovitw ye Peyrardus ex Cod. 1 hr 
bet: xe: 42 tor 6 7 AB “ooc ty» FA, ovs EZ3 
riv HO. iorw x. «. . At, quumita indirecta demonst» 


sequi debere videatur, Euc}ides autem directam habeat, pi 
ferenda omnino videtur lectio Edd. Oxon. et Basil 


‘ 2) Voces uncis inclusas omittit Ed. Oxon. et possunt ila 
omnino abesse. 
a ratione 4:F (Cor. ad Prop. -m in Excursa ad Libr.Y.. 
At utraque ratio 4:J° (suppos.) et A: (demonstr.) aequis 
est rationi M:N: itaque (V. 11.) etiam ratio A:F esden © 
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Sed sit ut KAB ad ATA ita MZ ad NE: dico 
sse et ut AB ad Fi ita EZad HO. 


Fia: enim (VI. 12.), ut AB ad Fd ita EZ ad 
TP, et describatur (VI. 18.) a JIP alterutri ipsorun 
MZ, ING simile et similiter positum rectilieum XP. 


Et quoniam est ut 4B ad FA ita EZad IP, 
it descripta sunt ab ipsis quidem 4B, TÀ, similia et 
similiter posita K AB, AF4, ‘ab ipsis vero EZ, IIP, 
iimilia et similiter posita MY, 2.P; est igitur (per 
vart. prior. bui.) ut XA4B ad ATA ita MZ ad XP. 
Ponitur autem et ut KX4B ad AT ita MZ a4 NO; 
t ut igitur (V. 11.) MZ ad SP ita MZ ad NO; 
ergo MZ (V. 11.) ad utrumque ipsorum NO, XP 
eandem habet rationem; aequale igitur est (V. 9.) NO 
ipsi YP. Est autem ipsi simile et similiter positum; 
aequalis igitur (sequens Lemma) HO ipsi ILP. Et 
quoniam est ut AB ad TA ita EZ'ad lIP, aequalis 
autem II P ipsi HO; est igitur (V. 7.) ut AB ad FJ 
ita EZ ad HO. Siigitur quatuor ete. 


f 


rationi ‘ 4: E, quod est absurdum. Latus igitur homologum 
posterioris figurae erit =B. C£. Pfleiderer. $. 30f. 

O bs. 6. Hinc facile solvetur problema describendae figurao 
rectilineae similis datae figurae M°, et quae ad henc figuram 
M eandem rationem habeat, quam recta data 7 ad rectam 
datam 27, Sumatur nempe latus quodcunque A figurae M, 
et fiat IX; P—-4:F (VI. 12.). Inveniatur deinde rectis 4, N 
media proportionalis B (VI. 11.), ut itaque sit 4:B=-B:', 
e super recta 2 describatur (VI. 18.) figura similis et simi» 

Euclia. E'ement. P. I» 


“ 
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AHMMA. 

"Ori di, tav evIvyoappa Toca 7 ai Gpora, ai dg:- 
dozor aurdov stisvocì tour adiyias eiloì, deitona 
0î1w6. 

Eotw Tioa nai buon evIvyoaspa va NO, I” 
xt coro ws 9 OH n00g riv HN ovrwes 7 PIU a. 
a1v 11X° éyow 01: Ton torìv 7} PII vj OH: 

Eî yao dyvoi ice, pia cv preifeor în. 
"foro psibov 1) PI vis OH. Koi tai dov a;» 
PII n00s xyv IX ovrms 7 OH n005 «yy HX, n: 
erahQa? dg 9 PII sn00g 17v OH otrws 1 HI x: 
riv HN. Meigov dè n IP vis OH° pailonio 
xa 9 IIX vije HN° esista na) «0 PX peitov tout: 
ON° dida sai Toov, oneo aduvaror ova dpe ero 
éortv 3} HIP «is HO, ion doa. "Osteo Eder deiîuc 


MPOTAZIE xy. 
Tu icoyavia stapadAgZoyoappa noos &Eidzda soy» ! 
Èysi tOv Gvyxelpeevov tx Tww tuv stÀeveciy 1). 
1) Omnes quidem editiones legunt saltim: éx wr sle0-. 
nec Peyrardus alam ex Codd. Ms:s. lectionem notavit. (12 
tamen, ut recte monet Rob. Simson, in Not. ad VS. 29.p.i-* 


vulgaris lectio sit absurda, non dubitavimus illi aliam ven: 


rem substituere. 
LI © 


liter posita figurae M, ita ut latera B, 4, sint latera bon: 
loga, erit figura descripta, quam N vocabimus ce, quae ve 
scribi iussa erat. Est enim M:N--A:T=1I1:3, vel N:M= 
2:37. CÉ. Pheiderer, $. 302. Nominatim codem modo solve 
tuc problema, triangulum datum per rectas designato einslateti | 
parallelas dividendi in partes quotcunque aequalcs, vel eu , 
quae rationes invicem labeant aequales rationibus rectaro! 
datarum. C£. Pfleiderer. $. 303. 
O bs, 7. Quum mominatim etiam quadrata super hom® 
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Si autem rectilinea aequalia sint et similia, homo- 

va fpsortup latera acqualia inter se esse, sic osten- 
mus. 

Sint aequalia et similia rectilinea NO, XP, et sit 

OH ad HN ita PII ad {1X; dico aequalem esse 
II ipsi. BH. 

Si enim inaequales sint, tma ipsarum maior est. 
t maior PII ipsa OH. Et quoniam est ut PII ad 
Z ita OH ad HN, et alterne (V. 16.) ut PII ad 
FH ita JIZX ad HN. Maior autem I7P ipsa OH; 
aior igitur (Prop. A. libri V.) et 1/X ipsa H{N; 
nare et (VI. 20.) PY maius est ipso ON; sed et ae 
uale, quod fieri nequit; non igitur inaequalis est J/.P 
si HO, aequalis igitur. Quod oportebat ostendere, 


PROPOSITIO KXIII. (Fig. 381.) 


Aequiangula parallelogramma inter se rationem ha- 
ent compositam ex rationibus laterum. 


>gis lateribus figurarum eimilium descripta sint in ratione dn- 
licata horom Jaterum patet, polygona similia quaecunque 
triangulis quoque es quadrilateris similibus sub bac denomi- 
atione comprehensis Obs. 4. ad VI. 19.) esse in ratione qua- 
ratormm Jaterum homologorum. 


PROPO.SITIO XXI. 
Obs. Potest haec propositio deduci ut corollarium Prop. 
I. 18. Ita est apud Borellum in Cor. ad Prop. 16, Libr. IV. 
PROPOSITIO XXI. 


Obs. 1. Propcsiti» haec derivari facile potest ex VI. 
0. et ex Cor. V. 22, et Cor. Prop. m in Excursu ad Li r. V. 
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“Eotw looyuvia stacadirioyoaupa ea AT, T2 
tiayr -tyovta vijv tro BI yoviav vj drtò ET! 
Xéyw ov 10° AT nagalàz}oycaypov npos ro TZ x 
oalizAoyoappov Aoyov èys toy ovyusizevov Èx vu 
cv mievodv 1), où ve 0v èye0 15) BI n00c vg» Il 
xa) toù 6v éfet 9 AT 006 ©py FE. 

Keicdw yao vsts èn evdsias elvar ary BPi 
THI n° evIsiag don tovt uaì 7 AV «g TE « 
ovuneniygroda to 4h saga) rAdyecppor, mol iz 
xetodm ci «vela 7 Ky sol 7eyovetO we Vidi) 7 B. 
oo vv IH ovrws 7 K npos rv A, cos di 7 di 
aos t7v TE ovrws ) A npos civ M. 

Oi dea Zoyoi vie ve K node 170 A naù vis. 
n00s tv M oi avroi sior cos A0yore cav stleteò, 
sie te BI n00s rv TH uat 16 AT stpos vr TE 


1) Hic quoque ex egdem ratione ac in ipsa proposui:t* 


cx ingen: ‘0 adiecimus vocem qwr. 


Lemma sbsequens dedaetum est supra in Obs. 4. ad VI XL 
Aliter ac in textu graeco Boermannus, et accuratius, omisi 
etiam permutatione superflua, hoc lemma ita demonstrt si 
rectilinea NO, SP sint similia et aequalia, latera queque ho 
mo!loga 20, IIP aequalia erunt. Si enim non sint acqua, 
alterutrum velut 47P maius erit, unde, quum sit (VI.Del.l.) 
IP:11°-H0:HN, erit quoque II3°> HN (V. 11.) adcogo 
triangulum “ZIIP ipsi NHO imposiium non congruet, sl 
maius erit (Cor. ad I. 14.). Est autem rectilin. (NP; reciià 
N@O= triang. ZIP: triang. NHO (VI. 20.) Itaque reaiio 
3P> vectilin, AO (Prop. A libr. V.) contra hypothesin, a8 
IIP— FA. 

Obs. 2, Prop. 22. etiam valet de quatuor fignris recò 
lineis, aon bipis solum, sed omnibus similibas. Speri:@ 
quatuor rectarum quadrata sunt proportionalia et vicis:iD. 





# 
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Sint aequiangula parallelogramma AF TZ, aequa- 
em habentia angulum BI angulo ETH; dico pa- 
rallelogrammum A’ ad parallelogrammum TZ ratio- 
mem habere compositam ex rationibus laterum, nempe 
ex ea, quam habet BI ad FMetex ea quam habet 
AT ad TE. . 

Ponantur enim ita ut in directum sit BI ipsi 1'/}; 
in directum igitur ‘est et AI ipsi ME (I. 14.); et com- 
pleatur parallelogrammum 47}, et exponatur quaedam 
recta K, et fiat (VI. 12.) ut BI ad TH ita Kad 4, 
ut 4I' vero ad T'E ita A ad M. 


Rationes igitur ipsius X ad _fet ipsius .f ad M 
eaedem sunt quae rationes laterum, videlicet lateris 


BI ad T'H et ipsius JN ad TE. Sed ipsius K ad 


PROPOSITTIO XXIII. 

Obs. 1. Sensus hnius propositionis, ut ex demonatratione 
eius patet (collat. Excursu ad hunc librum 6. 8.), hic est: 
cognitis laterum circa aequales parallelosrammorum aequiangu- 
lorum angulos rationibus mutuis, colligi ex iis posse ratio- 
nem, Qua arcae parallelosrammorum invicem habeant. Vel 
ralionem mutuam parallelogrammorum aequjangulorum pen- 
dere ab rationibus laterum ipsorura circa aequales angulos, e: 
modum, quo illa ex his eliciatur, propositio haec docet. De- 
monstrationis enim momentum eo redit, ut, si vel ipsa paral- 
lelogrammorum circa acquales angulos latera, proinde et eorum 
rationes dertur, rectae, quarum rationes eaedem sint rationibus 
laterum binorum parallelogrammorum, ostendatur, duas quo- 
que exhiberi posse rectas, quarum ratio mutua eadem sit ra- 
tiopi pavallelogrammorum. Cf. Pfleiderer. L c.P..IV. 6, 195. Pflei- 
derer. simul observat, cum propositio haec, pariter ac VI. 14- 
nonnisi iterata propositionis VI. 1. applicatione nitatur, et ar- . 
gumenti 13. coepti continuatio ac supplementur sit; transpo- 
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"A è vis K 1006 tiv M 40y0s ovyuersanize::. 
vis K noos tv A doyov xul roi vis Apice. 
M dists al 17 K mods cv M 20yoy Exe severe | 
puevoy a TUV TUO, ri evouy 1 Kai Zusi dom... 
7) BI meo6 av TH ove 10 AT sragaliz iz» 1 
ov stoog 10 TO- «A ws 9 BI sipos erv TH cin. 
7 K noos t7v Ad° mai we aoa 1 K noos vygr 10 
1ws vò AT n00s vò TO. Iuàdv, ènsi ov as i! 
n008 vv TE ovrws vo lO raguÀizloyeappor 1 
0 TZ: ul' we 7 Al 37006 t7y FE ovrws 41: 
tyv M° sal ws doo n d 7006 civ M ovrws 10 I: 
nugudizhoyoun poy 7008 xo TZ riapad ghoyoe. noi 
*Eusì ovv &dsiy9y, sg pèv 7) K r100s epy doi: 
to AT naocdAzioyoaupov spos vo TO rageili: ì 
youupov, ue dè 9 A 1005 vv M ctws vo 61 
ocdizAoyounguov s006 to TZ nuacaliziogoanr 
ditaov do@ Soviv vis 1 K no0s tiv M obtus tw A! 


1) Hic quoque et pariter ad finem demonstrationis vers 
téy altera vice positam ex coniectura adiecimus. 


‘sitione haud apta propositiones inter ad figuras similes pere 
nentes, nec ullo modo cum ipsa connexas, insertam fuisse T' 
desi. Caeterum Jf et FE in directum fore, si BI, If: 
directum ponantur, simili ratione ostendi potest ac in Obs. - 
ad VI. 14. 

Obs. 2. Rarionem, quae ex duabus datis rationib» °° 
lincas rectas expressis componitur, dari, l. e. (Eud. LD: 
Def. 2.) ipsi acqualem lineis rectis exliberi posse, eil 
monstratio Prop. VI. 25. ilcinque similiter ad plures, g'® 
d. as rationes sic datas, ex iisque compositas extenditur. © 
PfRieiderer. $. 212 . 
| Obs. 3. Eacdem cousequentiae, quae in demonstrit *| 

inde deducuntur, quod rationes NU: ZU, ct AF: TE dar 
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{ ratio con:ponitur ex ratione ipsius. A ad A et ex 
atione ipsius _f ad M (Def. rationis compos.); quare 
t XA ad M rationem habet compositam ex rationibus 
aterum. Et quoziam est (VI. 1.) ut BI ad TH ita 
4I' parallelogrammum ad N90; sed ut BF ad PH 
ta Kad A; erit igitur (V. 11.) Kad dita Al ad 
TO. Rursus, quoriam est (VI. 1.) ut 4F ad FÉ ita 
TG parallelogrammam ad IZ; sed, ut dl'al TE 
ta dA ad M; erit ut igitur (V. 11.) dad Mita pa 
allelogrammum T'0 ad parallelogrammum MZ. Quo- 
iam igitur ostensum est, ut K quidem ad _f ita pa- 
‘allelogrammum AT ad parallelogrammam F@, ut A 
rero ad AM ita parallelogrammum TO ad parallelogram- 
mum IZ; ex aequo igitur est (V. 22.), ut X ad MW 
ta parallelogrammum A/" ad parallelogrammum MZ. 
At vero K ad M rationem habet compositam ex rativ- 
nibus laterum; et AF igitur ad M°Z rationem habet 
ponuntur, nectuntur, si rationes solum postoriores (Prop. B. 
ìn Excursu ad Libr. V.) invertantur, et rationes DI: TZ, et 
T'E:A4I dari ponantur. Tum nempe ob parallelogr. 
AI :TIO—-BP:TH 
ZL: SO0= PE: 4" 
simili ratione conseguitar, dari rationem mutuam  parallelo- 
grammorum AT, ZI", si utriusque ratio ad idem purallelo- 
erammuam ‘FO detur. Cf. Pheiderer. $. 213. 
Obs. 4. JlIac ipsa methodo Euclides praemissis propo- 
sitionibus (Dat. 1. 2.): duaram magnitudinum homogencarum 
datarum dari rationem mutuam; et vicissim dari magnitudinem» 


(VI. 1.) 


cuius ad datum magnitudiu@m ratio detur (si nempe, quod 
Rob. Simson. addit, duabus maguitudinibus, quibus haec. 
latio exprimitar, et maguitudini datac quartac proportionaiis 
possit inveniri), generatim ostendit, duas magnitudines, qua- 
rum rationes ad candem tertiam dentur, pariter mutuo habere 


% 


LI 


\ 
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stuoadirivyocutuov 1906 to TZ naupadiyloyoapns 
‘H dè K noos «rv M 2oyov éye tov ovyuzipers 
tuv tww sÀevodv val vo AT doa noos vò TZ: 
Eye tov cvyusizievov x tuv cow sthevporr. To < 
icoyuvia, xal ta ébijc. 


IHPOTAZISX «dé. 

Ilavros stagalimloyoupnpov vd steoì cyy diapers. 
aoudizioyoaspua djowt tove qw ce Oiw nai cu. 
018. 

"Eotw saoclizAoyoaniov vo ABTA, diapero 
dè avroù 1 AT, seoi di rv AF scagadAy2oyoc 
toto ru EH, OK Zéyw ou tndreoov cev EH, ti 
auoadizZ.opoup uv Oposov tovv 0% vw ABFS 1 
GÀi.1j 1018. | 

Enst geo royavov toù ABI stape quer tÙ, 
shevoosv tv BI iure  EZ, dvaloyor iure 
” BE 005 vv EAeovros 9 TZ supos wr 24 
Tlx}, èscet Totyovov co ATA sapa quer to 
shevoov vpv IA sxrar n ZH, avaloyov dpe in 
us DZ node cry ZA ovs 1 AH n005 vv Hi 

td 
datam rationem in Dat. Prop. 8. (apud Rob. Simson. et Schw:: 
Prop. 9.). C£. Pfleiderer. 6. 213. Quo nixus principio Eu: 
des deinde suam datorum tractationem absque rationum 007 
positione instruit; nominatim Prop. 70. partem priorem (è - 
‘Rob. Simson. et Schwab. Prop. 67.) Elementorum VI. % 
spondentem demonstrat. Cf. Pfileiderer. $. 215. 

Obs. 5. Quatenus ab molo® rationem ex lateram 2: : 
TH, AT ac FE rationibus compositam, lineis rectis dit» © 
hibendi abstrabitur; demonstratio VI. 23. praesuute Cani - 
eo redigi potest, ut observetur: rationem parallelogramm»- 
AT, TZ componi ex rationibus pavallelogrammi AT ad FS, * 


PA 


è. è | 


- 


Cd “n 
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:ompositam ex rationibus laterum. Ergo aequiangula, 
LC. 


- 


P.R OPOSITIO XXIV. (Fig. 383.) 


Omnis parallelogrammi, quae circa diametrum sunt 
parallelogramma similia sunt et toti inter se. 


SitZparallelogrammum ABTA, diameter autem eius 
recta AI", circa AT autem parallelogramma sint £7}, 
OK; dico utrumque parallelogrammorum EH s OK 
simile esse toti ABI et inter se. 


*e 


Quoniam enim uni laterum trianguli ABT videli- 
cet ipsi BI" parallela ducta est EZ, erit (VI. 2.) ut 
BE ad EA ita TZ a4 Zg. Rursus, quoniam uni 
lateri trianguli 47I°4 nempe ipsi I4 parallela ducta 
est ZH, erit (VI. 2.) ut TZ ad ZA ita 4H ad HA 
Sed ut TZ ad ZA ita ostensa est et BE ad ZA; 


huius ad TZ (Exo. ad hunclibr. $. 3. nr. 1.) quae caedem 
sint rationibus laterum ipsorum BF:F1%, 4F:TE (VI. 1.); 
itaque etiam dici ex his componi (Exe. ad hunc libr. $. 3. 
nr. 2.), Cf. Clavius et Rob. Simson. Pfeiderer. $. 216. 

O bs. 6. Quodsi desideratur, ut ratio parallelogrammo- 
rum 4I°, IZ (Fig. 382.) seu composita ex rationibus laterum 
eorum, exhibeatur per rationem quam ipsum prioris las al- 
terutrum BI habeat ad aliquam rectam datam; hàec erit quaîta 
proportionalis duobustreliquis parallelosrammorum lateribus 41, 
TE, et lateri 77 posterioris TZ, quad respondet lateri BI 
prioris AT. 
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"AQ ws > TZ ng0s tv ZA ovs tdeijiy ac; 
BE n00s ny EA xaì ws doo 1 BE neos yy E: 
cùtws 7 AH no0s vi v HA, nai cuvreGiyvu wsy BI 
nooc tv AE oùrws 17) AA ng0s cv AH, ueì ivi 
Adi ws 97 BA 006 rv AA ovrpe 7 EA npos vr 
AH: «iv dona ABFA, EH nag0)3rloyoepjuey urc- 
Zoyov elciv ui nAsvoal ai stegì tyYv udivIjv Yowwiay T;) 
eno BAA. Kai èneì nupedizios tovey 3) HZ vj A 
ion èotìv 1) pèv vo AHZ yovia vj vino A4L, 34. 
inò HZA vi inò ADA, sal nov tav dvo tore 
voy tv A4l, AHZ 1) vn0 AAT yovia dcopuno 
dea tovì 0 AA spiyuvov sé AHZ tosyara. dh: 
ca avra di uc co AT.B cetpwvoy looyuwvioy tou n 

AZE soiyuvo xal dov doa vo ABTA srapadisii 
yoaupov «ò EH naocliyloyodpp igoyuviov tu. 
avaloyov dea toriv vg 1) AA n0òs vijy dl atte: 
7) AH 1006 vv HZ. “Ss de 1 AF n90s vv TA 
otvs 7 HZ sngos vv ZA, dis dè 9 AT suuds Tu 
TB s0r0s ) AZ 70008 ‘ay ZE, uab cri #1 IL 
‘ n006 tr v BA ovrws 1) ZE n005 vi) v EA moi iu 


Facta enim (VI. 12.) JI: FE=FH:I 
erunt parallelogr. 40:10 = @BF:FH(VI. 1.) 
TO:I1Z=49FC: TE(VI.1. = FHLI(VAL 





proinde AT:1Z=-BI:I (V. 22.). CL. Phleiotie. 
$. 217. 

O bs. 7. Si ab recta F2 (producta, quando op:s est 
abscinditur TN=I (Fio. 092.) (quod iuxta Obs. 4 ad VI. è; 
‘Immediate fit, diagonali 42 pavallelam EN agendo per più 
oium £) ac per N ducitur rectae AF parallela : fit patalcio 
grammum TO=/FZ (VI. 14.), et hinc 


Al: TZ=AF:10 (V. 1.) BF (IT (VI. 1.) 
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rgo (V. 11.) ut BE ad EA ita 4H 24 HA; etcom- 
onendo (V. 18.), ut BA4 ad 4Eita 44 ad AH,et 
terne (V. 16.) ut BA ad 44 ita EA ad 4H; p- 
allelogrammorum igitar 4BI4, EH proportionali 
unt latera, quae circa communem angulum BAJ 
unt. Et quoniam parallela est 77Z ipsi AJ", aequa- 
s est angulus 4HZ angulo 44 (I. 29.), angulus 
ero HZA angulo ATA, et communis duobus trian- 
rulis 440, AHZ angulus 4AF; aequiangulum igi- 
ur est triangulum 44 trianugalo AHZ. Ex eadem 
atione et triangulum A/°B aequiangulum est trian. 
rulo AZE; towum igitur parallelogrammum AB8f4 
varallelogrammo E aequiangulum est; ergo (VI. 1.) 
ut 44 ad dl ita AH ad HZ. Ut autem dl'al' 
FA ita HZ ad ZA, ut AF vero ad TB ita AZ ad 
ZE, et insuper ut SMB ad BA ita ZE ad ZI: ita 
que quoniam ostensum est ut 4f ad IU ita HZ ad 
ZA, ut vero AI ad TBita AZ ad ZE; ex aequo 
igitur est (V. 22.) ut Af ad BI" ita HZ ad Z£. 
Parallelogrammorum igitur 4BI4, El proportio- 


Quare sic etiam potest Prop. VI. 25. enunciari: si parallelo» 
gramma 41, FZ sint aequiangula; fiarque, ut unum latus AF 
prioris ad riuum latus Z°Z posterioris, sic lriius alterum latus 
TII ad rectam I: exit parallelogrammum A£ ad ZZ, ut alte 
tum latus BZ° prioris ad hanc rectam I. Cf. Pfleiderer. $$. 
218. 219. Unde, data ratione parallelogrammi AF ad TZ 
datur ratio laterit BI prioris ad rectam I: estque, ut uuuni 
latus AI" prioris parallelogrammi 4/7" ad unum latus J°£ po- 
steriotis ZZ, sic luius alterum latus Z°77 ad hanc rectam 4, 
ad quam alterum parallelogrammi prioris 41 .utus 84 habet 
datam rationem mutuam parallelogrammorum A£, IZ. Quao 


— - —.-L 


1) 
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2detyr9n de uèv Y AT no00s egy TA oòws x HI 
nooc vv ZA, we dè n AT no0s vo TBoine:: 
AZ no0s vv ZE ditcov dea toriv vg n dl 1 
iv BI oitws 1 HZ n005 vi)v ZE voy aga ABF.. 
EH aguidh0y0o pps avaloyov edo ai sder. 
al steoì tas i00s fuvias* Opoor Goa tovì vo ABI. 
naguAzhoyeasupov té EH ruoa4Az]20yodpps. di 
ce avre d) sal vò ABMA stage h0yeappor ac 
cé OK neocdizioyodspo opowv tovy ino 
agua civ EH, OK sagadAy2oyoappeov sé ABLI 
nopadizioyocupo Guoov ov. Td di vs cavi «- 


‘ Suyodpuo Oopvora ab cAlr2os toriv Opora xci 1: 


EH doa napadinAoyoanpov rig OK rcapaliylozosnue 
ouoiov tori. Ilaytos coa, nai ta tt. 


I POTAZISAYX x. 
.Tò dodivti eviuyoduso Guoov, mal dile © 
dodivri icov TO avro cvornoagdaa. 
"Eotw co uèv dodiv evduygazuov, u dei Gue: 
ovotgocoda:, vo ABI, è dè îoov, c0 d' deidiv: 
puèv. ABI duosov, tu dè A ioov to avrò ovorrecoti” 


est Dator. Prop. 56. (apud Rob. Simson. er Schwab. p' 
prior 65.). Cf. Pfleiderer. $. 220. 

Obs. 8. Triangula quoque unum angulam aequalem hi 
bentia sunt in ratione composita ex rationibus laterum qui 
aequales angulos. Quod ipsum vel immediato simili matie: 
demonstrari potest ac VI. 23. vel ex VI. 23. ope I. 54, Vi 
derivari. Cf. Pfleiderec, in Sched. mss. 6. 259, Command: 
Cor, ad VI. 23. 

Obs. 9. Pavallelogramma quaevis aequiangula sunt 11 


se ut pavallelozramma rectangula sub iisdem respectivo later 


t 


‘è 
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nalia sunt latera, quae circa aequa‘es argulos; simile 
igitur est (VI. Def. 1.) parallelogrammum A4B TA pa- 
rallelogrammo EZ/. Ex eadem ratione et parallelo- 
grammum ABITA parallelogrammo OK simile est; 
utrumque igitur parallelogrammorum EN, OK paral 
lelogrammo ABT4 simile est. Quae autem eidem 
rectilineo similia sunt, et ‘inter se sunt similia (VI. 
21.) ergo et parallelogrammnm En parallelogrammo 
©K simile est. Omnis igitur etc. 


e 


PROPOSITIO XXV. (Fig, 384.) 


Dato rectilineo simile, et alteri dato aequale idem 
constituere. \ 

Sit datum quidem rectilineum cui oportet simile con- 
stituere, A BI s cui vero aequal:, sit 4; oportet igitur 
ipsi quidem ABI" simile, ipsi vero 4 aequale idem 
constituere. 


bus comprebhensa. Quod ipsum etiam :ssezit Pappus Collect. 
Mathem. Libr. VII. Prop. .172., seu in Apollon, Conic. I. 
+ Lemm. 8. Cf. Commandinus et Clavius ad VI. 23. et Pflei- 
derer, $$. 240. 241. Idem valet de triangulis, quorum unns 
angulus aequalis est (Cf. idem, Pfeiderer. $. 242. et Pappus 
Libr. VI. Coll. Math. Prop. 14€, vel in Porisrn. 1, Lemma 
20.). Pappus addit (ibid. Prop. 147.) idem valere in tviangu- 
liss quorum unum angulum habet, qui deinceps est alteri. 
iIleiderer. $. 215. Pappus rem ad praecedeniem Prop. 146. 
reducit, dum unus latus eius anguli, qui in uno triangulo ae- 


u- —_ uns I 
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IocoaBsfXj09% zio mapa pèv vr) y BI va AB 
corpuvwo 1) Tvov rmaoadieloycappuov vo BE, nu 
av TE té 4 icoy napadizAoycaupov so TM 
suvia vj vo ZIE, sj toy ion «i vncè TBI è 
evdsiac doa toviv 7 sv BI «j TZ, 4 dè AF 
EM. Ka. ell}p9w roy BF, TZ péoy ovaloyo 
HO, xaì avayeyoapgw ano vie HO ve ABI ducor 
ce xal duoiws xsiuevov ro KHO. | 

Ko érei tovv we 7 BI seo vv HO vite: 


‘ HO neos ty TZ, tav dè tesi sudeiai dvaloya 


cor, toy de 7 AQ 006 cv ToiTmy otrv; ri 
Uno t16 nOwTYE eidos sode to dmo t7e devrioas, ni 
onooy xal Opole avayoapopevoy Foxy dea 0: 1 
BI n00s 1yv TZ ovs ei) ABI coiyovoy n0d: ri 
KHO rgiyuvor. AMa sal vs 7 BI 37006 x; IZ 
otros 20 BE rage4iloyoasgiov stooe to EZu 
caddr20peappor' val 0 dioa ro ABI soiywyor 12): 
10 KHO sogiyuvov oitas vo BE magadizhoyocio 
noae vò EZ nagaÀdnA0yeaujor- Bvalict doa ds v 
ABI" toiyavov 11008 o BE ragadà 407 gap por ot- 
ws vo KHO coizwvov 11006 t0 EZ rapadiy do; 
uov. “Icov dè vo ABI reipuvoy vi BE nasci 


1) Vox re:yure, reiyuvev et similia proprie noo hoc pe 
tinent, quum manifesto de fignvis rectiliness quibusenn3' 
sermo sit. Vid. observationem Rob. Simsonis ad hun :- 
cum. Quam tamen illa in omnibus, qui bactenus compix: 
sunt, codicibus legantur, noluimus ca expungpre. 


qualis est angulo deincepi posito alterius trianguli, produ: 
usquedum latus ita productum aequale sit ei ipsi, quod pr» 


ducebatur, lateri, ubi tum res facile patet. Poterat autem ide” 


etiam aliisj modis demonstrari. 
Obs. 10. re. VI. 33, er Obs, 8, duo parallelogiame: 
(triangula) rectangula, et hinc quaevis (I. 55. I. 37. V. +. r. 


/ 
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i ppliceturenim (I. 14, et 45.) ad rectam quidem BI tri. 
malo AI aequale parallelogrammum 8/7, adrectam 
o TE ipsi 4 acquale parallelogi:mmum MM inan- 
100 ZIE; qui est aequalis anglo /'24; in directum 
tur est (I. 14.) BI quidem ipsi IZ, et AE 
i EM. Et sumatur (VI. 13.) inter ipsas BI, TZ 
dia proportionalis /70, et describatur (VI. 18.) ex 
9 rectilineo ABI" simile et similiter positum recti. 
eum XK 770. | | 
Et quoniam est ut BI ad HO ita HO ad TZ, si 
tem tres rectae proportionales sint, est (VI. 20. Cor. 
ì\ ut prima ad tertiam ita figura ex prima ad figuram 
secunda, similem et similiter descriptam; est igitur 
BI ad MZ ita triangulum ABI ad triangulum 
HO. Sed et (VI. 1.) ut BI ad IZ ita parallelo. 
ammum BE ad parallelogrammum £Z; ut igitne 
imgulam ABT ad triangulum KMHO ita parallelo. 
grammum BE ad parallelogrammum £Z; .alterne 
itur (V. 16) ut triangulum ABI ad parallelogram- 
am BE ita triangulum KO ad parallelogrammum 
Z. Aequale auterh triangulum ART parallelogrammo 
E; aequale igitur et triangulum KHOG parallelo. 


+) sunt in ratione composita ex rationibus basium et altitu- 
num, quod et aliter demonstreri potest. Commandinus et 
lavius ad VI. 29, Pfleiderer, $$. 247. 248. Cuiuslibet igitur 
rallelogrammi ad quadratum aliguod ratio componitur ox 
itionibus, quas basis et altitudo parallelogrammi' habent ad 
tus quadrati. Unde per Defin. Simson. (in Exc. ad bh, libr. 

5. coll. $. 7.) consequitur regula generalis dimensionis pa- 
lelogrammorum. Cf in Prop. II. 1. Cor. 4. Pficiderer. 6. 
19, Schol. in libr. IL. Elem, P. I. $. 5. sq. 

Obs. 11. Ex VI. 25. indeque deductis Obs. 8. 10. per 
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Aoyoappo icov ape vai to KHO colyovoy cu EZ m- 
ociAgAoyoa spo. Ad to EZ sapaddy2oycapp 
cò A tor v ioov° xal vò KHO cipa cs A tav ico». 
"Eovi dè v0 KHO xaì voi ABI dposor vs dea de 
divu evdvyocuieo vi ABI opotoy , mal diiw t: 
dogivrt sd A icov tò avro cvvictasa: co KH6 
“Oneo Èder. nono. 


IHPOTAZISA us. 

"Edy ano magaàAyloyoappov raga mhoyecu io 
apuosdi , oposoy ce tu 0h mal opoime uei ptevos, 
XOLV]V YUVIaY ÈYov AUT STEOL TI}Y UTI dia peri 
doti vò Od. 

‘Anò magnAdoyoa ppov yeo toù AB’"A saw: 
inioyoanpuov «970100 «0 AEZH, buosoy ve ABI 
xal OUoiwe ASiUuEevov, xov7y yuviav Èfoy autd tr: 


. un AAB- éyw Ovi meol t9)v avtrjy diaperoor în 


qò ABFA «é AEZH. 


ea, quae in Exc. ad hune libr. $. 22. 6. 25. notantur, conse 
quuntur propositiones ‘VI. 14. VI. 15. et Obs. #2 ad Prop 
16. 17. libr. VI. Pfeiderer. $. 250. 

Obs. 12. Sint rectae A:B—-C:D 

et E:F=G:H 

erunt etiam (per VI. 23. et Exc. ad hunc libr. 6. 10.) rece. 
gula AXE:BXxF=-CXG:DX{H. Vicissim ai AYXE:DX. 
=CXG:DxH, atque E:F=G:H, pariter erit A:B=C.' 
(VI. 25. et in Exc. ad hanc libr. $. 1%). C£ Pfleidera 
$. 251. 
* — Obs. 13. Per Obs. 10. et Exc. ad hunoc libr. $. 1. dw 
rum quorumvis parallelogrammoraum, crisugulormmve alti. 
nes sunt in ratione composita ex direcia arearum et inve:!: 
basium; bases in ratiane composita ex directa arcanum et 1 
versa altitudinum. Pficiderer. $. 263. 
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ammo EZ. Sed parallelogrammum £Z ipsi 4 est 
quale; et K770 igitur ipsi 4 est aequale. Est au- 
m KHO et ipsi ABI simile; dato igitur rectiliveo 
BI simile, et alteri dato 4 aequale idem constitu- 
m est KH9. Quod oportebat facere. 


PROPOSITIO XXVI. (Fig. 885.) 


Si a parallelogrammo parallelogrammum auferatur, 
mile toti et similiter positum, cammmunem cum ipso, 
ngulum habens, circa eandem diametrum est circa 
uam totum. 

A parallelogrammo enim ABI parallelogrammum 
uferatur AEZH , simile ipsi ABITA et similiter po- 
tum è communem angulum habens 44B cum ipso;. 
ico circa eandem diametrum esse ABI circa quan 


psum 4AEZH. 


Obs. 14. Rursus (quae est altera Prop, 23. et praeced. . 
Ibs. 8. conversa), duo parallelogramma vel triangula, quorum 
reae sunt'iu rationo composita ex rationibus duorum lateruna 
ontiguorum, habent angulos lateribus his comprehensos.vel 
ingulos aequales, vel simul aequales duobus rectis. Quod 
psum facile, sumto contrario, probatur. Pfeiderer. $. 254. 


PROPOSITIO XXIV. 


O bs. 1. Rob. Simson. monet, videri imperitum quen- 
Jam ex duabus diversis huius propositionis demonstrationibu8 
hanc, quam nuno habemus, composuisse, ex una nempe, quae 
per VI. 2, et ex altera, quae per VI. 4. fieri potest. , Fon- 
quam enim, ita pergit Sinison., per VI. 2. et componendo, 
permutandoque ostenderat, latera circa communem angulum 
parallelogrammorum (talia enim parallelcgran:ma obsorvante 

Euclid. Ele.:ent. P. ll. . S 
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. Mi) paco, «hl sì dvvaroy, fora avrov 1) 1 dite: 
1008 9 A0F, ual?) èx8XyIeioa 1 HZ èirydati 
ro 9, xoè Xda dia vo O druorioa vay A4,B 
acoellzios 7 OK. 

"Este oùv meol any avv diasserpor ter 
ABIA4 «s KH, opuoov tow co ABCA sé KI 
éorv dea ws ) AA no0s e) v AB otras i 
more tiv AK. “Eoti dì nai dia crv dpeosorria ri 
ABIA, EH, ws 1] 4A n96g ti} v AB ove; 7 } 
eos 177V AE ui as doo 7 HA no0s vpy AK :- 
tws 1 HA noos €jv AE 1) HA cipa 908 ira 
tv AK, AE tov avrov yer Adpove ‘ion dea tori: 
AE vj AK, 7 èheveav 1 peibovi, onto tativ ch- 
 putov® ox doa tori seok tiv avrnv diauerpo 7 
ABTA xò -KH3) negl try avinv oa tou due 
toov 0 AB’A rapaddz2oyeapupov to AEZH 35 


1) Ira recto ex Cod. a posnit Peyr:rdus, quum edi. Bui. 
et Oxon. haberent: avrwòy, quum tamen de diametro ne:- 
tantum parallelogrammi 4874 hic sermo sit. 

2) Pro verbis: val és8inIeica 1) IITZ derjziw in ros 
79w dia tov 8, quae ex Cod. a. posit Peyrardus, cum qu- 
bus consentit etiam versio Commandini, in odd. OQuco 
Basil. solum legitur: sal 779% dia 7uòo 9. Utraque lectio»: 
habet, prout schema ita formatam imaginezis, ut diante 
A6 l' vectam 7Z productam, aut ipsam rectam 277 ia pu 
aliquo @ secet. riorem casum er liguram lecuo come : 
posteriorem lectio ed. Oxon. supponit. 

3) Pro his: verbis Cod. a. et ex eo Peyrardus, com» 
mendis typographicis ad calcem libri indicatis, have: 012 *- 
oUx torì msgì Ty avv deaustoov to ABFA re Eli (iu e-- 
Jercudum cst, non AXZ7). Nos veriorem leccionem & ‘-- 
Basi]. et Oxon. restituimus. 


Clavio inteiliguntur, quae habeant nnum sugulum cum 
pa‘allelogrammo communem, quod etiam Caudalla, Heon' 
aliique nominatim addunt proportionalia esse, immedizie =- 
cludere potuisset, proportionalia esse latera circa reliq* — 
gulos acquales, ope scilicet Prop. I. SÌ. et V. 2. Vem: 
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Non enim, sed sì fieri potest, sit ipsius 3 diameter 
A0T* et ducta HZ producatur ad O, et ducatur pero 


O alterutri ipsaram 44, BI parallela OK (I. 31.) 


. Quoniam igitur circa eandem diametrum est paral. 
lelogrammum ABITA circa quam parallelogrammi.m 
KH, simile est (VÌ. 24.) ABTA ipsi KH; est igitur 
(VI. Def. 1.) ut 44 ad AB ita XHAad AK. Est 
autem et propter similitudinem ipsoram ABI, EP, 
ut 44 ad ABita HA ad AE; utigitur (V.11.) 74 
ad AK ita HA ad AB; ipsa HA igitur ad utramque 
ipsarum AK, AE eandem habet rationem; aequalis 
igitur est (V. 9.) AE ipsi AK, minor maiori, quod 
fieri nequit; non igitur est circa eandem diametrum 
parallelogrammum ABI" circa quam ipsum K7; 
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammuni 
hoc negligens pergit ostendere, triangula et parallelogramma 
esse aequiangula, et longo circuitu, ope VI. 4. et V. 22. con. 
cludie rom candem. Manifestum propierea est, hanc inscite 
factam demonstrationem minime Euolidis esse. Ipse deinde 
Rob. Simson., superfiuis reiectis, simpliciorem exbibet de- 
monstrationem, postquam ostenderat, aequiangula esse triangula 
AHZ, A40 ope VI. 1. I, 34. et V. 7., quoad maximam par- 
tem similem ei, quae est apud Campanum, nisi quod is pro 
VI. 4, adhbibet VI. 2., et triangula, quao diximus, aequiangul. 
esse monet quidem, at non demonstrat. Simsonis demonstra- 
tionem habet etiam Playfair. et Poletarius. 


O bs. 2. Perspicuum est, quod Clavins monet, parallelo. 
gramma “circa canden diametrum non solum similia esse -ci 
etiam similiter posite. Cf. observata ad VI. 18. 

O bs. 3. Praeterea, eodem Clavio monente, etiam, si 
citca diametrum alicuius parallelogrammi produetam cossisiat 
parallelogrammum aliud, ita, ut duu huius laterà recta. duas 
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QuAlz2oyecupo. "Edv dea andò napalizioyoa pio, 
uu tu dere. 


IPOTAZISIY x. 

' Ilavrov tiv smaod vv avriy sdziay rapace) 
sostévav stagaliz;Aoyocupuv, mal tienorew sido 
muouià7iopocppos, opuotos ce xaì Opoias nerpero: 
qui UNO ©7S Yuosias avayoagpoptrw, piyiotoy è: 
To uno Ie Ypuosiag scapafuddopevoy nupedàzio- 
souppov, Ouoov 0v tw éÀheippati. 

"Loto sv&eta sj AB, na) reruyoda diya rev: 
tè T, xal nogaf5fiz0T0 sape tyv AB evdeiav 1» 
Ad secadiygioyoanpov èAsinov eider staparizi- 
quanno cò TE, Ouoim rs xai Ouoims meipert to 
U.10 175 7juostas avayoagivie tig AB, vovreon 115 
TB liyw du mavrov rav magu civ AB svago 
Zoptva.r staguàiziopousgov, ui Ehhernovtmy sides 
muocià,ioygasngio opuoiorg te xal ofroiwg wetpero 


componant lineas cum duobus lateribns alterius, vel certe il: 
his siut parallela, eadem fere ratione ostenditur, hoc illi ese 
simile, , co. 

O bs. 1. Parallelogramma, quae unum angulum uni en- 
guio aequalem, et circum eos proportionalia latera habesi, 
similia sunt. Hoc Corollarium addit Boermannus. Et op 


Os. ‘3. ad Prop. 5. et 6. libri VI. et nostrae huius propos 


tionis id facile probatur. 


PROPOSITIO XXV. 
Obe. 1. Rob. Simson. ad henc propositionelà mon: 
ssliquido patet. demonstrationem huius, quam Euclides dedera, 


vitiatam fuisse ab editore quodam geometriae minus perito, Ps: 


quam cnim ostenderat, ,,utrectilineum 42/°ad rectilinenm K//5, 


ita parallelogrammumnf 2 ad parallelogrammum 22° opusiait 
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(BI quam parallelogrammam AEZH. Si igitar a 


arallelogrammo etc. uu | 


PROPOSITIO XAVH. *) (Fig. 386.) 


Omnium secundum eandem rectam applif&torum pa- 
allelogrammorum et deficientium figuris parallelogram- 
nis , simnilibus et similiter positis ei, quae ex dimidia 
lescribitur, maximum est quod ad dimidiam est appli- 
;atum parallelogrammum, simile existens defectni. 


| 

Sit recta AB et secetar bifariam in YI) et applicetor 
id rectam 4B parallelogrammum A4 deficiens figura 
parallelogramma I°, simili et similiter posita ei, quae 
ex dimidia ipsius AB descripta est, hoc est ex I'B; 
dico omnium secundum .4B applicatorum parallelo. 
grammorum, et deficientium figuris parallelogrammis 
similibua et similiter positis ipsi I°H, maxirnum esse 
Ad. Applicetgr enim ad rectam AB parallelogram. 


*) .Ut sequentes tres propositiones melius. intelligantur 


Rob. Simson. praemittit sequentia: 1) Parallelogrammum ad 
rectam applicari dicitur, quando super recte. illa describitur. 
Ex. gr. parallelogrammum 49 (Fig. 380.) appliceri dicitar, ad 
rectam 4B, quando super 4B describitur. (Het casu dicitur 
Pfleiderero monente : dvaygapeota: seu mapafadleodas drò ris 
AB. 2) Sed parallelogrammom 4Z dicituc applicari ad (se- 
cundum) rectam 48 (rapefaMe09as sapa rv AB) deficiens 
figura parallelogramma, quando 4X basis cius minor est recta 
4°, et propterea parallologrammum .4Z deficit ab ipso 49, 
quod super reota 48 describitur in eodem angulo, et inter 
casdem parallelas figura parallelogramme KQ, quae quidem di- 
citur defectus ipsius :1Z. 3) Et parallelogrammum A5 (Fig. 
293.) applicari dicitur ad (secundum) reciam 48 (rapaf4- 
deodtus maga tyv AB), excedens figura parallelogramina, quando 
40 basis ipsius 44°‘maior. est recta À, s et propterea 45 ex- 
cedit parallelogrammum 427 ad 4B applicatam figura paralle- 
logramma JI0. 


solummodo addere, est autem rectilineum. ABI" aequale pa- x 
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eg I'E, piziovov tore vò AI. Iopofefixdw pece 
sape voy AB svdstav vo AZ stapalinloyoegegiov 
2MAsinoy cider maoadigloyeappuo cò KO, ipoie 1: 
val duolws xesuevw vu T.E déya ov psitov tore vò 
Ad où AZ. 

"Eneì yoo Ouorov tore vo TE stapolàgloyeazi na» 
ci KO raoa)ArZoyouupo, meoi cry very cioe dec- 
peroov. "Hy3w avv dicustoos 17 AB, ra) setc7:- 
yopdw to oyzjua. 

"Eneì oùy icov torà vo TZ cò ZE, xouvòy rr00s- 
xsiodw 0 KO- 6iov dea to TO 03m KE totir 
joov. “AX@ vo [O w TH èotiv ioov ènek uc y 
A’ vi TB ioy èorìv xo) vò HI' dea vii EK tori» 
icov. Kowoyv nposxetodo vò TZ diov apa vo AZ 
vò AMN pvopovi tovv icov wsre vo IT'E nagciir- 
Moyeappuov, covrsori 10 Ad, coù AZ svapelizi 
Qu |t ov Meizov tot. 1) 


4) Ed. Basil. hic iam addit: wayraw &oa rw mapa riv t- 
Bsiav rapafaldoutvuv, xal va ife, quae Gregorias, quamvi: 
ea in omnibus codicibus tam mss. quam impressis invenire:, 
iure ad casus secundi lîrem reiecit,, quem etiam Peyrardus, 
nulla tamen lectionis variantis mentione facta, socutus est 


rallelogrammo BE, aequale igitur est rectilineum XI/0 para 
lelogrammo 82 videlicet per V. 14, sed inter has duas sea 
tentias interposuit ,,quare alterne, ut rectilineum AB ad pr 
rallelogrammum BE ita rectilineum KZ76 ad parallelogrammuo 
EZ' putavit scilicet, non tam perspicuum esse concludere se 
Gundam quatuor proportionalium quartae aequalem esse ex at 
qualitate primae et tertiae, quod quidem demonstratum est is 
V. Prop. 14. quam concludere, tertiam aeqealem esse quae 
ex aequalitate primae et secundze, quod nuspiam in Element, 
quaciam habemus, ostensum est. Verum quamyis haec proposto, 
tertiam scilicet quatuor proportiogalium aequalem esse quarte, fi 
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Sed HO ipsi E est simile; et MNigitur 
21.) ipsi £4 simile est; circa eandem igitur (VI. 
diametrum est ipsum E circa quam MN. Du- 

r eorum diameter Z,5, et describatur figura. - 

Et quoniam aequale est 170 ipsis EA, TY, sed HO 


MN aequale est; et MN igitur ipsis Edy I 


imille. 


erenda fuerit, quod in schemate tcasus secundi non taedem 
rao Alphabeti adhibitae fuerant, quae in schemete primi 
is, quod utique, ut Rob, Simsòn notat, fieri debebat. Quo 


o haec foret denonstratio. 
Eotwo made 7) AB tunBst0a 
« zara tro I xul rmapafàn- 
, neo try AB 10 Ad, èdi- 
mov side tw TR, xa) maga- 
3. n09w div mapa rv AB 
AZ smagadizioycauuov ?i- 
rov ty KO, duoiyts xa) ouolws 
ulvo tw diro 176 Ipuosias THE 
Bro FR Àizo, ot perbòv 
re TÒ CITÒ TIC Y)puosias rage 
n8îv 10 Ad tov AZ. “Era 
o Duosòv tore to TE rw KO, 
cl atrijv sioi deduerpov. * Ecto 
ov dedueroos 1 ZB, xa) na- 
ieyoapîw rò ogjua. Kai è 
or éetì. r0 d0. tw , 4H, éna 
1) 3) ON 1ij HN° peitov oa 
ò 49 toùv OZ. "Icov dì to 
10 ty 4K° peibov Goa sal rd 
IK rov OZ. Kosviov srposxsiotw 
0 UK blov dea ro AA dov 
ov AZ psitov tot. 


Euclid. Elemet.n P.it. 


:+49 ipso 0Z. 


Sit rureus (f. 388.) AB secta 
bifariam in 7, et applicatum 
sit ad AB pafallelograminum 
A44; deficiens figura TE, et ap- 
plicetur rursus ad AB paralle. 
logrammum A4Zdeficiciens figu” 
ra KO simili et siniiliter posi 
ta ei, quae ex dimidia ,2B des. 
cripta est,y nempe JZ'Z: dico, 
maius esse parallelograrmmuonn, 
quod ad tdimidiam applicatur, 
nempe. 44, parallelogramino 
A4Z. Quoniam enim simile"ese 
T'E ipsi X©, circa eander dia- 
metrum sunt: sit eorum diame- 
ter 3B, et descibatur figura, 
Et, quoniam aequale ‘est 40 
ipsi 4H, etenim et ON eaequa- 
lis est ipsi HN:; maius igitur 
Aequale autem 
49 ipsi 4K: mailgigitur et 4K 
ipso OZ. Commune addatur 
OK: totum igitur Ad toto :19 
maiue este 


T 
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“Ectu yeo nelev 1 AB cundeica dio wa vo T, 
xal suouf)z;9cv 0 AA QaAsistoy side va I'M, xi 
sapa deB)izodo may naoa cy AB vò AE nepci- 
ilo youppov ed helreoy vè AZ, duo re sad dopo: 
esi vo ed asto Te Ypucsiag vie AB, ca IM )e;: 
oti prsibdy dott to ano «je ijuoelas mapadàydtr 1 
AA vv AE. 

"Enel yuo dposov tovi vo AZ vo TM, megì to 
uvtIv eloe dea pergov iste ave dulpertos g EB 
ul xavayey0apdw co ocy7ua. 

Kol tnsì icov tori vo AZ vii A0, ine nai 7ZH 
ci H6O- peitov doa to AZ où KE. "loovdi n 
AZ x Ad pettov do sal 0 4A voò EK. Ko- 
siov noposxsioda 1) 10 KA Giov dea t0 AA dis 
coù AE peizov toy. Iluvrov Goa, mal va tiri. 


‘ HAPOTAZISX x. 

Iluoo env dodsicav sUdsiav cu dodiyu svi 
pounpo î00v nuoadizAoyousuov stapafadciv, het 
mov sider magcdàzZoyodypro, duoin vd dodirit de 
di) 0 didopevov svdvyocupor, w dei tooy stepe?: 
Asiv, un peisov elvur coù anò cis ripuosias AU 


9. 


1) Ita rectiue omnino Peyrardus ex Cod. a. habet, qua 


ut vulgo legitur: xowov lorw cò K4. 
| 
| 


percipiant. Praeterea, quamvis rectilineum 487, cui simit 
aciand um est, possit esse cuiuscungue generis, in demon:it* 
ione tamen graeci codices habent triangulum vice rectiline 
qui error correctus est in versionis Commandini editione, qu 
Oxonii impressa est.‘ Huic Simsonis observ;tiomi addi pois. 
Campani quoque duplicem demonstrationem differre a demoo 
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Sit enim rursus AR secta bifarim in JT; et appli. 
tum sit Ad; deficiens figura 1° 3; et applicetur rur- 
is secundum AB parallelogrammum A4£, deficiens 
zura 4Z, simili et similiter posita ei, quae ex dimidia 
(B describitur, nempe I°M, dico maius.esse parallelo- 
rammum , quod ad dimidiam applicatur, nempe 4.4 
arallelogrammo AE. 

Quoniam enim simile est 4Z ipsi TM, circa ean. 
em sunt diametrum (VI. 26.); sit eorum diameter 
B, et describatur figura. 

Et quoniam (I. 36.) aequale est _14Z ipsi 10, ete- 
im et ZH aequalis est ipsi HO; maius igitur 47 
pso KE. Aequale autem AZ ipsi 44 (I. 43.); ma- 
us igitur est 44 ipso EK.' Commune addatur K4; 
istum igitur AA4 toto 4É maius est. Omnium igi- 
‘ur etc, i 


PROPOSITIO XXVIII. (Fig. 390.) | 


Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa- 
rallelogrammum applicare, deficiens figura parallelo. 
gramma simili alteri dato; oportet autem datum recti- 
lineum, cui aequale applicandum ‘est, non maius. esse 
eo, quod ad dimidiam applicatur, similibus existenti- 


stratione sextus graeci. In eorum priore sine permutatione 
proportionalium res refertur ad partem posteriorem V. 9. iu 
posteriore permutazio proportionalium pariter adhibetar. 

Obs. 2. 'Pfleiderer. in schedis mss. $. 308 monet, inepte 
inter VI. 24. eiusque conversam VI. 26. insertam' esso hanc 
VI. 25. quae nullam ad illas haboat relationem, contra imre- 
diate nitatur VI. 20. Apud Campanum id vitium non repe - 
ritur, quum, quae vulgo sunt VI. 24., VI. 26. sintapudips.m 
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Bahopévov, opotuv ovtuv tw tlieipeeny soi 1 
unò mis iposias uaì toù di dei Guotov èlieine. 

"Evo  uèv dodsica evdeia ] AB, c0 dè dos: 
sVdvV7ea/puor, @ dei i0ov rage id AB stopafelzi;, 
to l, ur puetsov 0v toù arto ©ie uoeiag mense!» 
douévov, duoituv Svtuv ev èileipparer, dd: i: 
ouowov èlleinew, to d° dei dr rapa ny cossa 
evdelav vi v AB cò dodeva. svIvyociuo vs Pic: 
mepelizioyeauuov sacafahetv, èllsisoy ciùu n. 
oadizhoyeduuo, duoim ovu te 4. 
| Teruj09w 1 AB diya xavè «6 E equo: 
uvayeyoepdo ano vj EB cò A Guotoy sal ric. 
xsiuevov to EBZH, xaì cvusnenàizowode ti 
naoedìzioyoansove vò dè AH qjvor icov tori i 
7) ueibov avtoù, dia tov ogrouor. Eî uèy ctr... 
tor) 10 AH vò I, vejorde dv si) co amutazti “i 
0u8iBiyrar yd6 nuoù cv dodsicuv sVdeiuy vir 
qué dodevri evIvyocupio ad I icov stapadàzbo;t 
pov 10 AH, tMisi:rov eider napadizAoyodppa iu LA 





VI. 22., VI. 25., nostra haec avntem pariter VI. 25, (Quae: 
tem vulgo est Vi. 23. apud Campanum est VI. 24. 

Obs. 5. Huc referri. potest problema, quod est ;; 
Thom. Simpson 14.librì VI., quo iubetur describi figuri : | 
lis datae figurae rectilineae, quae ad aliam datam figurami:: 
lineam sit ln ratione data. 


PROPOSITIO XXVI. 





Obs. 1. Si quis sumeve velit, dari posse rectam .! 
quac non transeat per puncrum Z, necessario is povere o» 
rectam Z7Z ipsam aut productam convenire in puncio i 
@ cum recta 40. Quoniam enim; ob ansul. 4147=: i 
(supp.) recta 47Z parallela est rectae AF CL 28.) et sf = 


i 
| 
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18 defectn eius, quod ad dimidiam et parallelogrammo, 
i oportet simile deficero !). 
Sit data quidem recta 48, datum vero rectilineum, 
i oportet aequale ad 48 applicare, sit J°, non ma. 
9 exiìstens eo, quod ad dimidiam applicatum est si- 
rilibus existentibus defectibus, cui autem oportet 
mile deficere, sit 4; oportet secundum datam rectam 
1B dato rectilineo I" aequale parallelogrammum ap- 
licares deficiens figur@ parallelogramma, quae simil s 
it ipsi A. O 
Secetur _4B (I. 10.) bifariam in puncto E, et de- 
cribatur ex ipsa EB (VI. 18.) ipsi 4 simile et simi- 
iter positum EBZH, et compleatur parallelogrammum 
AH; itaque .4H vel aequale est ipsi [", vel maius 
ipso, ob determinationem, Et si quidem aequale est 
AH ipsi IT, factum erit propositum; applicatam erit 
enim secundum datam rectam .4B dato rectilineo [ 
aequale parallelogrammum AH, deficiens figura paral- 
lelogramma EZ ipsi 4-simili. Si autem nou, maius 


1) Ad finem huius propositionis in versione latina prae- 
eunte Boermanno paululum recessimus a textu graeco, quo ve- 
rius rem fpsam exprimeremus. Neque enim de duobus defe-. 
ctibus sermo esse potest, quorum alter pertineret ad parallelo- 
grammum illud, cai oportet similo deficere. Itaque gracca 
quoque ita habere debebant: duoiwy dyrwr rov ts é#4isiparos 
TOÙ dvd T76 Ypusosiac xa) tov (sidovc) w dei oposov sddsiztev. 
Caetorum, monente Plieiderero propositio haec ita etiam po- 
test exprimi: datae figurae rectilineae acquale describere pa- 
rallelogrammun: sub angulo dato,-cuius unum latus circa lune 
angulum sit segmentum rectae datac, alterum vero latus habeat 
vationem datam ad reliquum segmentum roctae datae: dum- 
modo figura rectilinea data maior non sit parallelogrammo sub | 
eodem angulo dato, cuius unum latus circa hunc angulum est 
semissis rectae datae, alterum vero ad semissern rectae datae, 
teu ad rino eius latus haber eandom rationem datam. 


rectam 40F in I (supp.), etiam HZ ipsa vel produeta «andem 
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Guo:e Ovri cu d. Eî dì ov, usifov ten vo VE. 
It “Icov 8ì vò 0E ré HB peizov dpa so) vo Hi 
coù I. “SL dr) psibov dov xd HB sovT, ceti, DO 
ze00)) i0ov, td di A duooy xaì opoime seu» 
co avro ovveorato vo KAMN. “Alia véè d so Hi: 
toviv opuotor sci vo KM aoa vi FB dory iu» 
"Ecco ovv opuodoyos 1) piv KA xi HE, sjdi | 
ci HZ. Ka. èneì ioov tori 0 HBuoi IT, AÎ 
petto v doa tovi HB vo KM° usiteay coa tou 1. 
sj pèv HE vis AK, 7 dì HZ vijs AM € Ke: 
sj piv KA îoy ) HE, vj dè AM ion H0,1 
ovunerin00i0d0 vo ZHOII napalizioyoappor ic 
coa xa) Guosoy Bore vii KM co HII. “Aldi ve k> 
vu HB duo îov val vò HII doa vs HB 01! 
dove mei vj v avv doa dia pscooy love vi Li: 
cs HB. “Eocrw evsiy diapueroos Y HIIB, susi 
geyoupdw to osa. 

*Eneì ov t00v tor cò BH voi T, KM, dr: 
HII cs KM èarìv icov° dormo doa d YEPX yrur 
ion vo I icos toriv. Kai èrel foov sori vo U! 
Si) ZL, xovov mposuetod co IIB- dÀoy dou ro ob 
ode cd =B icov toviv. ‘Ax3d ro ER «e TE s0 
îvov, enel ual ndevoa 7 AE mievoa e Eb in 
flop xd to T.E doa vé OB dovrìy îcoy. hu 
noogxsiodo t0 ZS° Gioy «ga 40 TX 60 vw Ty. 
gvupovi toviv loov. "Ae 6 THX yvopuv ti î 
edsty97 ioos° xab AII apa eg T èoriv icov. 

Ilaoa civ dodsicav dea ev&siav 17v AB vi è. 
Ferre svduyod pipe qu I'icov rmaoudàizioyoug por 





491 secabit in puncto aliquo 6 (f. 29. Cor. 3). Hinc pro?” 
duo casus distingui debere videntur, prout pumetum #10! 
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OE ipso I Aequale autem OE ipsi HB; 
ius igitur et #7B ipso Y. -Quo autem maivs est 
B ipso I; ei excessui aequale, Îipsi autem Jd si. 
le et eimiliter positum idem constituatur- XAMN 
I. 25.). Sed 4 ipsi HB est simile; et KMigitur , 
ii F£B est simile. Sit igitor homologa quidem KA 
ii FTE, AM vero ipsi HZ. Et quoniam aequale 
: X# B ipsis I, KM; maius igitur est 778 ipso KM; 
aior igitur est et HZ ipsa AK (VI. 20. Cor.'1.), 
‘Z, vero ipsa AM. Ponatur (I 3.) ipsi quidem KA 
qualis 775, ipsi vero AM aequalis 1760, etcomplea- 
r paraHelogrammum ,=7/701I; aequale igitur et si. 
ile est ipsi XM ipsum HII (VI. 24.). Sed KM 
si Z7B simile est; et HIlI igitur ipsi /7/Bsimile est: 
rca eandem igitur diametrum est ZII, circa quam 
[B (VL 26.). Sit eorum diameter HIIB, et descri- 
atur figura, 

Et quoniam aequale est BH ipsis I°, KM, quorum 
III ipsi KM est aequale; reliquus igitur TDX gno. 
non reliquo I" est aequalis. Et quoniam (I. 43.) ae- 
nale est OP ipsi XY, commune apponatur IIB; to-' 
am igitur OB toti 3 aequale est. Sed £B ipsi TE 
st aequale (I. 36.), quoniam et latus AE lateri EB 
st aequale; et 7° ipsi OB est aequale. Commune 
pponatur £2; totum igitur 72 toti gnomoni TX 
st aequale. Sed gnomon TPX ipsi J' ostensus est 
equalis; et 4/I igitur ipsi I° est aequale. 

Secundum datam igitur rectam 48 data rectilineo 
! aequale parallelogrammum applicatum est 27) de- 


ecta Z7Z, vel in ea producta poni sumas. Atque hace ipsa cansa 
wsse videtur lectionis variantis, quam ad lune locum vbser- 
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soi amò say civ 0c0dYjv yuviav nepiefoveniv sEisi - 
uv cidsor, vos dpoioss te sai duoins aveyg:z: - 
evo.” 

“Eoto soiyuvov opdoywvioy co ABI, cette +7 - 
av Vuò BAF yuviar liyo du to dno vis BI 
sidos îoov tori roig and vov BA, AT tile, 16, 
Guorois te sal duoiws avayvapoptvos. 

"Hy9w xaderos 7 Ad. 

Ene odv èy ogdoyuvim rotyuro cs ABT, c 
Ti, n00s 0 A 00975 guvias èstà 9jy BI fuow 1. 
eros Yuras 7 Ad' va ABA, AAC doo npos ri 
«cdirw ‘sgiyuva Opuot tori ved te 04m ti ABI ma 
alàr Ao. Kai èreì ouoov lov 10 ABD vs ABI, 
foviy Gou us 7 TB n006 vv BA ovras 1 AB nu: 
rv BA. Kai ènel spsic svdsia: avdioyov tar, 
tot dig 1 nvwrn 00g TYv toityv oÙtOs TO anetis 
QC eldog sious TO dnò cis devttoas, 0 duo 


patet, osso etiam 4X=Bs, adeoque 4K+-4s="4B. Ci 
Whiston, Cor. 2. ad VI. 27. 


PROPOSITIO XXVII, 


Oba, 1. Ex iis, quae in Obs. 4, ad VI. 27. dica inn, 
emergit casu secundo alia adhuc huius problematis solut 
Factis mempe, ut ante (Fig. 391.) parellelogrammis EBZ4. 
APH9 daro 4 similibus, producazur ipsius EBZZ latus EH, 
et diameter BI, fiatque in angulo ipsi EZ/Z ad veiticem 0. 
posito parallelogrammum Hox5 aequale ipsi A1MN 1 ese 
quale excossui pavallelogrammi EBZH super figuram 1 18 
quo EBZH simile, similiterque positum. Erit itaque Hr sì 
mile et acquale Z777 in construciiomo priori, et productis rec» 
ni, 40, usqguedum in y, patiterque rectis 7}, BZ, asguedom 
in f conveuisni, ob Fo-=Mo=-4M=M0 (consti.) ES, © | 





- 
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“ene figura parallelogramma /1B simili existenti ipsi 
; quandoquidem IIB ipsi HIl simile est. Quod 
sortebat facere. 


PROPOSITIO XXIX. (Fig. 393.). 


Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa-' 


allelogrammum applicare, excedens figura parallelo. 
ramma simili datae. 

Sit data recta 4B, datum vero rectilineum T, cui 
iportet aequale secundum AB applicare, 4 autem cui 
yportet simile applicare; oportet igitur secundum AB 
ectam ipsi I" rectilineo aequale parallelogrammum ap- 
plicare, excedens figura parallelogramma simili ipsi 4. 


Secetur AB bifariam in È (I. 9.), et describatur 
ex EB (VI. 18.) ipsi 4 simile et similiter positum 
parallelogrammum BZ, et utrisque simul quidem BZ, 
T aequale, ipsi vero 4 simile et similiter positum idem 
constituatur 70 (VI. 25); simile igitur est 770 ipsi 
EA. Homologa autem sit KO quidem ipsi Z_f, KH 
vero ipsi ZE. Et quoniam maius est, parallelogram- 
mum -HO ipso ZB, maior igitur est et recta quidem 
KO ipsa ZA, recta vero KH ipsa ZE. Producantur 


‘ 


ZA, ZE, et'ipsi quidem KO aequalis sit ZAM (I.. 


3.), ipsi vero KH aequalis ZEN et compleatur pa- 
rallelogrammum MN; ergo MN ipsi HO aequale est 


intersectionis cum alterutra harum rectarum sumi potest, adeo- 
que in ea ipsa positum est. Atque ita rem expedit Clavius. 

O bs; 2. Inconlitionibue Theoromatis, ut monet Clavius, 
haud negligi debet ca, parallelogramma non tantum similia, 


& 


. otam AB ita dividere, ut rectangulum inter segmenti eius cor 
.. tentum segnale sit dato spatio: hoc spatium autem oponet un 


tt 
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xal duoins avaycagpopevov dic dea , TB neos 1. 
BA obrws vo duo cioe TB eldos spes sorti. 
BA, vo bpuerov mal duoins avayoagagevor. du 
avra d) xo) dic-97 BI node cv TA ovwecoce 
«ie BI sldos snoos rd oso cis VA discezaiu;’ 
BI noos tu BA, AF ove: vo ano vis BI dit. 
stoos to ano vov BA, AT, ca Oposa xaì duo. 
avayougoneva. “Iog dt + BI vate BA, dl'is 
eee xal ro dro vis BT eùdos qois ruò Boiy BA, Al 
sideof tolc duotois te not opois civazgogopirit 
"Ey dea soic, xai «a étijc. 


AAASZ. 


*Ensì cd opoa cquara tv discdacioni 2ipa in 
tuy odpuodoyuv rmievpur, vo ano vige BI doc 


egaius esse quadrato ex linea dimidia, Ita Playfair. rem er 
primit, qui hunc. modo casum particularem huins problemati. 
utpote maxime necessarium expriroit. Aliter problemi iL 
enunciati potest: data summa 42 lzterum triaugali, et rectis 
guio ipso magnitudine dato, latera invenire, Vid. Rob. Simso”. 
I. e. Potest autem-hic casus particnlaris brevius multo ac :° 
novalis ille conserni. Nempe datum spatium rectilineum, © 
aequale constitnendum est rectangulum inter segmenta reco 
43, vel quadratum erit, vel non. Priore casu quomodo 14 
elficiatur, iam ostensum fuit in Obs. 3. ad HE, 14., undecore. 
mittimus lectorem. Poterit tamon etiam hwuic casui applica 
solutio problematis generali. Posterior casus ope VI. 25, be 
cile ad priorem revocari poterit, Eius autem casus, sub P” 





5 criore hoc compreheasi, quo spatium rectilineum dimo est. 
rectangulum’ (qui ope VI. 15, a VI. 17. vel ope II. 13. ona 
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: simile. Sed 770 ipsi E est simile; et MN igitur 
VI. 21.) ipsi FA simile est; circa eandem igitur (VI. 
6-) diametrum est ipsum £/ circa quam MN. Du- 
aiar eorum diameter Z5, et describatur figura. - 
Et quoniam aequale est HO ipsis Edy T, sed HO 
osi MN aequale est; et MN igitur ipsis £4, I' 


uaerehda fuerit, quod in schemate casus securidi non vaedem 
rterae Alphabeti adhibitae fuerant, quae in schemete primi 
asus, quod utique, ut Rob. Simsòn notat, fieri debebat. Quo 


acto haec foret demonstratio. 

“"Eotw troàcy 1) AB tun9siva 
iza sarà ro I val tapafàn- 
riv mapa tv AB cò Ad, èh- 
szrov ella vp TFR, xa) rapa 
eBinotw mnddv mapa tp y AB 


6 AZ sragodàizioyeappov Si- 


«irov t@ KO, dpoiy te xa) 0L0i018 
siuudvo TG dirò tije Ypuosias ri 
:B vò FE° Àiyw, ove peitov 
OTL TÒ AT0 TIC peosias maga- 
intiv 10 Ad tov AZ ‘Enea 
«o 0powyv tota to TE tw KO, 
rel avrijv sio: diduerpov. * Eoto 
eurov dea utrooc 7 ZB, xaò xa- 
uyeyoagdw to ozzua. Kal 86) 
Gov éotì 10 40 tw. AH, însl 
ca 7 ON tr HN: peisov apa 
rò 49 toù OZ. “Icov dì rò 
16 ry 4K° pueibov doa mal rò 
AK tov OZ. Kovov sreosssiotw 
ro VK' 040v dpa ro AA vàov 
rov AZ pusizov sot. 


Euclid. Elemet.n P.Il. 


.,49 ipso 0Z. 


Sit rursus (f. 388.) AB secta 
bifariam in 7, et applicatum 


sit ad 4B petallelogrammum 


A4,; deficiena ficura ZE, et ap- 
plicetur rursus ad AB paralle. 
logrammum AZdeficiciens figu° 
ra KO simili et sinuiliter posi 
ta ei, quae ex dimidia .4B dess 
cripta est, nempe Z'Z: dico, 
maius esse parallelogrammatn, 
quod ad dimidiam applicatur, 
nempe. 44, paralielogramimo 
AZ. Quoniam enim simile‘ese 
TE ipsi KX6, circa eandera dia- 
metrum sunt: sit eorum diame- 
ter ZB, et descibatur figura, 
Et, quoniam aequale est 40 
ipsi 4’, otenim et ON «equa- 
lis est ipsi HN; maius igitar 
Aequale autem 
40 ipsi 4K: mailaigitur et ZE 
ipso 0Z. Commune addatur 
OK: totum igitur fd toto #44 


‘“maius ost 


T 


% 
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noos ro ano vie BA eidos dindasiora doyor « 
gneo » TB nooc vi y BA. ‘Eyu &oxcì wr 
sis BI teroayuvov npos rd cò rs BA eroi» 
dindaciova Zoyov reo 1 TB sroòs voy BA xi 
aga vo ano ris I'B eidos mods vò asso niis BA: 
oirne «0 ano tie I'B teroazovov noos vd diù 1: 


BA teroayavov. dia ra avra dij) mal wsroc: 


«ie BI eidos s006 vo ano vis DA eidog ovras* 
eie BI tetoayuvov stoòs co ano vis TA vero; » 
vor were xel we to ano vis BI' sidos s100S TU su 
voiv BA, Al sid otws co asto vis BI srpare. 
neos ta dro tav BA, AU cerocyova. “Icor di: ©» 
ano vie BI cerpaywvov vois dro vv BA, AT 
seayuvors’ Îcov dea nat 0 ano ris BI sido: 11: 
ano ray BA, AT cideoi, trois ouotois te uu Ou: - 
evaypagpopevoss. “Onso édei Seitau. 


HPOTAZISX KÌ. 
"Eav duo toryuva cuvisdy rave piav puria. 
sas duo mievoasuiais duci ndevpals dvedoyov iyori. 


AI, BZ inter se parallelae, aequales erunt 44, 48, et acc» 
lee etiam sunt (Ill. 3.) EX, XH. Est autem, ob determini 
tionem, rectangulum TY non maius quadrato ex 4.f ur 
midio ipsius 48, ergo et rectangulam EAXAH noa mu: 
est quadrato ex 4.4 h. e. ex JK: commune addatur quadraiua 
ex XE, et quadratum ex AX (IL 6.) non mais crit quad. 
tis ex EX, IX h. e. quadrato ex JE: quare recta 4X seu 14 
nom maior est ipsa ZE. Et, siquidem IE aequalis fuerit ipi 
dd, civculus EHZ continget roctam AB in 4, et quadiani 
ex 4.4 (III, 36.) aequale erit rectangulo E4AY AH, sive dic 
rectangulo {YX4, et factum erit, quod propomebatur. Sive. 
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®» 


equale est. Commune anferatur E_f; reliquus igitur 
PX gnomon ipsi I° est aequalis. Et quoniam ae. 


qualis est A£ ipsi EB, aequale est (I. 36.) et AN 


psì NB, hoc est (I. 43.) ipsi 40. Commtne appo- 
ratur É.5; totam igitur Ax aequale est gnomoni PXY 
Sed XP gnomon ipsi I sequalia est; et 45 igitur 
psi I aequale est. - 
Secundum datam igitur rectam AB dato rectilineo. 
T° aequale parallelogrammum applicatum est A", ex- 
cedens figura parallelogramma /7O simili ipsi 4, quo- 


niam et ipsi E4 simile est OIL Quod oportebat 
facere. i 


PROPOSITIO x \Fig. 395.) 


Datam rectam terminatam secundom exiremam et 
mediam rationem secare. , 
producia suimatur punctum quodcunque Z, et per îllud du- 
cantur rectae HZO, ZX, quae sint parallelao rectis 4D, BO: 
dicetuv parallelogrammum 47 super recta 4K constitutum 
applicari secundum rectam 4B ita, ut deficiat parallelogrammo | 
KO simili et similiter posito (VI. 26.) parallelogrammo FE, 
et demonstrari poterit, parallelogrammum 44 super dimidia 
recta 4° constitutum maius esse quocunque parallelogrammo 
AZ hac ratione suiper alio segmento rectae 4B nempe AK 
constituto. Ita fere Clavius, 

O bs, 3. Differentia, qua parallelogrammum 44 superat 
alterom AZ, aequalis est parallelogriammo Z4 simili et simì- 
liter posito parallelogramma TZ. Huius parallelogrammi 'Z4 
unuro latus ZNs= XF (I. S3.) — AM-AK (vel AK-—-AT) al- 


teroim N4 : {&=4F:rB=2ZKk:KB (VI. 4.) Ex schedis 


Plleiderer. Hino eodem observante sequens emergit proposi- 
tionia huius enunciatum magis determinatum: parallelogram- 


% 
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sere tac Opodoyove auzeiy stdevpds sui napaliti: 
elvac al dostai uv tosyavwv srdevpai èn' ui. 
doortat. 

“Eotu dvo eoiyuva va ABI, ATE, ves so alti 
oec vec BA, AT vaîs dvoi ndeveeis vete DI. . 
avadoyov fzovra, we pòv vv AB n00g vir AFai.. 
toy dl me06 yy 4E, naocliziov di rry pir .ii 
Si dh vv dè AL vj AE léym cu ti evde, 

tdriv ) BF LA -TE. 

"Enel yao rmepalizios tovev +) AB ti dl»: 
slc avrac éumintanev evIeia 1 AT, xab ai ivoli.. 
yoviut ci ino BAT, A9VA îoa: diisjdass eioiv. J 
sa avra dy) sal ).vad TAE ij vno AF don i0) 
este rai 9) vano BAT x) vno TAE èoriy ir. K. 
insì dlo epipuva tovi vd ABD, ATE puay per 
tv mods co A pud puvia v7 mpos té 4 (ov ton 
negli dì ras icas yavias tas metodo dvalozor, | 
ev BA n00s civ AT oixos vir SA sipos ri SL 
looyawviov dea torì «0 ABI voizavov vs ADE 10 
gura ion dea 1) vò ABI yuvia vij vaò AE 
poeta « dè sal 7 vno ALA «ij Vano Bdl'iog 


rectangulum AN applicatum est deliciens quadrato BI, qr° 
facevo oportebat. 

O bo. 3. Data recta AB, et rectilineo, per banc prop‘ I 
tionem et observationem pracocedentem habepitur NÉ vel NÈ 
latuo quadrati, quo deficit rectangulum 417 rectilineo di: 


- sequale, et secundum datam rectam AB applicatum. Pro qui 


titite incognita NB vel ‘N/7 ponatur y, unde A0=A4BX. 
et NO -yy, ergo AlI—ABXxy-v4, vel TXd=ALygy: 
Atque haec est prima aequationum alfectarum quadiaticit? 
species seu forma, quam ex hac Prop. 26, solreruat geume:: 
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Sit data recta terminata ‘4B; oportet igitur AB 
ectam secundum extremam et mediam rationena 
ecare. 


Describatur enim (L 46.) ex AB quadratum Br, 
st epplicetur (VI. 29.) secundum AT ipsi BI aequele 


varallelogrammum I°4, excedens figura 44 simili ipsi 


BI. ] 

Quadratum antem est BI; quadratum igitur est et 
AA. Et quoniam aequale est BI ipsi MA, commune 
riferatur TE ; reliquum igitur BZ: reliquo _A4 est 
aequale. Est autem et ipsi aequiangulum ; ipsorum BZ, 
Ad igitur (VI. 14.) reciproca sunt latera circa aequales 
angulos; est ‘igitur ut Z£ ad E4 ita 4E ad EB. 


Aequalis autem est ZE ipsi AT) (I. 34.) hoc est ipsi” 


AB, et EAipsi AE; estigitur ut BA ad AE ita AE 
ad EB. Maior autem AB ipsa AE; major igitur et 
AE ipsa EB.. 


super dimidia recta. (Hoc nempe excedit reotangulum quod. - 


cunque ipsi ipsoperimetrum quadrato, cuius latus eequalo es, 
diffeventiae inter latus prioris quadrati et latus quodcunque il- 
lius rectanguli.) Atque haec propositio eadem est cum ecay 
quam habuimus in II. 5. Cor. f., quae itaque casus particula- 


ris ost VI. Prop. 27. (vid. Pfieidereri Schol. in Libr. %. $.- 


53. sqq.) Playfair. loco generalioris propositionis Euclideaet 
quam in elementis haud necessariam esse iudicat, tantam huno 
casum particularem, utpote saopissime obvium, et tironibus 
magis accomodatum ‘et tufficientem posuit, et similiter etiam 


in duabus sequentibus propositionibus versatus est. Paullo © 


generalior adhuc maneret propositio, si parallelogrammum su- 
per dimidia 48 descriptum foret quidem aequilaterum, a 
non rectangulum, 


+ È 


% 
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oa 1 Uro ‘ATE dvo) tale vnò ABI, BAL fon îoms.|. 
Kowyy nposueiodw 9) vnòo AIB ai dpa vsnò ATI. 
ATB qraîg vano BAM, ABI, AMB i0os ticiv. ‘fi 
«i vano BAT, ABU, ATB dvoiy opdeis doi si 
«ai al ino ATE, A‘"B doa dvoìy 00Iais iu cior 
Jloos dp sei evdeia vj AT, sa) TW STQ0C GUTI - 
psi eg I, duo evdeici al BI, TE, pr iniecerr 
Mioy seiuevat, tag èpelje yuviac vas vd ATL 
ATB dvolr codals Tous soovore è’ svdsics di 
dvriv 1f BI vj TE. "Eey coa duo, rai se iis. 


IHPOTAZIEA xy. 
“Ev coîs Too xUxdos ai yuviar roy auroy som 
èyovor rale meoupegsicis tp div Befyuaon, tar 1 


SP, erit ren=itte+EB=()4+(1354 bi Er Li 


T— r . 
AXZATK- EM, hine Nde=INy-14i= 


IBa — ru=(F +74) - (#5) = (7 ” 
—TYX4, unde NB=AB-NA=G-V((1)I rd), er 
eodem modo na=SGP4+V((£2 dr XA). 


PROPOSITIO XXIX 


Obs. 1. Quod primum sensum huius propositionis atti 
met, facile ille intelligetur ox ea explicationo, quam in Ob: 
2. ad VI. 27. de simili expressione attulimus. Nempe it 
Prop. 27. 28. de defectu, in Prop. 29. de excessu sermo es, 
resque ita intelligenda erit: Si linea aligua 48 producatur sé 
purretum aliquod O, tumque super 40 constituatur parallele 
giammum 45 excedens figura parallelogramma B#, et hax 
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Ipsa igitur 4B, recta secundum extremam et me- 


iam rationem secta est in E, et maius eius seg 
lentum est AE. Quod oportebat facere, ? 


-ALITER. (Fig. 39%.) 


Sit data recta /4B; oportet rectam AB secundum 


xtremam et mediam rationem secare, 
Secetur enim _4B in I ita (II. 11.) ur rectangu- 
um sub _4B, BI, aequale sit quadrato ex AL © 
Et quoniam rectangulum sub .4B, B£ aequale est 
juadrato ex I°4; est igitur (VI, 17.) ut AB ad AT 
ta AT ad TB; ergo (VI. Def. 3.) 4B secundum ex- 


remam et mediam rationem secta est în I. Quod opor- 
ebat facere. a 


PROPOSITIO XXXI. (Fig. 396.) 


In rectangulis triangulis figura ex latere rectangu- 
lum angulum subtendente aequalis est .figuris ex lateri- 


Erit itaque (I. 43.) parallelogrammum Xé aequale parallelo- 


grammo 6% (I. 45.). At ob Bx=4X (hyp.) vol MO—HZ, 
erit parallelogrammum 605 =MA4, itaquo et X{=H.1, addite- 
que communi 44, erit 4AZ=4%(Whiston. Cor. 1. ad VI. 22). 
Aliter ita: quum parallelogiammum B4, vel id, quod ei a0- 
quale est, 44 superet, ut éx demonstr. VI. 27. patet, paralle- 
logrammum 4$ parallelogrammo 45; pariterque parallelogram- 
mum 44 superet parallelogrammum 4Z parallelogrammo 44, 
sit autem, ob Xf=ITx (hyp.), etiam parallelogrammum 4= 
Ad, orit AT—-AZ. Contra, si sit AZ=-A£, caeteris ui anto 
manentibus, erii Fe— SK Nam parallelogramma acqualia 4%, 
A% aequaliter different a parallelogrammo 44, uempe paralle- 
logrammis 44, 45: itaque 44,4% aequalia erunt, unde erit 
AN= N& (Obs. ad TS. 36.), adeoque SK=1% (I. 34.) Simul 
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mao Toîg sévtooie, Fav Te npoc vale sseprpepesci 
vor BeBrxwiaw tie dì xal oi ropsic (ave mpos 59 
xivrooIS GvVIOTU,LEVO! *). 

lZocwoav îcor xvxior of ABI, 4EZ, sci sw 
nìv toîs xévtgore avràv toîs H, 0 yuviai Ecmua 
ui «ino BHI, EOZ, s906 dè sais scepipeperass + 
ao BAD, EAZ- déyw ou toriy vs 1, BI reepigiori 
noog 177 EZ rneorpiosiuv obrws ire ino BHI yer: 
06% 17y no EOZ, xaì 7 ino BAT npoc vv fa 
LAZ: xa) ève 0 HBT zopsts n90g vor OEZ vw 


1) Verba, quae uncis inclusimus, Rob. Simson. ori 
tenda censet, utpote imperiti cuiusdam additamentum. dc 
bnrgh. ctiam iudicat, hacc verba absurdam continere rota 
e margine in textum receptam. Et reapse, quum ex lil { 
Def. nulli alii dentur sectores circuli, quam qui aé cers 
constituti sunty superflua certe sunt haec verba, quibu is 
rencis praecedentes anguli sive ad centrum, sive ad cicanii 
rentias insistentes occasionem dedisee videntur. In Cod. | 
omnia, quae de sectoribus dicta sunt, nec non Cordì 
manu allena vel inter lineas, vel in msargino exarata suzt vi 
cabulis contractis, Hinc Peyrardus indicat, in Praefat ad Tod 
I. quoniam Rob. Simson. in Ed, Angi. monuerat, patte | 
Scarburgh. additam esse hanc secundam. Propositionis pat 
quae moram saltim afferat, Euclidi et nusquam in sq 
bus adhibeatur, a Theotic ipso .teferente in Comment. 
Prol. Afsycàn ovrrafis p- 50. Ed. 1558, ubi ille: in é' 
în lovw nixdov topeie 005 diiz,i0ove tia, 0 ai yema: 
uv Befiuaoe, didesetas muiv èv ti indoos tuy etto»? 
tw téher tov Exrov PiBhiov. 





gulum (qui pariter ope VI. 13, et VI. 17. vel ope IL. ILI 
priorem reduci potest) exhibet Rob. Simson, in not. ad T 
29., et solutionem similem ei, quae in problemate vinili: 
VI. 28. habebatisr, in huoo modum affert. Sit daia tecn» 
(Fig. 594.), darum autem rectangulum sit id, quod reas . 
d continetur: oportet secundum datam rectam 4B datore 
gulo IX aequale rectanguium applicare excedens qualni 
Ducaniur AE, BZ ad rectos anguloe ipsi AB, et ad cons 
rias ejus paries, quarum ZE aequalis sit ipsi r , et BZ 








Di 





! 
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entra, sive ad circumferentias insistant; adhuc etiaini 
t sectores (quippe ad centra constituti). 


Sint aequales circuli ABI", 4EZ, et ad ‘centra 
quidem ipsorum 77, @ sint anguli BHI, EOZ; al 
circumferentias vero anguli BAM, EA4Z; dico esse 
at BI circaumferentia ad EZ circumferentiam ita au 


gulum BHT sd angulum E0Z, ‘et angulum BAI 
ad angulum E4Z; et adhuc sectorem FBI" ad sec. 
torem 0EZ. 


4. Iungatur £Z et bifariam secetur in 7, centioque /, intetà 
vallo Z# descgibatur circulus, occurratque tectae 4 rursus in 
H, et iungatur HZ, et ad 42 ducatur 74 parallela ipsi 4É:; 
occurrat vero circulus rectae 4B productae in M et N, et 
super BN describatur quadratum NZOIZ, et compleatur rectan- 
gulum ANII0. Quoniam igitur angulut EZZ in semicircalo 
aequalis est angulo recto R48, parallelae erunt AB, Z/Z: de- 
quales igitur sunt AH, BZ, et rectaugulum FAX AH=E4 
X2BZ h. e. rectaagulo TX4. Et, quoriam aequales’ sunt 
MA, AN,utet 44, AB, eruntet MA, BN aequales, et prop= 
terea rectanguum ANYXN8=MAXAN= (II. 35.) E4X 
AH=IYX4, Rectangiluri igitur ANXN h. e. ipsum AII 
aequale est rectangulo Tx d. Secundum datarn igitur rectam 
4B dato rectangulo TY4 aequale rectangulum A77 applica- 
tum est excedens quadrato BI7. Quod oportebat facere. 

O bs: 3: Data recta linea 4B, et rectilineo, per hanc 
propositionerm et observationem praecedentem habebitar NA 
vel NZ’ latus quadrati, quo excedit fectanigulum datum, 
AII secundum datam rectam ‘28 applitatum Pro quan- 
titate imcognita NB vel NII ponatur y, unde AO=ABXy,; et 
NO=-y1, ergo AIIT-ABXy4-}p i eTYXA=ABXxyt:q. Pa 
riterque, si ponatur AN=x=AB+y; etit BN-x==4B, unde 
AN=ANYX BN=-xqe-xX 48. Et has aequationum quadratie 
carum affeciarum species ex hac Prop. 29. solverutt Geome- 
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xal ouoins avayoagpopevov cc coca 1 TB npoc vir 
BA oirws vo duo vie TB eldos supos co ano si; 
BA, 10 bueroy xal cuoins avayoagpauevov. dia si 
aura di mal ei. BI sode civ TA virus 30 dre 
ee BI eìdos n00s vò eno vis TA dice rai diet 
BI noòs rs BA, AF ovews vo ano «ie BI sido; 
noos vò amo vv BA, AT, ta duosa xa dpoies 
avayougopeva. “Iog dì 1) BI vais BA, A’- îvoy 
eoa xa to diro vijs BI ellos cois ano Besy BA, Al 
sideofi voîs duoiois ce sal duoiws avayoagpopivos. 
Ev dea vois, xaì «a és. 


AAALZ. 


*Eneì cd duoa cyjuara tv discdaciovi dope tori 
vuy 0uodopwev sievour, vo amo vs BI aoa eidos 


. otam 4B ita dividere, ut rectangulum inter segmenta eins con- 
tentum aequale sit dato spatio: hoc spatium autem oportet non 
maius esse quadrato ex linea dimidia, Ita Playfair. rem ex- 
primit, qui hunc modo casum particnlarem huius problematis, 
utpote maxime necessarium expritoit. Aliter problema il 
enuuciavi potest: data summa 2 laterum trianguli, ex rectan- 
gulo ipso magnitudine dato, latera invenire, Vid. Rob. Simson, 
«L e. Rotest autem-hic casus particularis brevius multo ac ge- 
nevalis ille constrni. Nempe datum spatium rectilineum, cui 
aequale constituendam est rectangulum inter segmenta rectae 
43; vel quadratum erit, vel non. Priore casu quomodo res 
elficiatur, iam osrensum fuit in Obs. 3. ad II, 14., undeeore 
mittimus lectorem. Poterit tamen etiam huic casui applicari 
solutio problematis generalis. Posterior casus ope VI. 25. fa- 
cile ad priorem revocati poterit, Eius autem casus, sub po- 
s eriore liuc comprelensi, quo spatium rectilincuna datum est 
rectangulum’ (qui opo VI. 15, et VI. 17: vel ope 11, 14, oriam 








ati 
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ad BA ita figara ex BI ad figuram ex BA, similem 
et similiter descriptam. Eadem fratione et ut BF ad 
T'4 ita figura ex BT, ad figuram ex I°4; quare et ut 
BI ad ipsas BA, 4F ita figura ex Bl' ad figuras px 
BA; AT; similes et similiter descriptas. Aequalis au 
tem BI ipsis BA, AF"; igitunet figura ex BÎ' aequalia 
figuris ex BA, AT", similibus cet simmiliter descriptis. 
Ergo in ,rectangulis, etc, 


ALITER. ; 
Quoniam (VI. 23.) similes:figurae in dupta ratione 
sunt laterum homologorum, figura ex BI ad figuram ex 


facile ad prioremEredaci poterat)Fsequentem solutionem habet 
Rob. Simson. in Not. ad VI. 28. desumtam ex Willebrordi 
Snellii Apollonio Batavo, et Halleio in Schol. ad Prop. 18, 
libri 8. Conicor. Apollonii.” Sit nempe data recta AB (Fig. 
392.), datum autera rectaugulum, quod reetis I) 4, continetur, 
non maius existens quadrato ex dimidio rectae AB: oportet 
secundum datam rectam 48 dato rectangulo TY acquiale 
reptangulum applicare, deficions quadrato. Ducantur A£, BZ 
ad rectos angulos ipsì A8, et ad casdem eius partes, quaruna 
AE quidem aequalis sit T, BZ vero 4. Bifariam seceturiuncta 
EZ. iu I, centroque I, intervallo ZE describatur circulus, a6- - 
curratque rectae AE rarsus m H, et iungatur HZ, cui paral- 
lela ducatur IX, et ad 48 ducatur Ld parallela rectae AE. 
Quoniam igitur angulus EMZ in semicirculo aequalis est recto 
EAB, parallelao crunt AP,RHZ, er parallelae sunt A//, BZ, 
quare 427 acqualis est BZ et rectangulum FAX AM aequale erit 
ipsi E4Y\KBZ, hoc est rectansulo I'X4. Et, quoniara aequales 
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nooc to amo vie BA sidoc dircdagiove Zoyor i; 
gneo 1) TB nooc tn v BA. ‘Eye dè xo) rò c10 
«is BI verocypuvov st00s tè ano vis BA sesoaporor 
dindagiova Zoyov ‘reo 7 I°B sr00c vv BA* nui u; 
cea vo ano rije I'B eldos mods vo ano vis BA; 
orme 10 anto ie I°B terodyavov noos td anò ti; 
BA teroayovor. da va avra di mal ws to ano 
«ic BI eidos mo0os vo ano vie TA eldos ovens vo 
sic BI rsroayuvov 005 co ano vis TA vsrpoyo- 
vor were xal we to quo tie BI sidoc mods ca «av 
suv BA, AT sidn oirws co ano vis BI rergayaror 
ngos ta dro veiv BA, AT ceroeyova. "Ioov dè to 
ano vie BI verpaywvov vois ano vuy BA, AT te 
sgayuvors* Îoov doa ual to dro tie BI sidos vis 
ano vuv BA, AT eideoi, voîs duoios ve xaà Opoiss 
cveygogpopevos. © "Orso tdsi dsitar. 


HPOTAZIS 2F. 
"Eav duo eo'puva ocvvredg xero piay puviu, 
vas duo mievods eis duoi mdevpafs avadoyov èporto, 


Al, BZ inter se parallelae, aequales erunt 44, 48, & acque 
les etiam sunt (TII. 3.) EX, KH. Est autem, ob determina 
tionem, rectangulum Z'YX4 non maius quadrato ex 4.f di 
midio ipsius 4B, ergo et rectangulam EAXAH non muss 
est quadrato ex 44 h. e. ex JK: commune addatur quadratum 
ex XE, et quadratum ex A4X (IL. 6.) non maius erit queda- 
tis ex EX, IK h. e. quadrato ex IE: quare rocta LE seu IA 
non maior est ipsa IE. Et, siquidem IE aequalis fuerit ipi 
dd, civculus EHZ continget rectam 42 in 4, et quadiatum 
ex 44 (III, 36.) aequale evit rectangulo EAX 427, sive dato 
rectazigulo {YX4, ct factum erit, quod proponobatur. Si vero 


al gn n.°. _ STA 
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3A duplar rationem habetieius quam habet T°B ad BA. . 
Habet autem et quadratum ex BI (VI. 20. Cor. #1.) ad | 
quadratum ex BA duplam rationem eius quam FB ad 
BA; ut igitur (V. 11.) figura ex BI ad fignram 
ex BA ita quadratum ex F'B ad quadratum ex BA. 
Ex eadem ratione et ut figura ex BI ad figuram ex 
TA ita quadratumex BI" ad quadratum ex MA; quare 
et ut figura ex BI ad figuras ex BA, Al'ita quadra- 
tum ex BI" ad quadrata ex B4, ATF. Aequale autem 
quadratum ex BI (I. 47.) quadratis ex 48, Al 
aequalis igitur et figura ex BI figuris ex BA, 
AT similibus et similiter descriptis. ‘ Quod oportebat 
òstendere. 


PROPOSITIO XXXII (Fig. 397.) 
Si duo triangula componantur secundum ununi an- 
gulum, duo latera duobus lateribus proportionalia ha- 


sunt EI, ZZ, et 4E, inacquales fnerint IE, IA, erit JE maior; et, 
propterea circulus 772 secabitrectam 48 ;secetin M, Npunctis, 
etsnper N8 describatur quadratum NBOIT, et compleaturrectan- 
guium ANIZO. Quoniam igitur sequales sunt M.4, AN, ettaequales 
ostensae sunt 44, 4B, aequales erunt AM, NB. Recianza- . 
lum igitur ANY NB aequale est ipsi NAYCAM, hoc est (NI. | 
36. Cor.) rectangulo E4X AH, sive rectangulo M'YX4. Rectan» 
grlum vero ANXNB est ipenm 17, est enim ZIN_- NB. 
Ergo rectangulum 417 aequale est rectangulo T'YX4. Igitn" 
secundum datam rectam 4B dato Y'YX4 rectangulo aequale 
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dere tac cpoloyove aver srdevpac rai napoli zioni 
elva ai dosai tov tosyovav smievpai èn uiSFeins 
toovtai, 

"Eotu duo eoiyuva va ABI, APE, 1ès c do sui.ev- 
oes tue BA, AT caîs dvoi ndevpais vale TA, JE 
«radoyov fyovra, wc pèv vrjy AB noòc xy A° otros 
try AF stoos vry AE, snapoligiov dè vry uòv AB 
si dh vi)v dè AU vj AE lévo du in evdsicy 
tdriv BI LA TE. 

Enel pao suparàygdos tovv + AB vj AF, sc: 
elc avrac eurrentonev evdeia 1 AT, xai ai ivaiia! 
yuviue ai ino BAT, ATA Îoar dilyàdoss eiotv. Au 
sa avra di) nai ).vrd TAE «ij vno ATA toviv ir; 
uste vai 7) vno BAT ud vro TAE èoviy lor. Ku 
ins) dio cpiywva tovi tà ABD, ATE piav yuvior 
qyv 005 to A ud puvia ©7 spor vw diogve qonta, 
meol di ras ivas yuvias tas sndetods dviloor, us 
«yy BA eos r]y A’ civos vyv TA ntpos rss AE | 
lcopeviov doa tori «0 ABI spiyovov vi ATE 1 
yuva Ton doa 1 vò ABI yuvia vj vò AE 
fonia « dè sal 7 vo AVA «ij vano BAT tor dà; 
rectaogulum an applicatum est Aeliciens quadrato BII, quod 
facere oportebat. | 

Obs. 3. Data recta AB, et rectilineo, per banc propesi- 


tionem et observationem praecedentem habebitur NB vel NI 
larus quadrati, quo deficit rectangulum 417 rectilineo date 


- snequale, et secundum datam rectam 48 applicaturo. Pro quin: 


titite incognita N28 vel .NII ponatur y, unde A0O4BXy, 
et NO —yy, ergo AMNI-ABxy-v4, vel TXA=ABNXy-5: 
Atque haec est prima aequationum affecrarum quadraticanio 


species sen forme, qua ex hac Prop. 28, solverunt geomers 
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bentia, ita ut homologa eorum latera et parallela sint; 
reliqua triangulorum latera in directum erunt, 

Sint duo triangula ABÎ, ATE, duo latera BA, 
_AT duobus lateribus'T°4, 4E proportionalia habentia . 
ut AB quidem ad AF ita AI ad 4E, parallela vero. 
sit AB ipsi AT, AT vero ipsi 4E; dico BI in dire- 
ctum esse ipsi L'E. | 


f 


x 
Quòniam enim parallela est 48 ipsì 47} et in ip. 
sas incidit recta AT, alterni anguli BAT, AT ae- 
quales inter se sunt (I. 20.) Exeadem ratione et {AE 
ipsi AT est aequalis; quare et BAI" ipsi TAE est 
aequalis. Et quoniam duo triangula sunt ABI, 4FE 
unum angulum ad 4 uni angulo ad 4 aequalem ha- 
bentia, circa aequales autem angulos latera proportio» 
nalia, ut BA “ad AT ita T'4 ad 4E; aequiangulum 
est (VI. ‘6.) triangulum ABI) triangulo JI'E; aequa- 
lis igitur angulus ABI ipsi ATE. Ostensus. autem 
est et AIT°4 ipsi BAT aequalis; totus igitur AfE 
duobus ABT) BAT aequalis est. Communis appo- 


veteres, inveniendo quantitatem incognitam NB, vel NIZ per 
applicationem rectanguli dato rectangulo aequalis secuadum 
datam rectam £4B et deficientis quadrato, Et ipsa etiam re- 
gula, qua ad solvendas acquationés huius formae ntuntur re- 
centiores, ex huius Prop, 28. constructione, vel, qubd idem 
est, ex constructione in Obs. 3. ad II 14. allata deduci pu- 
rest (Whiston. Cor. 2. et 5. ad VI. 28.), Obtinebitue nempe'. 
l ‘Td 


. HE ‘ 
HEF- A4AE-BZ=<F--4; et KB==7=<5" et ob AXT-Ad4= 
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doo 9 dno ATE dveì taic ind ABI, BAT ioy torir. 
Korv ngosxeiodw 9 vnò AMB: ai doo vd ATE. 
ATB qaîs vnò BAT, ABT, ATB ica ciciv. “A;i 
ui sto BAT, ABI, ATB dvoiv 00906 ivai sivi 
eci ai ro ATE, ATB doa dvalv 00dag iva cicir. 
Jlocos dn vevi ev&sia vj AT; ua) to sode avrij 07- 
psio vg T, duo evdeiu ai BIT, TE, pi èinba@uvre 
uson xeipevar, tac èpettie ywviac cas vaò ATE, 
ATB dvolv oedaic icas modern it svdsias «90 
dovìv *j BI vj TE. ‘Eav dea duo, sai sa tre. 
MHPOTAZIEA \y. 


» -. » ’ e , L) >» 1. t 
Ev tois loves sudore ai yovini tov autor dopoy 
dyovos vaic smepipegsicis tp uv fefruaciw, tav te 


5, erit m=xi+ir=( +3) Ex LA= 
dAXcC-AH|4-HK==4-- de I44, hine N. e=INi-1d49= 
Imre) +(E39)- (L=() 
—TYX4, unde NB=4B-NA=G-V(($ )'-rxd), eri 
codem modo N4=G+V((£ YI-rx4). 


PROPOSITIO XXIX 


‘-Obs. 1. Quod primum sertsum buius propositionis stti- 
met, facile ille intelligetur ex ea explicatione, quam in Obs. 
2. ad VI. 27. de simili expressione attulimus. Nempe iu 
Prop. 27. 28. de defeatu, in Prop. 29. de excessu sermo est, © 
resque ita intelligenda erit: Si linea aligua AB producatur ad © 
pumetnm aliquod 0, tumque super 40 constituatur parallelo» — 
gemmum 48 excedens figura parallelogramma B& , ct haec o 
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tur AIB: anguli igiur AÎE, ATB ipsis L Al", 
1Bly ATB aequales sunt. Sed' (I. 32.) BI, ABI 
T°B aAuobus rectis aequales sunt; et ipsi Al'£; A1PB 
itur dudbis rectis aequales suut. Ad quandani igi- 
ir rectam A; et ad pincritni in ea TT), ciuae rectae © 
345°» 4UE, non ad easdem partes positae; angulos dein ‘ 
eps AIUE, AFB tuobuò rectis ,aequales faciunt; in - 
irectum igitur es BI ipsi TE ci; 1d.): Si igitur duo cici 


bPROPOSITIO XxxXII (Fig.00.) 
In aequalibus circulis anguli ‘eandem rationem hra- 
bent - quam» circumferentiae quibus insistulit, sive sel 


ipsa figura BS extessus dicituf, isqué exodssus in hac propo: 

sitione 29. similis esse debet dato parallelogrimmo 4, et io- 
tum patallelogrammum A& debet aequale esse spatio daro £'. 

Caeterum etiam hic duplex solutio locum habet, at postetior 

tum priote 6odem redit; 

Obs: 2. Si daturfi istud rectàrighlum 4 quadrgtani luerit, 
prob'ema sic tfferetur: Ad data reciam 48 datò rectilived/” 
abquale rteètargulum applitiro excedèns quadrato Cita Whistòn 
in Cor. 1. ad VI. 29. et Ròb. Simson in Not. ad h. 1.) Alîtee 
ita: Datam rectam 48 producere ad punctum aliquod O, îta 
ut recrangulum coltentum segtmettit inte? hòc punctum er 
puncta extretma rectad AB intercepris aequalé sit spitiò dato: 
Îia Playfaîr. retn expritnit, qui étiam hio if cast Hod pàrticu- 
lari subsietit: Vel etiam? data AB differetitîa latéruni rectin- 
gui, ipsoque réttarigulò magrnitàdiné dato; invenire latérà. 
Vid. Rob; Simsoni: lic. Erit afitém spitium datum; cui se: 
qualè Seri debet reciaigitlum, vel ifiindrattimi; vél non Prorò 
tasu problema, soliftàaft st supra in Obs. 4. ad IT. 1î. Po: 


sterìbris casum particularàm, quo spatium datutà ost rectau- 
Evicid, Element. P. IR ._V 
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move. Tote. sivtonie, day te ‘n00S talc stegupepeiat; 
coi Befyxviaiw tre dè xai oi topisic (@te stpos tei; 
xivioOIE CvVIOTL[18VO? *). 

l'Eocwoay Îîcor uvzior oi ABU, A4EZ, sei sqù 
nìv toîg névtgos avrov trois H, O yuviai Eovuoa 
ui «no BHI, EOZ, soos de vais snepupepetass a 
an0 BAN, FAZ- lepw du torty ws ) BI scepigioa 
noos 17v EZ sspipiostuv oùtws re vo BH yan 
no6s 17v ino EOZ, sal 7 ino BAT np00 vv va 
LAZ: xaì tre 0 HBT zopusvs np0g voy OEZ coni 


1) Verba, quae uncie inclusimus, Rob. Simson. omi 
tenda censet, utpote imperiti cuiusdam additamentum. Sc 
burgh. ctiam iudicat, haec verba absurdam continere not 
e margine in textum receptam. Et reapse, quum ex Îil. li 
Def. nulli alii dentur sectores circuli, quam qui ad cern 
constituti sunt, superflua certe sunt haec verba, quibus inse 
rendis praecedentes anguli sivo ad centrum, sive ad circumie 
1entias insistentes occasionem dediste videntar. In Cod. i 
omnia, quae de sectoribus dicta sunt, nec non Corollanu 
manu allena vel inter lineas, vel in nisargine exarata sunt vo 
cabulis contractis, Hinc Peyrardus iudicat, in Praefat. ad Ton 
I. quoniam Rob. Simson. in Ed. Angl. monuerat, panitet è 
Scarbuygh. additam esse hanc secundam. Propositionis partes 
quae moram saltim afferat, Euclidi et nusquam in sequeni 
bus adhibeatur, a Theotte ipso .teferente in Commenta. è 
Prol. Afsruin ovvratis pi 50. Ed. 15558, ubi ille: sud! 
îx° îoow nuxduv topels needs dil;iove sio», vis ai yemia: K 
uv fPefyuaoc, didesntas 2puiv év 11) tudoosi toy otoszeimr Ti 
tw tie tov Exrov Pifdiov. 


e 


- 


gulum (qui pariter ope VI. 13. et VI. 17. vel ope II. 11.1 
priorem reduci potest) exhibet Rob. Simson. in not. ad V' 
29., et solutionem similem ei, quae in probiemate simili : 
VI, 28. habebatur, in huoo modum affert. Sit data recu 4. 
(Fig. 59%), darum autem rectangulum sit id, quod rects | 
4 continetur: oportet secundum datam rectam AB daroredà 
guio IX4 acquale rectangulum applicare excedens quadri 
Ducantur AE, BZ ad rectos anguloe ipsi AB, et ad costf 
rias ejus partes, quarum «ZE aequalis sit ipsi I, et BZ red 








f - - 
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centra, sive ad circumferentias insistant; adbuc etiani 
et sectores (quippe ad centra constituti). 


r 


Sint aequales circuli ABÎ', 4EZ; et ad *centià . 
quidem ipsorum HH, © sint anguli BH, EOZ,; ad 
circumferentias vero anguli BAIN, EA4Z; dico esse 
ut BI circumferentia ad EZ circumferentiam ita au- 
gulum BHT sa angulum E©Z, et angulum RAF 
ad angulum E4Z; et adhuc sectorem YBI" ad sec: 
torem 0EZ. | 


4. Tungatur ZZ et bifariam secetur in Z, ceitioque I, intetà 
vallo IF descgibatur circulus, occurratque rectae 48 rursus in 
Hi, et iungatur HÉ, et ad AB ducatur TA parallela ipsi AE; 
ocourrat vero circulus rectae AB productae in M et N, et 
super BN describatur quadratum NZAOIJZ, et compleatur rectane 
gulum ANII6. Quoniam igitur angulus EZ7Z in semicirculo 
aequalis est angulo recto E48, parallelae erunt AB, I/Z: de: 
quales igitur sunt 447, BZ, et rectaugulum BAX AH=E4 
“SC BZ h. e. rectanggulo TX4. Et, quoriam aequales’ sunt 
MA, AN,ut et 44, AB, evuntet MA, BN aequales, et prop= 
terea rectangulum ANYXNBO=MAYXAN= (II. 35.) EAX 
AH=ITYXd, Rectangirlurti igitur ANYXKN h. e. ipsum AII 
aequale est rectangulo Ty 4. Secundum datam igitur rectam 
44B dato rectangulo I'YX4 aequale rectangilum AÎÎ applica- 
1usn est excedens quadrato BIZ. Quod oportebat facere. 
Obs. 3: Data recta linea 42, et rectilineo, per hane 
propositionem et observationem praecedentem habebitur NA 
vel NII latus quadrati, quo excedit fectaigulum datum. 
AIT secundum datam rectam ‘#48 applitatum Pro quan- 
iirate incognita NB vel NII ponatur y, uhde A0=ABXy, et 
NO=y9, ergo AII-ABXy4-}.p i e TXAZ=ABXyt-:q. Pa 
riterque, si ponatur AN=x=AB+y, etit BN-—x=-4B, undé 
AN=ZANYX BMN2=xqe-xYX 4B. Et has aequationum quadratie 
carum affectarum species ex hac Prop. 29. solverunt Gcome- 


LU 


» 
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Keroduoay yao vj uiv BI nepipeosia fon: sore 
ro itije cogidygrorovy ci TK,, KA, «i dè EZ ns 
geoetu icon cccdignorovy al ZH, MN, uaì ine 


te'ydwoay ci HK, HA, 06M, ON. 


Ene ovy îeva eloly ai BI, FK, KA nepipice 
«dir Qu, iu eloi al ai no BH, FHK, KHI 
puvius «hhjicss dcandaciov cpu toriv 1 BA neei- 
qioeta vj BI, rocaviandaciwv tori uaì + vo BHA 
puvia ti] vno BHI. dia va avra di) xaì doenàa- 
Giv ioviv 1 EN sneopigea vie EZ, vocevra- 
stiaciuy fovi xal 7 vrro EON yovia 176 vinò EOZ. 
FI dea Toy torly 1) BA neoipeosia vj EN nego 
esi, ion tor) xal yuvia 5 vnò BHA xi°inò EON 


irae veferes, inveniendo quantitatem incognitam BX vel 4N 
per applicationem rectanguli dato rectangulo aequalis secundum 
daram rectam AB et excedantis quadrato. Et ipsa etiam re- 
guia, qua ad solvendas aequationes harum formarum utuntur 
recentiores, facile ex huius Prop. 29. constructione, vel, quod 
idem est, ex consttuctione in Obs. 4. ad IT. 11. allata deduci 
potest simili ratione ae factum est in Obs. 3. ai VI. 29. En 
nempe BN:-=\/( (ra et an=vi(42)° 
«+ T atti. Cf. VVhiston. Cor. 2—5 ad VI. 24. 

Quum itaque haec problemata in Prop. 28. et 29. contenu 
sint maxime utilia, et in solutione aliorum problematum sae- 
pissime adbibita, maxime etiam in libro decimo Elemeniorem 
Euchidis et in Conicis Apolloni, ubi applicavio 25. ad 
Ellipsin, 29 autem ad Hyperbolam spectat, Rob. Simson 
sure censet inscito admodum ab Andr. Tacquet er Ciad. De 


. Chales in sis, quas dederunt, Elementerum Editiomibus lat 


propositiones omissas esse, et insulse admodum ab iis dici 
mullins fere usus esser Cacterum yide adbua ad csicem 
‘VI. Prop. 51. | 


£ 
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Ponantur enim circumferentiae quidem BI aequales 
quotcunque deinceps TX, KI, circumferentiae vero 
EZ sequales quotcunque ZM, MN, et iungantur 
HK, H, OM, ON. | 

Quoniam igitur aequales sunt circufoferentiae BI”, 
FK, XKA inter se, aequales sunt et angulì BHT, 
T'HK, KHA inter se (III. 27.) Quam multiplex igitur 
«st. circumferentia BA circumferentiae BI, tam multi 
plex est et angultis Bf anguli BHMF. Ex eadom 
ratione et quam multiplex est circumferentia EN cir- 
«umferentiae EZ, tam multiplex est et angulus EON 
anguli OZ. Si igitur aequalis est circumferentia B/ 
circumferentife ENy aequalis est et angulus BH. 


RROPOSITIO XXXKL 


O be. 1. Pfeiderer monet iu sched, mssi $. 306, proposi- 
tionem 31. incongrue a VI.20 cum qua proxime colaereat, su- 
iunctam, et propòsitionibus 27-30 minime ad cam pertinenti- 
bus subiunuctahi esse, | i 

O bs. 2. Rob. Simaon, ohservat, in demonstratione bis 
Omissam esse inversionem ope Prop. B. V. vel, ut vulgo la- 
bent, ope Cor. V. 4; faciendam. Ita enim demum demonstrati: nem 
ope V. 24. rite procedere, unde et Clavius ea inversione usu? 
sit. Nemipe ita habere debet demoustratio : Ut FB ad Bd, ita 
figura ex Z°8 ad figuram simile et similiter positam, ex 2.1, 
et invertendo (B,V.) ut B4 ad £B ita figura ex BA ad figu- 
ram ex 72: unde (V.24.) ut B4-+-F4 ad TB ita figuirae ex BA 
et TA ad Siguram ex Z'R. Aequales autem sunt, B44-L ipsi. 
TB: unde (A, V.) Sgurae ex Bd et 74 aequales esunt fizua 
rae ex TB, 

Obs, 3. Propositio VI Sf. generaliorem reddit prapo-. 
sitionenà I. 47, etim dgemonstrationa priore ex. praemissis ab hac. 
independentibus sistit (Pleiderer, I, c. $. 306.), 

,Obs, 4 Gonyerti quoqua “potese haec propasitio calca 
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vub ei pertuv toriv i BA nspupeoera vic EN stepupepr- 
us, peisov tori xul 7 vno BHA ywvia vis vrcò EON 
sorrius val el tadoowy, tlucopy® recocour dg Ovrev pe 
settuv, duo nèv neeupegetcio civ BI, EZ, dvo dè yu- 
. vv ov vno BHI, EOZ, silynca: vio pèv BT 
sceorgepetas xa vie no BHI ywvius loanec sodda- 
niaciwv '), 1 te BA neorgioeta vai 9vn0 BHA ye 
via, tîje dè EZ necigepciag xal tic tnò EOZ ye 
viag, ) ve EN neoipiosta nai 1} Vano EON yorio 
mat dedsmtat. OTL ti esrepeyse ) BA neogtosia ti; 
EN nsoigegeias, Vaepizee sui 1) mò BHA yoviari; 


4) Hic inserendum Rob. Simson e)s 3rrzs inre censet, col. 
lat. in V. 5. Def. verbis: nad” drocorovr rokdarlagacpor a sn 
pra in praeparatione ad demoustrationem voce: é6asdizzeror 


ratione ac I. 47. Praeterea ope VI. 31. deducia quoque ex I. 4: 
problemata generaliorem formam induunt. Cf. Pheiderer. lc 4 
- 305. Clavius ad h. I. Tacquet et Whiston. in Cor. ad haac 
propositionent 

 Obs. 5. Denique notabimus, Austino omnes propositions 
27-31 spurias esse videri, non quod ipsarum utilitatem negei, 
quam potius de propositionibus 27-29 agnoscit, ag non sul 


cere putat ad eas Euclidi vindictndas, sed maxime ob usun 


vocis #/los alias apud Euclidem non occurrentis , de qua dixr 
mus in Ohs, 4. ad VI. 20, er quod demanstrationum concatenati: 
inter VI. 26. et VI. 32. quae ipier sg cohacereant, abrupta & 
- Praeterea VI.30. adeo facile ad 1} 1{.referri, utea non opussi 
Denique, qnoad VI. 31. patere (it. is evident) omues figuia 
similes rectilineas descriptas super quibusdam rectis ad se it 
Yicem in eadem ratione esse, ac alias quascunque similes fc 
Vas rectilineas super iisdem rectis descriptas, unde res facilee 
I. 47. conficiatur, Nobis turbatus quer ordo propositionz? 
vigejur, amues autem has propositianes 25—0Ì spurias c%. 
vix adducimur, ut credamus, 
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igulo EON; et si maior est circumferentia B.l cir- 


arnferentia EN maior ‘est et angulus BALI angulo * 


TON; et si minor, minor; quatuor igitur existenti- 
bus magnitudinibus, duabus quidem circumferentiis 
3I, EZ, duobus vero angulis BHI, EOZ, sumpta 
unt circumferentiae quidem: BF, et anguli BH 
eque multiplicia, et Bf circumferentia et BH_f an. 
‘ulus, ipsius vero EZ circumferentiae et ipsius EOZ 
nguli et EN circlmferentia et EON angulus; et 0s- 
ensum est, si superat circumferentia B_f circumferen- 
iam ZEN, superare et angulum 2/£1 angulum EON 
t si aequalis, aequalem; et si. minor, minorem esse ; 


PROPOSITIO XXXI 


O ba. 1. Rob. Simson, monet enunciutum propositionis 
VI. 26. uon esse'satis genoralem, sed cam co etiam sensu sumi 
posse, quem indicavimus in Obs, 4. ad VI, 26. Addit, fono 
etiam aliam fuisse doemonstrationem propositionis VI. 26. di- 
rectam (diversam ab ea, qugm Clavius haber, vide Obs. L° 


ad VI. 26.) Deinde exhibet aliam paulo breviorem demonstra- © 


tionem propositionia VI. 32, in hunc modum: Sint dua tri- 
angula 407, ZAI' ({. 398.) quorum duo latera 49,0Z duo- 
bus lateribus 2FZ;271"* proportionalia sint, sc, sit ut /0 ad 
OZ ita HZ24 H{ parallela autom sit 04 ipsi HZ, et 04 ipsi 
HI: erit 4% ipsi ZI\in directum. Ducatur MX parallela ipsi 
ZH (I. 31.) occurratque réctae 6Z productae in X. Quoniam 
igitur utraque 40, TX parallela est ipsi Z/7, erunt et MO,KI* 
inter se parallelag (I. 50.), quare anguli 402, ZK F' sunt inter 
se aequales (I. 29.)  Estrautem 49 ad 6% ut (Z4& ad Ill, 
h. e. (I, SÌ), ut) FX ad XZ; cr sunp circa aequales angulos; 
ergo (VI. 6.) aequiangula sunt 403, FKZ triangula, et_ prop- 
terca angulus 420. aequalis est angulo LZK, est autery PZA 
recta linea; igitur AZ ipsi 4Z est in directum (I 1) Opo 
buius propositionis  ‘deinde. VI 26. ia demeusttati, Si due 


“e 


348 | FRENENTORURN 


‘nd EON xal el î0y, fon” xa sì doonr, Uecun 
loviy dea we BI mepupegeta r1g06 vv EZ, o0re; 1 
eno BHI. yuvia 17008 vv uni EOZ. ‘4 i 
10 BH yuvia 7006 ty vnò EOZ oUt; 7 61: 
BAL 1006 try Uro EJZ, derlacimy zae sonia | lu 
tépas* cd vg do 9 BI neoupioria n906 try F/ 
megrpipeeay oùrwe 7tE ind ; BHI rovia sTROG Try tl: 
£LOZ, xaì 7 Vnd BAL 7006, tf v vuo E4Z. 

‘Ly dipui qoîs {001 sundote ui puri Tuy Uto 
éyovae dajov vale mepLpeoetaie, èp' dv fePyaaon 1 
ré 100C tole sÉvT0OIE, è cs ITO0S vals SEEOIG FEDE: 
por Pefpeoiar "Oneg éder dsitus. 


2 





parallclogramma similia et similiter posita commanem hu: 
rint sogulum aut angulos ad verticem oppositoe; erunt ion 
diametri în recta linea, Primo habeant parallelogramma 45/5" 
ALZO communem angulum BA4, sintque similia et simuio 
posita, eruni ABÈÎ4, AEde circa candem diametrum. Prodi 
cantuy enim Ez, F3 «d H,K et iungantar ZA,ZI. Quonian 
igitur similia sunt ABIA, AEZO patallalogramma, erit 44 sl 
A4B, ut 04 ad 4E; quare reliqua 49 erit ad roliquam EB t 
64 ad 4E (V. 19. Cor.) Est autem 49 aequalis ipsi ZH,E3 
si TH, et AÉ ipsi 9Z. Érgo ut ZH ad FH ita 40 ad 62. 
et e paialielte, sunt ZH, FH ipsis 49, 05; et triangule M3 
zHIr ad unum angulum composita sunt in puncto Z; quis 
eruni AZ, ZI sibi ipeis in directum (VI. 32.) $ecundo, so 
parallelogramma XZH, Fl, 0ZEA4 similia è similiter posita, le 
Beanique” au; suloo XZH, E39 ad Verticem < Oppositos; erur: 
iamonii AZ; ZU sibi ipsis in direotum. Quoniam eno P 
rallelas sunt 40, 0Z ipsis 3H, HF, et est 40 ad 0Z at Za 


ed HT; otunt 45, ZF in directum (VI. 32), » 


Obs. 2 Clavius monet, ut vera sit propositio VI. è 
duo jsta, de quibus sermo est, triangula; . 3 ita_ secundum ws: 





. LIBER SEXTUS. 313 
est igitur(V. Def.5.) ut circumferentia BH ad circumee- 

reutiam EZ ita angulos BAL ad anguium EOZ. 

Sed (V. 15.) ut angulus BA ad angulum EOZ- ita 
avgulus.BAS ad angulum E4Z; duplus guim uter- 
que utriusque; (II. 20,) ut igitur circumferentia BI ad 
circumferentiam EZ ita et angulus BHIMad angalun 
E©Z, et angulus BAF ad angulum EAZ, 


In aequalibus igitur circulis anguli ieandem habent 
rationem quam circumferentiae quibus insistuntj sive 
ad centra, sive ad circumfesentias insistant. Quod 
oportebat ostepdere. ' | 


angulam composita esse debere, nt nterque angulorum a late» 
ribus proportionalibus comprebensus alteruus sit illi ego, 
secundum quem triangula componuntur. 


’ 


PROPOSETIO, XXXII 


Obs. 1. In praeparatione demonstrationis loco arcuuna , 
TX, KA arcui BI acqualium anguli THK, KH augulo BHM. 
nequales poni possuut iuberi. Mudum hoc faciendi immediate | 
docet I, 23. Modus prius faciendi nigitur IV.1; JÎT. 28, imme. 
diate autem non exponitur, nisi addera velis ug IV.; I. Cor. 
(PAeiderer.) 

Ob s. 2. Si in parto secanda propositionis sectores occurrant 
semicirculo asqualea aut maiores, bigecando illi facile ad sec- 
tores minores semicirculo reducentur. Cacterum sngulos gib- 
bos etiam per demonstrationem partis primao nog excludi 
posse diximus ad 117. 20, 

. Obs 3. Ex hac propositione sequentia adhuo derivan- 
tur Corollaria , quae sunt apud Clavium, Tacquetum, , Baer, 
mManuusa, PBeidereruim, aliosque. 1. Ut est angulus ad cen- 
trum ad quatuor augulos restos, ita arcue isti angulo aybtensus 


_ 
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Aéyw') dvi kal wc ) BI seepipioria 100 vr; EZ 
nepipeosiav obtws 0 HB vouevs n00s riv GEZ 
copta. 

Lrissev;9ncav yao ai BI, TK, cl lxp9iytor 
éni vuv BI, TK neoupegetsiv voy E, 0 oxpieiar, 
inebeuy9woav rai vi BE, ET, IO, OK. 

Koi èneì dvo di BH, HI dvoeì veis TH, HK, 
ic: slo, ul yuvias ioas reortgovon: xal Pacw 1 BI 
«ij TK tot ion, xai icov tor) ") uab vo BHI «pi 

‘ guvov vi HTK eoiyuve. Kai èress ion torìv x BI 
smepipipera + IK rmepupeosia, mai sf dosso) 9 sic cor 
Gdov ABI xuUxiov neopioeia ion tori ti Zoeni 17 
elc tov'autov xuxdov stepepepeia *)° gta sal yevia 7 
uno BET «ij vnò TOK tory ion: Suoroy dea cori | 
cò BEL cjvjua vw TOK cpypiare xai elorr inì ivev 
evdsiciv sv BI TK. Tu di ènl Toy evasa 
Guoa curuata xvxiav îoa dii) Zoe tovir Taov coa 
tovì «0 BED ruiua -vé TOK qprpor. "Eou dì 
sal to BHE toiyovov e HTK qgipuvo Toov scì 
0%og aoa 0 HBI xwopsvs 04% vu HTK vopzi i00s 
toriv. dia vd avra dina 0 HK.f vopeve éxuzion 


1) Peyrardus in Praefat. ad Tom. IT, aiti ,,In texta grace 
mannscripti .190 vel Cod. a nequagnam agitur de circu)yrum 
sectovibus in ultima sexti libri  proposittone. Mans aliena 
inter lineat et in margine manuscripri exaravit omnia quae 
sectores pertinent, et quidem ut in lect. variant. addit, rcce 
bulis contractis.‘*  Quum igitar postea ad Cod. a provocet 
Peyrardus, id saltim do lectione ista ad marginem notata in- 
telligi deber. ° 


2) Pro: igor &pa tor quod vulgo habent, legendum esse: 
nai ipoy éurì recte monet Rob, Simson. . 
3) fFta leg. Gregorins, cuius lectiogem hic restitmmus 
Peyratdus ex Cod. a habet: sal 7) Zosx7) n ferov Glow xrxdo? 
meoupipssa ion cord ti) down tif sis tov ddov xindov mepupepri 


ad totaîn peripheriam, et vice versa, Vel ctiam, ut apgulu I 
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ppi et ut circumferentia BI ad circumferentiam 
ita sectorem HBI ad sectorem BEZ. 

longantur enim BI” Th, et sumptis in circumfe- 
entis BI, TK, punctis S}, o s iungantur et B3, 
“I, TO, OK. 

Et quoniam duo BH, Hr duabus TH, HK 
iequales sunt, et angulos aequales  comprehendunt; 
t basis BI basi I'K esì aequalis et aequale est ‘etiam 
riangulum BAT triaogalo (1.4.) XK, Et quoniam 
iequalis est circumferentia R/' circumferentiae FK, et 
reliqua circumferentia quae complet totuin circulum 
ABT aequalis est (3 Ax.) reliquae circumferentiae quae 
eundum circulum complet; quare et augulus BEI an. 
gulo OK est aequalis (III. 27.); simile igitur est (II. 
Def. 11.) segmentum BE segmento fOK; et sunt 
super aequales rectas BI, STK. Sed similia segmenta 
circulorum super aequales rectas uequalia inter se sunt 


(III. 24.); aequale igitur est segmentum BEM segmento — 


TOK. Est autem et triangulum B/HT'triangulo HSK 
aequale } et totus igitur sector BI" toti sectori HTK 


ad centrum est ad angulum rectum, itaarcus isti angulo eub- 
tensus ad quadrantem circuli. 2) Diversorum circulorum arcus 
qui aequales subtendunt angulos, sive ad centra, sive ad periphe. 
rias, sunt simjles. Et vice versa arcus sinti]es aequales anzulos sub. 
tendunt, ubi nempe similes duorum circulorum arcus dicuntue 
li, qui ad integras circumferentias, quarum partem constituuni, 
candem utrimque rationem habent. 3) Duae semidiametti a 
concentricis petipheriis arcus auferunt similes. 4) Hiscs 
lonititur vulgaris ratio angulos metiendi per arcus, qui illos 
subrendunt. Si euim, dstis tota circumferentia cuias-cungie 
circuli divisa in certym numerum partium acqualian v. c. 960, 
qui gradus vocantur, disquiritur ppe iustrumenti ‘goniomomrici, 
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cow FIRT, HT icos doviy oi speis doa vopzsisi 
JB, HUK, HEK.A ico: dado siciv. Aut zu cru 
dj nu 1, 0EZ, OZM, 0UIN tvopeîs too. aiiyio; 
ciali» vvciicoiuv doa torìv 17 BA rreorpipesa ti: 
BI" nsgupegeius, vocavtanlaciay tore mal d HB 
copevs toù HB couéws. dia vd avra dr) rai 000 
sdaciny soriu 1) EN nepipiosia «fe EA neoepeoria:. 
socauiamiacivv tori xal 6 GEN vouevs soò 0EZ 
cojuos. Ei dea îoy toviv BA snesorpéosia rr EN 
sreprpegsia , t00g tori ual o HBA copesvs ro GEN 
sopsi* nai si vunegezet 9 But ueoipioca 755 EN neot- 
psosiag, tre0éysi xal 6 HR.1 vousds 100 OEN copio 
mut si édiermer, idicister. T'icovowv dr vr» pey:dar 


«duo uev vdy BI, EZ nsoupepatdiv, dvo I° voir HB}, 


0OEZ topuiwv, sila locmie rnoddasiiuota ") ti, uv 
BI nipupsoctas, raì coù HB sonitms, re Bi 1e- 
orpiosia x) 6 HB.A vopsvs, vije dì EL respegege es 
sal ro OEZ conte lode noldenicora 1), re EN 
sregupigeta, val 0 GEN copevs. Kab dideentae du i 
Ursoizai 7 BA megug Fosca tie EN meprpegeibe, Ust#0- 
‘pas xal ò HB.f ropevs voi VEN tonde” mast si tor, 
{00g" xai sì DAenet, edietrtew totiv Goa ws 7) BI me 
crpiesia no00s ju EZ oùrws è HB ropevs Ton 
vor OEZ copia, 


tf) Verbis: docs. rodlaridusa addenda esse: & Zreys, récte 


monet Rob. Simson. 


# 


quot gradus sint in duobus arcubus circuli alicuius, patet pi 
VI. 33. rationem angulorura, quos lhi arcus subteuduni, 


. memegis exhiberi posse, Et si unus angulus consideratur; & 


uqmeruà graduum in arcu ad eum, pertinente inventus e# 
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qualis est. (2. Ax.) Ex eademrationeet sector 77K_f" 
rique ipsorum HKT, HT B aequalis est; tres igitar 
ctores HBT, HTK, HKA aequales inter se sunt., 
imiliter et sectores OEZ, OZ.M, O.MN acequales in. 
‘7 se sunt; quam multiplex. igitur est circumferentia 
}_4 circumferentiae BI, tam multiplex est et sector 
TB A sectoris HB[". Ex cademratione et quam mt. 
plex est circumferentia EN circumferentiae £Z, tum 
aultiplex est et sector GEN sectoris 0ZZ; si igitur 
equalis est circumferentia B_f circumferentiae; ÉN 
«equalis est et sector 77B_A sectori GEN; et si supe 
at circumferentia BA circumferentiam EN, superat et 
sector BA sectorem GEN; et si deficit, deficit. 
Quatuor igitur existentibus magoitadinibus, duobus 
quidem circumferentiis B{", EZ, duobus vero sectoribus 
HBT,6EZ, sumpta sunt aeque multiplicia ipsius quidem 
circumferentiae BI et ipsius sectoris HBI; circumfe- 
rentia B_f, et sector 77BA, circumferentiae vero EZ 
et sectoris GEZ acque multiplicia, circumferetia EN 
et sector VEN. Et ostensuin est si superat circumfe- 
rentia B_A circumferentiam EN, superare et sectorem 
HB sectorem 0EN; et si aequalis sit, aequalenr esse 
et si deficit, deficere; est igitur (V. Def. 5.) ut circum- 
ferentia BI, ad circumferentiam EZ, ita sector FBI" 
ad sectorem 0OEZ. 


constat ratio anguli ad 4. rectos per nr. T. Site gr. riumetus 
‘graduumy quos arcus habet = 45, erit angulus ad enm arcum 
pertinens: 4 rect, = 45: 560 = 1: 8. Cacterumt loco 360 
partium vel graduum, in quos vulgo circuimferentiam quam- 
cunque dividere solent, recentiores Galli cam in 400, adeoque 
quadrantem in #00 partes acqirales dividere iustituerunt- 5) 
Mensura quoque angulorum circulo insistentium, quorum 


I 


“e 
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I OPIZMA. 
Kai dijlov du xal vic è vopevs npoc ter cosi 
outws xal 7) yuvia mods tiv yuviay. 


vertex intra vel extra circulum est, facile habetar per summzi 
vel differentiam arcuum, quibus insistuat. 6) Inaequeliu 
circulorurm arcus sunt in ratione composita ex rationibus sm 
guloram ad centram et poripheriarim. Denique motandu: 
est, apud Ciavium ad calcem libri VI. plura adhue addi 
esse theoremata et problemata, quorum multa versantar dro 
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9 
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COROLLARIUM. , 


Et manifestum est (V. 11.) et ut sector ad sectorem 
ita esse angulum ad angulum. 


inventionem superficierum proportionalium. Et sunt quidem 
illa, ut Clavius ait, scitu non iniucunda, et augeri etiam eorum 
numerus: facile poterat © scriptis veterum et recentioram Ma- 
thematicorum. At memores, nos in Elementis versari, nolui- 
mus nimii esse. i ° 


fe 


EXCURSUS 
. A D 
t  LEMENTORUM 


L. V. et maxime ad Def. 5. et 7. 


A primis inde litteraruta in Eutopa restitataram temponibe 
ad nostram usque aetatem haud defuere Mathematici, qui is 
libro quinto Elementoram Eutlidis multa difficilia, obscur, 
haud satis explicata esse contendetent, quum contra alii husc 
ipsum librum pulchorrimum ingenii Euclidei foetum iudi 
rarent. Gravissitna autem dubia, quae contra demonstrationes 
in hoc libro obvias afferunt, ipsa fuadamenta, quibus illie ur 
tuntur, spectant, defiuivione? nempe rationum aequaliumi ut 


. inaequaliam, et sd haoc fere rédeunt. Eutlidem eiunt (vr. € 


Boreliué Euclid. restitut; L. III. Ax. VI. et quae ad illud ob 
servat) multifariam tationem et proportionem (aut, ut alii d: 
cunt, proportionalitatenì) thagnitudinum definivisse duglici me- 


‘ do, primo quidem in libro ‘quinto, et aliter deinde is lv: 


septimo, quod ipsurà indicio sit eum sibi ipsi non constitisse, 2" 
fottè iri primis istis definitionibus ipeum sibi non satisfecisse | 
Fam autem potissimuni definitiorem rationum aegnalium au” 
inaequalitm, cui ithteger fere liber quintus supéritruatur, cem} | 
9. Def: V. et 7. Def: V. css0 subobséuram, nec maturam rei 
definitae satis declarare aut distinguere a quavis, alia, et n° 
tistimas adeo magaitudinum pioportionalium proprietates 12! 
deduci non posse v. c. propositiorem: si quatuor magnitudi» 
proportionales fuerint, et prima superet secundam, tertram qr° 
que necessario excedereò quartam, Defecturn aotem defini I 





” 
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nis Stae et 7mae in eo potissimum latere, quo ea quae in 
is Definitionibus de magnitudinibus , quae eandem aut non 
andem rationem inter s0 habeant, dicantur, non sint proprietas 
rima et omnium notissima, quae istis magnitndinibus compe- 


at, qualis tamen esse debeat illa, quae definitioneny scientificam | 


onstituat. Plura alia adhnc carpit in his definitionibus Thom. 


}impson, de quibus infra videbimus. Consulto omisimus ob-, 


ectiones manifesto falsas, a Ramo, iniquissimo illo Euclidis 
‘eprebhensore aliisque factas, qui male intellecta Fuclidia defi- 
riuone — in quem errorem a Campano (vid. obs. supra ad 
Def. V. 5.) inducti fuisse videntur — calunm:iniantur Ruclidem 
seneralem datorum proportionem definite per specialem aequ.- 
multiplicium proportionem. Et Fortasse falsa ista Campani ex- 
positio causa fuerit, eur multi primo post litteras renatas tem- 
pore Euclidem- male intelligerent. (Cf. Barrow. Lect. 1666. 
Lect. VIT.) Tacquetus etiam putat (Element. Euclid. Geo» 
metr. planae ac solidae L. V. ab initio) Euclidis definitionem 
non naturam aequalium rationnm sed affectionem solummodo 
aliquam explicare. Et illam multiplicinra proprietarem 
adduci vel tanquam signum infallibile rationum aequa- 
lium ut, quandocunque ea demonstrata fuerit de quibus- 
vis rationibus, inferre certo liceat, aequales eas esse: vel 
eum illins sensum esse, ut per magnitudi:tes eandem ratio» 
nem habentes nihil aliud intelligi velit quam eas quarua 
multiplices modo iam dicto excedant vel excedaninr. Si prins, 
demonstrare debuisse Euclidem, eam affectionem omnibus et 
solis rationibus aequalibus inesse. Id vero nec Euclidem noe 
alium 1quemquam demonstrasse. Si posterius, secnros rios 
quidem esse de veritate theorematum in sensu definitiomis ace 


ceptorum, minime tamen ex: vi demonstrationum nobis con- 


stare de absoluta rationum aegnalitate. — Taquetus itaque fun- 
damenti loso sumere .videtur, alinnde constare, quid sit rativ- 


num acqualitas ‘et demonstraudum esse, cum vnigari- nto con. 


ceptu dè rationum aequalitate necessario conitinctam esse earu 
quam Eticlides affert,, proprietatem, er vice versa.  Fadem 


fere redire videntur, quae Galilaei monet (vid. principio dalla. 


Eucli®. Flement. P, IL LU e X A 


lei 
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Quinta Giornata del Galileo dettata ad Evang. Tosricelli : 
E!em. Euclid. Ital. editis a Carlieri Flor. 1769. p. Ml 
qui ita haber: Quodnam ingenium adeo felix est, ur: cer 
sciat, quatuor magnitudinam proportionaliam acquemolup. 


+ semper (Euclideo more) inter se convenite? Aut quis novi. 


ista aequemultipla non semper convenire, etiamsi istae ma: 
nitudines non sint proportionales? — Euclidis itaque ill:! 
assertum Theorema potius esse ait, quam definitionem. BP 
varia haec contra Erclidis theoriam dubia alii alio modo evi 
tare vel refellere studuerunt. Atque ii quidem, qui nal: 
Euclidis ratione habita diversam ab ceo quantitatum propo: 
tionalium theoriam dederunt, huc non pertinent. Inter cv 
autem, qui sua cum Euclide conciliare voluerunt, ii maxin: 
perfunctorie versati esse videniur, qui ut Tacquetus, Torice 
lius, van Swinden altique plarima ab Euclide demonsuu 
theoremata v. c. 7. V. 8. V. 9. V. Axiomatum fere loco ke 
buerunt, quippe quae declaratione potius subinde aliqua, quam. 
demonstratione egete putarent. Aliam deinde rationum aegss- 
lium notionem eumentes, demonstrare satererunt, Euclidi 
notionem cum ca qua ipsi usi crant, convenire, atque cr e 
derivari posse. Perfunctorie diximus eos in hac re verso 
esse. Neque enim hoc est demonstrare v. c. duas rauore. 
quae cidem tertiae acquales sint aequales esse inter se, si tantur 

affirmaveris, rem ita s0 habere, nec provocare licet ad Ax. L.! 

quum id, quod de duabus magnitudinibus valet, nequaqu® 

applicari semper possit ad duas, quae inter magnitudines | 
tinent, rationes ant relationes. Ad demonstrandum autem È: 

clideam notionem rationum aequalium cum sua notione 0°. 
venire, plerique ut per se clarum sumunt, datis tribus que 

titatibus A, B, C, dari semper quartam, ad quam C eanden ? | 
tionem habeat, quam habet A ad B quod pariter sine © 

monstratione, qua ratione illa quantitas D inveniri possit, sume' | 


‘a rigore Euclidi solemni alienum esse videtur. Id tane 


praceunte Campano. et Clavio, qui caeterum cuin Tacqneto in | 
hac. re nihil commune habet, sibi permiserunt Tacquert | 
Galilaei, Carlieri, aliigue. Saccherius contra (Fuclid. 25 orE. 


uaevo restitut, p. DIL sqq.) quam maxime iustar, ‘illad pe. 
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atum im Geometria sumere haud licere. Cf. Pfleiderer. de 
imens. Cirenli P. II. $$. 51. 52. et Rob. Simson in notis 
Ad V. 28.  Plura}praeterea alia notatu dignissima contra Pac- 
qureti simmilesque aliorum obiectionss habet Barrow in Lection. 
Cantabrig- habitis 1666. Lect. VII. e quibus haec adhuc affere- 
mus. «Nulla, inquit p. 297 sqq., definitio pei cuiusvis matu- 
ram aliter explicat, quam aliquam eius affectionero necessariam 
et reciprocam, id est, huic nostrae parem, assignando. Oni 
circulum e radiorum paritate, triangulum e trium rectarum 
concursu spatium includente etc. definit, quid aliud quam figu- 
rarum ietarum naturam ex affectionibus quibusdam snis ex- 
plicat ? ÎNec dari aut concipi potest natura ab affectionibus 
eiusmodi necessariis distincta, iisve prior. Habere talem ali- 
quam affectionem ipsa rei natura est, ei essentiale est, eam con- 
stituit. Unde qui dicit: res talem habene affectionem, eius 
mataram explicat. Igitur Euclides cum proportionalium affec- 
lionem necessariam exbibuerit, eius naturam, quantum fieri 
solet et potest, abunde declaravit et explicuit. Caeterum Eu- 
clidi reliquisque definitionum auctoribus lex iniusta et im- 
possibilis figitur, scilicet, ut demonstrent, definitionis praedi- 
catum fsubiecto convenire: non tenentur, neque possunt id 
demonstrare, sed gratis assumunt, hoc est, attributo proprium 
subiecti nomen imponunt ex arbitratu suo. Num incumbit 
mihi demonstrare, circuli nomèn solis pares radios habentibus 
figuris competere? Minime vero, sed iis omnibus et solis jure 
meo circuli nomen adsigno. Eodem plane modo pro lubitu 
suo (quamvis non temere nec imprudenter, at certis de causis 
iustis illis et idoneis) aequalium ratiorium nomen attribuit 
v orogseur?)e omnibus ‘et solis dicta proprietate praeditis ratio. 
nibus; proportionalium appellamentum appropriat quantis con- . 
ditionem istam obtinentibus; unde propterea hoc ipsum ratio- 
num aequalium et quantorum proportionalium fiomen censen- 
dum est iis omuibus et solis congruera — Unicum est, quod 
definitionis auctor ostendere tenetur (exemplis scilicet ad sensum 
claris aut per evidentem discursum) attributum definitionis im- 
. possibile mihil ant mere imaginarietà complecti, sed revera posse 
res existere proprietate seu conditione supposita praeditas. — 
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Cum igitur ‘perfacile perspicueque probari possit, idque pisa 
praestetar ab Euclide, ubicunque definitionem hanc apphe. 
materiae cuivis determinatae, dari quanta, quibas coaveci: 
huiusce definitionis hypothesis, nihil -amplins est exigendun, 
cique licet optimo iure quantis iis omnibus et solis proper 
tionalium nomen affigere. — Gaeternm quod, hanc prom 
tarem proportionalibus accidere, theorema esse dicunt, respir 
deo, quod secundum rem ipsam omnis definitio est theorea, 
propositio scilicet demonstrabilis ex aliis subiecti definitionibe: 
aut ex aliis reciprocis affectionibus prius attributis subica: 
Vicissim omne theorema poterit in definitionem compiagi* 
Simili fere ratione iudicat Saccherius (Euclides ab omni nen: 
vindicatus p. 125.): ;, Licitum est unicuique definire, pros 
ipsi Jibuerit, terminos suae facultatis, dum tamen ex uuapat 
eos nunquam usurpet, nisi iuxta Definitiones iam stabiliti. 
et ex altera accusati istae non possiut de confusione uni 
termini cum altero ‘* Cf. idem p. 125. Reapse etiam alii baud 
negant, iure suo Fuclidem definitionem magnitudinum pi 
portionalium cam, quae ost Def. V. 5. dare potnisse, at an 
tamen intellecta difficilem, et subobscuram, et ab affectue 
aligua magnitudinum proportiogalium, quae minis obvi u' 
petitam esse putant, uude hanc Euclidis definitionem vel &- 
plicare, vel pariter ac Tacquetus, firmioribus tamea argumens 
nec tot propositionibus Axiomatum:loco habitis ex alia fidi- 
oro carundem definitione quiasi Theorema derivare studuerus, 
quo facto demum secure illa uti se posse putaruni. Ati 
lis ipse etiam Clavius annumerandus videtur. Quamvis ess 
ille asserat, potuisse omnino Euclrdem iure suo quanti re: 
proportionales aut non proportionales appellare, ut def. 9 ©: È 
stabilivit, et quamvis etiam causam, qua permotus ‘Eut!!!3 
illis definitionibue usus sit, afferat veram omnino ab ia 
mensurabilibus petitam, addit tamen, ex definitionibus istis +" 
videri colligi posse, vdre magnitudines, quarum aequemalu;“ 





eam conditionem habeant, esse proportionales, vel nos F* 
N) 

portionales, etiamsi eas solum Euclides velitita appellare. St: 

LI de 

3 4 


‘ad excusandas Euclidis definitiones haec fere habet. 
‘magnitudinibus saltim rationabilibus quaestjo_ fuisset, potu* 





LI , 
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imo Euclides magnitudines propoitionales eodem modo 
nire ac VII. 20, Def. numeros proportionales. Dicere 
ipe poterat: Magnitudines proportionales sunt, cum pri- 
secuundae et tertia quartao aequemultipla est, vel cadem 
3, vol ceacedom partes, vel: cum prima secundam , et 
ria  quartam aequaliter continet, candemque insuper il- 
s partem, vel easdem partes. Et simili ratione poterat 
înire ‘mmaegnitudines non proportionales. At quum irratio» 
es quoque complecti vellet, iam-non uti poterat hac deliui- 
ine, quod in irrationalibus maior magnitudo neque multìi- 
EX esse potest minoris, neque cam semel, ant aliquoties, et 
super aliquam eins pariem aut partes continere. Tam pu- 
t EBuclidem, cum omnis proportio ratiomalis sive mag- 
itudinuss commensurabilium sit ut proportio numeri ad nu- 
ierum, €ircumspexisse primum aliquid, quod certum sit 
onvenire quibuslibe} quatuor numeris, sive magnitudinibus 
andem habentibus proportionem, vel non eaudem, ut si 
idem illud convenire demonstretur quatuor magnitadinibus 
siam incommensurabilibus, iure optimo .magnitudines illae 
quatuor proportionales etiam dici possint, vel non proportia- 
sales, quandoquidera eandem habent proprietatem, quam quae- 
liber magniwadines commensurabilos, ‘candem habentes propor- 
tionem, vel non eandem, necessario habere demonstrautur. 
Primum itaque, sumtis propositionibus libri VII, quae nullo 
modo ex V. 5. Def. et V. 7 aut ommiuo libro V, pendeut, 
ostendit: propositis quatuor numeris proportionalibus, sum- 
tisque primi ac tertii sequemultiplis iuxta quamvis multipli- 
Cationem, item secundi et quarti aequemnltiplis ilxta quam- 
cunque pariter multiplicationem ; si multiplum primi maius sit 
multiplo securndi, fore etiam multiplum tertîi maius multiplo , 
quarti; et si multiplum primi acquale sit multiplo secundi, 
fore et multipium terzii aequalo multiplo quarti ; si denique, 
multiplum primi niinus sit multipto secundi, fore %t muli- 
plum vertii minus multiplo quarti. Quod ita demonstrat. 
Sint quatuor numeri propottionales a, b,,c, d. Quoniam igitu» 
a:bzze:d, eri (VIT. 13,) permutatido, a:c="b:0. Fam, sà 
Sratam fuevit ma, mo, evit mam sa iso VII 10) Paritere 


- 
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que, si sumtum fuerit rb, rd, erit rb:rd—b:d, unde el 
mate quod Clavius habet ad VII, 1Ì, erit ama: me=rb:rd,€ 
permutando (VII. 13.) ma: rb=mc:rd, uade, sima» =<t 
crit me>==<rd, quod ex VII. 20. Def. conseguitur i. e. : 
valgari numerorum proportionalinm Definitione consegni - 
eurum proprietas, quam Fuclides V. 5. Def exprimit. Dein: 
similiter demonstrat, si a:b>c:d, sumi posse aliquamulti;L. 
ma, mc, etrb, rd, ita ut madrb, at non mesrd, quodsa: 
prolixe evincit. Itaque ex vulgari namerorum non propo: 
nalitm Definitione consequitur ea corum proprietas, que I 
Euclides habet 7. Def. V. Pariter deinde vice versa ostmé. 
e Definitionibus Euclidis 5. et 7. libri V. ad numeros app 
catis, consequi vulgares numerorim proportionalium et s 
proportionaliuna Definitione, Addit deinde, in magnitudia: 
bus, quae aliis incammensurabiles sint, ot quae ex Def. 9, V. 
proportionales sint, cam plerumque_reperiri proportianem, 93' 
iu numeris exhiberi possit, nec unquam hecterms aliquid lx 
ant absurdi ex applicatione Def. 5. ot 7. ad magnitudines i 
commensurabilea deductum esse, unde colligit, generaliter rec: 
se labere Definitiones 5, V. et 7. V. Quae tamen argument“ 
au satis cérta sit, quam maxime dubitamus, Coniectura illa poi» 
satis forte probabilis, quam demonstratio mathematica fuer. | 

Giortana da Bitonto explicatione saltim aliqua opus *5t 
putat, quo melias Definitio 5, V, quae multis obscura, * ‘ 
principio remoto petita esse visa sit, intellici possit Hancw 
tem explicationem sequentibus, Propositionibus Definitioni # 
praemittendis , facileque probaudis exliberi posse putat: i 

Prop. 1. Siduae magnitudines sint muitiplac alicmins tertist: 
erunt ilae aequales, si sequemultiplao illius tertiae fuerinti 5" 
autem non aeqnemultiplae fuerint, ea, quae tertiam sacpi” 
coutinet, maior erit, 








Prop. 2. Vice versa, si duae magnitudines sint multiple: 
alicuius Lertiae, sintque istae magnitudines aequales, erul! i 
lius rtertiae acquemulltiplae; sin autem fuerini inacquales, 8° 
lor saepiu» eandem tertiam continebit, quam minor. 

Prop. 9. Si sint duse magnitudines A, B duarum CÈ 
aequemultiplae (v. ce A=mC, B=m D), et sint glia due 


©“ 
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E, F pariter aequemultiplae earundem C, D(v. cc E=:C, 


F=-rD}, erit, si A>==<Z, etiam B>=<F. (i e. aio 


mC» <rC, erit etiam mD>=<rD). 

Prop. 4. Si sint 4 magnitudines A, B, C, D, sitque pri- 
ma A ‘aequemultipla aut aequesubmultipla secundae B, ac ter- 
scilicet,. si ‘Amb s etsimul C==mD 

velA—= ip a vol =D 
sumantur primae et tertiao quaecunque aequemultipla F, 
(puta F=pA, G=pC), et secundae et quartae aequemultipla 
I,I(v.c. H=B, I=rD) erit, pront F>==<II, etiam 
G>=<I (i. e. prout pAh>=<1B, etiam pC>=<rD). 
Arque haeo iam sufficiunt ad probandim Definitionis 5, V. 
possibilitatem, sive ad ostendendum, ut Barrow ait, attri- 
butum definitionis nihil impossibile aut mere imaginarium com- 


tia C est quartae D 
G, 


plecti, sed revera posse res existere proprietate seu conditione 
supposita praedîtas. Simiii deinde rationo possibilitatem. De- 
Gnitionis 8, V. ostendere studet 

Galilaei .(in Dialogo supra citato) primum quatnor 
| magnitudines A, B, C,D proportionales esse dicit, si vel 
A=B, pariterque C=D, vel si A=mB, et C=mD i. e. si 
prima secundae B aequemultipla fuerit ac tertia C quartac 1), 
vel, ut postea (ut Defiuitio irrationales magnitudiues quoque 
comprehendat ), at forre minns perspicue dicit, si excessus 
primae A super secundam PB similis sit excessui tertiao C su- 
per quartam D. Atque ad hunc casum invertendo reduoi posso 
aiteum, quo prima minor sit secugda, et tertia minor quarta, 
HIano deinde Definizionem ( quam caetexum irrationales quo- 
que magnitudines clare, satis complecti vix putaverim) cum 
Euclidea convenire ostendere vult, hac fera ratione. Facile pa- 
tere aity si A:B-==*C:D, fore et ® A:B=2C:D, et goue- 
raliter mA: :B=mC: :D-, paritergue A:% B=C:2 D, et gene- 


taliter A : :pB=C: pD, et adliuc generalins mA: pBaml :pD,. 


unde ex Definitione Galilaei consequatur, si sir A:B=C:D, 


adeoque et mA:pBamCl: pD, fore et, quotiesmA> = <p, 


rimul mC =<pD, quae sit conversa Deliuivionis Euclidast, 
Uaco eg Galilaci Piop, 1 


- 





328 :XCURSUS 
“n 


Similiter deinde, poriguam quatuor magnitudines A, B,C:)D° 
non proportionale» esse dixerat, si A aliquanto maior fuera e 





magutiudine A—E, quae ita comparata est, ur A-E:B=Cî, 
ex hac Definizione satis proline ostendit, consequi Converse. 
Def. 8, V, nempe tum esse pusse aliguando mA> pB, quin- 
Vis non sit mCSs.pD. Sumatur nempe magnitudinis Etalemu- 
tiplum mE, utsit mE>B, pariterque sumantur magaitud:- 
unum A—E, et C aequemultipla m (A-E), mC. Pariter tu 
matur masuitudinis B tale multiplum pB, quod ex mulup:a 
magnitudinis B primum majus sit magnitudine m(ATE 0 
mempe, ut sit quidem pB>m (A-E), at (p-1) B2o 
(A-E), vel, quod eodem redita m (A-E) > (pi) Bim 


riterque magnitudinis £{) sumatur aequemultipium p. D. Tar 





si addantur mE ‘et m (A—E), crit eorum summa, nempe mA 
(ob mE> B, etm(A-E) Ss (p_1) B) semper 5 pZ. 
quim A--E:5-=C:D, erit ex Galii Prop. 1. quoian 
(A-E) <pB, etiam mC<pD. Sumtuny autem est m CA-E: 
<p#: itaque necessario mC<pD, quamvis sit mA> p&. lu- 
que, si quatuor magnitudines A, Lb, C, D non proporuw. 
les sunt, semper talia aequenialupla primac et tertiae, pan 
terque aliqua acquemultip:a secundae et quartae ipvezuri pol- 
sunt, ut sit quidem multiplum primae maius multiplo secus- 
dae, at mraltiplum tertiae non maius multiplo quartae, qua 
est Cunversa 9. Def. V. seu Galil. Prop, 2. 

- His pracmissis, iam Definit. 5, V, et 7, V. ex suis De 
finitionibus consequi, ita ostendit Galilaci. Si sint 4 ma- 
nitudines A, B, C, Dita CUmMparataey Lt, quoties mA>=<pB. 
ctiam inC>—<pD, erit A:B=C:D. Si esim non «: 
A:B=€:D sit e. g. A maior ea magnitudiue A-E, quu 
ita comparata est, UL sit A-E: B=C:D, poteruutque ex Pi- 
positicne Galilaei 2 talia acquemultipla mA, mC prim: 
ac tetliae , pariterque aequemultipla pB, pD secundae ei qui- 
taeinveniri, ut sir quidem MAS pL) av@uon simul mC>p:.. 
quod os1 contra lypothesin. Atque haec est Galilaei Propos. d. 

Puriier denique Defiwitiouem 7, V. ex suis Definitionit - 
ita deducit Galilaei. Si sint 4 magnitudines A, B, C,! 
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‘a cor®paratie, utsit quidem mA pB, at non simal mC>pD, 
rit A:B>.C:D, vel A maior erit ea magnitudine, quae ita 
omparata est, ut ad B eandem ratiouera habbar, quam babet 
> ad D. Si enim A non maior est ista magnitudine, illi aut 
iequalis, aut minor ea erit. Si illi aequalis sit, evit ex Prop. 
I, Galilaei, quoties mA>pB, ctiam mC>pD, quod est 
contra hypothesin. Sin autem prima A minor sit ca magni- 
tudine , quae ad secundam eandem rationem habet, quara ter- 
tia habet ad quartam, id indicio est, tertiam maiorem esso ea, 
quae ad quartam eandem habet rationem, quam prima ad secun- 
dam. Erit itaque aliquo C—Eita comparata, urA:B2=C-E:D, 
adeoque ex Prop. 1. Galilaei, quoties mA>=<pB, erit 
m(C—E)>=<pD. At posuimus mA>pB, itaque eric 
m(C-—E)S. pD, unde malto magis mC> pD, quad est cone 
tra bypothesin. Fieri igitur ‘nequit, ut A non maior sit ea 
magnitudine, quae ad B candem rationem habet, quam Cad lb); 
maior iraque erit, sive crit A:B>C:D, quae est Propositia 
4, Galilaci. . 

Borellus autem, de cuius dubiis contra Euclidis me- 
thodum mox videbimus, pariter ab alia magnitudinum pro» 
portionalium er non proportionalium Definitione progreditur, 
distinctis casibus, quibus illae magnitudines vel commensura» 
biles sunt, vel non. Nempe si quatuor quanijtatum prima 
secundae, et tertia quartao acque multiplao fueriut, vel cadom 
pars, vel caedoem partes: quatuor quantitates vocantur propos» 
tionales commensurabiles, et proportio (ratio) commensuzrabi- 
lis quantitatis primae ad secundam cadem vel aequalis propor- 
tioni (vationi) quautitatis tertiao ad quartam. Sin autem quayr 
titas prima maior (vel minor) fuerit illa quautitate, quae ad 
secundam eandem rationem commensurabilem habet, quan 
tertia habet ad quartam: vocatur ratio primae ad secundam nu- 
ior ( vel minor’) commensurabili ratione tertiae ad quartim. 
Si vero quatuor quantitatum antecedentes fueriut incommensu- 
tabiles consequentibus, et ratio quantitatis primae ad secun- 
dam maior @viuor) fuoerit, atque ratio quantilatis tertiae ad 
quartam minor (maior) sit cadem tertia commensurabili ratio- 
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me: vocatur ratio primae quantitatis ad secundam maior (n- 
mor) illa incommensurabili ratione, quam tertia haber 24 
quartam.* Donique si in quatuor incommepsurabilibns quant 
tatibus_ratioVprimae ad secundam non fuerit maior mec min:r 
ee ratione incommensurabili, quam tertia haber ad quarum: 
rum tiiiò incommensurabilis primae ad secundam cadem v:- 
catur sationi tertiae ad quartam, et quataor istae quantitate: 
vocantur proportionales incommensurabiles. His deinde De:- 
mitionibus sus propo:tionalium theoriam superstruit, et de- 
nique ad Gnem libri Euclideas Definitiones ut theorermata s 
suis deducit. Et ipse etiam Rarrovius iudicat, cius metlo- 
dum in se speciatam admodum pulchram cet elegantema csss 
(ILL c. p. 953 et 514) et, si nulla dareturalia, haberi posse 
pro sufficiente ao satis absoluta, ac fuisse cum in sua metho- 
do exstruenda foliciorem quam in Euclidea diruenda. Disp: 
cet tamen ci in Definitionibus Borelli generalis subiectì d:- 
stractio , et per inferiora circuitus, quum dari possit et 22 
Fudide exhibeatur rationam aequalium omnigenarum (ut et 
Cinaequalium) proprietas aliqua geueralia, ex qua possunt un: 
worsaliter definiri. Minus placet rationum incommensu:a 
bilium negativa Defiuitio, et praeposterum videtur ex inaegu:- 
litate de aequalitate statnere. Ommnis porro doctrina prolixivs, 
et demonstrationes plerumque apagogicae anfractuosae viden- 
tur. Denique potissimum displicet Barrovio harum definitio. 
num ad speciales materia applicatio. Non enim, wi apud 
Euclidem v. c. in 1, VL aut 33, VI. definitionum opa statim 
innotescit, aut ex iia promte deducitur rerum proportionali- 
tas, sed ex întermediis propositionibus, iisque non adeo com- 
prebensu facilibus, ey per indirectam argumentationem cor. 
probatis demonstratur. Ad eas autem, Quas contra Euclidis 
dootrinam Borellus afferi obiectiones praeter ea, quae supr 
habuimus, Barrovius monot ( p. 314. sequ. coll. p. 306.) cb- 

scuritatesn illam, quam Euclidi obiiciat, vel in re ipsa posi. 

tam esse, vel ex interpretum incuria, vel e discentium culpi 

ropetendam esse. Rom ipsam quidem habere ompino aliqul 

difficultatis propter asymmetriam quantorum, sic ut nemo n02 
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mxrduurà esse fateatur, affectionem aliquam proportionalibus 
aeque congruam deprehendere, definitiocuem aliquam cunctas 
rationum acqualitates compleotentem exhibere. Quod et hinc 
pateat, quod praeclaria viris huic morbo remedium adhibere 
connieis hactonus acciderit, ut vel mihil praestiterinr omnino 
su fficiens, aut viis institerint prolixioribus, nec “minus impe- 
ditis, et implicitis, aut methodos saltim tradiderint culpao 
ciriquam graviori subditas; cacterum Euclidis verba esse ola- 
rissima, nullam in vocabulis amphibologiam, Aullum a proli- 
xitate taedium, semperque directissimum adhibere discursum , 
minc tantam obscuritatem aut difficultatem subesse non posse, . 
misi quis arcanam, nescio quam, naturam, omni definitionem 
i::1gredionte proportione pridrem, quae verte nulla sit, soni- 
miare velit, Interpretes omuino rem omnem exemplis illustri-, 
bus et sppositis illustrare debere, neo eos forte ab amni cnl- 
pa liberari posse. Maxime vero discentos sibi plerumque de- 
esse. Quum enim definitianis verba clarissima sint, quotus- © 
quisque tamen sit, qui-iis penitus intellizendis operam navet, ” 
qui tantam a suo stomacho patieutiam impetret, ut trium li- 
noolarum sensum accurate perpendat? Neque vero (ibid. p. Si 
319.) Euclidem eapropter definitionem suam 5. V. insulfficien- 
termo iudicasse, quoniam io libro VII. adbibuerit aliam. Sibi 
minus probata , nedum improbata proferre abhortuisse sane 
ab Euclidis ingenio. Contra potius, quia septimi libri defini - 
rionem omuigonae proportionalitati deprehenderit haud com- 
petentem, solis utpote symmetrorum proportionabilibus adap- 
tabilem, hano vero compererit universis congruam, idéirco, 
dum hic loci geueralem initer analogiae tractatum, illa reiecta 
lane amplexatam esse iure meritaque. Illam vero (20. Def. 
VII) symmetris proportionalibus applicuisse non tam neces- 
sitatis quam commoditatis gratia, quia nonnihil. ad vulgare 
captum isfius specialis materiae respectu facilior ac simpl:cior 
visa fuerit. — His, quae Barrovius babet, addi potest, mul. 
t1s editoribus, et praecipue lob. Simsoni, ut supra diximus, 
IDefin. 3, V. et 8, V. in quibus pariter de vationibus et ra 
tionum scqualitate sermo est, ‘serius additamentum osso vi- 
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deri. — LDenique Barrovius addit, quod Borellus crimine, 
fasillimam Propositionemi si quatuor magnitudines proporti 
males {ueriut, et prima superet secundam, tertiam quoque ne 
cassario éxcodere quarram, e Definitiono Euclidis derivari noa 
posse, falsum omnino esse, et posse facillime illam e docin- 
ma Euclidis demonstrari. Ipso etiam eiusmodi demonsiratienen 
«xchibet indirectam, sed perspicuam. Atque ita omnibus ill 
ppriscas actatis obiovtionibus satisfactum esse videri poterat. A. 
sacentiori actate Euclidis theoriam acerrime denuo impugnavi: 
Thom. Sia:pson. (Elem. of Geometry Lond, 1800.) Is nempe, 
qpostquam ipsiua hub. Simsonis, magui illius Euclidis admit | 
tario et prupugnatoris verbis docuerat, verba, maior, cade 
sive acqualis, miiziorg de magnitudizibus et rationibus diverso | 
procsus sensu dici, adeogue non licero Axiomata de magnitu- 
dimibus aut acqualibus aut inaequalibus proposita immediate al 
rationes spplicore, unde etiam ipse Rob. Simson vulgarem 
Propos, 109, V. demonstvationem reiiciat, addit, omnem Rob 


Simsonis vbiectionem co iti, quod neget, tuto sumi passe, 
ratiogem A :C non posse sisul. maiorem ac miziorem esse 12- 


tione A:1. At ita ex Delia. 7, V. nunquam quemquam scire, 
pese, an sitio A:}; maior aut minor sit ratione C:D. Nem- 
pe Eaclidem diccie quidem, esse A:B>C:D, si acciderit 
wnaqaarm , ut mA>nB, nec tamen simul mC>oD. Vea 
euim vero, quum inter multipla tertiae et quartae pro leb.i.u 
suenta quaedarn etiam: ita comparata esse possiut, ut sit pC> ql! 
ut Definitio sibi constet, demonstrandum esse, tum nuugna:o 
fieri posse, ut sit simul pA—<qB. Hoc enim sì fieri possci» 
esset ctiam ex Defin. 7, V. A:B<C:D. Usquedura iziui 
hoc pracstetur, quod fieri posse haud negare velit, quam. 
difficile ipsi videatur, nullius usus esse Definit, 7, V. et totum 
Fuclidis acdificium theoviae [proportionum fundamento paum 
valido superswuctum videri. Hinc etiam ipse Propositicuza 
10, Vi; 15, Vetreliqua iis, aut Definitioni 7, V. innixa pror- 
sus omittit. Caeterum tibi persuasum esso dicit, habuise 
‘“ ctuttiuo homines aute Euclidis tempora aliquam rationnm ci 
n sroportionum notiohem magis minus diattactam, quam Euclide 
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li quantum expoliverit, quo facilias incommmensurabilibus ada- 
»x ari possit, ita vero primam et originarian hnius notionis l'or- 
rain adeo immutatam esse, ut aliqua ingenii vi opus sit ed 
rasm in Euclidis Definitionibus agnoscendam. Caeterum mul- 
«nam subtilitatis et acuminis habere hano Euclidis theoriam, at 
stabobscuram sibi videri, sdeoque tantie laudibus efferri, ac a 
Rob. Simsone fiat, haud debere. 

Gravia haec contra Euclidis theotiam dubia removeri ta- 
men videntur observatioribus, quibus Pfleiderer et Nordmark 


cam stabilire tentarunt. Prior quidem in Dissertat. Academicas. 


Expositio ac Dilucidatio Libri V. Element. Fuclid. P. 1. Ta- 
bimg. 1752 (Pars II. nunquam prodiit), et potissimum in 
WDissertatione inserta Promtuarii Mathematici Hindenbutg. 7. et 
8. fasciculo p. 257. 1qq. et 440 sqq. ad defendendam Euclidis 
aheoriam haec fere habet, ‘quae, quantum fieri potest, bre- 
vissime hic sistimus. 


$$. 1-8. Qui rationem duarum magnitudinum eiusdem 


generis A, B inter se commensurabilium indicare volunt, do- 


cent, esse magnitudirem A magnitudinis B ant aliquod mul- 
1iplum, aut aliquam partem, aut aliquas partes, vel esse aut 


A==mB, aut a=1R, aut a-""B, ubi m , 1 DD exponentis 
’ n n ny n 
nomine veniunt: .sin autem A et 1B incommensurabiles sint, 


docent, esse A>=B et <Hi8, ubi a et EL limiter  ex- 


ponentis rationis A:B vocant. Unde, si quantitates sunt com- 
roensurabiles, erit vel A—-mB, vel nA=B, vel riA-emB; 


sin autem sint incommensurabiles, erit nASrB; at nA<X 


(1-1) B.. Atque in hac ultima expressione de nulla magni” 
tudinum divisione, sed de multiplicatione tantum i. e. 
repetita additione sermo est, quas simplicior est divisione. 
Caeterum Euclides, qui lanc.ultimo loco positam expressio- 
nem adhibet, pariter ac Archimed®& ( de sphaera et cylindro 
Libr. 1. et quadrat. pavabol. Praef. ) tacite postulat, einsmodi 
| magnitudinum' homogenearam minorem ita multiplicarà posse, 
ut superet maiorem. 
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$5. 9-12. Dues rationes A:B, C:D valgo aequales es. 
dicunt, si commensurabiles sint A et B, adeoque etiam Ca 
D,”7quando eundem utraque ratio exponentem habet, ant, 
incomeensarabiles sunt, quando utriusque exponens intra ce- 
dem semper terminos cadit, h. e. priore casu, ti A--mB, 


debet etiam esse CamD; si AB (vel, quod eodem radi, 
si nA=-B) debet simul B=!D, vel aB="D; si A="B (rel 


nA=-mB ), debet etiam C==D, vel nC-=mD esse: sim ev 
tem incommensurabiles siot, debet pro numero quocunque r, 


pro quo est apip<rt 2 R atiam esse C>- “<D< CEL) gh 


vel, ut aliter dicamus: quotiee nA>rB, at < (1-41) B, de- 
bet etiam esse nC>rl), at <(rp1) D, et vice versa. Eucli- 
des autem in Definitione V. 5. ad acqualitatem rationum A:Be: 
C:D postulat, ut quotiesnA>—=<mB, sitsimulnC> =<mD. 
Euclidis itaque Definitio, quod ad quantitates commensurabi- 
leo attinet, 00 quidem respecta plus continet quam ahes, 
quam vulgarem vocabimus, quod non tantum vult, sinA=sm}. | 
debere etiam essenC==mD, sed etiani addit, quotiesnA> <mÈ. 
debere etiam esse nC> <mD. Id vero nibil difficultatis |i- 
bet, et insetvit omnibus una expressione complectendis. Coa- 





tra autom ($$ 35. 36.) cos quidem casus (quum m, n pr.- 
è prie pro numeris unitate maioribus sumaniur) non expreee 
habe, quibus vel A=mB, vel nA=B; tacite tamen 60s con- 
plectitur. Nempe, si A=mB, cerit simul pA=="pmB. Utuiu 
que csse possit A:B-=C:D, ex Euciidis Definitione simu: 
esse debet pC=pmD, adeoqgue C=mD. Pariter, si ni=!., 
erit simul pnA==pB. Ut itaque esso posiit A:F=C:D, en: 
ex Eudlidis Definitione simul. puC=pND, adeogue nC=0 
Quod vero ad quantitatesg incommensurabiles artinet, ut di:. 
° possit, esse A:B—C:D, ex Euclidis sententia, ques 
nAy=<mB, esse debet simul nC>=<mD. In his auten: 
,conditionibus manifesto continentur conditiones Definitivo» 
vulgaris, quibus, si nA5rB<(r+1)B, esse debet sim 
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nC>1D<(rt1)D. Néc opus est iam pro multiplo aliquu 


mA determinare multipla proxime se insequentia rB, (r-j-1)R,' 


quae ad limites rationis determinandos pertinent, atque hacte- 
mus simplicior est Eaclidea ratio. Semper itaque, quae ox Eu- 
clidis Definitione proportionalia sunt, proportionalia sunt-etiani 
ex Definitione vulgari. 

Contra vero, quotiesex vulgari Definitione sit A:B=C:D, 
esse etiam aequalitatem rationum ex Euolideè Definitione, auc- 
sor, expositis $$. 13—J0. antea quibusdam propositionibus fa- 


Cillimi», quae ad doctrinam de maltiplis et acquemultiplis per-- 


rinent, et quorum pars est apud Euclidem Prop. 1, V; 2, V: 
3, V, aliisque, quae hio pro Axiomatibus vel Lemmatibus 
sumiere liceat, v. c. si ab, esso mazznb, et vice versa; 
contra, si a>b, esse ma>mb, et vice versa (cf. Axiom. sd 
initium libri V.) ita foro $$. S1-46, demonstrat. Ut dici pos- 
sit, esse A:B="C:D, si magnithdines sunt commensurabiles, 
ex vulgari Definitione erit vel A="mB, et simul CD, 
vel nA=B, et simul nC=D; vel mA=-nB etsimul mC== 

Sit (66. 51. 32.) 1.) A="mB, et C=mD, erit stagne, si sì p 
denotet numerum quemcunque, etiam pA="pmB, et pO="pmD. 
Itaque, quoties pa>=<qB (q pariter denotante numerum 
quemcunque) erit etiam pmB>=<gB, adeoque pm>p=<q, 
unde et pnD>==<qD i. e. pC>=<qD, 

Sit2.) nA4—B, nC=D, erit etiam quA—gB, et qnC=gD. 
Itaque , quoties pA>=<gB, etiam pA>=<QquA, et 
p>="<qn, adeoque pC>=<qnC i. e. pC>=<qD. 

Denique sit 3.) nA=-mB, et simul nC==mD, erit.ita- 
que, quoties pa>="<qB, etiam npA>=<ngB. At, quum 
mA=mb, eritpnA velnpA== pmB, itaque, quoties pA>==<qB, 
‘eritpmB>="<ngB, vel pn>=<nq; ‘adeoquo pmnD>=< 
nqD. AtobnC=mD (hyp.), erit piC=pmD. Itaque, quoties 
pA>="<qgB, erit piC>="<nqD, vel pe>=<qD. Quo- 
ties igitur ex vulgari Definitiocne duae rationes Quantitatum 


commensurabilium aequales sunt, caedem etiam aequales sunt 
ex Euclidea Definitione. 
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Si autem ($$. 33. 34.) quantitares sint incommensarabila. 
erit ex vulgari Definitione A:B—-C:D, si quoties nA>rB< 
(c-4-1) B, simul oriam fuerit nC>rD< (rep) DL Itag:, 
quoties nA>mB, esse debet mB==<rB, adeoque m—-<:. 
et mD=<rD. Quoties igitur nA>mB, erit nC (quod = 
bypoth. >rD) >mD. Quotiet autem nA<mB, esse deb 
mB==> (r--1)B, adeoque m=>r-p1, etmD="> (r4+1)D. 
adeoque nC (quod ex hypoth. < (r-4-1) D) erit <mD, È, 
quur hoo casu nunquam esse possit neopA==mB, nec nC—mD, 
pariter quae ox vulgari Definitione proportionales tut qui 

s tuor quantitates incommensurabiles, proportionales erunt etiam 
ex Definitione Euclidea. Omnibus itaque casibus certi ess: 
possumus, quantitates, quas ex una Definitione proportiomale: 
esse dicimue, proportionales esse etiam. ex altera Definition: 
diiudicatas. 

Hactenus de acqualitate dusrum rationum dictum est. Ve- 
miamus nunc ($$. 57—46.) ad rationes inaequales. Et hic qui- 
dem ($. 38,) distingui possunt varii casus, prout in utraque 
ratione quantitates sint commensurabiles; vel in ntraque in- 
commensurabiles , vel in una commensurabiles, in altera in- 

, commensurabiles. Sint itaque 1. ($. 39.) A@er B pariterque. 
.C et D commensurabiles, eritque ex vulgari Definiticne 
A:B>C:D, si exponens rationis A:B maior est, quam ex- | 
ponene rationis C :1) et vicissim. Maque s si A-mB, debe 


esse C«eml) ; si a='5; ; erit C<, in; ; si a="B, erat 


C<"D: vel, ut aliter dicamus, si A=mB, at C<mB; si 
n 


nA=B, atnC<D; sinA=-mB, atnC<mD, eritA:B>C:D, 
et vicissim. Sint deinde 2. ($. 40.) A et B commensurabiles, 
C et D incommensurabiles, eritgie ex communi Definitione 
A:B>C:D, si A-3mB (ubi sumitur m=5> (1-1), uns. 
n«mpe maiorum limitum secundae rationis), atC>rD< (L Do 
“denque CemD; vel, si nA=B, at 0C<D, vel si nAa=m5 
fsumto iterom m=> (rt1)), at nC>rD< (1-1) D, adeo- 
que iterum nC<mD. Tam hi quidem casus, ubi in utraque, 


bj 
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: sm priore saltim ratione quantitates occurrant commensu- 
iles, mon expresse memorentur in Euclidis Definitione, 


n tamen excluduntur, Nempe ($. 44,1) si A-=mB, et 


<a D, sit C-4-E==mD. Quoties igitar C="<E, erit 2C= 
C-+-E i. e. 2C=<mD, at2A(=2mB) >mB, ubiigiturha- 
mus aequemultipla primae et tertiao 2A, 2C, quorum illud ma- 
s est multiplo aliquo secundae mB, hoe vero non maius acque” 
ultiplo quartae mD. 8$in autem C>E, sumi potest aliquod 
ultipluns magnitudinis E v. e. rE> C, vel C<rE, itaque rC-+ 
<xrC-4-rE i. e. (r-4-1) C<r (C--E) <rmD: contra vero (r-t-1) 
>rA i. e. >rmB. Si deinde (544, 2.) nA—=B, at nC<D, 
empe D==nC+E, erit, si C==<E, adeoque nC-+-C<nC+E, 
el (n-f-1) C=<D, 2n-4-1)C=<2 D:.at (at1) A<nA4 
el >B, adeoque 2 (n-41) A>2B. Sin autem C>E, sit 
3<rE, eritque rnC-+C<raC+-E i. e. (r-4-1) C<r(nC-+E) 
‘el <rD: contra autemrnA-pA vel (rn4-1) A>rnA vel >1B. 
Denique ($.44, 3.) si nA=mB, et nC<mD, nompe mD_nt 
24-E, erit, si C=-<E, nC4+C=<nC-+E i. e. <mD: at 
ji) A>nA ic. > mB. Sin autem C>E, et sumatur C< 
(E, erit denuo mC-+C< mC+-rEi. e. (rn-4-1) C<r(nC+E) 
i. e. <rmbD: at (rn<p-1) AS>rnA i. e. >rmB. Semper ita- 
que habemus alique acqueniultipla primae ac tertiae, quorum 
illad quidem maius est aliquo multiplo secundae, hoo vero 
non maius aequemultiplo quartae. — 

Contra vero ($. 25.) si ex Euclidis Definitione est A: B> 
C:D, nempe, si pA>qB, at pO=<qD, sitque A- mR, erit 
C<mD. Nam ob pA>qB, vel pmB>qbB, erit et pm>q, 
adeoque pmD>qD. At pC==<gD, unde semper pmD> pC, 
vel mD>C i. e. C<mD. 

Pariter, si, reliquis manentibus, sit nA="B, erit nC«D. 
Nam ob nA=—B, erit qnA==-qB. At ex bypoth. pA>gB, 
itaque pA>quA, et p>qn, adeoque pD>qnD. At ex hy- 
porh. pC=<qD, adeoque npC=< (395 
adeoque semper pnC<pD, et nC<D. Denique, si caeteris 
manentibus nA==mB, adeoque pnA=pmB, vel npA==mpB, 

Euclid. Element. P, ll. Y 
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erit, ob pA>qB (byp.) npA>ngB, adcogue mp >agB, val 
mp>uq, adeogue mpD>agD. . At pCus<gD, adeogue apl 
+= <ugD, et aupC<mpD, et nC<mD. Rationes igitir davim 
generis, quae ex Enclidis Definizione insnguales sunt, in1eeque 
des etiam sunt ex communi Definitione, 

Veniamus iam ad 008 casus, quibue prior ratio 4:B hi- 
bet quantitates incommensurabiles, et tum ermat val C ci D 
commensurabiles, vel non. Siut commemsutabiles ($. 3.), 


eritque ex valgari Definition A:B>C:D, i A >-B 


<IT! B, ae C vel = ED va <ID, adeogue, ci 
n 


nA>rB, st nC==<rD, et vice versa.' Denique sin: 
($. 42.) A et B pariter ac Cet D incommensurabiles, eritque. 


| 
ex vulgari Definitione A1B>C:D, si A >-B < CLI 
(e_1) (rt) 


n D<! D, vel adeo C<« - D, ita 


n 
que iterum, si nA%>rB, at nC<rD et vice versa. 

Ex his omnibus deinde $. 26. concluditur, Definitione, 
V.B.et V. 7, continere conditiones et proprietates rationnt in- 
ter se aequalium, aut quarum una maior est altera, quae ino 
vulgari notione insunt, variosque ibi obvios. casts, generalis- 
sime, et ita, ut ad paucissimos terminos omnfa reducta tint. 

Ex sola déinde Eaclidea definitione rationum aequaliun 
aut inaequalium, seposita prorsus vulgari notione, deduci: 
Pfleiderer $$.. 48. 49. 50. sive ($. 48.) magnitudines A, C 
ipsas cum quibusdam aequemultiplis magnitudinum B, D. 
sive magnitudines ipsas B, D cum quibusdam wequemultipli: 
magnitudinarm A, C; sive denique ($. 29.) quaedam aequo 
multipla magnitudinum A, C cum quibusdam aliis aequemul- 
tiplis magnitudinam B, D comparemus, esso aut 1) quoscuxs- 
que numevos integros, exclusa unitate, p, q denotent, sempe: 
simul pA >=<gB, et pC, >=< qD, aut 2) pro nonnul- 
lis numeris integris n,m (iterum exclusa unitate) nA>mB, 
at nC=<mD. (Esse quidem etiam potest, ut sub finem $.50. 
observatur, uC>mD, ct nA=<mB, at hic casus redit ad 


at tantum C> 


utt —- ala > ie . .® . 
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priorem) litteris A-es C, B et D'inter se permutatis). Hino 
fficltar $$. 51-53. ‘ermmes casus, qui in comparatione qua. 
juor magnitodinum obtingere possiat, aut sub -Defin. 5, V. 
aut sub Def. 7. V. comprebendi, adecque rationes aequales, 
maiores, minores eoder modo sibi invicem opponi, quo vulgu 
magmituadines aequales maiores, minores, ui iteque unum alte- 
rum excludat, nec cum illo simul consistere possit. Quod ip: 
sum (6. 56.) Saccherins quidem demonstraro statduit, at non 
prorsus felici successu. Quibus omnibus simul sublata esse du- 
bia Thom. Simpson patet. 

Praéterea (. 56. alia adhuc ratione idem confiîmatar, maxime 
ope eorum, quac supra ex $$. 44, 9. evicta sunt. Nempe 1) 
si A:B=C:D', adeoque ex Defin. 5, V. semper simul 
nA°>==<mB, et nC> —<mD, adeoque nunquam nAS.mB 
er simul nC=<mD, nec nC>mD, et simul nA=<MmB: 
tum non essa potest nec A:B> C:D, nec A:B<B:D ex Def. 
%, V. 2) Contra, si nec A:B>C:D, nec C:DSA:B, esse de- 
bet A:B="C:D. Nam si nA—=mA, non esse potest nC> ml), 
nam tum foret C:D>A:B (Def. 7, V.) contta hypothesin; 
nec nC<mD, namquo tum foret (ex 6 44, 3 et Def. 7, V.) 
A:B>C:D_ pariger contra hypothesin; itaque esse debet 
A:BE=C:D. , sid autem nA%>mB, erit etiam nC>mb; nam- 
que si esse posset nC—-<mD, foret A:B>C:D contra hypo- 
thesin. Denique, si nA<mB, debet paritar esse nC<mD, 
nam, si forer nC—>mD, esset C:D>A:B ($. 44, 3. er Def. 
€, Ve) Itaque tum semper est simul nA>=<mB ei aC> 
=<mD, adevque ex Def. 5, V. A:B—=C:D. 3) Si non est 
A:B=C:D, itaque (Def. 5, V.) non semper simul nA>=< 
mb, et nC>=<mD, eric pro quibusdam numeris integris 
n,m aut 6) nC> <mD, dum nA=mB:tum vero primo casu 
est C:D>A:B (Def. 7, V.) altero est A:B>C:D ($ 24,9. cc 
Def. 7, V.), aut erit ?) nC==<mD, dum snA4>mB, at tum 
A:B>C:D (Def. 7, V.) aut erit y) nC=>mD, dum nA< 
mB: tum vero C:DSA:B (Def. 7, V. or 6. 44, 3.) 4) Si 
A:B>C:D, adeoque (Def. 7, V.) pro quibusdam numeris n, 
m est NAS>mB, at aC—=<mD, tum «) non pro numeris qui- 
buscunque n,m simul erit nA>= <mB, et nC>=<nmD, 
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adeoque non erit A:B=C:D (Def. 5, V.) nec fF) tum emo 
potest A1B<C:D aut C:D>A:B Li e. pro nullis names in- 
egris p,q simul esse potest pC>qD, at pA—<qB. Nam ob 
nA>mB, ar nCo=<mD (hyp.)ost etiam puA>pmB, sc poC 
x=<pml), sut pmD==>paC. Etsi pC>gD, est etiam npC 
velpnC>nqD, adeoque semper pmD>.nqD, velpm>>ng, ade 
oque et pmBngB, unde tanto magis pnA>ngB, adeoque pi 
>qB. Atque etiam ita Zhom. Simpson dubia remota sunt. 
Denique observat Pfleiderer ($$. 57—62) ci sit nA=uB, 
et nC=snD, fore etiam A—B, et C=D, adeoque prout pA< 
- 22<qB, i. e. prout pA>=<qg4, fore p>=<q adeoque e 
 pC>==<qCi. e. pC>=<qD, ac proinde A:B=C:D, vel 
posse Definitionam 5, V. etiam ad asquemultipia omnium 3} 
magnitudinem applicari, et nominatim ($. 60. Nr. 1.) si fuecu: 
A=B, C==D esse A:B=C:D: pariter idem valera de Deéc. 
4, V. Vico versa etiam, si A:B=C:D, cesso cimul AS < 
B, et C>=<D (vid. infra Prop.); sin autem A:B>SC:D, 
esse debere C<D, si A-=<È: contra vero csse debere A> 
R, si C=>D fueriy 
Nordmarkias autem (in Nov. Aof. reg. Societ. Upsal. Vol. 
VI. Upsal. 1799. Nr. XIII. Lacunao in docitina Proportioner. 
Euclidea animadversae expletio.) ita in hac 16 versatur. Posi 
quam obiectionem a Tham. Simpson factarm contra Defin 7, 
V. attulit, fatetur omnino $.3. illa ipsum probandi nervum hw. 
ius Definitionis prorsus esse incisum , frustraque ad Principiun 
Contrsdictionis immediate provocari, ex rationibus ab ips 
Rob. Simson exhibitis patere'ait. Omuia autem, $. & addi, 
ex proportionum theoria omittere, quae ad rationes inter 
inaequales pertineant, ut Thom. Simsoa, fecerit, non sine dor 
trinae proportionum iactura fieri posse. Adiicit praeterea 6. i 
multa etiam alia esse, quae nexum inter multiplicium attribu: 
spectent, et adhuc quaeri possint, v. c. si mA==mB, ar ml 
<mbD, an tam A:B>C:D. Id vero Euclidem omitiere. Qui 
($. 6.) îpsam etiam Definitionem' 5, V. iuternae possibilitat 
demonstrationem desiderare, neo satis de nexu inter aequema!- 
tiplicium proprietates cogitasso Geometras, aut certe non sali 
caute semper loqui. Ita v. c. ipsum ZBarroviuin p. 284. lac 
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rtabere: » Accidere potest in aliquo casu cimultaneù iste de-. 
Foctus, excessus aut aequalitas etiam quantisminime proportio- 
n alibus; ast solis proportionalibus universaliter convenit.» Id 
rete (de aequalitate) falsum esse, Sì enim velsemel simul mA= 
=B, et mC=-nD, necessario, quotiss pA>=<qB, esse etiam 
pO>=<qD. Pariter($. 7.) sisemper simul mA> <nB, a mC 
> <nD, foreetiamsemper simul mA=Bnet mC=nD, undo 
prior donditio proprie sufficiat scopo Definitionis 5, V. Necesse 
itaque esso (6. 8.) notarum characteristicarum in Def. 8, V. et 
I, V. obviaruz» partim per rutuum nexum absolutam necessi- 
tatem, partim compossibilitatem independenter ab ipsis Defi- 
nirionibus demonetrare. Quod si non factum sit in Elemen- 
ris Emelidis, id non ipsius auctoris, sed sine dubio temporis, 
quo plura deperdita fuerint, ‘culpam esse. Praoterea sibi in 
anirmpo esse, consenstum quoque notionis vel definitionis quam 
vulgo de Proportionibus in Arithmeticis afferant, cum Eucli- 
déa ex ipsio his Definitionibus ostendere. Praemittit autem 
6. 10. Lemma 1. supra ad 3, V. ipsia auctoris verbis allatura 
quod brevitatis caussa ita exprimere liceat: Si sint quotoun- 
que magnitudines A, B, C,D.... et alise ipsis numero aequa- 
les «,f,7,8.... quae binae sumautur in cadem multiplicitate , 
sit antem perturbata ipsarum mulciplicitas h, e. sit 

AzmBety=mî 

B=aC-@#P=-ny 

. CeapD-a= p@l 
erunt ex aequo etiam aequemultiplices, sive quantiplex est A 
magnitudinis D, tantiplex erit a magnitudinis é. Quod qui- 
derm Nordmarkius more Geometris solemni demonstrat, ut ad 
3, V. vidimus, ox nostra autem expressione statim patet, dum 
tam A--ranpD, quam «e=pumd ==mupò. Atque hoc quidem 
Lemma ab Euclide praetermissum esse miratur Nordmark. 
quamvis cum 3, V. arctissimo vinculo coniungatur, et omnia 
doctrinae proportionum arcana eo referentur, praesertim, quum 
in Ptop. 20. 21. 22. 23,1. V. semper uterque casus quantita. 
‘tum ordinate et perturbato sumtarum ostensus sit. Huic addit 
Lemm, 2. quod ita habet: a) Si duae quautitates commensu». 
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sabiles sint, erit 1) aligha unies multiplex acqualis alieni 2!::- 
, rius multiplic et 2) vise versa. /#)8i aotem duae magui:a- 
dines incommensurabiles sint, 1) ron erit aliqua usiss rauli- 
plox aoqualis cuidam altorius multiplicî et 2) vice versa. Quo- 
rum a, î. et ope Lemm. 1. etiam a, 2 facile probatur, und: 
B) 1. 2. apagogice derivantor. His praemissis sequentia habe: 
theoremata, quae primum ordine iunctim afferemns. 

Theor. 1. Gi vel semel aociderit, nt existenta mA--ab, 
sit etiam mC=nD, erit A:B=C:D. | 

Theor. 2. Si, quando mAS<nB, sit etiam semper mC 
> <nD, erit A:B==C:D. 

Theor. 3. Si, quando mAS>nB, semper etiam sit mC> 
nD, et vicissim, quando mC>nD, semper etiam cit mAD>ob, 
erit A:B=C:D. 

Aique haec quidem ad ostendendum mutuum fllum, qui 
inter multiplicium symptomata in Defin. 6, V. intercedit, ne- 
xum. Observat Nordmark. addi adhue posse: si sit A:B=C:D, 
esse etiam C:D=-A:B. Quamvis enim nimiam identitatia spe- 
ciem prae se forant ‘Thesis et -Hypothesis (unde etiam omise- 
rit) adsortum tamen non constituere propositionem plane iden- 
ticam, quae prae evidentia demonstrationem non admittar. Ex- 
cludi enim semper debere in Propositionibus ita conversis bi- 
nes adsumio contrarias hypotheses. 

Theor. 5. Si acciderit aliquando, ut sit mA=nB, sed mC 
<nD, erit A:B>C:D. 

Theor. 6. Si A:B>C:D, sitque mA-=<nB, erit mC<aD. 

Theor. 7. Si A:B>C:D, sitque mC>nD, orit mA> ul. 

Theor. 8. $i A:B>C:D, sitque mC—-oD, erit mADaB. 

Atque haec quidem ad Defin. 7, V, pertinent, ct nomine 
tim Theor. 7. obiectionem Simpsonianam directe et funditu: 
tollit. Reliqua consensur notionis valgaris aut Aritlimetic:» 
cum Defnitionibus Euclidis ostendunt. 

Theor. 9. Si (ex Euclidea Definitione) sit AF:B==C£:D, 
atque B er D in aeque multas partes quotcunque, utrimque 
seorsum aequales, dividantur, quarum unaquaeque in B au 

‘="G, et unaquaeque in D sit=-H, adeo, ut G et H ipsas Ba 








DS 
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L> aoqualier metiantur; auferatur porro G ex AF, Quoties 
mpaittest, ! donso vel nihil, vel se minorem relinquat: dico, 
eeouies anferri posso H ex CE, quoties G ex AF; ot codem 
mumodo superesso vel nihil, vel aliguam ipsa II sinorem (i, 
«@, pi quastitates AF,B, CE, D ox Euclidea Definizione propor- 
sicgzaale: sint,, proportionales sunt etiam ex vulgari notione.) 

. T'heor, 10. Est conversum praccedentis. 

Theor. 14. Si fuerit AF:B> CE:D (ex Euclidea Definitio- 
ape) 3 dabuntur aliquae tam parvac magnitudines G et H, quae. 
fgpeae B et D aequaliter metiuntur, ut G ablata ex AF guoties 
mppeotest saepins in hao.contineri deprehendatur, quam Il in CE, 
<quaando nempe H ex CE aufertur, quoties potert. (Aliteri si 
ex: Euglidea Definitione AF :B> CE:D, erit otiam ex vulgari 
ID efinitioae AF:B> CE: D). 

Thmuor. 12. Conversum praecedentis. I 

Ut autem methodus viri acutissimi uno certe exemplo pa- 
teat, lioeat adponere, quam Theorematis 1. dedit demonetre- 
zionem. 

. Theor. 

Si vel semel acciderit, ut existente mA="nB, sit otiam 
anOc=nD, erit A:B==C:D. (£ 336, ) ' 

Dem. Sint E, Gillae ipsarum A, € acque maulsiplicos, 
et F, H illae aequemultiplices ipsarum B, D, quae faciant 
EF, et G=H: sint autem I, L ipsarum A,£ utcumque ae- 
quemaltiplices, ot similiter K,M ipserum B,D aequemultipli- 
ces quaclibet. Hisce positis, quantiplex est M ipsius D, tane 
tiplices sumantur, N, O, P, Q ipsarum E, F, G, H; et quan- 
siplex est H ipsius D, tantiplices sumartur R, 8, T, U ipsa- 
ruam I, K, L, M. Eruntergo N, O, P, Q, ipsarum E, F,G, 
FI aeqnemultiplices, et R, S, T, U ipsarum I, K,L, M. 
sdeoque ob E=F, G=H, erit N—O, P=Q. Praeteroa erunt (3, 
7.) N et Pipsaràam A et.C aequemultiplices, arque O et Q ipsa» 
rum BerD': pariterqueR et T ipsarum A et C, atque 8 et Uipsa- 
rum B et D. Quia iam Q estipsius H aequemultiplex ac M ipsius 
D, atque H ipsius D tantiplex, quantiplex est U ipsius M: erit 
(Lemm. 1.) Qipéius D totiplex, quotiplex est U cinsdem D. Ergo 


PA 
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Q ot U asquales erunt. Sed quantiplex est ipsias D, tantiple 
est O ipsius B, ot quotuplex est U ipsius D, totuplex est 3 
ipsiué B: ergo O et S sunt eiusdem B aequemaltiplices, ad:» 
que etiam acquales. Ponatar iam I>K; dico esse L>M 
Quia enim Ret S sunt ipsarum I et K aequermaltiplices, & I> 
K;erit R>S, h. e. R>O h. e. R>N. Sodutraquetam R 
quam N est ipeius A magis multiplex, quam N ciasdem A cs. 
. Ergo etiam T est ipsius C maltiplicior, quam P eiusdem C es. 
Unde erit T>P, h. e. T>Q, seu T>U. Sed Let M su:: 
ipsarum T et U similes (caedem) partes: ergo etiam L> N. 

Lit iam I==K, dico esse L—M. Etenim ob ILK, ei 
R==8, b. e. R—-O, seu R=N. © Quocirca ‘R et N sunt ipaic: 
A acquemultiplices; ideoque etiam T et P ipeius C: unde T 
==P, h, e. T_-=0, seu T="U. Ergo etiam L=M. 

Quodsi denique I<K, dico, esse LEM. ‘Nam, ob IKK, 
erit R<8, h. e. R<O, seu R<N. Ergo N est ipeius A mul- 
tiplicior, quam R eiusdem A est: quocirca etiam P est ipsias 
C multiplicior quam T ciusdem C est. Unde P>T, sen T< 
P, he. T=0 vel T<U. ‘ Unde etiam L<M. 

‘Quum itaque cstensum sit, consistente I>=<K, 6555 
quoque L>—-<M, bh. e. quando mA>=<nB, sis 
simul mC>==<nD, erit A:B==C:D q.e.d. (Aliter haec de- 
monstratio ita sisti potest. Si mA==nB, et mC==nD, eti:, 
quoties pA>—=«qB, etiam pC>==<qD, adeoque (Def. 5, 

V.) A:B=C:D. Nam, si mAz=znB, et mC==nD, erit ut mqgi 
==nqB, et mqC==ngD. Itaque, si pA>=<qQqB, erit e pd 


=<(" qB A , adeoque np>=<mq, empl>=<( D' © ade 


que pC>=<gD. Unde patet, hanc demonstrationem aliis. 
verbis eandem esse, quam Pfleiderer dedit $. 31. Nr. I. | 

His praemissis, Propositiones, quae ad theoriam Propor- 
tionum pertinent, semper codem rigore e vulgari Proportio 
nalium Definitione atque ex Euclidea derivari poterunt, at de- 
moustrationes e vulgari Definitione petitae, si iusto rgore eis 
exbibere velis, pierumque longiores sunt. (CE. Playfair ad 
Def. 5, V.) V. c. Propositio 4, V. cuius demonstrationen : 
Euclideam supra habuimus, © vulgari’ Definitione ita demon- 
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rrabitur. Si A:B=C:D, erit etiam pA: qBe=-pC: qD, petq 
les0otantibus nnmeros intesros quoscunque, unitate hand ex- 
-Euasa. Nam 1) quando commessurabiles sunt magnitudines 
A et B, Cet D: cb A:B=C:D (supp.) ex vulgari Defini» 


rioze simul erunt A==1 B s et c=ID s adeoque ci simal 


pa", e pc=MD, et pa=t. qB, et po=t7. qD.. 
wurde ex vulgari Definitione pA:qaB==pC:qD. . 

2) Quodsi magnitudines A et B, C et D sunt incommen- 
starabiles; ex valgari Definitioné utriusque ratiouis Exponens 


iisdem continebitur limitibus, ita ut simul sint A> SB 
. 1 , 
t <a, ac C>-D et siga vel etiam papi qB 


et <? 





Do. qB, ac pe>È »qD et <i 1 qD, unde etiam 


rationum pA:qB et pC: gD Exponentes side respeative limi 
tibus to ot PE continentur (Pfleiderer. Expos. ac Dilucid. 
libri V. Elem. p. 18. 19.) 

Post generaliores has ad librum Vtum observationes ess 
sam Propositiones, quas Hob. Simson huio libro inseruit, vel 
addidit, eodem ordine, cademque nota, qua ipse usus cost, 
d'esignatas exhibebimus. Demonstrationes 
caussa symbolice sistemus. 

Est nempe apud Rob. Simsonem post V. 6. haec . 

Propositio A. 

(Haec est ea ipsa Propositio, quam Borellus negeverat ex 
Eucliden theoria demonstrari posse, et quam doctiss. Pflei- 
derer, ut supra notavimus, sponte ex Fnélidis praeceptis fluere 
ostendit 1, c. $. 61. et in Epos et Dilucid, libri V. p. 5, 
Prop. VI.) 

8i prima ad secundam sandem habuerit rationem, quam 
tertia ad quartam, fueritque prima maior secundà, erit tertia 
maior quariti et si aequalis, aequalisi et si minor, minor. 

Euclid. Element. P, Il, - Z 





tamen brevitatio 
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Nempe, di A:B=>C:D, fueritque A>==<B, erit (V-Ax. 3: 
etiam 2A>==<2B. Tum vero, ob A:P=C:D, ex V. Da. 
5. est etiam 2C>=<2D, adeoque pariter Cy.=<D. 

‘Robert. Simson observat, Propositione hac saepissimae ui 
Geometras, camque in V. 25. VI. dd. XI, 34 XII. 15. ad- 
hiberi, 4 Theone autem cam ex Elementis sublatam esse pu- 
tat, quoniam satis evidens visa sit ci, aliisque, qui confusa- 
neam et indistinctam proportionalium ideam apud vulzus 
receptam substituant loco accuratae ideze, quae ex Definitione 
V. 5. habeatur. Nullum enim dubium esse, Ezdoxum vel 
Enclidem, qui hao nihilo difficiliores 7 mam ic. et 9 nam 
huius Libri demonetratione mnniverit, etiam huic in Elermer- 
tis locum dedisse. Commandinum quidem cam ut V. 1. 
Cor, subiunxisse, quod vero recte Ciavius ‘reprehendee, 
quoniam ita saltim ad quatuor magnitudines ciusdem generis 
pertinere videretur. Neque tamen fipsum Claviam alism cius 
demonsrationem dedisse, sed esseruisec, cam perspicuam esse 
ex natura proportionum, Quo ipso occasionem dederit Lerello, 
Enolidem iniuste cavillandi. 

Propositio B. 
(Vulgo Corollarium V. Prop. 4. ubi vide notata.) 

Si quatuor magnitudines proportionales fuerint, .et inverse 
proportionales  erunt. Si A:B—C:D, orit etiam Inverse: 
B:A="D:C. Sumtie enim acquemultiplis quibuscunque pri- 
mae ao tertise nA, nC, pariterque aliis aeqguemultiplis qui- 
buscunque secundae et quartao rB, rD, erunt ex V. Def. è 
quoties nA>=<:B, otiam simul nC>=<rD, adeoque 
‘ etiam, quoties rB>=<nA, simul rD>=<nC, unde es 
V. Def. 5. est B:A=D:C (vel D:Ce=B:A.) 

(Cor. Hinc consequitur, si A:C sit duplicata ratio rationi: 
A:B, fore C:A duplicatam rationis B:A. Erit enim (V.Def. 10) 
A:B=B:C, adeoque ex hec Propositione C:B==B:A, unde 
C:A est ratio duplicata rationis C:B, vel rationis B:A. Suniì- 
lia ostendentur de triplicate rationo etc.) . 


, 
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Prop. C. 

Si prima acque multiplex fuerit, ‘vel cadom pars (vel, 
quod addi potest, caedem partes) secundae, atque tertia quar- 
tae: erit prima ad secundam, ut tertia ad quartam: vel ut 
Pficiderer rem exprimit (Expos. ac Dilucid, Libr. V. $. 29.) 
Maguisadiaum A et B aequemaltiplices, vel partes acque ali- 
quotae, vel et partes acque aliquantae ad magnitudines ipsas 
A et B casdem respective habent rationes. Nempe pA:A=x 


B 1 
pB:B; Quae GAA=2 81, Nam, cum tam n(pÀà)—= 


(np)A, quam n(pB)—(up)B (V. 3.) erit, quoties n(pi)>= 

<rA, simul u(pB)>e=<rB, prout np>==<, adeoque ex’ 

V. Del, 5. pA:A=spB:B. Sit deinde A =sE, 2=P » adeoque 
9g 

A=qE, B=gF, erit per modo demonstrata qE:E=qF:F, 


adesoqne (Prop. B) E:qE="lT:gF, i. e. A È. Deni- 
q q 
. A B MITI 
que, quum sit gii.» erit etiam (V. 4, Cor. a.) 
De A= PB. Haee Propositio, ut Rod.l Simson observat, 
ssepius A Geometris fusurpatur, et necessaria est in X. 5,- 
et X. 6. Caeterùum ex ea evincitur, ut supra è Pfleidereri 
Dissertat, Promtnario Mathem. Hindenbargii inserta $$. 41.32. 
sallatum fuit, \quoties ex vulgari Definitione i. e, ex eay quae 
habetur in VII. Def. 20. sit A:B—C:D, esset otiam acquali- 
tatem rationum ex altera Euclidea Definitione, nempe V. Def. 5. 
Quod ipsum, ut supra vidimus, Clavius ‘in notis post V. 
. Def. 8. in numeris ostendit ope quarundam Propositionum 
libri VII, sc. V. Del. 5. quatenns numeris congruat, ex 6a 
numerorum proportionalitate, quao in VII. Def. 20. babetur, 
‘lemonstrari posse. 
Prop. D. 
(Conversa antecedentis.) 
Si fuerit prima ad secundam, ut tertia ad quartam, 
fueritque prima multiplex, .vel pars (vel partes) secundae; 


- 
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erit tertia cadem multiplex, yel caedem pars (vel eaodem px- 
tes) quartae. 

‘ Si enim A:B=C:D, ‘erit etiam A:qgB—C:qD, mA:B- 
mC:D, et mA:gB=mC:qD (V. 4, et V. 4, Cor. 2), usà 
ex Prop. A, si A="qB, erit et C=qD: si mA=B,j re 





1 i 
A=-.B, erit mC-=D, vel C=_D: st mA=xqB, ce 


a=1B, ai mC=gD, seu C=4D. Observes Rob. Sims, 


banc Propositionem uon raro ed alias demonstrationes adhi. 
beri, et necessariam esse ad demonstrandam VI. 9. Videi 
autem a Tlisone omissam esse propter rationem ad Prop, 4 
memoratam, 

Prop. E. 

quam habet Ziob. Simson post V. Prop. 19. 
8ì quatuor megnitedines proportionales sint, et conven 
do proportionales erunt, .vel si A:B==C:D, sitgue 45B, 
adeoque etiam (Prop. A.) C>D, erit A:A—B==C:C-D. 
Nam, quam A:B=C:D, erit dividendo (V. 17) A-B:f 
=C-D:D, et invertendo (Prop. B.) B:A-B=D:C-D. 
Qaare componendo (V. 18.) erit BpPA*-B:A-B—--D+C- 
D:iC -D i. e. ASA-B==C:C—D. 

Obscerv. Eindem demonstrationem habet Gregorii in n0u 
ad fiunc locum. Caeterum haec Propositio, quae cum V. I 
arcto nexu cohaeret, potest etiam pariter ac illa sine cp 
V. 18. demonstrari (Pfleiderer. Expos. ac Dilucid. Libr. V. 
p. 23.) 

Cor. 1. Si quatuor megnitudines A, B, C, D propartie 
nales sunt, et A<B, adeoque etiam (Prop, A.) C<D: « 
etiam inverse (Prop. B.) B:A=D:C, adeoque ex hac Prox 
sitione B:B—- A--D:D-—-C. 

Cor, 2, Generatim itaque, si duae maguitudines inaeq:+ 
les A et B candom iuvicem habent rationem, quam alise die 
inaequales C et D: erit et maior priorum duarum ad ipxr:9 
differentiam, uti maior duarum posteriorum ad earundem 
feventiam; vel etiam inverse (Prop. B.) differentia du» 


Cd 
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rriorum ad erundem maiorem erit, ut differentisa duarum 


»osteriorum ad ipsarum maiorem. Breviter, si A:B==C: :D, 
rrat etiam convertendo A:A-B=C: :C-D, seu A-B:A-=C— 
D:C, vel B:B-A=D:D-C, seu B-A:B=D-C:D. 


Cor. 3. Generaliusque, si duse magnitudines insequales 
eandem invicem habent ratiomem, quam aliae duae magnitu- 
dines inacquales: etiam alterutra priorum erit ad ipsarum dif- 
ferentiam, uti posterior homologa, seu quae priori ordine 
respondet, est ad differentiam posteriorum; et inverse (V. 17. 
Cor. 2. et Cor. 2, E. Pfleiderer. L c. p. 25.) 

Sub finom libri quinti Rod. Simson adhuc quatuor addice 
Propositifnes, quas nos, cura cohaereant cum aliis ad Defini- 
tionem rationis compositae pertinentibus, reiecimus in Excur- 
sum ad Libr, VI. ibi de ea Definitione agitur. Plures prae- 

terea Propositiones dg rationibus inter se diversis Euclidis inte 
terpretes et commentatores libro quinto subiungere solent.' 
Multas earpm habet Pappus (Colleot. Mathem. Libr. VII, 
Prop. 3-11.), quas ut Lemmeta Apollonii libris de sectione 
rationis ct spatii praomisit. Ex Pappo deinde Campanus, 
Commandinus (qui expresse se eas ex Collectionibus Pappi 

trànsferre monet, immutato tamen ordine, et quibusdam ad- 
ditis detractisve) Clavius, T'acquetus, Barrovius, Baermannas 
eliique has Propositiones huo transtulere, aliasque similes ad. 
iecere, Plerique omnes tamen in iis demonstrandis pro Axio- 
mate aut Postulato sumseruat, posse tribus magnitudinibus 
datis semper aliquam quartam proportionalem, vel duabus 
datis tertiam proportionalem inveniri, quod ipsum pro Axio- 
mate sumi haud licere supra ad Axiomata libri V. monuimus, 
ex pro lineis rectit demum in libri VI, Propositionibus 
11 et 12. demonstratur. Hauberus autem, vir doctissimue 
nuno Seminari Schonthalensis Professor in Dissertatione 
»Propositionum de Rationibus inter so diversis Demonstratio- 
nes ex solis libri Y. Elementoram Definitionibus ac Propce 
sitionibus deductae Tubing, 1793.« sine ope illias Postulati 
cas demoustravit, ita ut primum fropositiones ad duas vel 


350 . EXCUR8US 


p}ures rationes inter s0 diversas unirersim pertinentes stabliu: 
et deinde ad eos casus progrederetur, quibus omnes omi.- 
rationam termini sunt ciusdem generis. Tra autem reme.+ 
dit Hauberus. Praomittit $$. 2 —4. Lemmata, quoram p:. 
cum Axiomatibus ad Librum V. supra allatis consentit. Nema 
6. 2. si A---B, erit etiam mA==mB, et vice vera: co: 
si A>B, etiam mA%mB, « vico versa. $. 3. Si A=: 
et mn, erit mAYSnB. Contra, si mASonB, eri mis 
at, si mA=znB, ecvit men. $. 4. n.(mA)=m.(ni), Dec. 
soquentes Propositiones, earumque demonstrationes exlub:: 
quas consentiente amicistimo auctore hic denuo sistimus. 


Propositio a. (Hauberi Prop. 1. Diss. $. 5. apud Pappor: 
VII. 7. apud Clavium V. 26.) 

Si quatuor magnitudinum A, B, C, D prima Aadieco: 
dam B maiorem rationem habet quam tertia C ad querani 
inverse secunda B ad primam A minorem rationem huei:, 
quam quarta D ad tertiam C. Breviter, si A:BSCD, «: 
B:A<D:C, seu D:C> B:A. Demonstratio. Ob A:B>Ll' 
(supp.) sumi poterunt (V. Def. 7.) mA, mC, ec nB, vb: 
ut mAS>nB, et mC==<nD. Quodsi fuerit mC<uoD, ve 
nD> mC, cum sit'nB<mA, constabit propositum es { 
Def. 7. 

Sin autem sit mC=nD: quoniam fest mA>6oB, 
nB-+-E=mA, et 1) E=SA, quibus subductis, erit nB= 
<(m—-1)A: et, cum nD—=mC (supp.) >(m—-1)C, rursus pe 
V. Def ?. constat propositum. Fam, si 2) sit E<A, li 
aliquod multiplum E, velut rE> A (V. Def. 4.) Tum, qn 
uB-+-E==mA, erit etiam (V. Ax. 1.) r(nB+E) i. o. (V. 1 
imB-+-rE==rmA, unde, demtis rES A, erit raB<(rm-l 
‘ Sed, quia nD==mC, erit et mD=rmCs (rm—1)C. Usd: 
ex V. De£ 7. constat propositum. 

Cor. (Haubsr. $. 6. apud Clavium Schol. ed V. ® 
Pariter, si A:B<C:D, erit etiam D:C<B:A, seu B:A>I 
Tum enim est C:D>A:B. Omnino autom, si ea ratio, Y 
altera est maior, ex V. Def. 7. hac ipsà minor dicatur, fa” 
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2ae de maioribus rationibus traduntur, ad minores applicans 
lr, Sì transpositis rationibus ea, quà altera minor est, maior 
Dnatur 0, 


Propositio b. (Hauber $. 7.) » 

Si sox magnitadinum A, BG, Dj, E, F sit AB> C:D, 
: C:D5E:F, erit et A:BS:E:F. 

Demonstt. Cum sit A:B>C:D, et C:D>E:F, sit ex 
«+ Def. 7. mA>nB, mC=<nD; et pO»>qD, pE=<qFr, 
esignantibus m, n, p, qQ scinper numeros integros: erit 
noque (V. Ax. I) pmC=<pnD, mpC>mqD, sca pnDa 
> pmC, pnC>mqD, hincgue poD>mqD, et pao>mqg, ao 
roinde etiam pnB>mgB: cumque sit mA>nB, itaque et 
mA > pnB, erit è fortiori pmA> mqB, seu mpA>mgB, et 
A>qB: et, quia praeterea est pE=<gF, per V. Def, 7. 
pustat propositum. | 

Scholion. (Hauber. $. 8.). Hanc Propositionem quidam 
ditores Elementorum YV. 13. pro corollario subiunxe- 
ant, et Clavius quidem expresse addens in Schol. ad V. 13. 
lei modo eam demonstrari posse, quo V. 15. ipsa demon- 
rata sit: quod non ita se haber. 


Propos. o. (Hauber. $. 10. Pfieiderer. in Promt. Mathem. 
. Lips. 1798, $. 60. Nr. 2,3.) - 
Quatuor magnitudinum A, B, G, Dsi A==B, et C«<D, 
el si AB, et Ca=<D, erit A:B>C:D, scu invetso 
Prop, a.) B:A<D:C. 
Demonstrationi praemissa est apud Hauberuni $. I ca 
ropositio, quam supra ex Promt. Lips. f. 60. Nr. 1. attuli- 
Us, quamque Lemma ad c. vocabimus, nempe si A==B, 
=D, esse A:B=C:D. Tum vero] Hauberus ita pergit. 
) Si A=B, C<D,sit C4+E=Dj erit ex modo dictis A:B 
=CH4-E:D, cumque sit C4+-E:D>C:D (V. 8.) erit etiam 
‘BS C:D (V. 15.). 2) Hiuc etiam, si ADB, C==D, seu 
)=3C, et B<A, erit D:C>B:A, seu (Prop. a.) A:B>C:D, 
uae est Pappi VII. 10. 3) Si A>B, et C<D, sit A&B 
FE, C#F="D, est A:BDA:B-4E (V. 8.) et A:B-+-E="C 


"Db 


\ 
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-{-F:D ex Lemm. ad irritium Demonstrationis allato, ac proini: 
A:B>C-&F:D (Y. 13.): quosiamque C4F:D>C:D (V. 8) 
etiam A:B> C:D (Prop. b.). Est haec Pappi VII. ff. = 


Prop. d. (Hauber. $. ff. Pfleiderer. in Promi. Marhem. 
Lips. 1798, $. 62.) 

Sì A:B>C:D, erit C<D, si A=<B, et erit A5E, 
si C=SD. 

Dem. 1) Si A:B>C:D, atque A-—-<B, sen B=5|, 
erit B:B—>A:B (V. 7. 8.) quare B:B>C:D (V. 15. « 
Prop. b.). Sed, cum sit B:B--D:D (Lemm. ad c.), erit D:D 
>C:D (V. 13.) ac proisde D>C, sen C<D (YV. 20.). 

2) Si A:B>C:D, atque Ca>D, erit CD=SDI 
(V. 7 8.) hincque A:B>D;D (V. 13. et Prop, b.) 
Sed quia D:D="B:B (Lemm. ad c.), erit et A:B>>B:B (V.11) 
ac proinde A>B (V. 10.). 

Prop. €. (Hauber. $. 12.) 

8i A:B>C:D; erit etiam mA:mB>C:D, et A:BSnCoD, 
et mA:mBSnC:nD, ac vicissim, denotantibus m, n nume 
ros integros quoscunque, 

Dem. î) Cum sit mA:mB—A:B (V. 15), si sit A:B> 
C:D, erit ctiam mA:mB>C:D (V. 13.): paritasrque, si u 
mA:mBY C:D, etiam A:B>C:D (V. 13.) 

2) Sîc et, quumosit nC:nD=C:D (YV 18.) si ronu 
A:B>C:D, erit quoque A:BY:nCinD (V. 13): si va 
A:B>nC:nD, pariter A:B>C:D (V. 13.). | 

3) Denique, si A(B>C:D, erit mA:MB>C:D per mo: 
demonsrata nr. Î. adeoque et mA: imB>nC:nD per demos 
strata nr. 2. Vicissim, si mA:mB>nC: inD, orit et A:BPal: 
nD (nr. 1.), atque hinc A:B>C:D (nr. 2.) 

Cor. î. (Hasber. $. 13.) Hino etiam, si A:B>C;D, eri 

A:B 


1 1 ' ° 
me >Ic:ip, atque È Ar bps C:D 

. nOn mu um | 
Pal tc.lp, | 
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Cor. 2. (Hauber 6. 14.). Atque etiam, si rursus A:B> C:D 


ictp o dats 
n m m 
rit mA:mB> et >nC:nD- 


Prop. L CHanuber. 6, 15.) 


Si A:B>G:D; erit etiam mA:B>mC:D, et A:nBSC:nD,: 
et mA:nB>mC:nD, moetn deuotantibus numeros integros 
quoscunque. | 


Dem. Si ob A:B>C:D (supp,) sit pA>qB, pC=<qD 
(V.Def. 7.) etiam (V. Ax. 3.) critm.pA> mqB; mpC=<m.qD, 
n.pA>ngqB; npC==< n.qD, 
mnpÀi>mngB; anpi= Sam, 
seu p(mA)>m.qB; 0 p(mCE=<m.qD 
© npA5q.(nB); npC=<g(nD) 
‘np(mA) > mq(nB); 'np(mC)=<mq(nD), 
et cum aequemultiplices magnitudinuta pA, pC; gqB, qD 
sint ipsarum quoque magnitudinum A, C; B, D, pariterque 
aequemultiplices magnitudinam p(mA), p{mC); q(nB), 
q(nD) sint ipsarum mA, mC, nB, nD aequemultiplices 
(V. 3.), per V. Def. 7. constat propositum. 


Prop. ge (Hamber. 6. 16.) 








Vicissim, si A:B>C:D . seu si mA:B>mC:D, 
‘0 ss A C 
erit etiam -:B> -:D vel A:nB%> CinD 
mm o 
et 45:00 vel mA:nB>mC:aD 
er dB CD erit etiam A:B%>C:D 
min?” m'n 


Euclid. Element, P. II. Aa 
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Dem. Ob mA:B>mC:D, A:nB> CD, mA:aB> lab 
(supp.), fit (V. Dof. 7.) p(mA)>qB, p(mC) =<@D 
pi > q(nB), pC="<xaD)}) 
p(mA)> q(uB), p(mC)=<q_2D} 
sive (V. 3.) (pum)A>qB, (pm)C=<qb 
pA> (qun)B, pCO=-<(qu)D 
(pm)A>(qu)B, (pm)C=<(qu)D 
proinde V. Def. 7. erit A:B>C:D. 


Cor. 1. (Hauer. $. 17.). Hinc et per Prop. F., si A:5 
B D 


1 
DI e th P 9 
>OD, eri ai n °> 40 
g 
3B =D 


A Te 
“ 1.f:.18>lc :3D, 


‘ Con 23. (Hanber $. 18.) Itemque 


d_- 
= B in il 1c 
n m m 
mà; > mC: et :nBS :-nD, 
1g ip Pa àc 
n n m m 


Prop. h. (Hauber. $. 19. Pappi Prop. VII. 3. coll. VIL A 
apud ‘C/avium V. 28.) 
Si A:B>C:D, erit componendo A_--B:B>C-+-D:D. 
Dem. Sit mA>nB, mC=<nD (supp. et V. Def. 7.) 
et additis mB, mD, erit mA-PmB>uB-+mB, mC-+mD=< 
nD-+-mD, cumquo 
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V. 1.) sit mA4mB=m(A+-B), mC--m0O=m(C+4-D), ac 
V. 2.), nB.+-mB=(n-t-m)B; nD-+-mD={n-4t-m)D, et proisde 

m(A-B)>(n-f-m)B, m(C-fD) =< (a), per 


V. De£ 7. constat propositam 
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Cor. 1. (Haubet. 6. 20.) Aliter haec Propositio sio expri- 
netur: Si differentia duarum magnitudinum ad carum mino- 
em in maiori ratione est, quam differentia duarum aliarum 
ad harum minorem; etiam maior priorum ad ipsarum mino- 
‘em jn maiori ratione erit, quam maior posteriorum.ad mino- 


cem. Nam si A—B:B> C—D:D, orit A—B-{-B: B> CDD 
hoc est A:B>C:D. 


Cor. 2. Hauber. $..21) Eodem supposito, quod im 
Prop. h., summa duarum priorum ad earum priorem in mi- 
morì ratione erit, quam summa posteriorim ad tertiam.' Nam, 
sì A:B>C:D, inverse erit (Prop. a.) B:A<D:C, adeoque 
A-+4-B:A<C+4-D:C (Prop. h.), seu A:A4+-B<C:C-+D (Prop a.) 


Prop. i. (Hauber. $. 22. Clav. V. 29.) 


Si A:B>C:D, et C>D, ac proinde etiam A» B (Prop. d.), 
erit etiam dividendo A—B: #>C-Di D, seu inveree B:A—B< 
Di: CoD. 


Dem. Sit mA>nB, mC==<nD (supp. et V. Def. 7.); 
tum (V. Ax. 3.) quia D<C, cerit nD<nC, proinde ex aequo 
vel a fortiori mC<nC, itaque m<n, et nB>mB, 1D> mD. 
lam, demtis mB, mD, orit mA-mB>xB-—mB, mC-mD_= 
<pnD-—mD, cumque . 
per V. 5. mA-mB=m(A-B), mC-mD=m(C—D) 
ac per V. 6. gB—mB={(n-m)B, nD-mD=(n -—m)D; 

erit m(A—B)>(n—m)B, m(C-D)=<(n-m)D. 
Quodsi n—m, qui est numerus-integer, sit >1, propositum 
coustat ox V. Def. 7. si vero n-m=1, erit 2m(A-B)>2B, 
2m(C-D)=<2D, quoniamque acquemultiplices magnitadi- 
num m(A—B), m(C—D) sunt ipsarum A—B, C—D aegue- 
multiplices (V. 5.), rursus per V. Def. 7. conttat proposisum. 
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Coroll, (Haber. $. 25.) Quod quidem cie quogue expri. 

mi potest: Si summa dusrum magnitudinam ed carum air 
ram maiorem rationem habet, quam surama duarum aliarca , 
ed harum alteram; ad cam priorum, quac terninam con’ 
quentem ratiomis maioris -constituit, etiam altera ipsarum au- 
forem rationem Îabebit, quam altera posteriorum ad cam ha- 
ram, quae est terminus consequens rationis minoris. Quip;: 

si A-4-B:B>CqQD:D; . 

et A-+4-B—B:B>C-+D-—D:D 

i. e A:B>C:D. . 


° Prop. k (Hauber. $. 24. Pappi VII. 6: Clar. V. SÙ.). 

Si A:B>C:D, et C>D, ac proinde Prop. d.}) 45, 
erit convertendo A:A-B<C:C—D, ‘seu inverse A-B:4> 
C-D:C. 


Dem. Ob A:B>C:D (supp.), erit dividendo (Prop. i) 
A-B:B>C—D:D, ac proinde A—B-+-B:A-B<C-D-f-D:C-D 
(Prop. h. Cor. 2.) i. e. A:A-B<C:C—D, seu 

A-—B:A5>-C—D:C (Prop. a.). 


Cor. f. (Hauber. S. 25.) Sive otiam: ci summa dusram 
magnitudinum ad-esrum unam'maiorem rationem habet, quam 
summa duarum aliacum ad harum unam; summa priorum «i 
earum alteram minorem rationem habebit, quam summa p>- 
eteriorum ad harum alteram. Etenim, si 

A--B:B>»>C-+D:D - 
erit A-4-B: A-4-B—B<C<j-D:C4{-D-D - 
i. e. A-4-B:A<C4+D:C. 
Quod etiara consequitur ex Prop. i. Cor. et Prop. h. Cor. l 

Cor. 2. (Hauber. 6. 26.) Generatim, si quatuor mago 
tudinum, quarum prior ad secundam maiorem rationem habt 
quam tertia ad quartam, tertia maior fuerit quam quarti, 
adeoque (Prop. d.) etiam primà maior quam secunda; dif 
xentia priorum ad carùm alterutram maiorem rationem habe 
bit, qaam differentia posteriorum ad harum elteratram, 9% 
mimirum ci, quae in maiori ratione assumta craî, ordine î* 
spondet. |, 


- 











+ 
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Coi. 3. (Hanber. 6. 27.) Pariter, sì differentia duarum 
magnitudinum ad carum minoram habet rationem niaiorem, 
quam differentia duarum aliarum ad barum minorem, priorum 
quoque differentia ad carum maiorem in maiori ratione erit 
quam differentia posterioruam ad ipsarum maiorem. 

Si enim A-B:B>C-D:D 

erit A-B:A-B+-B> C—D:C-D+-D (Prop, h. Cor. 2.) 

î. e. A-B:A>C—D:C. 

Quod etiam consequitur ex Prop. h. Cor. 1. et Prop. k. . 


Prop. l. (Hauber. $. 28.) 
Si A:B>C:D, et BY>A adeoque (Prop. d.) D>C, orit 


pi :B-A>G}:D-C et inverse. 


Dem, .Cum sit A:BY>C:D (supp.), sen 
: D:C>B:A (Prop. a.) et BYIA (supp.) 
dividendo erit D—C:C>B—A:A (Prop. i.), atque etiam 
. D--G:D>B-A:B (Prop. k.) 
unde pariter (Prop. a-) A:B-AD5> C:D—C 
et B:B-AD>D:D—C. x 
‘Cor. 1. (Hauber. $. 29.) Si duarum magnitudinum diffe- 
rentia ad earum maiorem in maiori ratione est, quam duarum 
aliavum differentia ad harum maiorem; priorum quoque maior 
ad ipsarum minorem in maiori ratione erit, quam posteriorum 
suaior ad harum minorem. Nam, si 
A-B:A>G=D:C 
est A:A-(A-B)>>C:C—(C—D) Prop. 1. 
i. e, A:BY>CD. 


Cor. 2. (Hauber, 6. 30.) Item, eodem supposito, quod in 
Cor. praecgd, paviter differentia priorum ad ipsarum minorem 
in maiori ratione erit, quam differentig posteriorum ad harum 
sinorem. Si enim 

A—B:AS5C—D:C 
est A—B:A-(A—B)SC+D:C-(C—D) Prop. LL 
i. e. A-B:B>C-D:D 
quod et consequitur ex Cor. 1,.et Prop. i. 
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Prop. m. (Hanber. $. Dl. Clav. V. $1. cura Schd.) 
Si vel A:B—D:E vel A:B>D:E vel tam ABSDE 
et B:C\.E:F et_ B:C=E:F quam B:C“EF 








ex aequo etiam erit A:C-.D:F 
Dem. 1) Si A:B—D:E et B:C“.E:F, sit mBYSoC, 
mE=<0oF (V. Def %). Tum, quia nC<mB ent 
A:nC>A:mB CV. 8.), et, cum-ob A:B—-D:E (supp.) sit 
A:mB—D:mE(V.4,), etiam A:0C*>D:mE(V. 13.), quoniamque 
mE=<uF, oesit et DimE==<D:nF (V. 7. 8.), ac proinds 
‘A:nC>D:nF (V. 13. et Prop, b.), itaque A:C>D:F (Prop e.). 
2) Si A:BY.D:E, et B:C==E:F, inverse (V. 4 et Prop. :.) 
erit C:B=F:E 
et B:ACE:D 


igitur ex aequo per demonstrata nr. 1. C:A<F:D seu invero 
(Prop. a.) ACSD:F.. 

3) Si tam A:B>D:E, quam B:C>E:P, sit mA\.ab, 
mD=<nE, et pB>qC, pE=<qF (V. De£ 7.) art è 
pei > paB, panD= < paE, npB> nqC, npE= < gf 
seu pmAY> pnB, et pnB>nqC, pariterque 
pmD=<poE, et piE=<nqF: itaquo hino pmA>nqC, 
pmD=<uqgF. Quare, cum aequemultiplices magnitudizua 
mA, mD, qC, qF sint ipsarum etiam A, D, C,Facque 
mualtiplices (V. 3.), propositum per V. Def. 7. constat. 

(Hino sequens dedaci potest Corollarium : Rationum inter 
se diversarum duplicatae (triplicatae etc.) etiam inter se di- 
versae sunt, et maioris quidem maior. Nempe, sit Y- £" 
A:B=xB:C, et P:0=0:R, sitque A:B>P:0, ct mA>ul, 
mP=<n0. Iam, quotiee mA>nB, erit et mB>rl, 
et quoties mP—<n0, erit.et mQO=<nR (V. Deb n) 
itaque erunt simul mB>nC, et mQ—=<nR, ade 
que (V. Def. 7.) B:C>Q0:R, unde ex hac Propositione © 
‘ orit A:C5P:R. CÉ. observ. ad V. Def. 10. 11. Atque hinc 
porro facile coll. Cor. ad V. 22. per indirectum demonstrabi- 
tur, rationam earundem inter se subduplicatas (subtriplicatas ste) 
pariter inter so esse casdem, diversarum divorsas.) 
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Prop. n. (Hauber, $. 992. Clave V. 32. cum Schol.) 
i vel A:B=E:F, vel A:B5Er,. vel tam A:BS E:F 
et B:C>D:E et B:C-=D:E quam B:C>D:E 


rit etiam ex aequo perturbate A:C> D:F. 

Dem. 1) Si A:B=E:F er B:C>DIE. sit mB>nC, mDa= 
<nE CV. Def. 1), et erît nE:mF=>mD:mF (V. let 8.) 
st, quia ob A:B="E:F (supp.) etiam nA:mB==nE:mfF (V.4.), 


srit et nA:mB==>mD:mF (V. 11. 13.). Sed, cum sit 
mB>nC, est nA:nC>mD:mF (V. 13. et Prop. b), unde 


A:C>D:F (Prop. e.). 
2. Si A;:B>E:Tr, et B:C=D:E, orit inverse 
, _ C:B=-E:D (V. Cor. 4. vel Prop. B.) © 
et B:A<TF:E (Prop, 4a.) "0. 
itaque pet demonetrata nr. 1, C:A<T:D; seu inverse A:> 
D:F (Prop. a.) . 
3. 8ì A:B>E:F, et B:C>D:E, sit mAS>nB,: mE=<0F, 


et pB>qC, pD=<qE (YV. Def. 1.), igitur et pnA>paB, 


npB, sen pnB>nqC, pariterque ymE=<qnF, mpi) seu 
pmD==<mqE seu qmE, atque hine pmA>ngC, pmD== 
<unqF, et, quoniam magnitudmum mA, mD; qC, qF asque- 
multiplices ipsarum quoque A, Dj C, F sunt (V. d.), cerit 
per V. Defin 7%. A:C>D:F. | 
- | Prop. o. (Hauber, $. 33.) 
Si A:B=>C:D, et E:B>F:D, erit A-<PE:B>C+-F:D. 
Dem. 1) Si A:B=C:D et E:B>F:D, sive inverso 
B:E<D:F (Prop. a.), ex aequo erit (Prop. m.) 
-A:E<C:F, itaque A-PE:A> C-F:C (Cor. 
2. Prop. h.) et, cum sit A:B—C:D (supp.), ox aequo etiam 
(Prop. m.) A-PE:B> C#+F:D. 

2) Si A:B>C:D, et E:B>F:D, sitmA>nB, m6==<nD, 
et pE> qB, pr=<qD, crit etiam pmA > paB, 
pnC=< paD, cet mpE, seu pmE> mqB, mpF seu 
pmF=<mqD, ergo etiam pmA-f-pmE > pnB-+-mgQB, 
piuC+4 pmi =< paD-pbmqD, seu (V. dh, V. 1., V..2.) 
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pm(A-4-E)>(pn-+mq)B, paritergue 
pmo(C-+F)=<(pu-4mg)D, unde et 
A-+PE:B>C-+F:D per V. Def. 7. 
Corol!. (Haber. $. 34.) Sive etiam, si 
A:B'> C:D 
et E-A:B» F-C:D 
erit A-pPE—A:B> C--F—C:D 
i. e E:B>F:D. 
Prop. pì. (Hauber. 6. 35.) 
Si A:B=<C:D, et E:B>F:D, erit C>F, si ADE, 
A<E, si C<T. 
* Dem. Nam, cb A:B==<C:D, et E:B>F:D (supp.) 
. B:E<D:F (Prop. a.) 








erit etiam ex aequo A:E<C:F (Prop. m.) 
seu E:A>>F:C (Prop. a.) 
unde per Prop. d. constat prapositurd. 

Prop. q. (Hauber, $. 36.) t, 

8i A:B==<C:D, et E:BSF:D, erit 
A—E:B<C—F:D, siB>.E, acproinde(Prop.p.)C>F, 
sed E-A:B>F—C:D, siC<F . ...... A<E 
Dem. 1) Sist A:B=<C:D, et E:B>F:D, et A4>E 
inverso erit B:E <« D:F (Prop. a.) 








igitur ex aequo A:E < C:F (Prop. m.) 
et quia A>5E, A-E:A<C-F:C (Prop. k.) 
quoriamque A:B=<C:D (supp.) 
etiam ex agequo A-—E:B<C-—F:D (Prop. m.) 
2) Si est E:BS>F:D, et A:B=<C:D, atque D<I, 
‘erit inverso B:A--:> D:C (Prop. B et a.) 


quare ex aequo E:A>I :C (Prop. m.), 
, e hino E-A:E>F-—-C:F (Prop, i.) quia C<F, 
cumque sit E:B>F:D (supp.) 
ex aequo etiam D—A:B==F—C:D (Prop. m.) 


t, 


Cor. 1. (Hauber. 6.37.) Quod quideri euamsic exprimi potest 
Si-est AGPE:B2=<C+F:D 
et A:B>C:D 





erit et E:B< F:D. 
Sed, si A:B=<C:D *. 
et A-+E:B> C-+-F:D 





| erit et E:B> F:D. 


Cor. 2. (Hanber. $. 38.) Hino etiam, si 
A—-E:B<C—F:D 
et A:B=-< C:D 





erit A-(A—E):B<C—(C+F):D (Prop: q. nr. 1.) 
seu E:B<F:D: 

Pi, si A:B> C:D 

atque A-E:B=<C —F:D 


erit A-(A-E):B> C-(C-FxD (Prop. q, tit È) 
hoc est E:B>F:D 


Ud 


Prop. ta (Hauber: $i 39) 


$i A:B>C:D, tum siC>D, ergoet (Propr'd.) iSB, erit 
A+-B:A-B<C-+-D:C+D: et, si A<B; ergu et (Prop: di) 
C<D, erit A-+B:B-A>C+D:D—C: 


Dem. Ob A: Bs C:D (supp.) 
1) erit APB:IA<CHD: :C (Cor. 2. Prop. h.) 
et, si C>D, convertendo A: A-B<C:C—D (Prop. k.) 
. quare ex aequo A4+-B:A—B<C+-DIC- D (Prop. rn) 
2) erit quoqne A--B:B> C+D:0) (Prop. h.), 
et, si AB; B: :B_A> DsD_C (Prop. 1.) 


unde rureus ex sequo ATB:B—45> C4-D:D—C (Prop. m.) 





Prop. s. (Hauber. $. 10.) 

Wicissim, si A4-BiA—B>C+-D:C-D 
erit A:B<C:D 

Eaclid: Elemeni. P. IL B bi 


+ 
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Dem. Nam, ob A-4+B:A-B<C+D:C-D (supp.) 

est A-4-B--A—B:A-4+B—{A—B)<C+D-C—D:C+: 

—(C—D) (Prop. r.) hoc est 2A12B<2C2D 

et proinde A:B<C:D (Prop. e.) 

- Et hactenus quidem de magpnitudinibus universim sere: 
fuit, civò ga, quae ad duas diversas ràtionos pertinent, inte 
se ciusdem, sive diversi generis fuorint. lam vero tran:: 
auetor ad magnitudines homogeneas. 


Prop. t. (Hauber. $-'41.) Conf. Prop. c. 
Si quatuor homogenearum magnitudinum A, B, C. Dax 
A--C, et B<D, vel, si A>C, et B=<D, erit 
A:BSG:D. 
Dem. 1) SI AC, et BSD, 
erit A:BYS A:D (V. 8.) 
et A:D==C:D (V. 1.) 


ae proinde A:B> C:D (V. 13.) 
2) SiA>C, et B—=-<D, 
ferit A:B>C:D (V. 8.) 
et C:B=> C:D (V. 2.8.) 


itaque et A.B> C:D (V. 18. et Prop. b)) 


Prop. u. (Hauber. $, 42.) 
+ Vicissim, si A:B>C:D, erit B<D, si A=<C, « 
‘A<C, si B=>D. 
Dem 1) Si A-<C, ‘erìt 
C:IBE=3>4A:B ((V. 1. 8.) 
et cum sit A:B>C:D-(supp.) 
etiam C:B>C:D (V. 13 et Prop. b.) 
proindeque B«D (V.. 10.) 
2) Si B=>D, erit C:D=>C:B (V. 7.8.) 
| quare, cum sit A:B> C:D (supp.) 


erit-et A>BD>-C:B (V. 13 et Prop. b.) 
itaque ‘(A>> C_(V. 10.) - 








©» 
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rop. v. {Hauber. S. 13. Pappi VII. Prop.5. apud Clav. V. 27.) 
Si A:B>C:D, oerlt et alterze A:C>B:D, seu inverse 
:ArT-D:B, 


‘Dem, Sit mA>nB, et mC znD (supp. et V. Def. 7.) 


erit igitur mA:mC>nB:nD (Prop. t.) 
et hino A:C>B:D (Prop. e.) 
Prop. w. (Hauber. $. 04.) 
Bi A:B>C:D, rit A4eE:C+-Dj Zio 
)Jem. ©Ob A:B>C:D (supp.) erit 
1) componendo A-+-B:B> C-+-D:D (Prop. h.) 
et alterne A-{-B:C-+-D> B:D (Prop. Vv.) 
2) erit etiam A-+-B:A<C4-D:C (Cor. 2. Prop. h.) 
t rursus alterno A--B:C-4-D<A:C (Psop. v.) 
sor. 1. (Hauber. $.45. Pappi VII.8.) Pariter, si A:B>C:D,} 
re Nam, ob AB» C:D (supp.) 
erit alteme A:C> B:D (Prop. v.) et hinc 
A-+-C:B+-D | AD (Prop. w.) 
Cor. 2. Inaequalium duarum magnitudinum maior ad 
minorem ir maioriì ratione est, quam summa majosis et cuius- 
cunque tertiae ad summam minoris et ciusdem tertiao. 
Nam, si A>B, est A:C>B:C (V. 8.), ideoque 
A-+-C:B-+-C<A:B (Prop. w.), seu A:B> A--C:B-+:C. ° 


Prop. x. (Hauber. $ 41.) 
Sì A:B>C:D, et C>D, itaque (Prop. di.) A> BB, erit 


erit et A-+C:B+D{ 


’ 
i 


A-B:C-D» MAC sed si B>YA, adeoque (Prop. d.) 


Db, erit B-A:D-C<} NN 
Deni. Propter A:B> C:D (supp.) 
1) si C>D, erit A-B:A>C+—D:C (Prop. k.) 
- et A-B:BSC—D:D (Prop. i.) 
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proinde etiam alterne A-B:C-D5A:C 
et A-B:C-D>B:D (Prop. v.) 
2) si BS A, erit BTA:A<D—C:C 
pariterque A—-A:B<D—C:D (Prop, L) 
undo iteram alterne B-A:D-C<A:C 
et B—-A:D—-C< B:D (Prop. v.) 
Cor. 1. (Hauber. 6.48. Pappi VII.I. Clav. V. d3.} SiA:? 
“C:D, et fnerit B>D, adeoque (Prop. u.) A>C, erit A-C: 


B-D> CoD: sin autem A<C, ac proinde (Prop. u.) B<D, 


. A:B - 
eri: C-A:D-B<} C.D 


Nam, ob A:B>C:D (supp.), erit alterme (Prop. 0.) 
A:C>B:D, atque hinc, si B>D, eut 


A-—C:B-D> pala ; sin autem A<C, 


A:B 
C-A:D-B< C.D Prop. x. 

Cor. 2. Insequaliuni duarum magnitudinum maior al mi» 
norem in minori ratione est, quam excessus maioris super te- 
tiam quamcunque ad excessum minoris super esudem, mizs- 
rem nimirum ambabusj in maiori vero, quam excessas tertise 
cuiuscunque, quae sit ambabus maior, super maiorem, ad a- 
gessum ciusdern super minorem. 

Etenim, si A>B, est A:C>>B:C (V, 8.) 

et proinde A-C:B—C> A:B, si C<B 
et C-A;C—B<A:B, sì C5 A (Prop.x.) 
+ (KA—C:B—C 
sen AB SC_A(CB 
Prop. y. (Hauber. $. 50. Clav. V. 34.) 

8i A:B>C:D, et @:D>E:F etc. erit summa omuiun 
priorum A-4+-C--E-+ etc, ad summam omnium posteriors 
R-4-D-+-F-4- etc. in maiori ratione, quam postrema E priorur 
ad postremaro F posterionun; in minori autem, quam primi 
A priorum ad primam B posteriorum; et denique in maison 
quam summa priorum C-+-E-+ etè. omnium etcepia prima |, 








AD Et. V. pEr. 5. et 7. 365 


ìî sunmam posterioram D-p-Fek etc. omnium, excepta ha, 
im prima B. 

. Dem. Ob A:B*»C:D (supp.) 

est A--C:B+DY.C:D et-<A:B (Cor, 1, Prop. vw.) 
Quoniam autem C:D>E:F (supp.)., erit etiam 
A-q=C:B-+DS E:F (Prop. b.) 

tque hinc A--C-+E:B4-D4+-FY3:E:F, sed <A-4-C:B--D 
Cor. 1. Pr. £) Unde porro ob A+C:B-+-D< A:B per demou- 


strata erit' A-+-C--E:B+-D-+F<A:B (Prop.-b.) 
atque hinc A4-C-+-E:B-+D+FSC-+E: AP 
(Cor. 1. Prop.) 
Prop. z. (Hauber. $. 59.) 

Sì A:B>C:D, et B>D, pariterque C>D, et proinde 
(Prop. d. et Prop, u.) etiam A,>B, et A>C: summa maxi- 
mae et minimao A-+-D maior esr, quam summa duarum reli 
quarum BC. 

Dera. Ob'A:B>C:D, et cs» (supp.) 

dividendo est A-B:B>»>C—D:D (Prop. i.) 
quontamquo B> D (supp.) etiam A-B>C—D (Prop, u,) 
et, addito utrimque B+-D 


A-4DSB-+C, 
Prop. a. (Hauber. 6. 52. Pappi VII. 16.) 
Sì sint quatuor numeri vel lineae A, B, C, D, ita, ut 
A:B>C:D; erit produotum vel rectangulaum extremorum ma. 
| ius, quam productum aut rectarigulnm mediorum, et vicis- 
sim. (Hane Propositionem, quamvis iam supponat Rgoposi, ‘ 
tiones alignaa libri VI. vel VII., quae tamen independenter 
ab ea demanstrantut, propter nexum cum praecedentibus, no. 
luimus A reliquis Hauberianis saeparare, et suo demum loco 
ponere, cui facile cam restituet lector intelligens). 
Dem, 1) Quoniam A:B*>C:D (supp.) 
et ABZAXC:BYXC (VII AITIVII. 18. VI. 1.) 


erit etiam AYXG:BYXC3>C:D (V. 13.) 
et quia rursus C:D==AXC:AWXD (VII. 417 VII. 18, VI. 1.) 
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etiam AXC:IBXCHSAYXC:AXD (V. 53.) 
et hino BXC<KAXD CV. 10.) seu 
AXD>BXC. 
2) Si AXD>BXC, pariter orit 
AXC:BYXCDAXC:AXD CV, 8.) 
et ob AXC:BXC=A:B (VII, 17. VIL 18. VI. 1.) 


A:BDAXC:AMD (V. 13.): | 
- et, quia rursus AXC:A-+-D=C:b (VIL 17. VIL 18. VI. 1.) 





° pariter A:B> C:D CV. 15.) 
Cor. (Hauber. 6. 59.). Proinde, si A:B>»>B:C, desoun- 
tibus rursus A, B, C numeros, vel lineas, 


est axc>e?, vel BI, et vicissima. 


EXCURSUS , 


- ° A D e 


ELEMENTORUM 
L. VI, et maxime ad VI. Def. 5. 


$. 1: Hec Definitio in Edictione Oxontensi ita habet: 
«foyos în Aoyuv cuyustoda:, orav di t°w Adyuy myhenbegtes ip 
savras rolìa mrhaocao8®st0as srowosos td. Editio Basileensit 
legit: revas. Theon seculi post C.N. quarti scriptor in Come 
menjar. in Ptolomaei Almagestum (Heoleuasov peyadns cvy- 
rates P18i. 1). Gewvos AMbavdptws due tà dvra vropuvaparov . 
BiBà, «d. Basil. 1538 p. 61. post ambiguum illud et vagum 
tsvà addit rpdexotgta d070v. Et Scholion Anonymi in Edit, 
Elementor, Basileensi p. 67. pro eva substituit Zoyov, Ento- 
cius in locum Archimedis (A6xsuydove td cwfopsva, pera 
riv E'vroxiov “ Acxaduvitov trouvypuarov. iisdem verbis hanc 
Definitionem habet, ut nunc legitur in Edit. Oxon, Plerique , 
Commentatores, ut Claevius, Tartalea, David Gregorius alii» 
que vocem 27k:x0t76 vertunt: quantitas, vel, ut ipsi vocem: 
guantitas interpretantur: rationum denominator vel exporiens. 
VVallisius (Opera Mathem. Tom. II. p. 665 sqg.) apdexorgs 
interpretatur: quantuplicitas, .quam exponi ait per exponens 
tem rationis. (Pfleiderer. in Schiol. in libr, VI. Elem. P. IV, 
è quibus excetpta sunt, quae in hoc Excurau habentur $. 200. 
not. 7. 8. 9 coll. $. 202. not. 15.). 

$. 2. Verum enim vero, ut Hob. Simson observat, hu- 
ius Definitionis, laxo, in quod definit, effato (vide Pflcide» 
rer l. cs 6. 200.) satis suspectae, in sequentibus apud Eu- 


LI 
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clidem . Archimedem , Apollonium, reliquosque veteres, 
ratione composita saepius utuntur, nullum amplius vestigia 
invenitur, (Id ipsum etiam, si non verbis, re tamenizu 
fatetur Clavius, nec satis excusare studet Saccherizs (Eucii.- 
ab omni naevo vindicetus P. 158 sq.)). Ita v. c. in demos 
stratione VI. 23. in qua primum rationis compositae fit me: 
tio, nibil prorsus occurrit, quod ad hanc Definitionem « 
teferret. Campanus quoque Definitionem VI. 5. non lub 

$. 3. Aliam potius rationis compositae Defizitionem, au 
logam ei, quae V. Def. 10. 11. habétur, aperte supponuu 
demonstrationes Euclidis, in quibus de rationibus componi: 
semo est v. c. VI. 23. et VII. 5. . Eam è Campano isa 
atrintius indicatam in VII. Def 19. varii recentiores Mathe 
matici, quorum plures nominat Pfleiderer. l. c. $. DI. de 
dere, uberrime exhibuit Rob. Simson in Definitione A, qua 
V. Defin. 11. subnectit, his verbis: 

1. Si fuerint quotanique maguitudizis eiusdèm genen, 
prima ad ultimam habere dicitur rationem composta 
ratione, quam habet prima ad secundam, et ratione secundi 
ad tertiam, et ca quam habet tertia ad quartam, et ita deincepi 
risque ad ultimam. Ex. gr. sint magnitudines A, B, È, D: 
prima A habere dicitur ad ultimam D rationem composito 
ex ratione ipsius A ad B, et ratione B ad C, et ratione € sd 
D; vel ratio A ad D dicitur composita esse ex rationibti 4 
ad B, Bad C, et C ad D. 

2. Siigitar ratio A ad B cadem sit tationi E ad Fi © 
ratio B ad C eadem fuerit rationi G ad II; èr ratio Cad! 
eadem rationi K ad Li A ad D habere dicitur rationem com 
positam ex rationibus, quae saedem sunt razionibus È ad hh 
G ad H, et Kad L. Idemqueintelligitar, quando brevita” 
tis gratia dicitu: A ad D habcre rationem compositam ex li 
tionibus E ad F, Gad II, ctKadL, 

3. Similiter, si ratio M dd N eadem sit rationi À ad I 
praecedentibus manentibus: brevitatis gratia dicitur ratio M 
ad N cadem esse rationi compositae ex rationibus È ad 1, 
G ad H, et Kad L, (vel. quod Pluyfair addit, ipso cua® 


| 
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io IVI, ed N composita dicitur ex rationibus E sd F, Gad 
et K. =d L.) \ 

Eodem sensu caeteri quoque Geometrae veteres Gracci' 
nominationem rationis compositaa usurpant, v. c. Archime- 
r Libr. II. Prop. 8 de Sphaera et Cylindro; Apollonius 
nie. I. Prop. 59, I. 40, IMI. 54. III. 66. Prolemaens loco 
pra citato, aliique.. 

$. 4. Ex his omnibus non sine ratione concludunt magni È 
yminis Goometrae, inprimis Hob. Simson in Not, ad VI. 23. 
fieiderer. 1, c. $. 204. not. 17. cum quibus consentiunt etiam 
lures eorum Mathematicorum, qui Definitionem $. 9. alla- 
im etiam ipsi exhibent, et maxime Scarburgh (the English 
uclide Oxf, 1705. Schol: in V. Def. 10. et in Def. 5. val- 
arem libri VI.), vulgarem illam'$. 1. exhibitam Definitio- 
em non esse ipsius Euclidis, sed a Theone sine dubio, sub- 
ata genuina 6. 3. allata, substitutam fuisse cam, quae nunc 
iabetur explicationem, Yuac tamen minug apta, et, ut Hob. 
limson ait, puerilis sit, quippe quae eis solummodo rationi., 
us conveniat, quae numeris exhiberi possiat. Atque hac 
fatione omnèm de compositione rationum doctrinam absurdam 
st dyewperpsarv redditam esse. Unde et Savilius, qui vulga- 
rem illam Deofinitionem $. 1. genuinam putarat, professus ost,. 
in pulcherrimo Geometriao corpore duas ‘esse labes, nec, 
quod aciat, plures, in quibus eluendis et emaculandis cum 
veterum tum recentionum vigilaverit ‘industria. Priorem 
nempe Post. 6, I: posteriorem, quae ad compositionem ratio- 
num pertineat (Savilii Praelect. Lect. VII. p. 140.) 

$. 5. Hanc suspicionem, mnempe Theonem Architectum 

esse vulgaris Definitiouis $. 1. confirmare videntur ea, quae Theon 
in Commentar. ad Ptolem. loco supra citato habet. Ibi nem: 
po, postquam Prolenaeus propositionem aliquam de composi- 
tione rationum legitimo more eo sensu demonstraverat, quem. 
Definitio $. 3. supponit, Theon ulterioris, quod ait, illustra- 
tionis gratia VI. Propos. 23. adhibet, quae vero argumonta- 
tionem complicat potius quam explicar, tum vero ex abrupto — 
et sine ulla ad propositum applicatione Definitionem cum 

Euclid. Element. P, II. 0 Cc 
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vulgari illa exacte consentientem, nisi quod sd finem all: 
nydexornra idyov“ exlibet. Atque hoc primum certum e» 
vestizium Definitionis 6. 1. allatae, quarn ipsam deinde Ex. 
tocius seculi post C. N. sexti scriptor in Commentario 1 
Archimedem eo, quem S. 1. diximus, loco, ut in Elementi 
occurrentem , designat. 

$. 6. Aliud praeterea argumentam, quo vulgarem rati - 
nis compositae Definitionem $. 1. allatam supposititiam esse 
probari possit, in eo deprelendit Rob. Simson p. 374 sq 
quod VIIL Prop. 5. nihil aliud continet, quam quod în ips: 
illa vulgari Definitione asseritur. Absurdom autem foret, pro- 
positionem aliquam in Elementis poni tanquam Defnitioner, 
et candem ia iisdem demonstrari. Propositionem autem VIIL 5 
fn Elementis locum habere debere, non est dubium, ider 
enim in ea demonstratur de numeris planis, quod in VI. 2°. 
de parallelogrammis sequiengulis; quare VI. Definitio 5. in 
Elementis locum habere non potest. Quae quum it sini, 
liceat vulgarem illam Definitionem $. 1. positam, Defiaiti»- 
nem. Theonis, alteram autom 6.3. exhibitam, V.Definitionibw 
10. 11. analogam, adeoque sine dubio magis ex Euclidu 
mente positam, Definitionem Simsonis appellare. 

6. 7. Vulgarem illam Definitionem minus aptam esse non 
tantum inde patet, quod rei mere geometricae numeri, atque 
Operatioues in numeris usitatae immiscentur, verum etiam qui 
ramlibet rationum datarum cxponentes integros fractosque darì, 
nullo tot rationum numeris incffabilium censu habito, suppo- 
nitur. Quando autem numeris integris aut fractis rationes da- 
tae exprimuntur, ex quibus alia haud immediate cognita com- 
ponitur, seu infertur, tum ompuino haec eadem est rationi,. 
quam productum multiplicationis terminorum antecedenuan 
retionum habet ad productum ex ipsarum terminis consequei 
tibus, vel, quod eodem redit: denominator, (i. e. numer 
integer aut fractus indicans, cui multiplo , aut cui-parti, qui 
busve partibus consequentis aequetur terminus antecodens r: 
tiortis) rationes primae quantitatis ad ultimam exprimitur de- 
nominatoribus mediarum rationum inter se multiplicatis. Nemr* 
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si A;B-=m:n denotantibus’m, n, p, qg, r, s numeros datos, 
B:C==p:q cosqueintegros (quia rationes numero integro 
C:D==r:s o et fracto, vel duobus fractis expressae facile 
eto. | 
per V. 15. aequipollentes numeris integris oxpressas reducun- 
tur)  erit A:C=mp:ng; A:D=mpr:ngs ete. Necerss est autem 
ad hanc propositionem, iu qua de numeris egitur, demon- 
strandam, doctrinam de numeris, ut libr. VII. Elementorum 
(qui mill de rationum compositione supponit) traditur, ad- 
hibere, aut, quae huc pertinont, separatim domonstrare. 
Quod quum omnino liceat, haec erit demonsttatio (vid. Pflet 
derer. l. 0,6. 207.) 
Ob A:B==m:h=pm:pn (V. 15.) ==mp:np(VH. 16.) 
et B:C—=p:q= up:nq (V. 18.) 
est A: C=mp:nq (V. 22:), I ° 
Tum, ob A:C—rmp:rnq (V. 18) ==mpr:ngr (VII. 16.) 
et C:D—=r:s-=  nqr:ngs (V. 15.) 
fit A:D==mpr:ngs (V. 22.) etc. 
vel — — Pi, PI -À BO ABC 
 ngs n'e BCD_ B.C.D: 
Varios aliorum conatus Definitiones 'Theonis et Rob. Simsonis 
inter se conferendi refert Pfleiderer. l. c. not. 17. et ipse 
plures etiam exhibet. 

6. €. Usum rationis compositae, quum omnia, in qui- 
bus solet rdhbiberi ratio composita, possint etiam sine eius 
a'sxilio tun enuntiari, tum demonstrari, in hoc unice con- 
sistere ait Rob. Simson, quod eius ope periphrases evitentur» 
ct ita Propositiones possiat vel enuntiari vel demonstrari bre- 
vius, vel utrumque simul fieri possit. Ex. gr. si Propositio 
VI. 23. enuntianda esset, non facta rationis compositae men- 
lione, id ita fieret: Si duo Parallelogramma aequianguta 
f' erint, et at, fiut unum latus prioris ad unum posterioris, 
Na quaevis recta assumta ad secundam aliquam; @, uti alte- 
rom latus prioris ad alterum posterioris, ita secunda illa fiat 
ad teriiam: erit prius ParaHlclogrammuri ad posterius, ut recta | 


primitus assumta ad lano tertiam. Veteres autem cum vidis- 


Ù 
b 
é 
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sent, hanc enunciationem posse breviorem redli, sì nona 

impositum esset rationi, quam habet prima recta ad ultima, 

quo nomine simul indicerentur rationes intermedisze,  prizmze 
scilicet ad secundam, et secundae ad tertiam rectam, et in 
deinceps, si piures fueriat rectae; rationem hanc primae 3) 
ultimam dijjerunt rationem compositam ex raticuibus primar 
ad secundam, et secundae ad tertiam rectam, hoc est, in 
praeserti casu ex rationibus, quae caedem sunt rationibus 
laterum, atque ita brevins Propositionem emunciarant : Si 
fuerint duo aequiangula parallelogramma s habebont anter se 
rattonem eandem ei, quae composita est ex rationibus, qua: 
esedem sunt rationibus laterum, vel adhuc brevius: aequi- 
angula parallelogramma inter se rationem habent candem ei, 
quae composita est ex rationibus lateram, Quum itaque ra 
tio composita sit tantum modus loquendì, Emclidss utitar qu» 
que in Definitionibus rationia duplicatae et triplicatae verb: : 
àiyeras, quo verbo sine dnubio utebatur etiam in Defiritione 
Tationis compositae, quam Zheon aliusve ex Elementis sustu- 
lit; mam idem verbum rettatum est in inepta Definitione r2- 
tionis compositae, quae nunc in VI. Def. 5. habetur. Ta 
citationibus autem harum Definitionam aliquando retinetur, 
ut in Dem. VI. 19.; aliquando omittitur ut in Dem. XL St. 
ubi tamen #56 sine dubio idem significàt, ac #zuy Zyeros, | 
et.in V. 23. ubi ovyxs:ras brevitatis caussa dicitur pro: 0i)- 
«scodas Àlyeras. Ita fero Rob. $imsonÌ. c. Pfleiderer tamer 
I. c. $$. 222. 223. monet, hac denominatione indicari timul, 
rationem, quae ex aliis componi dicatut, ab his pendere, 
per eas determinari, sio ut ex his cognitis iuxta normam quan- 
dam constantem colligi atqub inferri possit. Has porro © 
omnes, et simplicissimas designari, Supponi, quas iudoles 
magnitudinum, de quarum ratione ex iis componenda prze- 


. cipiatur, roquirat, vel quas datorum problematis, cui eno- 


dando earum compositio adhibeatur , conditio suggerat 
$.9. Ex Definitione Hob. Simsonis plures deluci po 


‘sunt consequentiae, “ quarum partem ‘habet ipse Ziob. Sims 


in Proposit, F, G, H, K. Append. ad Libr. V. Nos cas lx 
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ita sistemus, ut sunt apud Pfleiderer. 1. c. Earum prima 
haec est: Rationes ex rationibus respective inter se iifdem 
compositae (sensu strictiori Delin. Simson. nr. 1.) sunt inter 
se caedam.: (Est haec Simson. Propos. Fin Append. ad Libr. 
V. vel, si mavis, V. Prop. 22. et 23. (cacterum antea de- 
muonstrandae, ut ab Euclide factum est) aliis verbia ita ex 
primi possunt. ‘Pfleiderer. $. 208.) 
Sit enim A:B=D;E. 
__ Bic —E:F 
erit (V.22.) A:C=D:F 
Vel, sit A:B—= E:F 
B:C="D:E 
erit (V. 22.) A:C—=D:F. 
Et similiter, si fuerint plures rationes in utroque‘casu.’ 
$. 10. Pariter, si duae pluresve rationos esedem sfnt toti- 
dem aliis; rterminisque singularum ac magnitudini datae vel 
assumtae quarta proportionalis inveniri potest (quae ecadem 
determinatio propositionibus analogis sequentibus est applican- 
da): latiori etiam sensu Def. Simsom nr. 2. sq. caedem erunt 


iuter se rationes, quarum una ex prioribus, altera ex poste- 
rioribus componitur. 





Quodsi enim A:B-= E:F 
C:D=G:H_ 
fat A:B—-K:L et E:F=N:0 
C:DEL:M G:H=0:P, 
eruntque ex V. 11. K:L=N:0 
L:M=0.P 





adeoque V, 22. K: Ma-N:P 
Eodemque modo assertum de pluribus, quam duabus rationi- 
bus, compositioneque rationim iuxta Def. Simson. nr. 3. ac- 
cepta demonstratur. (Ziob. Simson. l. o. Prop. G. Pfleiderer, 
I. c. $. 209.). - 

In sequentibus rationem ex duabus pluribusve sensu Def. - 
Simson. nr. 2. 3, compositam, ubi e re erit, compendii ‘causa 
designabimus, has serie verticali scriptas uncis includendo. 
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Sic modo praecedens propositio ita exprimetar: 

(RE E:F + A:B_-E:F 
c)=(c.8 ‘5 C:D=G:H. 

6. 11, Eaedom porro inter se sunt rationes, querum tre 
que sensu Def. Simson. nr. 2. ex iisdera rationibas compoui- 
tur. Hoc quippa sensu, si tam ratio A:B, quam altera C:D 
ex rationibus E:F, G:H componitur, sintque E:F—-K:Ll 

G:H="L:M" 


‘erit tam A:B=K:N (Def. Sims. nr. 2.) quam C:DeK:M:; 


gitur A:B==C:D (V. 31.) Pfisiderer. L. o. $. 210. 

$. 12. Sicut rationis ignotac iunvestigatio compositione 
eius ex rationibus scopo congruis dirigitur, et, quando he 
lignent, absolvitur: ita vicissim indagatio rationis, quan 
tinam esse constat carum, ex quibus ratio date componitui, 
ad determinandam alteram, alterasvo hanc componentes reda- 
citur: quo facto illa divisione, quam vocant, datas raticaî 
compositae per ‘notam componentem alteram vel ex alteri 
eompositam innotescit. (P/leiderer. l. c. $. 224.). 

$. 15, Reductionem divisionis huius ad compositionem 
docet Pappi Propositio 171. Lib. VII. Collect. Marhem. seu 
Lemm. 7. in Lib. I. Couicor. Apollonii: quo, si A sit ad B 
in ratione composita ex rationibus C:D, E:F: vicissim ratio- 
nem C:D ex rationibus A:B ac F:E seu inversa ipsius E:F 
compbni ostendit. Facto enim E:F—D:H; erit (Def. Simuon.) 
ratio, quae ex rationibus C:D, E:F 'componitur, h. e. (supp) 
A:B=C:H. | 

Quare, cum ita sint C:I:—A;:B 

H : D —F : E 


s n_f A:B - 
est (Def. Stns.) c:D=(1. n) 


Eodemque modo, ex quotcunque rationibus C:D, E:F, G:Hetc 
componatar rauio A:B; caeteris E:F, G:Hetc. ad unam 
P:0 ex iis compositam reductis, demonstratur, rationem C:D 
componi ex rationibus A:B et Q:P; seu C esse ad Diu ra- 
tione composita ex directa A ad B et inversa rationis P ad ( 


(Pfleiderer. \. c. $. 225.) 
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$. 14. Hinoreaedem etiam inter se sunt rationes, quae 
mationibus iisdem inter so A:B, C:D per alias E:F, G:H pari- 
2<@r inter se casdem diyisis obtinentur. Quippe ob E:F==G:H 
Csupp.) est etiam F:E-H:G (Prop. B. in Excurs. ad Libr. V.). 
Quate, cum quoque sit A:B—-C:D, ratio ex A:B ac F:E com- 
gposita cadom est rationi compositao ex C:D ec-H:G (S. 10.) 
h. ©. ($. 13.) quao rationem A:B per alteram E:F dividendo 
prodit, ratio eadem est rationi divisione rationis C:D per al- 
geram G:H oriandae. (CPfleiderer. LL 0. 6. 226,) 


4 


S. 15. Idem in Propositionibus H, K Element Libr. V: 
azmexis Rob. Simson uberius sio enunciat: ,,Si ratio ex qui. 
tsusdam rationibus'‘ (sive strictiori, sive latiori in Def. Sims. 
exposito sensu) ,300niposita «‘eadem sit rationi ex quibusdam 
aliis rationibus compositae, fueritgue una ratio ex prioribus, 
vel ratio ex quibusdam ex prioribus composita, eadem uni 
rationi ex posterioribus, vel rationi ex quibusdam ex posta- 
rioribus compositas: erit reliqua ratio ex prioribus, wel ratio 
ex reliquis prioribus composita, eadem. ratiohi raliquae ex 
posterioribus, vel rationi ex reliquis potterioribus compositae. 
(Pfleiderer. l. c. $. 227.) 


S. 16. Quando AB=( È #) pariter. est sra(® D) 
:D=K:L 


C:D=K: K:L 
E:F==L:M “VL:M =E:M(V.22.) 


:M E:F 
at ob K:M quoque “ca ) (V. 29.) =(cD . | 


i E:F time - 
pariter est aB=( c: p) Similiterque rationem 


Factis enim 


ex pluribus quam duabus compositam, mntato horum ordine 
haud mutari ostenditur (Pfleidorer. $. 228.) 


. | C:D x D:C 
6.17. Inverse, quando AB=( FP) elit B4=( LE 


C:D=K:L 


: F È . 
acle enim E:F=-.L:M 


K:L 
est AB=( 1,9) =KM , 
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et B:A--M:K (Prop.B. in Excursu ad Libr. V.) x J(V.33.) 


D:CX , i 
= (FE) (Prop. B in Exc, ad Libr. V.). Quod rursus si 
militer ad ratlonem ex pluribus quam duabue compogitam ex- 
tenditur (Pfleiderer. $. 229.) 
2 $. 18. 8i A, B, C, D cut niegnitudines homogeneae, esi 


ob) A:D Factis eni A:B==K:L . A:D_-X:0 
(cn =(c5 «taci © 9 C:DEL:M* C:B=0:P 


ut sint (CD) —K:M, (E) =K:P (Del. Simson.) 
ob A:B=K:L 


B:C="P:0 (Prop. B in Exc. ad Libr. V.) 
C:D="L:M © 


K:L 
est A:D seu (constr.) K:0O= (20 
L:M 


onde 6. 13, (0.0)=(Lim 


| | A:BYN 7&D 
h. e. (V. 22.) K:P=K:M, ideoque ( c.p)={ c:B/ 
(Pfleiderer. 6. 230.) . 
C:D 
6. 19. Si sa=( EF ), atque E:F=D:I, es 
G:1l 


A:B=((c.1 .  Facto enim G:H==<I:K, {nm 


B:D Rito Ci 
s:B=( D; { ) (6. 10.) =C:K (Del Sims.) =( 1% 
UN T3K . a _ 


,- (Def. Sims.).=( CL $. 10. (Pfieiderer. $. 231.) 


6. 20. Sit A ad B in ratione composita ex rationibus E: 








ap EL. VI. pEr. 5. :3T7 


et G:H: atque B:C=I:K: erit A ad C in ratione composita 
ex rationibus E:F, G:H, I:K. Factis enim 


P:O0=E:F E:F 
O RG: unde n=(6:H 
E:F 
R:S=1:K nen(6: 
I:K/ 


erunt A:B—:P:R ($. 21.) 
B:C=R:S (V. 11.) 





d E:F o. 
A:C="P:;$ (V. 22.) = (6:11). Idemque simi- 


liter et ad plures magnitudines A, B, C, D etc. et ad rationos 
îpsarum rationibus mutuis aequipollentes simplices compositas- 
ve quaslibet extenditur (P/leiderar. $. 232.) 


6. 21. Si AB= (CR), et A, B, C; D, E, F sunt ma- 


gnitudines homogenene : ob B:C—=B:C 


B:E=B:E 
fiunt xc=(2 ")- NE o )-@ p 
6.20. $.16. 6.19, 6. 18. 


ae-(£2)-()-M=@? 


(Castillon sur une nouvelle proprieté des sections coniques in 
Nouv, Mem.de l’Acad. de Berlin. Année 1776. p. 298.) Coterae, 


quae ibidem ex A: B=( fr.) deduountur rationes, ex 
$. 13. 17. 18. et nuno $. 21 ostensis consequuntur. (Pfleide- 
rer. Î. 233, ) x 


‘$. 22. Ratio composita ex einsdem rationis directa et in- 
Versa. est ratio acqualitatis, seu aequalium. Quippe, si 
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A:B=E:F 
et B:C=F:E 
6 A:C=E:E (V. 22.), proinde A=C (Excurs. ad Liber. V. 
(Prop. A.) (Pfleiderer. $. 234.) 

$. 25. Compositionem vero 'plurium’ rationam iagre- 
dientes eiusdem rationis directa ot inversa se mutuo destruuni 


hause (ÉD) = =C:D, (En (EF) ee 


Faotis cnim A:B=2K!L 
C:D=L:M 
E:r=M:N 

ideoque (Def. Sims.) ‘(cio =K:M 
' (A: ) 
C:D7 =K:N 
E:F 


ob B:A==L:K (const. -et Prop. B. in Excurs. ad Libr. V.) 


fiant (en (E: MY) cLiMz=C:D (Consr et V.11.) 
6.20. 
(ERGE N) =LN=(f |) (Gone et $,14.) 


Pideror $. 235.) 5 


6.24. Hinc, si (È BY=(E n)» atgne C: ID=G:H; 
pariter erit A:BT=E:F. 


Quippo, ob G TY(E to) 


sr (EE) sit (ED) cn 


e-F:F (S. 23.) (Pfleiderer. $. 256.) 
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6. 25. Vicissim si ratio, quae ex duabus componitur, est 
ratio aequalitatis: rationum, ex quibus componitur, una ost 
alterjus inversa. 


Nemmpe, si Eatimci igitur a:c=( CH 
et A—C, ideoque A:B=C:B (V. 7.):.ft E:F—-H:G (supp, et 
Prop. B in Exc, ad Libr. V. et V. 11.) (Pfleiderer. $. 297.) 


$. 26. Pariter, si in Compositione trium pluriumve ra- 
tionum duse se mutuo destruunt , harum una alterius esc 


inversa. ! 
(818) nica, «BZ 
uippe si :Dj{—= et == L:M 
Quippe (E:F E:F=M:N 


est (Def. Sims.) K:N=K:L, idepque (V.9.) N=L, et (V.7.) 
L:M=="N:M; proinde C:D==F :E (Prop. B in Excurs, ad Libr. 
Vv. et Vil.) 


(ED) (an), LELE 
C:D a ‘ :‘D--L:M 
Perito (ET “"\ C:D * © E:pf=M:N 

. G: = N:0 


est (Def. Sims.) K:O="K:M 

et (V. 9.) = M 

et (V. 7.) M:N=O0:N; itaque E:F= H:G. 
Et sio ulterius. (Pfleiderer. $. 238.). 
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D. 
dv. 
Vo 
Di 
Ve 
Ve 
Ve 
Ve 
V. 
Ve 
VU. 
VU. 
Ve 


27 vp’ I. ép, codemque modo p. 6, ». 32. 
32 circuli, quadrati / circuli quadrati 
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